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ANTI refert , Serenifsime Princeps , to 
literarum ftudijs operam iugiter nauafle ; 
quas enim Artes ingenuus , atque robu- 
ftus animus excoluit , eas & amore pro 
fequitur, & opitulatione fouet,& patro- 
cinio fuftentat . Nec Romanorum fplen- 
dor ille Mecoenas credatur ad optimas 
dilciplinas fefe adiungentibus extitifie prteltdio , quod 
Fortuna: , fed potius animi diuitijs amplifsimis circumflue- 
ret - Adamas, Rubinus, & pretiofum quodcumque lapil- 
lorum genus , Regite coronae decus , quamuis ingentis 
pretij , tamen apud rudes , ac indifertos homines nullam 
teflimationem adipifcitur. Neque refert , quod incompara- 
bili fplendore fuapte natura, fulgeat, atque detineat ; ad- 
huc enim pretiofifsima gemma, vel rudis, 8c inculta iacet; 
vel etfi perpolita pra-ftantis Artificis induftria , fummifq-, 
laboribus exculta blandius rideat , non tamen agrefterrLs 
animum percellit, cui perfpethim haud eft, fufpiciendam 
elle , maximaque cum admiratione fpeflandam, quod pri- 
mo fit Natura: folertis , deinde vero Artis elegantifsimum 
opus. Iam dudum m hoc literario puluere primos , quos 
exercui labores, tibi confecratos voluit excelli tui nominis 
Maieftas, orleftis Indoles , eximia Virtus; cum vero per-^ 

■ fpexerim 
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(pexerim non inuifos tibi tuifle , deinceps , & quos modo ti- 
bi nuncupatos volo, & exteros, quos in pofterum intuebe- 
ris } non enim iniucundos futuros tua fumma clementia li c- 
tus exiftimo . Illud autem plurimum habet momenti , 
quod cum omnibus virtutum ornamentis me affcdunb 
efle dcftderem, nihil tamen eft, quod malim , quam me , 
& gratum efle , & videri , vt cum Sapientifsimo loquar , 
cui hxc vna virtus maxima nedum, fed reliquarum mater, 
& altrix videbatur . Perge Serenifsime Princeps 5 Maiorum 
enim videberis immortali cum laude veftigia repetere, qui 
calcando fubftruftam virtutibus viam ad gloriam nomen_> 
xternitati commendarunt. Hinc tamen pace dixerim Cel- 
fitudinis tuae, tibi folum id fplendoris affulget, quod argu- 
mento fit, te debere ijs acceptam referre Virtutem, quafi 
non proprijs fudonbus, fed quodam hxreditario iure com- 
paratam . 

Siquidem hxc, de qua Poflcritas gloriatur , in illis pri- 
mum illuxit, adeo vt,in pofteris virtutis mbar aliunde tran- 
sfufuin, prxclaros itidem alienos labores pra’feferat, atque 
teftetur. Maiores enim nobis liberalifsime Fortunp bona, 
nedum , fed animi , hoc eft Virtutum ornatus laborum.» 
fuorum tolerantia 3 dignitatem, fplendoremq; nominis pre- 
clarifsimis geftis ; famx perennitatem propria vita’ diicn- 
mine pepererunt . 

Ne igitur me quifpiam carpat, quod ad Emblematis vni- 
uerfb huic Operi prafixt limina, Profapiam inclytam ho- 
noribus profecutus , cecinerim . 

Gracia quas peperit , claris quas evexit Athenis 
Artes , quas aluit , perficit njna Domus .. 

Medicea fiquidem Regia femper literarum afylum, veluti 
templum Mmerua (aerum, bonis artibus, ac difciplinis in- 
ftruftos , in inclinatam , & prope iacentem fortunam de- 
ieffos , vtpote illos , quibus nafcentibus dufta lex eft , nun- 
quam , vt fortunato fidere vcerentur , fumma clementia , 
fummaque munificentia fufeepit , ne ab ijs rebus forent im- 
parati , fine quibus frui lucis vfura non licet . Quo cuiquo 
fatendum , folum apud Heroes Medicea: Gentis datum efle, 
felicifsimam vitam traducere , ijs nimirum , qui literarum 
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ilutii js addifti, perduellis Fortune barbarie vexati , Princi- 
pis clementiam, hoc eft, tutelare Numen anhelant. Tu 
autem Heroice Princeps id gloria: tibi quidem amplius vfur- 
pas, nempe Maiorum laudem auxifte , quinimo ( abiit a 
verbo mendacium )fuperaiTe. Neque fplendor ille tuus te- 
nebris vilis offunditur, quod viam ad immortalitatem no- 
minis , & honoris aliorum exemplo concitatus , inieris. 
Nam fempiterna quidem eft laus plaeclarifsimis geftis ex- 
celfa: virtutis , famam teternitatis in pofteros transfunde- 
re , eofdemque nondum decorare fuperflites ; exigua ta- 
men non eft ab ijs nec latum vnguem difcedere , eorun- 
demque veftigijs inhaerendo , viam eandem maiori faftu 
calcare. Feruefcit autem in te quotidie magis amor illo 
peruetus in praeclarifsimarum Artium ftudia, tantoque ma- 
iorem fuadeomihi futurum , quanto in dies te procliuiorem 
ad eadem infpicia. Iure igitur ha:c zetas tuo nomine glo- 
riatur , quod vniuerfo terrarum Orbe refonans , optima: 
Indolis teftis ad tui obfequium omnes allicit , trahit , ac 
arripit. Viue interim Neftoreos annos, Serenifsime Heros, 
aetatis decus , Principum gloria , ac totius Orbis Lumen , 
vt tui exemplo mortales ad cultum Heroica: virtutis com- 
pellantur . Vale . Florenti* Anno a Virginis partu 
MDCLXVI. 
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IN SECVNDAM OPERIS PARTEM 

P R JE F A T I O- 

jfofr ■»»» ( «» 

fH? «*«* S4* «» «B «»! «•***» 5E? 

ESOLVT IV AM Artem apud Feteres Magno in honore , 

fummoejue pretio cxtitijfe memoru , htenfque proditum cji, 

eius enim dignitatem , fplcndorem , atque prxfiantiam mi- txtititi» hom 

dentur fatis appofitis laudibus prqfecuti , quod ture facium 

arbitraberis, mt opmor, intelhgens commemoratam Artem 

adeo facundam effe , mt ruberrime demonjhationes fuppe- *"»•/?■ 

ditet , quocirca omnes mgcnij ner nos m ipfam numeris ta- 

men tractatam , intenderunt : quapropter Geometria cam- 

, , , i f f /r , rtfcImaAni. 

pos, non ea , qua opus irat , jeduhtatc numerorum calculo fortofe mmium addi- »<;>» «.««.• 

Bt perquirentes, elegantiores , fuaworefque flores omif erunt , Jn Arithmeticis profe- 
Cto multa , eaque non 'vulgaria ipflus Analytues prafldio funt affecuti ; quamob- 
rem de his optime meritos effe non erit cur quifptam mflctetur ; quimrro fatendum tum f,„, 
m eos ampltfstmas, ac bonefltf simas laudes debere conferri ; eo mei maxime quod 
fublime , mbileque merfabant argumentum ■, fubtihfsima enim numerorum con- 
templatione detenti Diurnum quidptam ex Platonis Oraculo mentis agitatione per- 
fequuntur . At quantum m ipfa numerorum contemplatione , dignitatis, atque de- tutui/mu. 
coris adepti funt ; tantundem in Geometricis midentur perdidijfe ; tametft ctti» t-> 
metus Ars illa quoque numeris exculta Geometre nonnihil proft , opemque ferat , " «*«**»»»- 
tamen fpecterum , charaBcrumqut frequentatione comparata , longe id felicius affle- 
quitur . 

Proinde fagaciares Artifices diuturna quadam experientia edoBi , contendentes 
nedum m Arithmeticis , merum etiam m Geometricis abftruflora reperire , neglc- . 

CU parumper numerorum t)fu, atque adeo Arithmeticis quafi multa diBa falute, 
r.ouam hanc Logiflicen aggrtfsi , merfantibus in Geometrico puluere fortaffe longa >» « <f>n» 
meditatione defefsts, mirum m modum opitulati funt ; ita nimirum , mt Geome- 
triam ipfam , nedum Arithmeticam promonentes , fecrctiora mtriufque Di- *«*;««»* 
fciplme myfleria detexerint, quo recentiores non minus, quam beteres de fud pof- f.mXpL 
funt Arte gloriari ; mt iure dixeris preclarifsimum hoc, peneq-, Diurnum muenlum 
m literano certamine ijs cxfiitiffe palmarium . Poriori tamen id ture flbi mendi- 
cant , qui noue Difcipltne fpectmma tradiderunt . Cum enim omnis induflria-j , 
ommfque folertia eb tenderet, mt Theortmata, atque Problemata refoluerentur ; ita 
mt Mathefis mmuerfa locupletior faBa V eritates deinceps innumeras aperiret > ta, mt ploblt - 
Recentiores conflanti, pertmacique labore noua,de qua loquimur ,mft Logi flictu , *•*" "M- 

faBi 
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}l*c Ars ipm facit funt moti compotit . Opus quidem Veter thus inaccejjum , 'vtpotc illis , qui 
uHmt 'm? f M tantlim -&' te muniti, ardua, ac difficilia aggredi mimme tutum exifiimarunc. 

Quantum autem in Arithmeticis profecerint , iffy quoufque tandem peruencrint , ex 
hactenus tn Prima hmus Operis Parte fatis abunde n aditis , cuique conijcere lice- 
bit . Quantum mero in Geometricis progrefsi fine , ex noflro de Effolutione , atque 
Tl “'j. sJu Compofitime Mathematica Trachttu perfpicuum , mamjcflumquc fiet . Solum hic 
tfmCtm vnm igitur commemorandum, puto nouam Analy florum pluris, quam Vuetcrm Arte>n-> 
Jaciendam ejfie , cum has in primis ad finem , cuius gratia tngentj folertia fuit com- 
parata, illa ruero parum conducat, 

juairr. ;«r- £>e j, )ac proptcrea cumulati: dijferere nofira funt partes . Arduum quidem opus , 

fu\ rut eo difficilius in re liter ari a fortafie nemini liceat admoenire , tnfignts tatnac^ 
£ 'utilitatis ; proptcrea quod labores , quos praclorfsimi V in m Elementis tractandis 
fi s ,i,wtiie- pertulerunt , tanti fieri non deberent ,nifi praseplioncs forent admuenta , a quibus pa- 
rati , nos m demonfiratiombus contexendis Elementorum 'vfum afiequeremur . 

AuBer tni- 
TAtttr , i jued 
utnr.uili fA~ 
rta fecerint 
h*nt tefeJui- 
di eomfrtif <* 

h.w, r , »•«. g„nt, atque contemnunt. 0 tempora b mores, lam inanimis hominum penitus infiderat , 
nihil m huiufmodi Dtfctplims effe tentandum defiituto praceptiombus Analyticis , 
j quod , <gr Grati Sapientes , (ejr Latini folerles •zmammi confenfione F eritati con- 
fentaneum effe duxerunt , quippe qui m his fumma cum laude 'verfati pradicta- 
rum Difciphaarum mtrofpicientes arcana nccefsitate adacii prafiantiam , ac rutili- 
tattm Artis adnotarunt . Hunc 'vero tamen infui fi admodum , quamuis non omnino 
Mathematica eruditionis expertts folum contemplationis illud genus commendant , 
cuius traElatio , ruelut amomior -undetur animis blandiri , quos alioqum hac nimis 
Hiniirtrtri, aufer a lucubratio aiexat, angit . Sed id plane contendo, 'videlicet hanc potius 
ZffuJ." effe dicendam amamorem . Si namque finem tefpicias , cuius gratia Minerua ad- 
dicit tot labores improbos generose adeunt , curafque mordaces libenter fubeunt , 
ruentatem profcElo comperies , qua nimirum animum ingenuum allicit , (jfi arripit. 
Jure igitur dixeris hanc , de qua loquimur meditationem amoeniorem , rvtpote il. 
fumim > -.m lam , emus prafidio promptius V eritas occurrit , atque facilius fit obuta ; ea fiqutr 
‘‘ dem nihil homini fuaums, nihil amoemus , nihil denique iucundius , qua nimirum 
humanus animus plerumque corporis perturbationibus defatigatus , ac lacefsitus , 
recreatur , (tff 'velutt praftontifstmo pabulo , reficitur . Sed -utra 'veritatem 'vbe- 
S«‘ nus exhibeat , atque certius ajfcquatur, an rlla fuperficietcnus , cogniti», de rebus 
Mathematicis habita : an qua intimiora perquirent , abfirufiora detegit , (ffg obuoltt- 
ta tenebris , facratiora myflerta recludit . Quod fi quifpiam adhuc fatis effe ab his 
Difcipltms paratum txifitmet , quem hoc noflrum mmus tuuat argumentum , is pro- 
fefto decipitur , (ffr nimium a 'ventate recedit . Cafu enim hac potius , quam ar- 
c*/« tifieiofa differendi ratione tractare , non eiut eft , quem diuturna m his detinuit me- 
dicatio , njt earum exercitatione afflueret , ac ipfius Mathefcos doEbrtnam optime 
a m , ■>»•■«. redoleret . Quod autem difficultatem detefiando aliquid tlh dedecoris inurere, ac di- 
ImiiirANir frt gmtatis arripere conentur ; nihil e fi , oleum operamque perdunt . fJihil enim pr.ecla- 
‘ rum ingenuo animo accommodatum , nihil , quod hominem excelfa Indolis deceat 

compertum 


Magna proptcrea me tenet eorum admiratio , quibus parui momenti celebris 
Analyflamm Ars 'uifa eft ; atque adeo agte fero ab tfs pronuntiari opera non effe 
pretium in illam incumbere , 'vigilias , atque labores perferre , quafi Mathemati- 
cas introfpicere Difciplmas liceat iit, qui commemorata Artis opitulationem , negli- 


tompertum eft vnquam difficuftattlmi non impLcatum . Et certe rum tot feri Di * 
mms laudiLs exornanda virtus, m fi J pUn #|U * 

■Neque foret Alcidis nomen «temnat, commendatum mfi Herme* illa virtus d^ 
q nunquam Poft eruas comfcefcct radices alnus amarore confperfas egijfet ,vt 
JUa T/ f ef em 'T*'" ■ “M W" cmqi P J explorature fio 

h Zu d^hY^T^'^ ***»”• *™!fitampl^ 

Jolluu, de Analyftarum doihma nos effe deberemus, quod ea neglecla adhuc 
amma creti, m Mathematicis difcplims magna confectui l valeamus , ea verficten 
da qu«pr«fiant, ores m h,s Difaplmis An, fines conjecltos fmffc monumeJatfian- 

rr t Tx Ht °t a culari , au, L*-> 

rum aud, erat \ ccchdT * ' ^ C ‘ mM,u > ?“* TJZIZ 

difficilem ia- 

at fi non poflumus omnes 

Heic arguta {aera pendebit fiftula pinu. </»/» 7. 

y i,cat,f r ,s ,Uis , An f y / eos ,n W‘ niet p r * ciar ‘* > “ q «<- 

admiranda confcqu, poffemus , haud foret oper.c pretium m h,s tantum temporis 
impendere, tantum laboris, mf umere , tantum /oli, ctudims perferre . Sed potius pru- 
dentis effet h,s omnibus contemptis , ad ahud philofiophand, genus fiefe transferre . 

Pofiapu autem fecus (xifiimat , nob.fique confient, t 5 aduertens has D, /api, nat 
Jbeorematibus, aeque Problematibus conflare , quorum veritatem inquirere diffi- ZZZZ 
cilimum. eft . Hic vero ammo perpendendum , An At, fex ille tutiorem viam 
elegent ad vernatis indagationem , qui cafu procedendo , fiefe dubia fortuna com- 2*"^/« 
mntu , vt denique longa mentis agnatione , arum, que cuns , ahquod fpenme^ 
ventans confequatur . An veri, , qu, certa , quadam ratione differendi , fir. Z‘(,ZZ 
maque m.ocmand, methodo mcedn , (fir m tenebris , quibus verum obuolunur , ' 

ratwms lumine dudus , certifque vcfiigijs mf, flens , ad finem fibt prafl, tutum-* 
progreditur, gradumque facit. ‘ 1 J 

tlcc inepte credas a me huic vmucrfo Operi prafixum Emblema fuiffe , vb, 
pra (tantis At, fias labore, fir delmeata , fir fculpta cernitur Geometria Labyrin- 
thum multis viarum ambagibus inflexum , hoc efi ,arduuam , ac difficili. man- 
contemplationem initura , filo tamen Analytices dedutla , quafi fecus impotens dif. 
fichmum exitum admuemre-, Efi enim Mathefis ,prafert,m Auhmetica ,fir Geo. 
metna, veluti Labyrinthus , fummis , fir inextricabilibus difficultatibus impedi- 
q uuiem adeundus, mfi Aianna, hoc efi Analytue comite , ac perdu- 

3 V<w me prxteru , idem haud omnibus probari j cum potiiis retlb illud videa- 
tur vfurpatun->. 

Mille hominum fpecies , & rerum difcolor vfus 
Vdle fuuro cuique eft, nec voto viuitur vno* 
ld tamen minus commode in re de qua agimus , cade, e videtur , cum rwio. ---- 
fit Ttrjto, qu* «que ammos muadit ,nec vlla profedo fuppeut ratio, qua qui- ZZ 
fpiam fib, fuadeat , oblato Problemati , occurrendum cafu nulla differendi ratione m- 
xut. Innumera enim occurrent, maxime ab mfi, tuto aliena, (fir vt illuceat ve. 
ntas pcrqueftta , vel nunquam d meditationibus feriandum erit , quod nimium-* 

animum 


ftrftui S.Mtj, 


V, nat fi veri . 

tmt ‘Jtta atjHt 
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animum uexat , ac torquet . Vel erit immolandum Minent <e , ut cum et arife- 
nt , extemplo , quod in obficuris latitat , det t n confpcCtum , ac m lucem prodat -, 
Mtjuc dum quit per tjlarum contemplationum Oceanum nauigaturus , fortmu fidem 
habet , hac ut optatis refpondcat, atque res ex animi fent entia fuccedat . 
ct.mi.1" Ar Omnes Artes , omnefque Difciplmx , cum eo colhmcnt , ut uel ueritatem inqui- 

'vfi -, >*/.'*" rant , operis gratia, quemadmodum prathcx : uel m tpfius uentatis meditatione -> 
ji fiant , ut contemplatrices . Quacumque tamen fit , nullam fanc reperies , qua 
certis prafimtis legibus in inquirenda ucritarenon jubtjaatur . ‘Nulla efi,qua cafu 
illam uenetur ; Multo propterea id mirius , de Mathematicis cnunciandum , qua reli- 
quas demmfirandi certudme uincunt , ommbufque , certa differendi ratione antecellunt. 
QhU Ratum igitur e fio , Si qui fiunt qui pauci profecto non fiunt , quorum animus 

*«W«» . aliorum inucntis non contentus , longius expatiatur uentatis confiequenda gratiae , 
demonjlrationes , atque caufias inquirens , huius Artis prafidio innumera propemo- 
dum reperient , thjs ignota prorjus , (cfi multo plura , quam ea , de quibus 
ture fie taciant Antiqui per compofitioncm , atque rejolutionem procedentes , quafii 
dixerim fola naturali quadam tngcnij facultate , utentes , exercitatione tamen ex- 
culti-, Cum recentwres Artem certis legibus ,pracepnfque contentam , adhibeant . 

Sed nimis multa , de re, qua nec dubia t fi , nec obficura . Ex his mtclltgcs , 
ut opinor partes a nobis, in hoc Opere conficnbendo fufceputs ; (gr quantum diligen- 
tia, curaque fuerit adhibendum , ut praftantijsimum argumentum fiatis pro digni- 
tate traclaffe uideremur . 

j r< Primo autem fiefie trattandam offert Speciofa Algebra , nempe noua Logifiicc-i , 
‘ftindd.srt quam demonflratiombus firmare conabimur , pofil accuratam explicationem eorum 
praceptorum , quibus ipfia conflat . 

Secundo autem in explicatione eorum , qua ad Refolutionem , (fir Compolitionem 

. ; * n rt J ii II * 

tcmficfnc»^ Mathematicam pertinent , nojtra 'verfabitur mdujtria 5 ac omnis labor erit occu* 
potus. At quoniam etiam Antiquis Rcfolutncis Artis ufus familiaris erat , a qua 
tamen longe , latequc differt illa , quam Recentiores admuenerunt . Propterea no- 
firum erit utramque tractare diligenter , exordium ab Antiquorum illa ducentes , 
ubi , (gjr tpfius Artis intimiora projequemur , (ffr ufium eiufidern ad enodanda Pro- 
blemata illuflrabimus . Recenttorum utro fiubtihorem aqtte , ac utiliorem , me- 
thodum , pluribus explicabimus . Multo enim fecundior cum fit , paucis perfirmgt 
non pote fi Sed uberiorem traCtationem expofeit . 

Riimm 1 »- ti.ee igitur funt , de quibus, m hac Secunda Operis Parte nobis agendum fiupe- 

refi , ex tjs utro , que fumus allaturi , non dubito quin futurum fit , ut cuique— > 
pcrfpicue confiet-, non inepte a nobis, aliquando peonunciatum fiuffe , cuilibet Pro- 
blemati , huius Artis opitulatione fiert fiatis poffe . 

K"",*iumC- Ceterum Speciofa ipfia , cum quammaxime ad numerorum tractationem condu- 
eat ; propterea, non pigebit, eius precepta numeris aptare, quamuis prectpuc Geo- 
metri. e gratia illam tradamus . Nam m Prima huius Operis parte Speciofa Lo- 
gifiica ufi fumus , cum ea tum opitulante , minime liceret, difficiliora perquirere . 
T amen locus non erat , ubi preceptorum omnium explanationem traderemus ; qui- 
bus Speciofa Algebra continetur , quod m prffenti nobis pr filandum fuperefl . Qua 
m re a primis huius Artis Elementis exordium defumemus , ordinatim troBando 
ut demum, ad AmCroiux , atque -oAtftat rationem Mathematicam peruemamus . 

CAROLI 
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CAROLI RENALDINII 

ALGF.BRA NOVA 

ANALYTICES 

PARS S F. C V N D A. 

In quibus harc Ars confiftat . & de i js , qtisc funt aci ipf.inu 
praemittenda.» . 

C A P V T V \ l M V M. 

VEMADMODVM Veterem» ac Numerofam Algebram di- *;«■>'«/» A»«, 
ccbamus occupari circa numerorum Algorithmum » quem 
atfirmauinuis c,Tc rrailationem , fiue peritiam numeroruau * 
complctfcntem quatuor illas vulgatas operationes!, hoc eft 
Additi mem .Subtractionem Multiplicationem, ne Diuifio- 
nem. It.; , & Spcciofa fuum Algorithmum habet. Tantim 
inter has difcriimim illud intercedit , quod Numerof* AI- 
goritlimus numeris : Spcciof* vero Alphabeti elementis ex- mm/i 
hibetur. Quapropter non immerito huic illam cite perfimi- 
leni adurere licebit , lute edi longe prarftantior dicenda- '"“ r ' 
fit. Dum enin Alphabeti elementis vtitur in fuis perficiendis operationibus, ea tra- 
dat , qua; nullam mutationem lubcunt.- illa vero quoniam numeros adhibet , in ijs 
eft occupata , qti* maxime fimt mutationi obnoxia i quamobrem hac excellentior» 
non inmria c(Tc dirctur. 

Illud autem commodum affert Alphabeti charaficrum vfus ,quod omnia ijs defi- 
gnari commode pofliiu > neque vni magis, quam alteri fint rerum generi accommo ■‘■'f'* 1 " 1 
dati. Sunt autem note fimplicillim.r quidem ad cuiiifque rei dcligiiarioncni ido- 
nee; non enim a, vel b &c. magis defignant lineam, quam pondus, numerum, vel ...» 

aliud quidpiam ; confueuimus autem nilce elementis figniricare lineas , vrpote 
phantalix, lenfibifqtie maxime obuias, quibus relationes , atque rationes inter alia 
omnia cominodiflime exprimi podimt. Si itaque duae fint quantitates characlcribiis 
a> b, dcfignar.v , iiuclligcndx fimt da* lines longitudinis diucrfir, quarum vna qui- 
dem a, alta vero b , dicatur. At per a , & a dux linea: squales inreiligemur , vr 
P cr t>» S: b Scc. n id tone fiipponatur a, aqualis b, &c. 

Ad fignificanilam vero duarum dimenfionum quantitatem ijfdcm charaftcribus ■**!' '*>*<•«- 
vtimur appoiico numero dimcnliones iplas defignante, vt a*,at, v: huiulmodi uuan- 
titatis gemis denotemus hoc vtimur iymbolo , puta pl. vnde a pl. vel b pi. Sic. .n,- »1, . 
quantitatem ipfam planam, fcu longitudinem , cum longitudine lignificut , cum a‘, 

A lpcciatim 
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Alia tftudam 
e ire* idtm *c- 

tttrruat. 


Aliqnttitl ali 

f]ui tffe tjtt.irt* 
titah m acte» 
ftam , ejut>- 
tncd» jigniji - 
certer . 


fpeciatim porcftatcmquadraticam planiticij fpcciem importet. Ad fignificandas vera» 
l res dimeniioncs apponimus numerum j , Vndc a 1 , quantitatem triuum dimenfionum 
figmficat , cuius genus hoc fignificamus fymbolo iol: quare a fol. vel b fol. fignifi- 
cat folidam quantitatem, (eu longitudinem cum latitudine , & profunditate ; cum a' 
fpeciatim importet cubicam poreftatcm.qux foliditatis eft fpecies; ita fuo modo de 
reliquis gradibus . 

Citcrum, vt fignificemus aliquoties acceptam ede aliquam lineam a , prxponimus 
numerum fignificontcm , quoties ipfa quantitas accipi intelligitur , vt 2 a , vel j a 
&c. ad figniheandum a , bis vel ter acceptam fuilfc ; Sic ad deiignandum bis tcrue , 
acceptum efle aliquod planum, feribimus 2 a pl. 3 a pl. vel 2 b pL 3 b pl.&c.non 
diilimiliter de folidis , alijfque gradibus. Prttereaad denotandum panem quantita- 
tis numerum ad id idoneum prxponimus ; vnde ad fignificandam femiflem , feribimus 
-j— a ad trientem ~~ a, item in planis , vt — a pl. vel — j— a pl. aut — | — bpl. 
vel — j— b pl. & iic de reliquis . 


De ijs,que promittenda funt, quoque Analyftaj 
mutuatur ab Elementis . 


E A prorfus qui ad Numcrofam Algcbram primittuntur.hic etiam prilibari de- 
bent. Eadem ennn ex elementis m vtraque Anayfta defumit , in Numcrola_ 
tamen ad numeros contracta , in Spcciofa generaliter fumpta . Non eft autem cur 
hic eadem repetantur i proinde fat erit tractationem illam confulere . 


MJ tjuid . 


Additi* fuid. 


Su brratli* 
1»id. 

Multiplicati* 

tfUid , 


thnifi» quid . 


De ji uniones tutem , hune in modum fe Jubent. 

Quantitas polita, eft illa, quat ad libitum ponitur, ad comunem menfuram quan- 
titatum ciufdein generis , & qui ab vnitate denominatur . 

Additio quantitatis ad quantitatem eft acceptio illius quantitatis , qui cx quanti- 
tatibus illis tunquam cx partibus coalefcir , 

Subtradio quantitatis a quantitate eft fumptio cxceifus quantitatis maioris fu- 
pra minorem . 

Multiplicatio quantitatum > eft acceptio quantitatis , qui ad multiplicatam eam 
habet rationem , quam multiplicans ad pofitam , & fumpta hic quantitas Produ- 
flum dicitur. 

Diuifio quantitatum , eft acceptio quantitatis , ad quam diuifa eam habet ratio- 
nem, quam diuidens ad pofitam, & quantitas hxc accepta > Quotiens nuncupatur. 

Solet etiam dici applicatio, tunc autem pro vocabulis diuidendum , diuifor, & 
Quotiens, adhiberi poffunt. 

Applicatum, Mctiens, & Ortiuum. 

Quantitates homogenei dicuntur , qui funt naturi eiufdcm , vt latus , & latus, 
quantitates homogenei dicendi funt, quemadmodum planum, & planum ; folidum, 
& folidum. 

Hctcrogencx porro quantitates dicuntur illae , qui natura differant , vt latus , & 
planum &c. 


SVPPOSITJONES. 

Supponendo vero hoc funt. 

Si magnitudo magnirudi additur , hic illi homogenea eft . 

Si magnitudo magnitudini iubducitur, hic illi homogenea eft. 

Si magnitudo in magnitudinem ducitur, qui fit huic, & illi heterogenea eft. 
Si magnitudo magnitudini applicatur, applicata huic, & illi heterogenea eft. 

SCHO- 
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ii 


S C H O L l O K. 


S Enfits (ispredUtorum pcrjpicuut efl i non enim U tus potejl eddi pleno , vt neque ple- 
num (olido -, fed lutus Interi i plenum plnno , Cr folidum J olido , quod etium inte (licen- 
dum tfl de fnhtrulhone . At vero fi lutus ducetur in lutus producitur plenum , quod huic, 
Cr i IU heterogeneum ejl ; fi ducetur plenum in letus producetur J olidum , quod huic, & illi 
heterogeneum ejl , 

Prftcrea hoc idem in Diuifionc , fine Applicatione contingit. Quandoquidem fi 
planum applicetur lateri, oritur larus, quod illi quidem , fciliccr plano heterogeneum 
eft , atque adeo applicatum , vtrique nimirum metienti , & orttuo , heterogeneum eft . 
Neque conturbet nos , quod fupcriiis definita fuerit multiplicatio magnitudinum ,qu{ 
fit acceptio , quantitatis , qu* ad multiplicatam eam habet rationem, quam multipli- 
cans ad politam , qua definitione fignificatur multiplicatam , & produ&am homo- 
geneos eifc quantitates , quandoquidem fecundum proportionem comparantur , & pro- 
portio inter quantitates ciufdem generis, atque adeo homogcncas exercetur; cunu. 
tamen hic dictum fit; (i latus in latus ducatur produci planum, quod huic, & illi he- 
terogeneuin e II ; Non conturbet inquam , propterea quod multiplicatio tanquam ad- 
ditionis compendium vfurp.lri potelt , & ita multiplicata fupcrficies erit, qui toties 
in produCio continetur , quoties polita quantitas in latere multiplicante ; quamo- 
brem eadem erit proportio produCt.c luperficici ad multiplicatam fupcrficicm , qm 
eft lateris multiplicantis ad politam . 

Si fit parallelogramnuim neo, poterit per additionis compendium intclligi mul- 
tiplicatum^ protrahatur latus » c.vfquc ad ► , 
adeo vt a c , in » r , toties contineatur , quoties pa- 
rallelogramnum multiplicatum elfe volumus, & 
fit exempli gratia multiplicandum oCtics, ea igi- 
tur proportio erit parallclogrammi b f , ad pa- 
rallelogrammum » d, qui eft n f, ad • c. 

Produftum igitur erit « e , multiplicatum vero 
> o , multiplicans b r.pofita vero qiiantita s b c. 

Cicerum alio Icnfu cum latus per latus multiplicatur fit produ&um, quod huic , 
& illi heterogeneum eft, fi nempe ducatur latus * s,in b c;fit rcftan- 
gullim » b c n , quod vtrique lateri heterogeneum eft ; rectangu- 
lum enim contineri dicitur fub ijs reClis lineis , qui vnum ex 
reftis angulis comprehendunt . 

Animaduertendum aurem , quatuor iftas operationes fic etiam 
explicari polfe . 

Et quod ad multiplicationem attinet . Produ<ftum ad multi- 
plicandum elfe vt multiplicans ad vnitatem, hanc fcilicct intclligcndo elfe a b, in aditnufto 
fchemate. Sitq; operi pretium multiplicare b u,pcr a e,iungantur jsunfta a,c,& i> e, fiat pa- 
raliela ipli a c , & erit f. b , ad ■ o , ; nempe productum ad multiplicatum , vt b c , multipli- 
cans ad a b, vnitatem. Ex f b, in vnitatem a b, fit id, quod producitur ex e b , im, 
z> b. Per vnitatem autem intclligi debet linea quidam determinata, qui ad quam- 
uis linearum reliquarum talem habeat relationem , qualem vnitas ad certum aliquem 
numerum . Vt fi a b , foret 4 , d a , vero 16, c b 1 2 , & f. c 48 > erit produCtum fub a b , Jc 
i » 240 , quantum ell productum cx n b, in c b , nempe ex 20 , in 12 . At fi in- 
telligatur ab, i , a d , erit 4 , & c b , ent $ , & 1 c 1 2 . V ides igitur ; ( r vnitatem in- 
telligi lineam quandam determinatam , qui ad quamuis linearum reliquarum ta- 
kin habet relationem, qualem vnitas ad certum aliquem numerum. 

A 2 Ncn 
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1 2 C. RENALD. ALGEBRA NOVA. 

Non fecus de diuifione fentiendum , vt fi 
fit diuidenda e e , per i> e , i unitis pun&is e , 

& d , per red.im e d , ducatur * c , illi pa- 
rallela, & erit «c, quotiens ipfius diuifio- 
nis ; inteileda tamen a s , pro vnitatc . Itaq: 
hoc modo in Geometria quatuor operatio- 
nes Arithmetici non fine magnocommodo 
adhibentur , adeo vt ipiis lineis addantur li- 
nei, ab ljfdem fubtrahantur alii,& etiam fi vna pro vnitate (latuatur, quam com- 
muniter ad libitum licet alTumere, & priter hanc alii dui , adeo vt ad ipfas in- 
ueniatur quarta , qin ad alterutram fit, vt eit a tera ad vilitatem , quod idem eft, 
atque multiplicare iveiut fi per ipfas, quarta reperiatur , qui ad vnamex illis duabus 
fit vt vnitas ad alteram, quod eit diuidere. 

Vel demum fi reda fit * »,& ex ea oporteat radicem extrahere quadratam ; pro- 
trahatur ad c , adeo vt a c , fit tanquain vnitas ; fuper 
c s, dcfcnbatur fcmicirculus, duduque perpcndicu.uri 
a d, hic erit radix quadrata ipfius-A e, fi nimirum ac, 
pro vnitatc accipiatur , atque a e , alicuius numeri mu- 
nere fungatur, cuius radix eft a u. Sit c a i,u, vero 
n, vtique a d, erit 6 , cuius qnadratum efl $ 6 , quan- 
tum efl re&ingulum c a b ; at vero fumpra c a , pro vno , 
a s, valebit 4 , proinde a d , erit 2 , cuius quadratum aequatur ipfi a b , fed de his 
iterum in fcquentibus. 

Citerumh.tc etiam Algebra fua fymbola habet perpetua, atque conflantia , vt 
perpetuo ac pcrfpicue magnitudines datas a quifitis dillinguat . Itaque ad fignifi- 
condas qualitas magnitudines vtuur c emento a , vel alia quacunque ex vocunbus 
t , i , o , v , frequentius autem vtitur a , e , ad denotandas autem datas q antitates adhi- 
bet confonantcs b,c,d,vc 1 alias quafcunqtie, Nonnulli vero funt, qui ad dclignan- 
das quantitates ignotas vti foicntx,velt;itaCartcfius.Ad iqualitatem defignandam 
nos vtemur eodem fymbolo , quo fupra in Numcrofavfi fumus vt ~ Plerique hanc 
iqualitatem delignant hunc in modum i | i. Alij vero vtuntur hoc charactere x>. 
Noti vero fignificantcs additionem, & fubtraiftionem.feu figna additorum, & fub- 
traClorum eadem erunt, ac illa , vt denotabit plus , & — fignifkabit minus ; & 
-a^ ell lignum anceps , feu ancipitis fubtradlionis . Quia cnimfipcfrpius contingit, 
vt non ponatur in fubtra<2ione , vtra fit magnitudo maior, vel minor, & fubtraftio ni- 
hilominus heri debeat, pro ditfercntiy nota quidam vtuntur charadttre illo — . 

Apud ipfos enim lignum “ fignificat differentiam inter duas , plurefue quantita- 
tes , cum non exprimitur , aut cognofcitur , penes quas fit excctfus ; quo cunu. 
nos vfi fuerimus ad fienificandam iqualitatem, alium charadlcrcm opus fuit excogi- 
tare , nimirum — c- ad quod defignandum nonnulli hoc fymbolo vfi lunt, nempe jv. 
quemadmodumad lignificandum nunus hunccharadcrcm -k adhibent; Apud nonnul- 
los autem fignum hoc p fignificat t, vel — .lignum hoc y fignificat t, vel — ,fenfu con- 
trario prioris figni , nempe cum per fignum p lignificatur , tum per fignum intelli- 
gitnr — , aut cum per fignum A intelligicur — , tum per fignum y intclligitur . 

Citcrum hic te monitum volo charaSercs , a plerifque adhibitos fuille maiufco- 
los , vt nos aliquando fecimus, ab alijs vero minufculos, quibus nos modo vtimur , 
experientia edodlt eorum vfum faciliorem clfc . 

Hic autem fubijcimus charadleres , tam maiufculos , quam minufculos libi inui- 
cem rcfpondentcs , quibus nimirum Porcftatcs lignificantur , & quidem progreflio 
ipfa nullis finibus coercetur , cum potius in infinitum extendi poliit ; fatis tamen., 
duximus extenfam elfe ad ejuadrato-quadrato-cubum ; in reliquis enim aitioribus 
potcllatibus non dilfimili modo procedendum , quemadmodum cuiq; perlpicuuiru. 
clfe potefl. Ipforum vero characterum , (iue fpccicrumhi funt lignihcationes ,(iuc 
characteres fint maiufculi , liue mimifculi &c. 
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1 

q 

c 

qq 

qc 

cc 


»18 QQC. qqc 


A IA 

Aq . A quadratum 

Ac ' A tubus 

Aqq ' A quadrato-quadratum 

Aqc i A qyadrato-ciibus 

Acc ! A cubo-cubus 

Aqqc j A quadrato-quadrato-cubus 


a latus fiue Radix 
a' quadratum 
a' cubus 

a* quadrato-quadratum 
a' quadrato-cubus 
a‘ cubo-cubus 
a’ quadratu-quadrato cubus 


Vt autem fignificctur, bis acceptam cflc fpecicm aliquam, fi adhibeatur charatSer 
maiufculus, apponitur, fiue poftponitur numerus ipfi cnara<fleri; vnde ad fignifican- 
dum bis a, fcribimus a j , fic ad fignificandum ter a , fcribimus a 3 , nec difliinilitcr 
de alijs fpeciebus &c. fecus vero procedimus vtcnrcs characteribus minufcuiis . Vt 
igitur defignemus bis a, non apponimus uotam j , fed prcponimus.ita ad fignifican- 
dum ter a proponimus notam 3 , & fic de reliquis , itaque 1 a , fignificat fis a , & 
3 a, fignificat ter a. Si autem poftponeremus , vt a* , fignificaremus , a quadratums 
infuper a' , fignificaret a cubum &c. Catorum his etiam vtimur characteribus , 


B in A 

b a 

B in A fjHX.ir Atnm 

b 4 * 

B qtuirdtum in A 

b 1 4 

A pUnnm 

dfl. 

A pUni-quddratnm 

dpi: 

A pUm-cubus 

dpi: 

A folidum 

d fol. 

A fohdi-quadrstum 

d fi: 


eh*r*r,tret 
ructum hit 
tfiv Mt t rxfii- 
tuatur . 


Itaque ciun fcribimus b a , fignificamus quantitatem b , dudlam elfe in quantita- 
tem a, & cum fcribimus b a“, denotamus quantitatem b ductam eifc in quantitatem, 
qua: eft quadratum cx a , & ita de reliquis . Illud porro non clt pritcreundum fi- 
lentio , nihil referre in ipfa multiplicatione , vtra fpccies praponatur ; quamobreou. 
perinde eft feribere ba, ac feribere ab,& fic de citeris. 

Aduerte tamen nos in polieram femper vfuros efle charaCleribus minufcuhs; cx- MUrmim. 
perienda fiquidem didicimus eorum vfum longe expeditiorem dfc . 

Verum ennn vero, redigendum in memoriam eft, quod alus monuimus , nempe 
quantitatem diuidi in realem, Si imaginariam, illa quidem elt quam in natura licet 11;«*»« 
aducnerc , aha ver6 qua foliun imaginatione fuum efle confequitur ; illa tri- 
partita eft , etenim de continua permanente loquendo , aha eft hnea , alia fuperfi- , & 
cies, & alia corpus, tot enim dimenfiones admittit natura, quot funt diuifibilitates, *- 

triplex autem vmus cuiufq; rei diuifibilitas eft, etenim rCs ipfa diuifibilis eft fecun- " 4,i 
dum longitudinem, fecundum latitudinem, & fecundum profunditatem, priter has 
nulla fupcreft diuifibilitas ; latus , eft diuifibile fecundum longitudinem tantum, 
planum vero fecundum longitudinem , & latitudinem; folidum denique fecundum 
longitudinem, latitudinem, & profunditatem; hic igitur in natura funt, nec plures 
dimenfiones admittit, quod eleganter Ptolemius oftendit in Analcmmatc . Citcri 
vero , vt quadrato-quadratum , quadrato-cubus &c. imaginarii dicuntur , a qui- 
bus Geometri! candor eft alienus , cum tamen admiffo vnitatis vlu in Geometria 
ipfa , etiam hi quantitates plurimum ad veritatis aflecutionem conducam. 


Dc 
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De gradibus, atq; generibus magnitudinum 
comparatarum^ . 

C A P V T 11. 

"f "TIC agcmlum cft primo dc magnitudinibus , quar ex genere ad genus fua vi 
v“ /*■*« I — I proporrionaliccr afccndimt atque dcfcendimt , quas V ieta (calares appellat . 
X. X Sunt autem h*. 

•Jctndmnt . 

1 Latui , ftu Radix 

2 Quadratum 

3 Cubui 

4 Quadrati- quadratum 

J Quadrato-cuias 

6 Cubr-c itbul 

y Quadratoquadrato-cubui 

8 Qaadrato-cubo-cuiits 

p Cnit-cuio cultu 

Et ita deinceps eodem pacto in inSnitium procedendo . Genera vero magnitudi- 
num comparatarum vti dc ieularibus cntinciantur, fune hfc . 

1 Longitudo , latitudine 

1 ptanurn 

3 Solidum 

4 Plano-planum 

5 Plano-fohdum 

6 Stlido-fohdum 

7 Tlano-pUm-jolidum 

8 Plano-foltdo-filtdnm 

g Solido-fohdo-foltdum 

Sun [mna Dicuntur autem genera , fiquidem refte dicimus , latus ede longitudinem , vel lati- 
aumim '" 1 tu ^* ncm > quadrarum ede planum ; cubum e(fe folidum; & fic de reliquis , has enim 
magnitudines tamquam genera dc fpeciebus (ibi fubieCtis enunciamus . 
d'Z*Ld‘jmi Quid verd (int gradus parodici ad Poteftatem, quid ipfaPotcftas, patet ex fuperius 
traditis , & explicatis , ex ferie enim fcalarium , gradus altior , in quo conliftit comparata 
magnitudo exinde a latere Potcftas appellatur; reliquae vero inferiores (calares gra- 
dus funt parodici ad Poteftatem. Huiufmodi autem gradus parodici dicuntur a voce 
gratea wapsJiiwc, quali tranlitorius , ita vt perinde (it dicere gradus parodici ad pote- 
ftatem , ac gradus tranfitorij , hoc cft quibus fit tranfitus ad Poteftatem. Omncsautein 
magnitudines, qu{ funt intra Poteftatem, vocantur gradus parodici ad Poteftatem, vt 
gradus parodici ad cubum, funt latus, & quadratum; his enim fit tranfitus ad cubum. 

Animaducrtendum cft autem figna quibus defignantur genera magnitudinum pro- 
greffioms fcalarium nuncupari charadteres cofficos ; in Algcbra enim fpcciofa magni- 
tudines, quae ex genere ad genus fua vi propomonaliter afeendunt , vel defccndunt 
fcalares vocantur. 

In Numerofa vero numeri codici nuncupari confucuerunt . Hic iterum inculcan- 
dum ex fupra diiftis magnitudinum generibus tria tantum realia elfc; nempe lineam 
fuperficiem, & corpus , imaginaria vero infinita c(fc nimirum quadrato-quadratum , 
quadrato-cubum.cubo-cubum &c. de quibus fuperius dilferuimus. 
rui/iai n'u Ceterum Potcftas aut pura eft aut affcCta. Potcftas eft pura cum affectione vacat, 
furn.aliaa/. vt a‘ ~ b' . AffeCta vero cui homogcncum fub parodico ad Poteftatem gradu , & 
/«#<■• atiiui» 
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a dfcita eoefflciente magnitudine immifcctur. Vt fi fit aquatio a'^t biSz'. Ma- „ v 
gnitudo dicitur b coefficicns ; at vero a’ cft potcftas , & a , gradus eft parodicus ad ?w y 
poteftatem , quemadmodum b a , eft illud homogeneum (ub gradu parodico , & > 
coetiiacnrc longitudine i atque demum z‘ dicitur comparationis homogeneum. Ma- 
gnitudines autem adfcita!, lunt quibus, & gradu parodico fit potcftari quid homo- 
geneuin ad eam alliciendam fubgraduales dicuntur, quas etiam cocfficicntcs appel- i""-”’ - 
lauimus; ita in fuprapofita aquatione b, eft fubgradualis. Dc his autem copiolius 
capite de /Bquationc Algebnca tra&andum erit. Illud hic filentio pritcrcundum- 
non eft, nimirum aquationes Algcbricas reperiri pofte in illis tribus Problematum 
generibus, quat Veteres in Geometria agnoucrunt. 

Quorum aliqua plana funt appellata, alia folida , alia demum linearia > de qui- 
bus in prarcirato loco copiofiftime fumus aduri. Aducrtc autem pro comparationis 
homogeneo conftitui patuifle etiam z pl. in fuprapofita atquatione , vade eiTct hoc 
modo a* f b a zZ z pl. Item potuillet etiam ipfi b, pratponi a , itaut foret a‘ f a b 
” z* velzpl. idem enim eft fenfus fiue homogeneum illud feribatur b a , fiue a b. 


Algorithmus Speciofe Logiftices 

CAPVT 111. 


S VPERIVS iam adnotauimus in hac etiam Logiftica dari Algorithmum , quem 
iam definiuimus, huius autem operationis praxipuf , quas lpfa nimirum com- 
pleditur funt numero quatuor, vt in Kumerofa quoque contingit nimium Ad- kt^t^nm 
ditio Subtra&io , Multiplicatio , atque Diuifio . f"" " mm ' 


Magnitudinem Magnitudini addere. 


OPERATIO PRIMA. 


M Agnitudincs addenda* , vel funt eiufdem , vel diuerfae appellationis . Si fint 
appellationis eiufdem; fit additio priponendo numerum magnitudinum fum- 
mz , qu? ex illis dicitur confurgere adhibis characteribus mmufculis • Vt fi ad a , 
addi debeat a; item ad b, addi debeat b , fiet additio , vt diftum eft , atque adeo 
ex a, ad a fiet a acxb, ad b.fiet z b,ex 3 a ad a, fiet fumma4a; itemex4b, 
ad b , fiet fumma 5 b , , -. r . _ 

Si verb magnitudines fint appellationis diuerfat, fit additio beneficio ligni +t*. 
Vt fit iniundum addere a, ad b . Quoniam igitur magnitudo magnitudini adden- 
da eft ; homogene* vero hererogeneas non afficiunt : du* autem magnitudines pro- 
pofitz addendi funt homogeneziplus autem, vel minus non conftituunt genera di- 
uerfa ; proinde nota adiu&ionis comodiffim£ perficietur operatio , & erit aggrega- 
tum ex ipfis a b ; Hac autem additione fa&a per iymbolum , erit fumma^ 

»* b * 


A/4 irnitvdinS 
mddrndoTum 
diuifio Vtl 

tiufdtm , vtl 

dhar(o*pftU 

lationis. 


Quando fun t 
atptlUtiotHt 
diucrfu. 


EXEMPLA 
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EXEMPLA. 

a b ; a 5 a 

a b a 3 a 

aa ab 6 a 8a 

a b 

b 4 a 

4 b ab 

7 b 4 a | a 

a 
b 
c 


a t b t c 

Hic aduerte, in additione (ignum t . referri ad literam fcquenrcm priori adden- 
dam. Item aduerte cum luerat nullus clt praefixus numerus, intclligendam cfle prae- 
fixam vnitatem. Aduerte demum cum litcrac conncfluntur ligno f, nihil referre vtra 
earum pratponatur , vel poftponatur. 

Hatc autem nuineris explicari potiunt ; nam (i per a, nos intelligamus io; per b, 
vero 6 , ex a, & b , fiet a t b ; hoc c ft i o t 6 , erit itaque (umma i o t < 5 , hoc eft 
1 6; item fi per b , nos intelligamus 8 , per c , autem 4 , fiet fumma 8 t 4 ; hoc eft 
ia i fic & reliqua exempla numeris declarari poliunt. 

At vero fi alcendant per expolitam fcalam , vel afccndcntibus genere communi- 
cent fua , quar congruit, denominatione, defignabuntur. Vel itaque funt eiufdem*, 
vel diuerlat appellationis ; fi ciuldcmiputa ad a‘ addi debeat a', fiet 2 a‘ ; item es 
5 a‘, & 5 a’, fiet 8 a*. 

At fi fuerint appellationis diuerf* , vt a‘, & b pl. cx his fiet a’ t b pl. ita fi ad a', 
addi debeat b fol. fiet fumma a' t b fol. 

Hatc autem numeris facile poterunt explicari . Si enim a’, valet 4, certe j a', va- 
lebunt 10, & ja', valebunt 12 , horum fumma eft 32 , nempe 8 a* , quantum* 
fit ex 3 a', & 3 a‘. 

Demonftratio patet ex diftis in Arte veteri, cum enim additio fit acceptio quan- 
titatis, quar coalefcit ex ijs, quae addi dicuntur, certe aliter fieri non poterit, quam 
illas fimul conne&cndo 8 cc. 

Obferuandum eft autem cdm literar nullus przponitur numerus, cogitandum efle 
prefixam effc vnitatem, ita quidem ex 3 a, & a fiunt 4 a. C* ter uni nihil refert in 
ipfa additione, vtra litcra feribatur prius, an pofterhis j cum plurcs adduntur liter* 
diuerf* . Perinde enim eft fcnbcre a t b , ac fcribere b t a . De quibus etiam fupra . 


a a 

b ab 

a t b a t 2 b 


6 a* 

LL’ 

9 3 .' 


4 c 

5 d 

4 c t J d 


S C H 0 L 1 O N. 


I Llud tuttm fub fictam , nimirum Adhibitis characteribus maia ficulis feri additionem ap- 
pofitis numen s , vt fi ad A . addi debeat A , fiet A a , & fi ad B , addatur 8 , fiet B 2 . 
Hoc tgttur animadtterttfie iduat frtr declaratione eorum, <jua apud altos reperiuntur . 


Mugnitu- 
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Magnitudinem Magnitudini Subducere . 


OPERATIO SECVNDA. 


S I magnitudines fuerint ciufdcm appellationis , fit fubtra&io fubducendo nume- mm. 

rum a numero , intellieendo nimirum de illis numeris, qui literis prifiauntur. 

Vt ii ab a, auferri debeat a, remanet o , quoniam ipli a, lntelligitur prashgi x , au- mpptibuiMu. 
ferendo autem i ,ab i .remanet o,itcm abs 5 a, auferri debeat a, remanebunt 43. 

Praeterea abs 8 b , ablatis 3 b , remanent 5 b . 

Si vero magnitudines fint appellationis diuerfat fit fubtradfio per fignum — . Vt Cim mMgni - 
fit opus ab a, fubduccre b. Quoniam itaque magnitudo magnitudini fubduccnda, /**• 
cft ; homogenei autem magnitudines hcterogencas non afficiunt . 

Sunt autem, qux proponuntur, magnitudines homogeneae , plus vero, vel minus, 
non conftituunt genera diuerfa; quamobrem difiundlionis.fiue multae nota commo- 
de fubtradlio fiet; & erit differentia ipiarum a minus b , feribenda a — b ; Item fi 
cx b , fubtrahi debet d , fiet refiduum b — d , hoc cft b , minus d . 

Verum fi afcdndant per expofitam fcalam , vel afccndentibus genere communi- S?w» «di- 
cent, fua.qu? congruit, defignabuntur denominatione. Vel igitur funt eiufdem de- 
nominationis, vel diuerfi. Si fint appellationis ciufdcm, fiat mbtradtio, vt fuperius "Lpfm 
innuimus; itaque fi abs j a’, auferri debeat a‘, remanebunt 4 a’ . Et fi abs i b pl. 
auferri debeat b pl. remanebit b pl. fi abs 5 a' , auferri debeant 1 a' , remanebunt 
3 a'. Si vero fint appellationis diuerfa: . Vt fi ab a’ , auferri debeat b pl. remane- 
bit a* — b pl. hoc eft a‘ , minus b pl. vel fi ab a‘ , auferri debeat b fol. remanebit 
a' — b fol. hoc eft a 1 , minus b fol. Hic autem facile numeris poliunt illuftrari . Si 
vero non proponatur, vtra magnitudo fit maior; fiat fubdudho fymbolo fuperius in- 
ftituto . Itaque fi ipfi a* , fubduccrc debeamus b pl. ignoretur autem vtra iftarunu 
magnitudinum fit maior > fiet refidua magnitudo hic a* -j— b pl, vel b pl. a*. 


exempla. 


a 

2 2 

7 1 

10 b 


a 


a 

a 

5 a 

6 b 


b 


0 

a 

a a 

4 b 


a — 

b 


b JC 

a 

3 

c 


a* 


d 3 d 

S >> 


d 


a* 

b 

- d S c - 3 

d a — j 

b 2 c 

— 

d 

0 


6 a* 

7 a ’ 

a' 





* a* 

5 b* 

b* 





4 a ‘ 7 • 

i - 5 b' 

a' — b' 





ftduertc quantitatem fubtrahendam minorem effe debere ca, a qua fit fubtrailio. *««*»». 

• B SCHO- 
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Aimnmd. T t tr j, Jj[j; c jl e intelltqere , quo palU fuperior operati* infiituende fit , *dh ibitis chtt- 
O raltcnbut matufctt/is \ttdqtte Ji auferat ur A , ex A $ , remanebit A 4 . Nec Jtfmtii- 
m * ,»/,»;« . ter qmtte [cunque meqntludinei fuerint ctu/eiem appellationis . £{upd fi extitertnt tppettn- 
tums cituerfu , vt cum ex A , auferri debet Iis fit /ubtracite,ut m charat! eribus minufcu- 
Its per j.gnum — , neque rcmtntt A — B , &c. 


Magnitudinem in Magnitudinem ducere. 


OPERATIO TERTIA. 


utpumdiutt O Vnto dux magnitudines a, & b, oporteat vnam in aliam ducere. Quoniam igi- 
P-f'— J tur magnitudo in magnitudinem ducenda c(t i ili* maguitudines duiftu fuo em- 
yx ciunt magnitudinem fibiiplis hctcrogtneam. Proinde magnitudo produ&a,quat ni- 
pinu ndu fit. nitrum Aio ijs fit, hoc fymbolo b a, dclign.ibimrihoc autem intellige , cum fuerint 
magnitudines diucrfi nominis; alioquin cum exifterint appellationis ciufdem, vtdum 
a, duci debet in fc, fiet a‘,fi multiplicatio fuerit quadratica. Quod fi fuerit cubica 
fiet a‘ . Vt mox dicemus . 

At vero fi afeendant in fcala, vel cis genere communicent, adhibeantur congruat 
denominationes, Sit iniun&um b, ducere in a‘, producetur b a‘. Item fit opus du- 
cere b pl. m d.fict b pl. d. Si vcr6 a, duci debeat in a', fiet a',vt fupra tactum til . 
Quod fi prarterca multiplicari debeat a, per a 1 , producetur a*. 

Dnmrutn- Catterum denominationes fictorum , fcu productorum a fcandentibus proportio- 
"" naliter magnitudiuibus, ex genere ad genus, hoc modo fc habet, nimirum duCtum. 

Latus in fe facit Quadratum .. .. 

Latus in Quadratum facit Cubum. r in r I q_ I a in a | a’ 

Latus in Cubum facit Quadrato-quadratum. * in «a. | c j a in a' ' a' 

Latus in Quadrato-quadratum facit Qgadrato- k in c | qgj a in a' | a' 

cubum. r in <J 3 _ <jc 1 a in a* ; a' 

Latus in Quadrato-cubum facit Oubo-cubum. r in <jc i cc j a in a' , a‘ 

Et contra, fcu permutatim hoc cfl. in r c j a' in a j a' 

Quadratum m fatus efficit Cubum. c in r J qjj_ [ a' in a | a* 

Cubus m Latus clficit Quadrato-quadratum. 

\S V S. 

Quadratum in fe ficit Quadrato-quadratum. «_in | oaJ a* in a’ | a* 
Quadratum m Cubum facit Quadrato-cubum. o_in c qc j a’ in a' a' 

Quadratum in Quadrato-quadratum facit Cubo- o_in qgjcc j a‘ in a' j a‘ 
cubum . 

Et permutatim. 


RVRSFS 
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Cubus in fe ficit Cubo-cubum.’ 

Cubus m Quadrat o-quad ratum facit Quadrato- 
quadrato-cubum. 

Cubus in Quadrato-cubum facit Quadrato-cu- 
bo-cubum . 

Cubus in Cubo-cubumfacit Cubo-cubo-cubum . 
Et pcrmutatim. 


c in c I cc j a 1 in a’ 1 1* 
c in na_ln3c U'in a 4 |a’ 
c in qc J <*cc | a' in a' | a' 
c in cc | ccc J a* in a‘ j a* 


/N H0M0GEKE1S. 


Latitudo in longitudinem facit 
Flanum . 

Latitudo in Planum facit Solidum. 
Latitudo inSolidura facit Plano- 
planum. 

Latitudo in Plano-planum facit 
Plano-folidum. 

Latitudo in Plano-folidum facit 
Solido folidum. 

Et perinutatim. 

Planum in Planum facit Plano-planum. 
Planum in Solidum facit Plano-lolidum. 


Latitudo in longitudinem | pl. ] a in b | ab 

Latitudo in planum | fol. | ainbpL 1 ab pl. 

Latitudo in folidum | pl. pl. 1 ainbfol. | ab 
fol. 

Latitudo in pl. pl. | pl.Tol. 1 a in b pl. pl. | 
a b pl. pl. 

Latitudo in pl. fol. | fol. fol. | ainbpl. fol. | 
ab pl.fol. 


Et pcrmutatim . 

Solidum in Solidum facit Solido-folidum . 


Solidum in Plano-planum facit Plano-plano-folidum. 
Solidum in Plano-lolidum facit Plano-lolido-folidum. 
Solidum in Solido-folidum facit Sondo-folido-folidum . 
Et pcrmutatim . 


Itaq,- ciim fuerint eatdcm liter* inftiruimus multiplicationem additione exponentium, 
qtiam quidem fummam eidem liter* apponimus, & atergo quidem, fed aliquantulum 
altius , vel eandem literam repetimus toties , quoties cft opus i hoc cft quoties patitur 
multiplicatio inftituta, adeo vt liter* immediate fcfeconfcquenres, multiplicationem 
carum per inuicem fa£tam, vel faciendam elfc indicent. Si vero liter* fuerint diuer- 
f* ponuntur continue vna cum exponentibus fuis . Quod ft habeant numeros pr*fi- 
xos . debet earum fieri multiplicatio , vt in numeris abfolutis ; quamobrem fi debet 
multiplicari a, per a , hoc cft a, in fe , fit a‘, eft enim 1 , exponens ipfius a , cx 1 , 
vero , & 1 , fit t , exponens ipfius a‘, & fic dc reliquis , vt fupra dicebamus , quod 
fi debeat multiplicari a' , per a , fit a 1 ; At fi liter* fuerint diuerf*,vr b , & a, de- 
beamus vero multiplicare b , per a , fiet a b , vei b a , quod li multiplicare debea- 
mus a, b, & c,per inuicem, fiet a, b, c, vel c, b, a; Nihil enim refert, vtro mo- 
do liter* difponantur, licet priftet, literam, qua fignificatur quantitas ignota, poft- 
ponerc . 

Vt igitur ex dmftu alicuius numeri in fe , quod producitur vocatur quadratum 
eiufdem numeri , & fi produiftum illud adhuc fcmcl per numerum eundem multi- 
plicetur , prod.uftas numerus cubus ipfius nuncupatur , & ita deinceps ; ita pariter 
ii a , multiplicetur per a , produftum a‘ , confucuit appellari a, quadratum fiue a, 
duarum dimenfionum, & (1 a‘, rurfus multiplicetur per a, producetur a‘, nempe a, 
cubus, fcu a, trium dimcnfiotium, & ita dc reliquis vnde a' , dicetur a, quadrato- 

B i ' quiUratum 
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quadratum, feu a , quatuor diincnfioruun, & a' , dicetur a furdefolidum fecundum 
Veteres , at luxta Keccntiorcs a quadrato-cubus , feu a , quinque dimeniionum , & 
infuper a*, iuxta Veteres dicetur a quadrato-cubus, at lecundum Keccntiorcs a cu- 
bo-cubus; iiue a fex dimeniionum, & fic de exteris. 

Quemadmodum vero numerus quifpiam in fc multiplicatus dicitur radix ipfius 
produci , & ii adhuc fcmel per huiufmodi productum , dicitur radix cubica huius 
pofterioris producti &c. ita a dicitur radix quadrata Cx a‘ , & radix cubica ex a' , & 
radix quadrato-quadrata ex a* &c. 

tx his facile mtelliges aliuin fenfum reddi, cum lirerx prifigitur ntmierus > & 
alium, cum idem numerus a tergo ipfimct literis adferibitur . 

Aducncnduin cft autem in huc Operatione multiplicationis. 



• 

E 

X E M P 

L A. 




a 

a* 

a* 

,1 

b* 

a b 

a 

b* 

a 

a 

a‘ 

b 

b 

c 


b 

a* 

a 1 

a * 

a b 

b' 

a b c 

a 

b’ 


a b 


a 1 

a' 

a' 




c d 


a b 

a' 

a 1 




a b c d 


a' b 

a' 

a* 




Cum feribitur a' b, quod cft productum multiplicationis quantitatum a’, & a b, 
ternarium numerum rcipicere quantitatem procedentem a , non autem lubfcqucn- 
tcin b , & ita de confinii, ibus . 

Quod Ii multiplicandas quantitates occurrant , quibus numeri , fiue integri , fiue 
fraCti profiguntur, numeros prodictos oportet in (e inuicein ducere, eorumque pro- 
ducum pratigere producto, conlurgcnti ex multiplicatione d'Ctaruin quantitatum^, 
quod fupcriiis etiam innuimus; itaque ad multiplicandum z a , per 5 b, multiplica- 
tis z, per 5, proucnit 10, quod ii praefigatur ipii a b, produfto quantitatum a, &b, 
per inuicem , produCtum qua litum erit 10 a b . Non diflimilitcr ex 3 b , in c , fit 
3 b c; b quidem vnitas, qui intelligitur nuneprarfigi ipfi c, ducta in 1 , producit 3, 
Si vero oporteat ducere z a b , in 3 c d , prouemet 6 a b c d , priterea ex mul- 
tiplicat.onc — j— a', in — j— a b;fiet produCtum 7)— a' b. Hoc eft cx duabus tenijs 
partibus ipfius a* , in quintam panem iplius ab, fiunt dux decimxquints panes 
iplius a 1 b . 


EXEMPLA. 


a a 
4 b 


a' 

a b' 


3 b 

C 


— f — a 
-t- b 


3 a b 
a c d 


a* 
a b 


8 a b 3 b c 


ab d a b c d -j- a' b 


a* 

a’ 


1 a' b' 


4 a ' 


Demum hic operx pretium cft aduertere, ctfi ex multiplicatione producan- 
tur 
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tur quantitates plurium dimcnfionum, earum tamen additionem , fubtradionemque 
non aliter Heri , ac m pricedentibus . 


Magnitudinem Magnitudini applicare, feu Magnitudinem per 
Magnitudinem diuidcre . 


OPERATIO gVARTA. 


S Vnto magnitudines a, & b , quarum vna debeat alteri applicari , & quidem- 
applicanda magnitudo altior cfle debet ea, cui applicanda eft. Quoniam magni- 
tudo eft magnitudini applicanda, quantitas autem appiicanda ei, cui Heri debet ap- 
plicatio, heterogcnca eft, vt li longitudini applicetur planum , aitiores autem appli- 
cantur deprellioribus . Efto itaque a longitudo ; b vero fit planum ; commode in- 
ftituetur applicatio inter b planum , magnitudinem fcilicet aitiorem , qux applica- 
tur, & a longitudinem, cui fit applicatio. 

Fiet itaque quotiens Si vero a I, per r.diuidi deberet , fieret . Si autem 
a' f, diuidatur per r.fict . At fi fit opus diuidcre a‘ f , per a, fiet quotiens a f. 

Si vero magnitudines denominabuntur a liiis, in quibus haferunt, vel ad quas in 
proportionalium lcala, vel homogeneorum ftint dcuc&x gradibus , vclut d-t ; hoc 
quidem (ymbolo figmficatur latitudo, quam facit b p an. applicatum a longitudini. 

Quod ii b, dicatur cubus, & a, fit planum, vt b 1 , & a pl. emergit quotiens — . 
Quo lymbolo denotatur latitudo , quam facit b cubus applicatus a plano, feu figni- 
ficatur latitudo, qui oritur ex applicatione b cubi , ad a planum. Item fi fit opus 
diuidcre b',per a, fiet quotiens — — - Quo fymbolo denotatur prouemens planum 
ex applicatione b cubi, ad a longitudinem. 

Denominationes ortorum ex applicatione a fcandcntibus proportionaliter magnitu- 
dinibus gradatim ex genere ad genus, hoc pado fc habent. 

Quadratum applicatum Lateri reftituit Latus. 

Cubus apphcatus Lateri reftituit Quadratum . 

Quadrato-quadratum applicatum lateri reftituit Cubum . 

Quadrato-cubus applicatus Lateri reftituit Quadrato-quadratum . 

Cubo-cubus applicatus Lateri reftituit Quadraro-cubum. 

Et permuratim , ideft . 

Cubus Quadrato applicatus, reftituit Latus ; & ita deinceps. 

\S F S. 

Quadrato-quadratum applicatum Quadrato reftituit Quadratum. 
Quadrato-cubus applicatus Quadrato reftituit Cubum . 

Cubo-cubus applicatus Quadrato, reftituit Quadrato-quadratum. 

Et permutatim. 

r s. 

Cubo-cubus applicatus Cubo, reftituit Cubum. 

Qiiadrato-cubo-cubus applicatus Cubo , reftituit Quadrato-cubum . 
Cubo-cubo-cubus applicatus Cubo reftituit Cubo-cubum. 

Et pennutatim ; coque ordine deinceps . 


XfMprlnuiinM 
JiuifuJtM 
ftli< * 'io 
tstur. 
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Planum applicatum Latitudini, reftituit Longitudinem. 

Solidum applicatum Latitudini, reftituit Pianuin. 

Plano-planum applicatum Latitudini, reftituit Solidum. 
Plano-lolidum applicatum Latitudini reftituit Plano-planum. 
Solido-folidum applicatum Latitudini, reftituit Plano- foiidum. 

Et permutatim . 

Plano-planum applicatum Plano, reftituit Planum. 

Plano-lolidum applicatum Plano, reftituit Solidum. 
Solido-folidum applicatum Plano, reftituit Plano-planum. 

Et permutatim . 

Solido-folidum applicatum Solido, reftituit Solidum. 
Plano-plano-foliduin applicatum Solido, reftituit Plano-planum, 
Fiano-iolido-fohdum applicatum Solido, reftituit Plano-lolidum. 
Solido-folido-folidum applicatum Solido reftituit Solido-folidum , 
Et permutatim, deinceps. 


§)wn*io firt 

dinifi* »> «f/- 
dtm literis . 


I» iturrfi’ li . 
M**‘ ittftltui- 
tmr iimiiefer 
j**d.on m . 
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rei es • 
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Qrgrde ttm- 
tsmtvt ditet 
ferit lit ta ah i* 
jerri tedUtf 

M '»'*• i**- 

fitAie elstttdf 


Qn*'Ar> at- 
eurrunt » hak- 
titAttt ditti 

frefixi ftf.t 


QuAnde t-ruf- 

Xiju» t sun »- 
ri Vt fui a/, ' e 
Uterorum jit- 
rin*nf*Jit. 


Itaque (i fieri debet diuifio in ijfdem literis ; fubdufto exponente diuiforis ab ex- 
ponente diuidendi , quotiens indicatur a reliquo numero illius iubtradtionis . At fi 
indiuiden:c,& diuidendo non lint omnino exdem literx , fed quidam in diuidendo, 
qui non lint in dmidentc; fit fubtraCtio ijfdem literis fublatis. 

In diuerfis autem cum nequit eadem litcra auferri i fit fraftio fubijciendo diuifo- 
rem ipfi diuidendo . 

At vero fi iiteri numeros habeant prifixos diuifis quantitatibus , vt diftum cft 
fiinilitcr diuifio fieri debet ipforum numerorum quemadmodum in numeris ab- 
foitiris . 

Hic autem illuftremus exemplis: Oporteat igitur diuidere a', per a, fiet quotiens 
a‘. Deinde diuidere oporteat a', per a‘, fiet quotiens a; Item a , per a', fiet quo- 
tiens a' ; prxtcrea lit opus diuidere a b per a , proueniet b ; & fi diuidatur a b c , 
per a, proueniet b c, & rurfus abc.fi diuidatur per a b, proueniet c &c. 

Quia vero non raro contingit, vt occurrant q lantitatcs diuidendi ex quibus di- 
uiforis Iiteri modo iam explicato auferri, tollique non polfunti tunc fublcnbcndus 
eft diuifor ipfi diuidendo inftar arithmetici frachonis; Quamobrcm fi fit opus diuide- 
re b‘, per a, proueniet fraciio -— -! ita, fi oponcat diuidere a b , per c, proueniet 
fradtio —■ . lnfuper fi b c, per ai erit quotiens 

Priterca a b c , per d , Ii diuidatur ; ht quotiens . lnfuper a' , per b’ , fit quo- 
tiens . Ad extremum, quando idem diuiditfe ipfum fit quot iens i ; vtfi a“ , per a“, 
fit quotiens i i item ii b*, per b*, fit quotiens i > pnterea fi a' per a’, & b' per b’, 
& ita de reliquis. 

At vero fi quantitates diuidendi ocdlrraht, quibus prxfixi fint numeri; fi quan- 
titatum diuifio fieri poteft , vt dictum eft , facialiuiufmodi diuifione , oportet diui- 
dere limilirer prxdiCros numeros , vt in Arithmetica vulgari , & quod oritur quo- 
tienti prifigere . Sit injunctum diuidere 8 a per i , proueniet quotiens 4 a i De- 
inde fi opus lit diuidere 1 o a‘ per 1 a’ , fiet quotiens j a' . Prxtcrea fi diuidero 
oporteat -j-a'b per-j-ab, proueniet quotiens —i— a 1 . Item fi j a' b' , diuidatur 
per i b' , fiet quotiens a' ; fi vero 6 a' b' , diuidatur per 3 b' , proueniet quo- 
tiens a a' . lnfuper fi diuidatur 6 a' b' per 3 a' , liet quotiens 1 b' ; At fi diuidatur 
6 a' b' per a a', fiet quotiens 3 b', & lic de reliquis. 

Quandoque prxfixi funr numeri , ita tamen , vt fublatio litcrarum fieri non pof- 
fit , tunc fubfcribendus eft diuifor ipfi diuidendo , vt fiat fradtio. Itaq; fi opus fit 
diuidere 4 a‘ per 1 b, fiet quotiens -H 1 > prxtcrea fi diuidere oporteat 4 1 b per 1 c , 
fiet quotie.is . 

Dcraon- 


Digitized by Google 



CAPVT TERTI VM. 23 

Demonftratio ca cft , quia diuifio cft fumprio quantitatis , ad quam diuifa eam- 
habet rationem , quam diuidens ad politam ; hac autem comparatur , fi quantitas di- ^ 

uidenda applicetur dimdcnti &e. 


SCHOL ION. 


H AEC Operatio fi charafl eribus matufcttlis perficienda fortt fic infiitrtenda e fiet . Sit ni txfUtatur 
A* longitudo y B * vero fit planum , & appltcatto fit infit tuenda ; td quidem per ficie- q*m*Jo 
tur intercedi nte 'virgula * jeu lineola inter B , planam magnttudtnim * & A longitudinem* * A 

ita 'Ut hac infra * illa vero fupra fi nb a tur \ quamobrem orttua magnitudo erit * . ii iu/tm» ptrp- 
vero S , in A* diuidt debet per R * fiet » at fi fit opus di ut de re S t in A quadratum nmdafit, 

per As proueniet S > in A , quod fi B , dicatur cubus , cr A * fit planum per quod tlle dt in- 
dendus fit * proueniet — * - ffu ' » tf" 0 fi m bolo denotatur latitudo quam facit B > cubus appli- 
catus A p!ano ; hcc enim modo fignt (natur latitudo > quam factt B cubus > applicatus A pla- 
no ; hoc enim pacto fignificatur latitudo orttua ex applicatione B cubi , ad A planum , & fic 
de reltqnts &c. 

Illud tnfuper videtur opera pretium adnertere * quod fuperius etiam innuimus \nempes Ai**n*ui* 
plurimum conferre ad exquifitam notitiam harum operationum , ac vniuerfa pragmatta * 
qua nimirum fpettebus perficitur * fi t Ilis taxatis iuxta quofdam numeros , operationes exer- ^, r sputa . 
ceamus , hoc enim modo » Jecundttm debitam ajhmatiomm explicatis * facile nos effequemur* 
quid ijs veritatis infit ; Cum* quis enim adnotauent idtn numeris fieri* quod operationis 
natura exigit * non erit cur quidem tn dubium vertat * num operat tonem rtti perfecerit . 

Hac autem vt altqno nunc tlluflrcmus exemplo . Supponamus a' * ducendum efie tn a\ SuptrUrmexb 
Praceptum enim docet prouenire a ' ( ommittimus exempla Additionis , Subtrahi iohifqncs ' * 
vtpote obuta ). Itaque vt ventas deprehendatur. Supponamus a valere 2 » eius tgitnf mmt 

quadratum * puta a l y erit 9» at vero etufdem cubus > puta a' > erit 27. DucTus auiems tiflUatimtm. 
2j*tn 9 , facit 243 . Confiat autem 24 » , efie quadrato-cubum numeri 3 , in Geometricas 
prtgrejpone ducente initium ab 1 . P rate rea p 3 a' * ducantur in 5 a' . Vraceptum d»cet fieri 
154. Rem autem fic fe habere hunc qui fequttur m modum deprehendemus > Si a > valet 
3 vtiq; 4* , valebit 9 ,(jr $ a‘ * valebunt 27. At veto fi j , e fi prettum radicis a * ttaut a' * va- 
leat 9 * fanc 4* , valebit 17 . Itaque 5 a' , valebunt 135 > atqu t fi multtpltccmus 13 J » 
pir 7 » fit produllnm 3645 , & ita fe res habet , in fpeciebus ipfis i Nam fi a' * valet 
2 43 , htc numerus multiplicandus e fi per 1 5 , (fi proueniet 3645* Pr a ter ea (t ducere debere*- 
mus $ a' b* per 2 a' * ex hypothefi quod a valeat 3 , vttque a * valebit 27 , itaque cums 
b * vale at 10 *( tantum enim etus valorem fuppontmus ) a' b , valtb/t 270 > cuius rrrpltnns 
cfi 810, atq\ tantum erit pretium ipfius 3 a' b* at vero cum a , valeat 3 , cr ** » valeat 9 ; certe 
2 d , valibunt 1 8 *fi autem 810» ducantur in 1 8 , fit produttum 14580. /dem efl antents 
valor tpfius 6 a' b* etentm a ’ , valet 243 *ex hypothefi quod a valeat 3 , & b* valeat 1 0» . 
quo dutto tn 243, fit 2430, hoc autem dutfo tn 6* fit 14580. 

Non diffimihter id tn aturfionc dtgnofcctur ifientm opus fit dinidere a , per 4* . Praceptum ^ 
docet orirt *a*fia* valet 3 vtiq* a\ valebit 9 *(fi a' valebit 27, hir dintdatnr per 9 . nempe a * » / x , mf j a 
pronant 3 , valor tpfius a . Item fi b' * diuidt debet per b * Praceptum docet orirt b' » etentm fi b > nmmerii 1 um. 
valet exempltgratta 8. eius quadratum puta b ' , erit 64 1 etujdemque cubus erit 51» * at ft rmtm. 
fi 5 12 , dt ut datur per 8 , nempe b * , per b , fiet quotiens 6q * nempe b 1 . Pr at er e a fi opus 
fit dtutdere 8 ab* pir ^4. Praceptum docet fieri 4 b . Supponamus a* valere $*&b\ 10, 
ergo a b* valebit 30» atque 8 a b* valorem habebit 240» at vero 2 4»-! alcbunt 6 *fi au - 
Um dt ut datur 240 > per 6 , fit quotiens 40 , quantum fane valet 4 b , nam b > valet i o > 
quo dttclo tn 4 1 fit 40 . 

Pr ater ea fit opus dtuidere a b c * per a . Praceptum docet prouenire h c * & ita fe res £* pfiautmt 
habet > fi enim a valet 3 , & b* 10, tnfuper c ,4, vttque a b c* valebtt 120, at fi dt inda- 
tur 
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lar \io, per q, nempe a b c, per <• , fiet quotiens 30 , nempe a b . lnfupet iniunlfuMLA 
fit diuidere -f- a' b, per — a b, fiet quottens a‘ , vt pr.tceptam docet , & tu res 
fibaber, f e, velet 3 certe a' , valebit 27 ,at Ji b velet 10 Jane e' b .valebit 270 ,tteq,-~-- 
e' b , valebit 45 , at vero /ia , valet 3 , & b , valet 10 , vttqttc e b, valebit 30, qua- 
re — - — * b valebit io> fi vero dtuidatur 45, nempe a'b,per — ab, nempe 
per io, fiet quotiens 4 — > nempe — j— a‘. St enim e' , valet 9 , cum a , valeat 3 , 
certi — \ — a‘, valebit 4 f — Eodem pello relique exempla explicari numeris pojfuat . 
Vt cum dtuidere opus fit 3 a ' . per 2 b, fiet quotiens , dr infuper fi J a’ b' , dnuda- 
tur per 3 b' , prone ruet 1 a' ,hoc ejl a' . Preterea fi fit opus diuidere 7 a' b’ , per a ' , Jiet quo- 
tiens 7 b' . Hoc igitur modo fe geret Artifex in fias perficiendis operationibus . 

MieixfUil- Verum hac vtu dicebam /icite explicari pojfimt . Nem /tfia ,per 2 b, dtuidatur, prouentre 

fi, tximfle t fi,cile confiat i Quod fi%a b, dtuidatur per 5 b , prouentre a , hunc in modum inlelli- 

• ges, etenim 5 a'b,ex hjpothefi, quod a, valeat 3 ,&b, io,vliq;valebil 135000,1^-5 b\ vale- 
bit 5000, ex bypothcfiquodb , valeat 10 ,uam eius cubus ejl looo, quo datio m 5, fit 5000 ,pro 
pretio ipfius 5 b' , fi autem 135000, dnudatur per 5000 ,Jiet quotiens 27, nempe a' . Ut 
pariter cum dmiditur 7 .i' b' , per a' , fieri 7 b' , hunc m modum addifees. Stemma, valet 3, 
vt t' , valeat 27, at vero b, valeat 10 ,C b’ , valebit 1000, quo ducto in 2j,fit 27000, 
hoc autem valebit a' b , fi igitur 27000, ducatur m 7 , fiet 189000 , ntmpe pretium ip- 
fius 7 a' b' . At fi a ' , valet 27 , diutfio iSgooo , per 27 , fiet quotiens 7000 , prcintuuj 
ipfius 7 b' . Re cie igitur Pnectptum iubet dic. 

NmuhuAr, Hae itaq; ratione Specioft Legtfiices operationes tractari poffunt , vt inde nobis luci- 
ittrum <tm- dius e on jiet , rite infittutam futjfe , etfi td et tam demonfiraiiombus nulla numerorum habi- 
arHdwr. u t zc mantfjlum fiat i Imo quod fpteitrum ejl proprtum , ita operatio tp- 

fa ptrficitur , vt lucule uter om/jta ab initio ad finem operationis con/piciantur , fingnhs ni- 
mirum eius membris ob oculos pojitts ,quod in numeris omnino defidtratur , propterea quod 
fpecies ipfit , quod etiam Juprd innuimus , nulli fiunt mutationi obnoxia , numeri autem maxi- 
me , impermixta fiqutdem tlit atque ab omni confufione immunes per fe firnpcr apparent , 
quales operatio ipfa requirit , numeri amem additione , fiubtralhone , vel aliqua aha ope- 
rationis fpecie confufi, nullo modo fe fi dant m eonfipedum, quales ad opus fuerunt ajjhm- 
pti, in quo plurimum elucet noua Logi fi ices prajlantia, vnde non mirum ,ft huius opcrc_> 
liceat iUa perficere , qua altoqmn antiqua illa , quamuis altas mirum sn modum commen- 
dabilis abfoluere minime poffit . Hoc aducrujfi non piget iterum , quod fuper tus non fimet in- 
cnkanimut , vt cutquc per /pe Ilum fiat , opera pretium ejre in hanc pene D tus nam Artem no- 
ositer excogitatam incumbere i fiqutdem oh eam , quam attulimus caujam , ipfius opitulatio- 
ne datum ejl ad Geometria apteem pertingere. Vnde fammis laudibus efferendus ejl sile ce- 
lebris ,nec vnquamfattspro dignitate commendatus , ens hac accepta referri debes , etfi non 
multam gratiam apud quofdam inierit , breuiors , fir eeneijo vtenst onferibendi jhlo ; quamuis 
altas acri , folertique donatus ingenio , ditiorem Mathematicarum Thcjaurum m commu- 
nem fi udi of orum gratiam reclufirst . 

TrMmtmtn. Hucufq;dcmagmtudinibus.Jiniplicibus difleruimus, dc quibus , & nature, & do- 
^ rlns ordine primum erat agendum , fimplices caitn cum fint , compeditas antece- 
dunt ,-harum enim principia lunt ; & carum itidem co^iitio facilior cft , fine qaa_. 
V tamnum compofitas aflequi non licet, propterea ducendum inde erat exordium ,- proximum 
. autem c ft jVt d c compofitis fermonem inlUtuamus, quod fequenti capite noflra con- 
templatione perfequemur. 


Algho- 
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Algorithmus Magnitudinum Compofi tarum. 

CAPVT 1V % 


S VPERlVS explicuimus • Logifticen fimplicium magnitudinum fcilicet additio- 

nem , fubtra&ioncin , multiplicationem , & applicationem , feu dilutionem . / *amx 

Quoniam autem ex illarum additione , fubtraClioncquc proficifcuntur quanti- 
tates per lignum t compolitx , vel per lignum — diliundti , qui tamen communi 
quadam nomenclatura compolitx dici conlucuerc , nunc priterei fcquitur agen- 
dum de compolitarum illarum magnitudinum operationibus . 

Verum enim vero quia ex didhs hi facile conllare polfunt, habita prae oculis ra- S 
tionc lignorum f,& — .proinde breuiter haec omnia, quibufdam exemplis declara- 
re tentauimus « animaduerfis ijs> quae nos in Numcrofa tradiditpus . 


Additio Magnitudinum Compotitarum . 


OPERATIO PRIMA. 


A D additionem quod attinet , animaduertendum in lignis affectionis eiufdeou, , 
liuc in ijfdcm lignis affe&ionis , idem lignum retineri; in diucrlis autem addi- 
tionem in fubtradtionein commutari , reliduumque ligno maioris allici . Haec au- 
tem exemplis declarabimus , ad a t d > addatur a, fiet a a t b . item ad illud idem 
binomium addatur magnitudo b liet a t a b . 

Itaque quantitatum compofitarum additio iaflituctur , conlideratis lignis t . & — . 
quibus afficiuntur ; li igitur fuerint lineae eaedem , feu quantitates ciuidem denomi- 
nationis , fit additio , vt in fimplicibus, idemq; lignum praefigitur fummx , quamo- 
brem U oporteat addere afb.adatb.fictaata b.infuper li addi debeat a tb, 
ad j a t 3 b , fiet fumma 6 a t 4 b ,ita (i addatur 3 a — b , ad 4 a — 1 b , fit fum- 
ma 7 a — 3 b. 

Ut hic ex adiun&is exemplis colligere licebit , in quibus cernitur etiam modus 
inftttucndi additionem , cum ligna diuerfa fuerint ;funt enim tunc fubtrahendi quan- 
titates ijfdcm literis denotati ; quemadmodum in fubtradlionc fimplicium oblcrua- 
tumfuit, fubtradlionc autem fafta> ei quod relinquitur prxfigtndum ell lignum, quo 
maior quantitas afficitur. 

Itaque fi addere oporteat 4 b f j a , ad 3b — 11, additis 4 b, ad 3 b,&fub- 
traClis 1 a , ex 5 a, fiet fumma 7 b f 3 a , prxtcrea li a t b , addatur ad a — 5 b , 
fiet fumma 1 a — 4 b, vbi aduerte naturam lignorum t, & — . infuper (i 3 b | a, 
addatur ad 4 b — a, fiet fumma 7 b, etenim t a, & — a, mutuo fc tollunt. 

Cum autem addere oportet quantitates diucrlis literis denotatas, fulficit illas fuis 
conncdcre lignis, quibus afficiuntur. Vt fi oporteat addere a f b, ad c -- d,pro- 
ucnict fumma a t b t c — d, propterea quod quantitas t, nuiio ligno affedta iup- 
pomtur habere prar fixum lignum f . 

C EXEM- 


*V; mode «r.T- 
J.t!) ft /«/?«• 
tu-.nda, tum 
fuerint 
afeil ianii tiuf 
dem . 

Quanti tutum, 
twtteft earum 
add-ti* ; tum 

IfUMMtltAtet 

fuerint tiuf 
d*m der.*tn>- 

uatianit , 

Qar.da fune 
eadem . 
fjj ui.Jt fena 
juenUt diuer - 
/a. 

Exttnth . 


Quand* truam 
utatti fuurai- 
urrfit luerit 
dentiat*, fiu* 
jtf.t d.uerfa 
affeilatiemt # 
eiuU a^tndd. 
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Xumtrit hic 
jm <m <xfli m 
turi IrfjUKt . 
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E 'X £ M e L A, 


a t b 
a 

a f b a f b a t 4 b 3 a t 3 b 

t b a t b a f 1 b 1 aj b 

1 1 f b a } 1 b a a t a b aatjb 5 a t 4 b 

j a — i b 
j a — b 

a f b a f b a f b a f b 

ctd C-d -»d - b 

J 3 

1 

rt 

00 

a t b t c t d a t b t c - d a t b — d a 

a *f* b 

c 4 * b 

a 4 * b b + 7 a b + 9 a b — 9 a 

a — b — 9 a b — 72 b 7 a 

a + c + ab 

a a b — aa 2 b •}• 1 a ab — aa 

a' b‘ 

a* b’ 

a' + b d a' 4 > c d f — d' a’ — 3 b' 

a’ «J. b’ a' b d’ ij> d' a* — a b' 

1 a' + 1 b' 

a a" t b d t b' 2 a' t c d f t b d‘ a a’ — 5 b‘ 

a b t b* 
a b j b' 

a' t abe a' — abe —j— a b t -f — b 

a' t abe a' — abe -f- a b f — b' 

* a b f a b’ 

aa'taabc a a' — aabe a b t b‘ 

4 a' “ — J— 
y a‘ t -r- 

a* b a‘ - 4 a f 8 < a' J ; a b — b‘ 

a’b a‘t a-j ; a' . 1 a b 

9 - -S- 

a’ b > a' - { a t J 9 a' f 3 a b - b' 

2 a' f 5 3 
j a b - 6 

b — b' 4 a b c a’ f 3 a' b t abe 

a* a' a b c a‘ t a* b - 4 a b' - b' 

8 a b *■ 4 

a* — b’ a 1 f 3 a b c ia‘t4a > b~4ab‘fabc-b' 


a' 4 ; b — 8 

a* 2 b — y 


1 a’ + j b — 13 


Hic autem numeris explicari , ac llluftrari po (Tunt ; fi igitur ad a' f 5 a b , opus 
fit addere a‘ — ab; per a, intelligamus 10, per b, vero 4 , itaque a' , erit 100, & 
a a b, erit 80, & a b, erit 40; Stabitquc exemplum in numeris, vt hic vides. 
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ioo »{* 80 a* *J* 2 a li 

100 — 40 a‘ — ab 

290 * 40 a a’ *{* a b 


27 


Si ad ioo % 80 , addatur 100 — 40 , fiet fumma 200 40 , & redte quidemj 

fieri dicendumz a‘ a b.ex additione a* — a b,ad a‘ ){♦ 2 a b, nam z a‘ >j*a b, 
idem cfl ac 200 >ft 40 . 

Si ad b — d >{♦ a , debeamus addere d — a, per b , intclligamus 10 , per d, ve- £«*»//*»_. 
r6 j, per a, denique 2, in numeris fic flabit exemplum. ‘pZim 

10 — 5 2 

5 — a 


10 


Conflat autem fieri 10, ex additione prarfcripta.nam ip — $ f 2, idem eft quod Ix 
7,&5 — a, idem quod 3, ex 7. &j, fiunt 10. 

Non diffimili modo poterunt alia exempla numeris explicari; quemadmodum^ 
cuique pcrfpicuuin eft. Nm afun- 


S C H O L 1 O Jd. 


liter alia ixi- 
fla poterunt 
numeris illa- 
lirari . 


F Acili tutem ex ditiis fuperius conflue poteft , quo pello Jit operandum adhibetis che- 

reUerstsse meiufcults . ZL“w£. 

rMthrUm me 1 
iuftulis . 

Subtractio Magnitudinum Compofitarum . 

OPERATIO SECVNDA: 


A D fubtraflionem quod attinet. Vt fubtrahantur compofit* quantitates ijfdem 
literis denotat* ; oponct aduertere num figna fuerint eadem, vel diucrfa,& 
quantitas , e qua fubtra&io fieri debet maior fit , vel minor quantitate fubducen- 
da. Cum figna eadem fuerint, & quantitas, c qua fieri debet fuotradio maior fuerit 
quantitate fubducenda; fubtradio fieri debet , vt in fimplicibus . & ei quod relin- 
quitur praefigendum eft idem lignum. Vt fi oporteat fubtrahere a 1 2 b,cx 2 af 5 b, 
lubtraCiis a, cs > a, & 1 b, cx ; b, fiet refiduum a f 3 b . 

Non dilfimilitcr fi oporteat fubtrahere aa — 1 b , ex 5 a — 4 b , fiet refiduum-. 
3 a -*• 2 b. 

At vero fi eadem fuerint figna, & quantitas, a qua fubtraftio facienda eft minor 
fit quantitate fubducenda , fubtradfa minori ex maiori , proponendum eft refiduo 
contrarium lignum. Vt fi oporteat fubtrahere a t 3 b,cx 3 a t 2 b , fubtradis a, ex 
3 a, & 2 b, ex ? b , prouenict refiduum 2 a — b. Ita pariter fubtra&o a — 3 b, 
ex 2 a — b , remanebit a f 2 b . 

Quod fi propofit* quantitates ijfdem literis defignati diuerfis (ignis afficiantur, 
addenda erunt non fccus ac in fimplicibus fieri folct , & fumma prafigendum eft 

C 3 fignum 


gu ■> » /fe 

inflitutnda^i 
fmbtreUh* met 
c Hirudinum 
sompef tarum 

eadem nerim 
O- quantitas 
fuhfrahtt.dso 
minor . 
Lxtfnpls . 

Quando fan 4 
'uerirst eade 
& quantitas 
(attraho da 
maior (jf. 

Qumdt prt- 
fc/sta quanti, 
ta tts fuerint 
q/Jtm literii 

defanata . 
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fignurn quantitatis , a qua fubrradtio fieri debet . Vt fi oporteat fubtrahere a — b , 
e x i a t b , lubtradto a , ex a a , atque addito b , ad b , refiduum fiet a f 2 b , non 
diflimiliter iubtraito aatjb.cxja — ib, renunebit 3 a — 7 b. 

Illud autem eft obferuandum, videlicet ad fubtrahendas quantitates diucrfis literis 
f*irr* 3 int . denotatas oportere quantitates fubducendas variatis lignis comiedterc cum ijs , a 
quibus fubtradlio fieri debet. Quamobrem fi oporteat fubtrahere c — d , ex a | b, 
refiduum fiet a f b — c t d . 



B 

X E M P f. A, 

„ a t b 

a t b a t b 

a — b a-b a f b a f b 

pltri gtatr» * A 

b a t b 

a — b atb a-b afd 

b 

a 00 

0 0 — ab >b b-d 

a t b 

a f b a t b 

b f d - a b t d f a a f b 

— b 

— d c t b 

bfa b-d-a c-d 

a t * b a 

t b t d a - c 

d - 1 a f d } a a a t b - c f d 

a — b 

a* f a b a’ 

t a b a' f b' a’ t a b a 1 - a b 

a — d 

a’ - a b 

ab a‘ j b' a' t a b a* t a b 

d - b 2 

ab a* 

0 0 0 0— aab 

a’ t b* f a b 

a' t b d — j- 

■ a‘ f -7- b‘ f — r— ab -f- a b f — f- b* 

a‘ t b’ - a b 

a‘ t d* 

■ a' t -f- b’ - -j— ab -j- a b t — b' 

a a b 

bd-d' 

ab -j- a b f — j- b’ 

1'tcdf-d' 

a' — f- a b c t a bVb' 3 a' — — a’ b t —7— a b* *■ b 1 

a' t b d* f d' 

—7- a' - -7— a 

b c t a b* - b' - 2 a : t —7— a' b 

t d f - b d' - > 

d’ — — a' - — 1 — 

1 t 

a b <: ya'-a‘b| -j- a b* - b 1 

a a f 7 b 

3 a f 7 b 

ja — 4 b 4 a 2 b ia — b 

a f 4 b 

* a t 3 b 

2 a — 1 b a 4 3 b a — 3 b 

a f 3 b 

a f 4 b 

3 a — i b 3 a — 3 b a*f»ib 


3 a *f* b 

a — b 


3 a — a b 
j a + j b 


10 a b — a* 
a a' — 4 a b 


3 a’ 
a' 


' 4> 3 a - K 
' *r a a — a 


Ja*f*»b a — 7 b 14 ab — 3 a’ aa’+ a — 8 


Hic tamen iuuat aduertere fubtra&ionem variari pofle hunc in modum. Vt fi ex 
j a q* 2 [, f fubtr.ihere oporteat a ■*}* 3 b , ita pro refiduo feribi poflet ji^ab 

— a — 3 b, elegantius tamen fubtra&is a, ex 3 a, & 2 b , ex 3 b, feriberetur a a 

— b , ex quo facile intclliges , cum quantitates ijfdem literis denotati fuerint , ijfdcmq; 
a Hmj4 Hi . fignis fuerint atfc&i , minorem ex maiori fubduccndam clTe, eodem figno retento. 

At fi lubducenda quantitas maior fuerit ea , a qua lubdudio fieri debet, minor ex 
UnriiJippu maiori fubtrahenda eft , pripofito figno contrario. 

tu autcm quantitates ijfdem literis defignatx diucrfis fignis affcdje fuerint, ad- 

rlniHt. dendx 
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dcndat funt , firnmxque prxfigendum cft lignum cius, a quo fubtraCtio fieri debet, n««. 
vt fi ex j a 4* b , oporteat Aubtrahcrc a — b , fcriberc poffumus a a b — a*}*b, 

& etiam fcribcre licet , imo elegantius a *f* 2 b . Cnttcrum ex dictis patet , fi ex a 
— b, fiibtrahatur b — c, remanftirum a 1 — 2 b 4 *t ,& fic de reliquis confimilibus 8 cc. 

S C H O L 1 O N. 

A Oaertendum efl tutem, fi quis vetuerit exempla fpecsebus tradit» , numeris illuflra- 

re , numeres adbibendas ejje idoneos , alsas decipietur i quod vt melius intelliga- aitmt.nda^ 
tur.vnum, vel alterum exemplum expheabimui. 

Sit opus ex a ifi b,fubtrabere c — d, dictum efi autem prodire pro rejis-so a b f* t itnJa par 
e «J» d. Si quis igitur fupponat 10 » pro a, & 6 , pro b , at vero 36 , pro e , & 4 > pro 
d ,vtique fubtr allio mu bene flabit , nec fiet refiduum a *fi b — r *!• d > perinde enim^i 
efiet, ac ao 4* 6 — 36 4 , hoc efi 30 — 36 , adhibendi fiunt Igitur numeri idonei ; 

ynde fi ao > fupponatur pro a, (fi 6, pro b , at vero 30, pro c, & 4 > P re ^ ' fi rt fnbtra- 
810, vtjshsl remaneaf, quod fi pro c,fiapponertlur 1 6, (fi 4, pro d, fiet refiduum ao •{• 

6 — itf 4 * 4, boc eft 14. Ita fi ex u> ,a b — 4 ',/ubtrabs debeat t a‘ 4 a b, fiet re- 
fiduum 14 a b — j 4’; Id tamen videbitur non remanere fi fiupponamus 6 , pro a, dr 4 , 
pro b, nam data bac hypotbefi , to a b, valebunt 140, at vero a' , valebit 3 6 , staqi 10 
ab — a' , idem erit quod 240 — 36 , infiuper 1 a' , valebunt 72 i & 4 a b , valebunt 
ptf > itaque 2 4* — 4 a b , idem erit , quod 72 — 96 , boc autem efle non potefl , liqui- 
dem terminus fiubtrabendus maior efiet eo , a quo fieri debet fuborallto . At fi 11 , fiup- 
ponamut pro a, (fi sL,pra b,vtiqise 10 a b,tdem erit quod 480, quare eum a valeat ia, 

(fi a\ 144, e*- b, 4 , idem erit 10 ab — a‘,ac 480 — 144,4/ vero a d , valebunt 288, 
tnfiuper 4 a b , valebunt 192 , itaque 2 a' — 4 a b , idem erit ac 288 - 192 , fi autem 
ex 480 — 144 , hoc efl ex 336 , auferamus 288 — 192 , boc efi 96 ,fiet refiduum-a 
240 , quantum efl pretium illsus refidni 14 a b — J 4 * , data illa bjpolbefl , quod a va- 
leat ix, & b, valeat 4 , drc. 


Multiplicatio Magnitudinum Compotitarum . 


OPERATIO TERTIA. 

C Ompofitarum quantitatum multiplicatio , vt inftituatur , oportet carum partes 
inuiccm multiplicare , vt dc fimplicibus diCtum fuit , atque producta fimul 

Quod vero attinet ad ligna 4 * • & — , qua: ijs praefigenda funt; illud cft in me- 
moriam reuocandum, videlicet eadem figna hoc eft 4* per + , vel — per — , fa- 
cere lignum 4+ , diucrfa vero nempe 4*> per — , vel per 4* > tacere , vt It 
multiplicare debeamus a 4 * b , per c, multiplicatis 4 * a , per 4 * c , & ’T t t> > P cr 
ju c, fiunt 4* a c, & 4 * b c, qux fi inuicem conncCtantur , fiue addantur, proue- 
niet 4* a c 4 b c , fiue .1 c •£< b c . Nec diffunditer fi multiplicandum fit a — b , 

per c , producetur a c — b c. .... • . , 

Ita pariter fi ducere oporteat a 4* b , per c d .multiplicatis etcnjm a * b , 
per c. St iterum a 4* b, per d,non enim a «J* b » duci tantum debet in c,lcd eoain 
in d , cum multiplicari debeat per c 4* d , het autem productum a c 4+ a d * b 
c *bd, non diffimiliter ad multiplicandum a — b , per c — d , procedendum^ 
cft ; duftis enim a — b , per 4* c , & iterum a — b , per — d , fiet produCtum a c 
— ad — b c 4» b d ; Si enim a — b, ducatur in 4 * c , fiet 4 * a c — b c , deinde 
fi a — b , multiplicetur per — d , fiet produCtum — ad 4* b d , propterea quod 
ou a duCtum in — d , producit — a d , at vero — b in — d , producit + b d . 

T EXE M- 


Qum urit fit 
injlitutndM-a 
ejMOntitatoim 

multifilUmtit, 
Dijjtritur dt 

multi fili (Ali 0 - 
nt , qMAntnm 
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a 4 « b a — b 

c ^ 

a 4* b a — b 

— c — c 

a c 4 * b c £ c bc 

ac — bc — a c 4 * b c 

a 4 * b a - b 

a «I* b a - b 

a t b b c 

a - b d 

a b 4* b 1 - a b b' 

a' 4. a b a'.sb a’ 

- a b - b' bcd 

' t a b 

a' 4. a a b 4. b‘ a‘ - * a b + b’ a 

i* - b 1 

ta^ib 4 a«i» 3 b 

3 b + * c 

4 a 4 * » b 
i a 4. 3 b 

p a b + ia b* 8 ac + «b 

c ji a b 4* d b* 

8 a* 4+ 4 a b 

8 a‘ 4 itf a b 4 * d b’ 

a t b , 

c ~ d 

a-b a‘ t 2 a b f b* 

c — d a t b 

- a d - bd 

actbc ac — 

a d 4 * bd l' b 4 1 J 1 b' 4 * b' 

b c 3 ' f 1 1 ‘ b 4* ab' 

acfbc-ad-bd ac-bc- 

fcuac-adfbc-bd fisu a c - a d ■ 

- a d f b d 

• b c t b d a' t 3 »' b 4 * 3 1 b‘ 4 * b' 

a* ~ 2 a b b* 

a — b 

a' — a b b’ 

a >!<■ b 

a‘ b 1 a b 1 — b* 

- 1 a‘ b + ab* 

a* b — a b* >Jf b 1 
a* — a* b a b* 

a' - 3 4 ' b * 3 a b' - b' 

a» — b* 

a' - 1 a b + b' 
a — b 

a‘ — 3 a’ b 4. a b‘ 
a _ a b 

a* b 2 a b* — b' 

a‘ — 2 a* b a b‘ 

_ 1 1' b 4* < 3' b' " 1 1 b' 
a' 3 a’ b 4 * a’ b' 

a' — 3 a‘ b 4. 3 a b‘ — b' 

a « — j a' b 4* 7 i’ b‘ - * a b‘ 
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< j’ + 8 1 - 9 4 d’, 6 d c *f» e - 

J 1'- 4 ;dc_c' 

— 24 a* — 32 a «|* 36 — 4 d’ e' — 6 d e> ~ e' 

30 a* <Jt4oa' _ 4J a* 20 d' c «f. 30 d* c’ •{. 5 d e' 

30 a* *f* 40 a' — 69 a’ - 32 a *i* 36 2od'et3od‘c‘-i4d‘e , -tf dc't 5dc'-c* 

fcu 2od'ci-26d‘e‘~ dc'-e* 

4 a' t — P a‘ b t — r ab’ 

—i— ab j- a* 

■ T a ' --pi' b--pa'b’ 5 a' f 7 a' - 3 a f 9 

3 a 4 b t -J- a' b' t -fc- a’ b' a 1 - 8 a f 5 

2 a‘ b t a' b‘_t -ir- a‘ b' - -~-a' ',25 a' f 35 >‘ - >5 a t 45 

— 40 a‘ - 5 6 a' f ?4 a‘ - 72 a 
5 a’ f 7 a* — 3 a’ f 9 a’ 

5 a‘ - 35 a* - 34 a‘ f 68 a' - 87 a f 45 

Plerumque expedit multiplicationem inftitucre interferendo particulam in, vel li- Km.,j 
teram M ; Vt fi quis velit multiplicare 6 a' f j a’ »• 3 a f 7 » per 2 a* - 4 a f 8 ; 
Scribendum erit 6 a' f 5 a' ~ 3 a t 7, in 2: a’ - 4 a t8,vcl loco particula? in , pote (t 
adhiberi Iiteru M , vt 6 a' f j a' - 3 a t 7 . M 2 a’ - 4 a t 8 . 


Applicatio, feu Diuifio Magnitudinum Compofitarym , 


operatio Sjtarta. 


P OUrcmo loco de> magnitudinum compofitarum applicatione fcu diuifione tri- AHtintUm* 
dtandum fupcrcft. Hatc Operatio non iecus inllituitur per fpccies.ac Alphabe- 
ti elementa, quam in vulgari Arithmetica per numeros . Iis igitur prxeeptis adhi- 
bitis huiufmoui Operatio perficietur . Recolendum tamen eft in memoriam, quod <•«<«*■*. 
fuo loco de diuifione fignorum t , & tradidimus . Si igitur t per f , vel - per - , 
diuidatur, oritur t, at vero fi diuidatur f per -, vel - per f, oritur •- . Illud autem 
obferuunihil interetle.numa dextra, an a fimftra incipias. 

Itaque ad diuidendum a c t b c,per c, diuidatur f a c per t c> & t b c per t c, iitmrh, j,- 
proucnient f a , & t b ; atque adeo fiet quotiens a t b . Non diflimilitcr (1 diui- 
datur a c - c b , per c , orietur a — b i quandoquidem diuifis f a c per f c , fit 
*f* a , & - b c , per *f* c , fit - b . Deinde li fit iniunitum diuidere ac + a d b c 
4« b d , per c *f* d , fiet quotiens a b . 


Diuidatur 
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Plur.i rxtm * 
p!» ia /fpU- 
c aut 'is txftu 
txs.cntm . 


ExtmpIufH , 


Jxcmplum . 
LxrmplttM . 

f. xtmplxm « 


txtmfli At- 

rlmrmtio . 


1* 

Diuidatur' u iju df bciji bd *J* ;1 £ I 4i* a 4* b c I 4* b 

per c f d ac + idijtbcijtbd 4* c I 4* c I 

oboo 

Quotiens a b 


Diuidatur a c per c,& prouenit a, feribendum fub linea in quotiente; multiplica- 
to autem diuiforc c 4+ d , per quotientem repertum a . productum a c 4* 3 d , ex 
ipfo diuidendo auferatur ; feribendo partes eiufdem denominationis locis debitis, 8c 
reliquum lub linea infra dufta; itaque cum lubtrado a c,cx a c, & a d, ex a d, ni- 
hil remaneat; propterea fubdudu linea feribere oportebit o. Prxrerca diuifo 4 “ b 
c,pcr 4* c, fit 4* b , adferibendum priori quotienti ; multiplicato autem diuiioro 
c 4* d, per quotientem hunc b, fit produdum 4* b c 4* b d, feribendum, vt ante 
fub diuidendo, fadaque fubtradione quod remanet, erit o, feribendum fub linea. 

Vt verb cumulatius hxc a nobis tradentur, plura fubijcicmus exempla ; oporteat 
diuidere a b 4 » b d.pcr b , obferuentur prxeepta lignorum 4 * > & — > atque diui- 
datur 4 * a b , per 4+ b , & infuper 4* b d , per b ; & fient rjt a , & 4 * d ; qua- 
mobrem quxfitus quotiens erit a 4 * d . Ita fi diuidatur a b — b d, per 4 * b , orie- 
tur quotiens a — d , namque diuifo <J>ab, per 4* b , fit quotiens 4* a , item di- 
uifo — b d , per tj* b , fit quotiens — d . Si diuidatur 7 a b — 5 a' , per a , fiet 
quotiens 7 b — 53. Si a' r, diuidi debeat per a, fiet quotiens a r. 

Ergo fi oporteat diuidere a b 4* b d , perb.fiet quotiens a 4* d . Quod fi diuida- 
tur a b — b d , per b , proucniet a — d . Si diuidi debeat ab — ad, per a , fiet 
quotiens b — d . Quod fi oporteat diuidere a' — a‘ b , per a , orietur a‘ — ab. 

Rurfus fi diuidere oporteat a' 4 a b' per a, proucniet quotiens a‘ 4* b'. 

Deinde fi fit iniun&um diuidere 20 a' 4 12 3 per 4 a , fiet quotiens 5 a 4 * 3 , fi 
nimirum diuifio per 4 a, inftituatur. 

Quoniam autem hxc Operatio magni momenti eft , proinde non erit abs rtj , 
nec alienum ab inflituto noftro alia plurima exempla in medium alferre. 


Diuidatur b d 4 c d 4 b f 4 c f 4 b d 1 4 d 4. b f | 4» f 

per b f c bd4* c d4?bf4 t cf 4* b | ♦b 


0000 


Fadla diuifionc ipfius b d per b , fit quotiens d ; quemadmodum in fimplicibu* 
dicebamus; feribatur autem in quotiente ; multiplicetur vero quotiens inuentus d , 
per b 4 * c , diuiforem , & producetur b d 4 * c d , auferendum a diuidendo, feri- 
batur autem infra ipfum , cumque fafia fubtraClione nihil remaneat ; proinde fub 
vtroque membro poni debet o . Nunc vero diuidatur f b f, per 4» b , & fiet quo- 
tiens t f, adferibendus quotienti priori , multiplicato autemquoriente illo inuento f, 
per bfc, producitur fbffcf, feribendum fub diuidendo , faCtaq; fubtraCiione , ciim 
nihil remaneat, fub reliquis duobus membris itidem .0. notari debet, atque diuifio 
pcrafla erit ; quemadmodum cernere licet in fuperiori paradigmate, & erit quotiens 
d 4 * f, idque opere multiplicationis comprobabitur, 

Diuidatur 
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Diuidatur bd-cd-bffcf tbd fd - b f - f 
per b - c bd-cd-bfjcf tb t b 


o o o o 


Ad hanc diuifionem perficiendam. Primo diuidatur t b d,per f b, vt fiat quo- 
tiens t d ; deinde multiplicetur b — c , diuifor per quotientem inuentum d , & 
fiet productum b d — c d , fubtrahendum ex diuidendo ; ob id fub linea feribi de- 
bet o . Deinde diuidatur — b f , per f b , fafiaq,- diuifione quotiens orietur - f . Mul- 
tiplicetur autem quotiens per dtudorem b — c , & producetur — b f f c f , quo 
lubtracto ex reliquo diuidendo , nihil remanet , atque adeo peratSa diuifione quo- 
tiens erit d — f . 


Diuidatur a’ — i a b f b' f a ' t a -~ a b — b 
per a — ba‘ — ab ta ta 


o — ab 
— a b f b* 


o o 


Vt autem hate diuifio perficiatur diuiui debet a’ , per a , vt fiat quotiens a, nunc 
multiplicetur a — b , per a , & producetur a’ — ab, quo fubtraao ex diuidendo 
fiet reliquum — ab, feribendum fub linea du&a infri — i ab. Mox autem diui- 
datur — ab, per f a , & proueniet — b , feribendum in quotiente ; duCto deinde 
diuifore a — b , in ipfum — b , producetur — a b t b' , quo fubtradlo ex reliquo 
diuidendo mhil remanebit ; atque adeo fiet quotiens a - b, id quod mult.plicatio- 
ne comprobari potcil . 


Diuidatur a’ - b' .ab a* I a 

per a | b a* - b’ -ab a j 


o o o 



b 


Ad hanc abfoluendam diuifionem , primo diuidatur a* , per a , vt proucniat a , 
feribendum m quotiente ; multiplicetur autem a t b , per quotientem muentum a , 
& proicmet a* f a b , quo fubtraSo ex diuidendo remanebit -ab; hoc autem re- 
fiu.ium poli lineolam adfcribi debet; quoniam praeter - b‘, hic terminus - a b, huc 
ad diuidendum acceflir ; mox autem diuidatur -ab; terminus iam di&us per t a , 
& fiet qiociens - b , modo (i multiplicetur a t b , per quotientem inuentum — b , 
confinget -ab - b' , fubtrahendum ex eo , quod relinquitur in diuidendo : curru 
autem poli fujtradlioncm nihil remaneat ; ob id fub linea feribi debet .o. & ideo 
ad finem perdu&a erit operatio . Hac autem operatio multiplicatione comprobabi- 
tur, fiet autem quotiens a — b, 


D 


Diuidatur 
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Diuidatur a’ - b* 

i t a b 

t a* 

t a f a b 

per a - b a' - b* 

t a b 

t a 

t a 


o o o 

Animaduerfis ijs , quae fupra d'da fuerunt , facile intclligentur , qux circa hanc 
diuifionem occurrunt . hx hac autem oritur quotiens a t b . 

Diuidatur a' t a' b - a b‘ „ b‘ j a' j f a*.— a b* j — b' 

per a t h j' t a' b • a b‘ . b 1 f i | t a | 


o o o o 

Hic autem diuifio facili ex didis intelligi poteft , & opere multiplicationis citra 
dilHcultatcm cotnprobatur . Quotiens autem ex hac diuiiione proficilcitur a‘ — b*. 

Diuidatur a’ 4 a' b — ab' — b* — b* I — b' 

per a t b a' 4 a' b — a b' - b' 4 b | 

o o o o 4a'b 1 4 a' 

4 bj 

Hic diuifio fi ab vltimo termino incipiatur , facile conftabit ex ijs , qu« hade- 
nus dida funt habita prx oculis dodrina lignorum t, & Citerum oritur quo- 
tiens a' - b' . Euidenter autem diuifio comprobata manet ex opere multiplicatio- 
nis, quemadmodum cernere licet in adiundo Paradigmate. 



a' — b' 
a 4 ^ 



4 a' b — b' 
a* — a b' 

\ 


a* — a b' 4 a' b — b* 
Seu a* 4 a' b — ab' — b' 


Diuidatur 
per f — b 

bffcffdf-b' _bc-*bd t b f i 

bftcffdf-b' - bc“bd t f 1 

j 


O O O O o o 



t c f 
t f 
t d f 
t f 

t c 
1 td 

Siue b f — b' 
b f - b* 

t c f — bctdf — bd b f c f d 

t c f — b c t d f _ b it f-b 


o o 

o o o o - b' - b c - bd 

b f C f +J* d f 

i 


bf4cf4<lf-b‘-be-bd 



Hic 
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Hic diuifio facile etiam condat, & ex ea oritur quotiens b *i» e + d . 

Diuidatur a‘ e — a' d — b’ e t b' d t a' c j t a 1 -" b' e j - b’ 

per e — d a' e — a‘ d — b' e t b' d t e | t e | 


a' — b' 
e — d 

— a’ d «J* b' d 
a' e — b' e 

a' e — a' d — b' e «J* b‘ d 


Non eft, vt in lue diuifione explicanda nos immoremur.cum ex h.i^cnus expli- 
catis facile condet, fit autem quotiens a‘ — b 1 . 

Diuidatur a' — 3 a 1 b *J» 3 a b* _ b' - b' j b* . •b i a b’ j - a a b 
fer a _ b <f a b> - b' - b | — b | 

— a‘ b j •b a' 


+ j a b' 
a a* b «i* a a b’ 


— a* b 

— b 



a“ - i a b + b’ 
a — b 


- a‘ b a b’ - b' 

a' ~ a‘ b <b a b‘ 


Produ&um a' - 3 a* b «J* 3 a b* — b' 

Hic diuifio parit quotientem a* — 1 a b b’ , 

Diuidatur 9 d' <b 11 d' e - 4 d e’ - e’ j -3 d‘ e’ , . *» e 

per 3 d‘ — c‘ 9 d' 11 d' e - 4 d e 1 - e' | -3 d‘ e‘, » e 

, — — a d e 


0000 
4 d e ijt 3 d' + e* 

3 d* — c‘ 


4 d e' 

— c* 
-Jd-c 1 

— c‘ 


* e* 

+ 4 d c 
+ 3 d* 


— 4 d e' — 3 d* e’ — e 4 
11 d 1 c «J. 9 d* •b 3 d‘ e’ 

9 d' 11 d' e — 4 d e 1 — c* 


D * 


Diuidatur 
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Diuidatur d 4 — e’ 4 2 b 4 d u 4 1 b’ c 

per d t c d 4 — c 4 4 2 b 4 d u 4 2 b" c 

u 4* b" d" — b* e' 
u 4 b 4 d* — b 4 c 4 


0 

0 

0 

0 

O O 


— c d' 4* c' d’ — e' d 

j — b' c d 1' 


4* e' d‘ — e' d 

| — b* c d | 


O O O 

O 

d* id’, 

, — c d' j — c d‘ . «J* c‘ d* ' j 4 c‘ d 

. — c' d j — e' 

d 1 

4 d | 4 d | 

4 d | 

4 2 b’ 

d u j 4* 2 b’ u . 4*b‘ d 4 i 4» b' d 

. — b" c d j — b 4 c 

4 

d 1 4* d | 

4 d 1 

Fiet quotiens 

4 d’ — c d 4 4* c 4 d — c’ 4* 2 b 4 u 

4 b 4 d — b 4 c 

Diuidatur 

4 u 4 — 8 u 4 — 1 24 u' — <54 

— «4 j 4 4 

per u’ — 16 

4* u‘ 4 8 u’ •{• 4 u 4 — 64 

_.d | 


0 — id u* — 128 u* 0 

— 1 2 8 u" t 4 8 u‘ 


— 16 u* — 128 u* 

_.d 1 


0 0 

— I d U 4 1 4 u 4 



-Id 1 

Fit quotiens 4 u 

*4 8 u* 4 t 4 



u* 4 8 u" 4* 4 



u 4 — id 



— id U 4 — 128 U* — d4 



u 4 4 8 u' — 4 u 4 



u* — 8 u 4 — 1 24 u’ — 44 


Diuidatur 

tu*tb" u‘“2c'u 4 - b 4 u*tc*u* — b 4 - 

-2b'c 4 — b’c' | t*b 4 c*u 4 

per u‘ - b' »■ c’ 

tu‘-b'u‘- c*u 4 -ab 4 u 4 tc 4 u 4 — b 4 - 

_ b 4 c’ — b‘c 4 I t b 4 c 4 u’ 


0 t * b" u 4 — c* u’ t b 4 u" 0 0 

— b*c' t 0 t b 4 c’ u 4 

. 

t 2 b' u 4 — e" u 4 1 b* u 4 

— b" c’ t t b' c 4 u" 


• !, O Q o o o 


QuotiClU f u 4 f 2 b* «' — c’ u‘ f b 4 f b‘ c* 

tu 4 j t u* . t * b‘ u 4 j f 2 b’ u*. — c 4 u 4 j — e’ u* 

t u 4 I t u‘ | * u' I 


f b 4 u* I f b* . t b’ c’ u* I t b* e’ 


/ 


SCHOLION 
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S C H O L I 0 N. 


Q Vandoquidem fiuperius operationes nonnullas paulo brutius explicuimus ; lutet hic 
eajdcm explicer e diligentius. Dicebamus-, cum oportebat diaidtrc *'~b',per a - b, 
’ operationem efie fic injlituendam , vt nimirum diuidatur a' , per a , prout met 
enim in tjuoticnte a , quo dulfo in a — b, fit a' — a b, hoc autem fubtratlo ex a' — b ' , 
remanet - b' ] a b, Jiquidcm f attrahendo a' ex a' — b‘, cum oporteret fuhducere a' - a b; 
plus fabtrahimus , quam oportet ; ob id fieri debet additio ipfius a b , ad id , vnde fit fub- 
traffio, & remanebit — b' f a b , perinde enim efi f abducere a‘ — at b, ex a' — b' , ac 
tfi fubtrahere a' ex a' - b' f a b , ab ipfio autem - b' f a b fub ducere oportet - b' f a b,td 
•videlicet , quod fit ex multiplicatione ipfius a - b, diutforis , per b , fecundum terminum 
quot icatis . 

Rurfius dictum fuit fi ct — c'\ib'du^lb'cu\b'd‘ — b' c' , diuidatur perduc» 
ditium tfi inquam oriri | d' — c d fi c' d — cfiid'ulb‘d — b' c , idque ex opere 
multiplicationis confiat, vt in hoc cernitur Paradigmate , 

f 

d' — c d‘ 4* c* d — c’ ij« a b' u rf* b’ d — b‘ c 
. d if* c 

c d' — c’ d’ 4* c' d — c* )J* a b‘ c u 4* b* c d — b‘ c* 

d' — c d‘ 4* c‘ d’ — c' d 4* a b’ d u 4* b‘ d‘ — b‘ c d 

d‘ — c* of* a b* d mjft a b’ c mjjt b’ d‘ — b‘ c* 

Prxterea iuuabit etiam explicare magis operationem ipfam . qua diuifimus d* - c* 
a b* d u *{• a b* c u b‘ d' — b‘ c‘ > per d 4* c » Primo diuidatur d' > per d , 
& proucniet quotiens d' » quo dudlo in d 4* c , fiet d* 4 * c d' , hoc autem iubtra- 
d to ex d*, remanet — cd' . Diuidatur hoc autem per d,&proueniet — cd‘, quo multi- 
plicato per d 4* c , orietur — c d 1 — c* d* j hoc autem fubtradto ex — c d' , re- 
manebit tc'd'. diuidendum per di fudtaque diuifione proucniet >{*c‘d, quo multi- 
plicato per d c , orietur 4* c‘ d‘ *f* c' d , fubtrahendum ex t c‘ d' , vt remaneat 
c' d , quo diuifo per % d , fit quotiens - c' i hoc autem multiplicato per d 4* c , 
proueniet - c' d - c' , & hoc fubtradto ex - c’ d , remanet . o . & fi - c’ , fubtraha- 
tur ex - c* • remanebit . o . Deinde diuidatur 4* a b* d u , per 4* d , fit quotiens 
a b' u , quo dudto in d 4* c, orietur a b’ d u 4* t b* c u, hoc autem fubtradto ex 
a b* d u ij* 2 c b’ u , remanebit . o . Mox vero diuidatur 4* b' d* , per 4* d , pro- 
ueniet quotiens 4* b' d , quo multiplicato per d 4* c , fiet sf* b' d* 4* b' c d , quo 
fubtradto ex 4* b‘ d' , remanebit — b‘ c d , diuidendum per 4* d , qua fadta diuiiio- 
ne .profilict quotiens — b‘ c i hoc autem multiplicato per 4* d 4* c> orietur — b‘ c 
d •? b' c‘ , quo fubtradto ex - b‘ c d - b‘ c* , remanet . o . 


Diuidatur 

a' f b' 

-ab»' 

t a' b 

fb' j 

per a t b 

a' f b' 

- a b’ , 

t a' b 

tb 1 


O 0 

o 

0 

-ab* 


Fiet 


DiligftiuStX* 

fiUmntMT/jtt* 
/u ferites tru- 
dit A (natu 


Rurfus fufir- 
riorA txflitA- 

ntr. 


Alterius eftt- 
TAtiutis txf li- 
tatio . 
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+ I tjta* 
* b | 


Hic diuifio fi ab vltimo termino incipiatur, facile conflabit ex ijs.quat dida fune 
habita prx oculis doctrina lignorum >£ , Se — . 


Diuidatur 
per d — a 

ad^db^cd 
a d 4* d b «|» d 

— a' — a I) — a e •{•adi 

— a‘ — ab — ac d 1 



o o O 

o o o *J* b d I 

* d ! 

♦f. b 

Siuc 

a d — a’ 4* b d — 
ad — a‘ + bd — 

ab+cd-ac 
ab^cd-ac •$. e d | 

4* C 


o o O 

o o o *§• d | 


Fiet quotiens a t b t e 

a t b f e 
d - a 




_ a’ — ab— ac 

adt}*bd>J«cd 



a d •b b d «J» e d — a' — ab — ac 



Fiet quotiens a' — a b b 1 a‘ —ab b‘ 

a‘ b — a b’ b 1 
a 1 — a’ b «J. a b‘ 

a •b b' 


Animaduerfis ijs , qui fupcriils dida funt, fine difficultate hac etiam diuifio in- 
telligetur . 

Diuidatur a' e — a' d — b’ e f b' d t e a' 1 a‘ 

per e — d a' e — a' d — b' e t b' d t c I 

o o o o t b’ e I *• b‘ 

t e ! 


a’ — b' 
e — d 

_ a' d b' d 
a' e — b' e 

a' e — a' d — b' e b* d 

Non cft cur in hac diuifione explicanda nos iinmoremur,cum exhadenus traditis 
fatis fuperque confiet . 

— a' h 
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— a' b , atque adeo - 3 a‘b — b' ; a , reliquis vt aAAuacn , parit in pragmatia , cum • 
a' - 3 a' b 3 a b‘ , vt hic cernere licet ; inffituta multipltcarionc quotientis iru 
diuiforem^ . 

Ita pariter hic — a' d — b' c ; cum fcilicet a' — b 1 , per c — d, nempe quotiens 
per diuiiorem multiplicatur, 

a‘_!ab + b' 
a — b 

' t 

— a" b «I» 1 a b’ — b' 
a' — a' 1 b •$. a b‘ 

Productum a' — 3 a* b «}• 3 a b' — b' 


C.Ttcruin illnd cll perpetuo obferuandum, quod etiam fuperius innuimus, vt quo- 2*"' 
tientes linguli, in duuforem ducantur, productorum, vt a diuidendo fubtrailio fiat; 

Ita plane , vt aliquo vtar exemplo, cum diuidebatur a' - 3 a‘ b 3 a b’ - b' , per 
a - b . Primo diuidebatur - b', per - b, quotiens erat b‘ , duci debet in a - b , f u • 
vt fiat + .1 b' >• b' , qua lubtruClo ex 3 ab' — b' , remanet 1 1 b' , quo diuifo 
per - b , fit - 2 a b , hac vero du&o in a — b , fit — a a' b 1 a b' , quo fub- 
traClo ex — 3 a’ b 4* 3 a b', remanet - a* b,hoc diuifo per - b , fit quotiens f a*, 
hoc autem multiplicato per a - b, fit produ&um a’ - a' b , quo fubtraCio ex a'-a'b, 
nihil remanet . 

Non dilTmuliter , cum hic diuiditur a’ c - a’ d — b 1 c *J* b' d ;per c - d; fit quo- *«*/«* 
tiens a' - b' , vt etiam fuperius vidimus , & multiplicatione comprobatur . Pruno 
enim diuiditur *f» a' c,pcr 4* c ,& fit quotiens a‘, quo dudo in c - d, fit a' c - a' 
d, quo fubtradlo ex a' c — a' d, remanet o. Deinde diuiditur b' c,pcr c, & fit rMtimmm . 
quotiens - b' , quo dudlo in c - d , diuiforem fit produCtum - b' c 1 1>' d , quo fub- 
tradto ex - b' c 4* b' d , remanet o , fit igitur quotiens a' - b' , quod multiplicatione 
comprobatur . Placuit hic iterum adnotare , vt fuperiora exempla melius intelii- 
gantur . 


Diuidatur 9 d' t « * d’ e f 4 d e' f 6 d’ e' t c* 

per 3 d‘ *i* c' 

Pera&a operatione fit 

Quotiens 4 d c t 3 d* f e* 

t 3 d' t c* 

4*4 d e' f 3 d‘ e' fc* 

1 2 d' e 4* 9 d* t 3 d‘ e' 

Produ&utn 9 d' >f* 1 1 d' e f 4 d c' 6 d’ e' t e* 


t e* 4 * e* 
t e' 


t 3 d* e‘ j 4* 3 d‘ 
t e' | 

t4de’ I 4* 4 d c 
t c f 


yMfSrMiom, 

yMjJfeqiitUT, 


Diuidatur d* — b’t 2 a’dyf ia’byta*d’— a*b' *-bd' fb'd'1-b'd -,a‘bd | 
per d t c d*~ b’t aa‘dytaa‘byta‘d‘ — a’b* ^bd 1 tb‘d‘|“b'd -a'bd( 


Quotiens t d' — b d’ t b’ d‘ — b' a a ! y 4* a‘ d — a* b 

d* I d'._bd' l-bd-.^b-d- |*b'd.-b'd | — b' 
d | * d i * d j d* d i 


•f* * a' 
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4 

a* d y I 2 a* y . «f* a’ d* 

d j •$« d 

I 4 a ‘ ^ - a’ b d a^ b 
1 4 d 

Diuidatur 

t y‘ - 8 y'- u 4 y 1 - tf 4 

-«4 ] 44 

per y' - 1 6 

t y 4 1 8 y' t 4y'-«4 

O O 



- itf y‘ — u8 y‘ - 

128 y' | 4 8 y' 


- itf y 4 — 128 y‘ 

itf J 


O O 

- itf y* | 4 1 y* 
-itf 


Quotiens 4 y 4 4 8 y' 4 4 

,y 4 4 8 y> 4 4 

y' • — 1 6 

— 'itf y* — u8 y‘ — 64 
y 4 4 8 y' - 4 y‘ 

Producum y‘ — 8 y* — 1 24 y* — 64 

Diuidatur ty‘t a‘y 4 - 2 oy*.. a‘y’tc 4 y-a* aa*ci_a'c 4 I 4 1 a’ c’ y’ 

per y‘ - a’ —e* ty 4 -a‘y 4 - c’y*-s a*y’tc*y'-a‘ a 4 c‘-a’c’ 1 4 a-Cy’ 


O OOO 

1 1 a' y 4 - e’ y' f a‘ y* a* c* 4 a' c’ y‘ 

t a a' y' - c* y' f a 4 y a' c* 4 a' e- y‘ 


Quotiens 4 y* 4 2 a’ y' - c’ y' 4 a’ 4 a* c’ 

4 y‘ j 4 y 4 4 1 a’ y j 4 1 a- y ! c-y 4 ] - e- y 
*** y‘ I 4 y 1 I t y I 

t a* y‘ | 4 a ' 4 a' c' y’ f t a* c’ 
t y' I 4 y’ I 

Quia vero hic inferuire poflunt ad intelligentiam Cartefianae Geometrise ! proin- 
de non pigebit aliud exemplum afferre, id quidem compertum, illudquc cfto. 

Diuidatur t - ? - '! — j— fqfPu‘q-fu‘q-4Pu‘qt4Pu'q | f P u' q 

P cr— : 7-f-ru‘ff'u’ t— j-q-— j— fqti'U'q-fu‘q-4f u*qf4f u‘q | tf u q 

Quotiens 4 q- 4 fu'q 4 q i 4 q ~fu‘ T|~ 7 f u’ q 

4 -r- I 4 -i- I 

-j -j— f— f u* 4 P u* 

4 q — 4 4 u' q 

— fu’ q 4 Pu' q 4 4 fu'q — 4 P U 'q 
-f- q f- f q — f u' q 4 P U' q 

Produiftutn q j~ f q 4 P u‘ q — f u‘ q — 4 P u* q 4 4 P u' q 


Diuidatur 
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Diuidatur — ~ abt— f- ac J— adf — 4 bff cf 4df 

per a 4 -J— f abf - 4 - ac j- adf -4 bff— 4 cf~— 4 df 


Seu - 1 - a b 4 -4 b f 4 - 4 - a e 4 ~b~ e f — -j— a^d — 4 - d f 
4- a b 4 4 — b f 4 — j- a e 4 4“ c f — *i — ad 4 d f 


o o ' o 


Quotiens —4 b 4 -4 c — '"j - ^ 

4- b 4 — r c — -i — d 
4 ~r — a 4* — T f 

—rr b f 4-4 cf 4 d f 

. —4 a b 4 — rr ac 4 a d 

Productum -4 abf —4 ac~-4 adf— 4 bff — 4 c f- -4-df 
Diuidatur a F4b t'4c f — df4e f 4 a g 4 b g4cg4dg4eg 
per f '4 ? 

Quotiens a 4 b 4 C — d4c 

a4b4c — d4e 
f 4* g 


ag4bg4cg — dg4eg 

a f 4 b f 4 c t — d f 4 c f 

af4bf4cf— df4cf4ag4bg4cg-dg4eg 

Diuidatur a' c - a' d 4 b* c - a‘ b' d 

per a' 4 b' a' c » a' d 4 a ‘ b' c •- a‘ b' d 

0000 

Quotiens a* c — a* d 

Diuidatur a' c - a' d 4 a ’ b' c _ a’ b' d 

per a‘ c - a’ d a’ c - a' d 4 a ‘ b' c - a‘ b' d 


0000 

Quotiens a' 4 b' 

Diuidatur a* c d _ a' d* 

per a’ c — a’ d a' c d - a‘ d‘ 


o o 

Quotiens d 

Diuidatur a* c d - a* d* 

per c d — d* a’ c d - a’ d' 


0 Q 

Quotiens a’ 


E SCHOUOX 
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A nutriendum efi cire* diuifionem fuperiorem ,cum diuideremas 9 d' f i * d' e t4^f' 
,„rr..t- tina f 6 d' e’ t e\ f tr 3 & t tnfiuucndam c(fc. Primi diutdatur f t' ,per f f* > 

g e t quotiens f f‘ , <for7» pr eduatur 3 d‘ e' j e' , fubtrohendum ex di eli- 

dendo , remonet tutem 9 d fi 12 d e f 4 d e' f } d 1 e‘ . Mox veri dtuidendum refiduuno 
3 <P e' 1 per e' , pronent et veri 3 d‘ 1 quo duci 0 tn 3 dfi e' , jit produci um 9 dfi 3 d c , 
hoc nutem fubtracio ex refiduo , remonet 1 i d' e t 4 d e ' , At veri fi dtuidatur 4 de', 
per c\proucniet 4 de, quo multiplicato per 3 tf f e‘ ,prcuemet 12 d e f 4 de', quo Jub- 
trallo ex 1 2 d' e f 4 d e' , nihil remonet ; atque hunc m modum ad finem operatio per- 
duila efi . 

Operationis autem confpc&us fic fe habet . 


9 d' f 1 a d' 

c t 4 d c' f 6 d’ c’ | c' 

t • e 4 | 

t e- 


f 3 d‘ c' f c' 

t c’ ! 


| 9 d’ t 1 2 d 

e t 4 d e 1 t 3 d‘ e' 0 

t 3 d' e‘ | 

t 3 d ’ 

t 3 d’ e* 

t c‘ 1 


t 9 d' 

t 3 d‘ e* 

4 d e’ 
e 1 

| 1 4 d e 


o f 1 2 d* e t 4 d c’ o 
tnd l et4de‘ 


o o 

3 d* t e‘ 


3 d‘ c‘ t e' 

3 d’ t e' 

3 d ’ 

9 d' | 3 d* e* 

3 d' t e’ 

4 d c 

12 d' c f 4 d c’ 

Syniinm Itaque operatio abfoluitur, vt hic luculenter confpicitur . 

/wTa;w«.- Q uol l |i diuidendx quantitates proponantur , qua? modis iam explicatis diutfio- 
‘‘‘iTiuitl nem non patiatitur, fublcribendus cft diuifor ipfi diuidendo, vt in fra&ionibus vul- 
jitMumifo. garibus Heri confueuit. 

tm-.ror . ,»<a 51 icitur fit iniutictum diuidere b‘, per a . fiet quotiens — . Item b c , per a, pro- 

m v ni "m. ucn - et tj Uoncns -ia- . Item b d , per a , fiet quotiens , Infuper b c d , per a , 
prouemet quotiens . 

Si vero oporteat diuidere b d *J< d g , per a, fiet quotiens 2 i±i! . Quod fi opor- 
teat diuidere a' b pl. pet b 4 d , fiet quotiens -~np ■ Prirtcrea fi diuidere opor- 
teat b* — d‘ , per g , fiet quotiens ^ , & ita de reliquis ; foret enim inanis labor 
alia exempla percurrere . 

Radicum 
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RADICEM EXTRACTIO. 


H V C etiam pertinet operatio illa , quae Radicis cxtradio dici folet , qu* qui- iutf«, 
dem operatio pcrfimilis eft admodum illi , qua in vulgari Arithmetica cx a “ 
propofito numero radix erui folet . Quemadmodum a dudum in a , facit a* , cuius 
latus dicitur elfc a, ita ex a*, fi extrahatur radix prouenieta. Non diflimiliter, cum- j*. 
a‘, dudum in a, producit a'j ita ex a', extrada radix erit a; Huc vfquc de quan- 
titatibus fimplicibus . Hac de re tamen in fequentibus redibit fermo. 

Quod fi quantitates compofitx fuerint, cx quibus radix extrahenda fit, non diffi- frM , < *m 
mili modo procedendum erit , fc habet enim cxtradio radicis fimplicis quantitatis 
quemadmodum extradio radicis ex numero , cuius radix vnius fit figura , feu cha- *•*. 

radieris ; Extradio vero radicis ex quantitate compolita , fe habet , vt extradio ra- ««•- 

dicis ex numero, cuius radix plurium fit figurarum. Non igitur fecus extrahenda- 
eft radix ex quantitate compofita , quam ex numero, cuius radix pluribus charade- **" 

ribus conltet . Hac tamen exemplis explicare iuuabit . 

Iniundum fit latus quadratum extrahere ex a’ f 2 a b f b’ . Primo extrahenda 
eft radix ex a‘,qu* quidem eft a , qui in fe duda quadratice facit a‘, quo fubtra- 
do cx a‘ , remanet o , deinde multiplicato a , per a , fit i a , per quod diuidatur 
a a b , & fiet quotiens b , 3dfcribendus, priori radici inuenrz a., fi vero ducatur ruuis. 
a a > in b , fit a a b , quo fubtrado ex f a a b , remanet o , multiplicetur vero 
b, in fe.fiet t b’ » quo fubtrado ex t b’ , remanet o, atque operatio ipfa ad finem 
perduda erit , ita vt radix qusfita fit a t b . 


EXE M P L V M . 


Quadratum 


a’ f i a b f b' 
a' j j a b f b‘ 


o o o 


Radix a t b 


Diuifor a a 


a f b 

a f b 


a b f b' 
a’ \ ab 


»' t > » b } b' 


Vides igitur qua arte ex compofita quantitate quadrata radix extrahenda (it; quod 
fi propofitum luerit radicem quadratam eruere ex quantitate compofita a* - 2 a* b* .xtrMfhtmiim 
t b*, non difilmili artificio procedendum erit. Primo extraho radicem cx a*, caquc *'»'»*»/*'*- 
eft a‘ , qui in fe duda facit a‘, quo fubtrado ex a* , remanet o. Deinde multipli- *“* 
cato a’, per 2, fit a a*, per quod diuido — a a’ b*,&fit quotiens — b‘, fubducen- 
dus priori radici inuenti a* , vt .fiat a‘ — b‘ . Hinc fi ducatur a a*,in b' , fiet 2 a‘ 
b‘, quo fubtrado ex a a’ b', remanet o. At vero fi b 1 , in fe quadratice ducatur, 
fiet t b*, quo fubtrado cx t b*, nihil remanet , eritque operatio ad finem perduda, 
vnde quxiita radix erit a* — b’. 

Propofitum deinde fit quadratam radicem extrahere , ex j 6 a’ — 48 a t t6 • 

Extrahatur primo radix quadrata cx 36 a' , eaque eft 6 a, qu* in fe duda facit 3 6 
a' , quo fubtrado ex 36 a*, remanet o. Deinde multiplicetur 6 a, per 2, & proue- 
nit 13 a, per quod diuidatur 48 a, & prouenit pro quotiente 4, fubduccndum ipfi 

E 2 6 a * 
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6 a . Si veri> ducatur 6 a > in — 4 a , fit — 48 a , quo fubtra&o cx — 48 a , rema- 
net o . Si autem — 4 1 ducatur in fc quadratice fit 4 16, quo fubrra&o ex 4 1 <5 
remanet o . 


Quadratum i 6 a’ - 48 a t «<* 

a' 48 a } 16 


6 a - 4 

a - 4 


00 0 


Radix 6 a — 4 


Diuifor ia a 


— »4 a j i< 
a' — 14 a 

3O a* — 48 a f 16 


Propofitum fit ex a' f 2 a b f t>* f i b c t a a c f c* , radicem quadratam extra» 
here , extrahatur primo radix quadrata ex a', caque eft a , quae in fe du 3 a facit a 
quo fubtracto ex a' , remanet o. Deinde ducatur a in a ,& fit 3 a, per quod diuidere 
oportet a a b > Sc fit quotiens b , quo addito ad a , radici prius muent.t , fit a f b , 
mox ver 6 ducatur 3 a,inb.&fitaab, quo fubtraiho ex 1 a b , remanet o , at 
vero b, quadratice iri fe duftum facit b‘, quo fubtra&o ex b‘, remanet 0 . 

Deinde ducatur aijchrinii&fiti a 4 2 b , per quod oponct diuidere 3 b 
c 4 3 a c, & fit quotiens c , adferibendus priori radici a 4 b, & fiet a 4 b 4 c» 
Si verd ducatur 3 a 4 a b , in c , fiet productum 3 a c 4 1 b c ; feu quod ident 
elt 1 b c 1 1 2 c i quo fubtracto es 2 b c 4 > a c , nihil remanet > atque demunto 
ducatur C, in fe quadratice, vt fiat c‘, quo lubtraCto ex c‘, remanet o, & ita ad fi* 
iiem erit operatio pcrdu&a, & radix erit a 4 h 4 c . 


a‘ti abfb’ tabcfiacfC* 
a‘t2abtb' tsbctuctc 


o o o 0 o o 


Radix a t b t c 
Diuifor primus i a 
Diuiior iecundus 3 a t 2 b 


Quadratum a* 
Radix a 


a f b 

a 


per 


a a t a b 


a 

per 3 

3 a primus diuifor 


Secundus diuifor 


Et confimili quidem artificio procedendum erit in extradlione cmerarum radi- 
cum i vnde fi proponatur a : t 1 a b f b‘ — 1 bc — 3 a c f c‘ , Radix eruetur a f 
b — ci 

Quod fi radix extrahenda fit cubica fuo modo etiam eruetur , obferuatis prsece» 
ptis mxta exigentiam huiuftnodi poteftatis . 

Inmndtum igitur fit radicem extrahere cubicam ex a f t 3 a’ b f 3 a b’t b 1 . Pri- 
mum oportet, cubicam radicem extrahere, cx a' cuius radix cubica elt a, quae du- 
fla in fe cubice facit a' , quo fubtradfo ex a' , remanet o. 

Deinde ducatur a* , in 3 , vt fiat t ) a' , per quod diuidere oporter t 3 a’ b , vt 
fiat quotiens t b , mbx vero ducatur 3 a* , in b , vt fiat 3 a’ b , quo fubtradto ex 
3 a 1 b , nihil remanet ; deinde ducatur b' , nempe quadratum ipfius b , in 3 , vt fiat 
3 b‘ , quo multiplicato per a , radicem prius inuentam, fit 3 a b‘,quo fubtra&o ex 
3 a b‘, remanet b. Deinde ducatur b, in fc cubice, vt fiat b', quo fubtrafto ex b' k 
hihil remanet, & Operatio ad finem perdufta erit, ita Vt quxfua radix fit a f b. 


Cubus 
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Cubus 

a> * 3 
a' 4? 3 

a* b 4 * 3 a b* 4* b' 
a* b 3 a b' 4* b' 

4 * 3 a' b ~1 4 b quotus 
* J a* S 


O 

0 0 0 


Radix 

a 4 * b 



Diuifor 

i 




Vides igitur qua induffria procedendum fit in extrariione , cubicae radicis , « 
co.npoiir i quantitate propofita . 

Propoiitum iit, radicem cubicam extrahere, ex 27 a' 4 * J4 a' 4 * 3<5 a 4 « 8 , pri- 
mo eruatur radix cubica , ex 27 a 1 , caque erit 3 a , qux cubice duria in fe facit 
27 a‘, quo fubtrario, ex 27 a* , nihil remanet , Sumatur autem 9 a’ , quadratum- 
(s j a, cuius triplum cft 27 a*, per quod diuidatur 54 a 1 , & proucniet quotiens 1 , 
adferibendus priori radici 3 a; ducatur autem » , in 27 a‘, vt fiat $4 a‘ , quo fub- 
tracto cx 54 a‘, remanet o ; mox vero ducatur a , in fe quadraticc; vt fiat 4 , quo 
ducto in 3 a, fiet 12 a, cuius triplum eft 36 a , hoc autem fubtrario, ex 36 a, ni- 
hil remanet , denique ducatur 2 , in fe cubice , & fiet 8 , quo fubtrario ex 8 , nihil 
fupcrcft, & Operatio ad finem erit perducta, ita, vt radix quxfita fit 3 a t *. 

Non abfimili artificio , vtendum erit ad extrahendam radicem ex 8 a‘ 4 * 3 6 a* 
4* J4- a‘ 4* 27 i primo enim oportet , radicem extrahere cubicam ex 8 a‘, qux 
quidem cil 2 a 1 , qux in fe cubice duria facit 8 a‘ , quo fubtradto cx 8 a‘, remanet 
o . Quadratum vero ex 2 a’, efl 4 a* , cuius triplum eft 1 2 a* , per quod fi diuida- 
tur 36 a* , fit quotiens 3 , mox vcr6 multiplicetur 1 2 a' , per 3 , vt fiat 3 6 a* , quo 
fubtrario ex 36 a*, nihil remanet. Deinde fumatur 9, quadratum ex 3, illius autem 
triplum eft 27, quo durio , in 2 a‘, fiet 54 a‘, quo fubtrario , ex 54 a', nihil rema- 
net . Denique ducatur 3 , in fe cubice, vt fiat 27 , quo fubtrario, ex 27, remanet 
0 , 3 c Operatio ad finem erit perduria, ita, vt radix fit quxfita 2 a' 4 * 3 • 

Propofitum fit, cx 27 a‘ — 54 a' 4 * 90 a' — 80 a' 4 * 60 a‘ — 24 a 4 * 8, primb 
eruatur cubica radix ex 27 a‘ , eaque eft 2 a 1 , qux iu fe cubice duria facit 27 a’ , 
quo fubtrario ex 27 a‘ , nihil remanet . Deinde fumatur 9 a* , quadratum cx 3 a‘, 
radice tam inuenta.Sc accipiatur cius triplum cuiufinodi eft 27 a*,critque primus di- 
uifor, per quem oportet dilidere — 54 a' ,vr fiat quotiens — 2 a,afcribcndus prio- 
ri radici ; inox vero ducatur 27 a‘, in — 2 a,& proucniet — 54 a', quo fubtrario 
cx — 54 a' , remanet o . 

Deinde ducatur — 2 a in — 2 a, quadraticc in fe, vt fiat 4 * 4 a', quo durio in 
4* 3 a‘, radicem prius inucntain,fit 4* '2 a*, cuius triplum cft 3 6 a’ , quo fubtra- 
rio c< q* 90 a‘, remanet 4 * 54 a’. Poftca ducatur -2 a, in fe cubicfe, vt fiat - 8 a‘, 
quo fubtrario, cx - 80 a' , remanet - 72 a 1 . Nunc vero ducatur in fe quadraticc 
3 a‘ - 2 a,Vt fiat 9 a* - 12 a' 4* 4 a', cuius triplum cft 27 a' - }6 a' 4* 1 2 a .erit- 
qua fecundus diuifor, per quem fi diuidatur 4* 54 a ' &c. fiet quotiens 4* 2 , adferiben- 
0 us priori radici 3 a* — 2 a . Ducatur autem 27 a* — 3 6 a' 4 * 12 a* , in 2 , vt pro- 
ueniat 54 a' — 72 a' 4* 24 a' , quo fubtrario cx 54 a" — 72 a' 4* 60 a‘ , remanet 
3 6 a' . Deinde ducatur 2 , quadratiefc in fc , vr fiat 4 * 4 , quo multiplicato per 4 * 3 a ‘ 
— 2 a, radicem prius inuenram,proueniet 4* 121* — 8 a, cuius triplum eft 4* 3<S 
a’ — 24a,quo fubtrario ex -{+ 36 a’ — 24 a, nihil remanet. Denique ducatur idem 
4 * 2 , in le cubice, vt fiat 4 * 8, quo fubtrario ex 4 * 8 , remanet o . Ita vt ad finem 
perduria fit Operatio, & quxfita radix fit 3 a‘ — 2 a 4 * » • 
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Cubus »7 a* - 54 a’ 4 90 a* - 80 a’ 4 * 80 a‘ - 24 a 4 8 Cubus »7 a‘ 

27 a‘ *- 54 a' 4 38 a' ” 8 a’ 4 14 a' - 14 a 4 8 Radix 3 a‘ 


o o 4 J4 a* 72 a' 4 38 a‘ o o 
4 54 a' - 7» a' 4 36 a“ 


o o a 


Radix 3 a' — 2 a 4 1 27 a* primus diuifor 


3 »* 
3 »* 

S> a’ 
3 


Primus diuifor 27 a* 

Secundus diuifor 27 a* — 38 a’ 4 11 a* - 542’ I - 2 a quotus, 

t 272' I primus 


4 27 a* 

— 2 a 

— 2 a 

— 2 a 

— 54 a’ 

4 4 a ‘ 
4 3 a 


4 <* a’ 

per 

i 


3 6 a* 


— 2 a 3 a- — 2 a 

— 2 a 3 a‘ _ 2 a 

442' — 8 a' 4 4 a* 

— 2 a 9 a 4 — 8 a' 


- 8 a‘ 9 1' — 12 a* 4 4 a* ■ 
3 

diuifor 27 a' — 38 a' 4 1 a a* 
fecundus 


4 94 a* 4 1 quotus fecundus 4 * 
4 27 a‘ 4 * 


27 a* — 3« a' 4 12 a 1 

2 


54 a* — 72 a 1 4 24 a* 


4 » 
* * 


4 4 4 

43 a- — 2 a 42 

4 12 a 1 — 8 a 48 
3 


4 3* a' — 24 a 


Ex haftenus explicatis cuique licebit aduertere modum extrahendi cubicam ra- 
dicem , ex propoiita quantitate , qua cnmpofita fit , Sc ex didis exploratum itidem 
erit, qua arte eruenda fit radix cuiufcunque generis , ex propofita, qua compofit* 
fit quantitate. 

At fi quantitates ex quibus extrahenda eft radix huiufmodi fuerint , vt radix mo- 
do pradicto inuenin non poflit , defignabitur ipfa prafigendo propofitis quantitati- 
bus fignum , feu charadtcrcm Ii; adferibendo , illi notam poteftatis mxta naturam- 
qua-fita- radicis. Vt ad extrahendam quadratam radicem, ex a b.fcribirur RQab, 
quo fymbolo indicatur quadratam radicem exab » extradain efle, vel extrahendam 
adhuc i Ita pariter R Q.( a‘ t b' ), vel 9 . Q a‘ 4 b' , fignificabit radicem quadra- 
tam , ex a‘ 4 b‘ . 

Pratterea ad extrahenda m radic em cubicam ex a’ b,fcribo R Q.a' b . Item R C 
( a’ - b 1 4 a b* ), fc-a R C »■ — b‘ 4 1 b ' > fignificabit radicem cubicam, ex a'-b' 

4 a b*> 
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a b' . Ita etiam R C f a' a b*«J* d' J, fcu c a ! *|* a b' *f* d ! , denotabit ra- 
dicem cubicam cx a’ 4 » a b‘ ig* d‘. 

Aducrtc autem quoriefeunque figno R , non apponitur chara&er alter per, illud 
fignificari radicem quadratam , & quidem breuitatis caufa ad de notandam huiuf- 
modi radicem folus hic adhibetur charadier neglecio Q. 


S C H O L 1 O fi. 


R F.de umes amem ad fuperiora illud fupereft adnotandum non dijfimils artificio erui 
pojfc latus quadratum ex plurinomio d f 2 a - * a c _ 2 b r t r* i titts enim 
latus trsi a \ b - c . Hoc autem /uperius etiam innuimus. 


a’ t J J b t b‘ - 1 1 c - j b c } c' 
a' t 1 1 b j b' " j a c - i b c } d 


OOOOOO 

Radix b | b - c 

Primus diuifor 2 a 

Secundus diuifor 1 a f 2 b 


? t b - c 

a j b - c 


- a t - b c t c' 
a b f b' - b c 
a' t ab-ac 


a' f a a b t b' » 1 a c " a b c t c’ 


Et jnimaduerfis fignis f ; & - , operando vt in fuperioribus fadtum fiiit[; elicietur 
fadix quadrata a t b - c. 

Cancrum ii quifpiam velit adhibere vt a nobis fieri folet pro vtroque fingulari 
latere fpecies a , & e ; confueuimus enim ad binomiam radicem conftitucndam e 
duobus lingularibus lateribus fiue radicibus , confueuimus inquam , vti commemo- 
ratis fpeciebus; itaque fi propofitum fuiflet radicem eruere quadratam cx a' f i ac 
f c* , non fccus cft procedendum ac fuperius fecimus conantes radicem quadratam 
eruere ex a’ t 2 a b f b 1 ; nihil enim refert vtra fit fpecies , eadem enim iunt obfer- 
uanda praecepta. 

Sed hac de re iterum redibit fermo in fequentibus ; vbi multa de radicis extra- 
ctione dicemus. Prarfcrtim cum quantitates iunt irrationales. 
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De his iterum 
in je nentibus 
redibit fer me. 
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Alg orithmus Fraftarum Magnitudinum^. 


C A P V T V. 


S ATIS iam dictum fuit de Algorithmo integrarum , tam fimplicium , qu.tnu 
compofitarum magnitudinum , nunc reliquum eft , vt breuitcr de fraftionibus 
loquamur. 


Fractarum magnitudinum Notatio, ac Valor. 


M Agnitudines fraCtx dicuntur ille , qux vnitate funt minores . Ipfius autem- 
fraClionis notatio, eft rcCta eius fcnptio, ac pronunciatio. Fit autem tnter- 
pofita virgula inter numeratorem, atque denominatorum . Numerator eft magnitu- 
do, fupra virgulam cxiftenr . 

Denominator autem infra. Numerator eft illafuperior magnitudo ita diCta, quod 
fignificet , feu numeret acceptas partes in quas totum ede dtuifum intclligitur . 

Denominator eft magnitudo quidem inferior denominans integrum dtuifum in- 
tondent xquales partes. 

Hac autem numeris abfolutis facile portum explicari. Supponamus igitur fraCfio- 
nem — J- ,' hac plane fignificat duas tertias partes vnius integri ; huius autem fra- 
ctionis denominator eft 3 , fignificans integrum in tres aquales partes fuifle diui- 
fum . Numerator autem eft 2 , fignificans ex illis panibus tribus duas acceptas 
fuiflt- . 

Sit fraCtio . numerator eft a f , denominator eft r . Sit fraCtio ~*dr , cuius 
numerator eft d r t b f> denominator autem r f f. Cxterum aniinaduertendum eft 
in fradionibus applicationis legem feruari » vt altiores nimirum dcprelfioribus ap- 
plicentur; atq; adeo (i fit a, longitudo , cique applicetur planum , fcilicet b pl. fiet 
fraCtio . Longitudo autem longitudini nequit applicari . Sed hac de re nos 
inferius agemus . Omnes autem demonftrationes , qux de fractionibus confici fo- 
lent , hic in medium adducere fupcruacaneum duximus, cum illae , qux funt nu- 
meris cxplicarx fpeciebus etiam accomodari poflint. FraCtionum iftarum operatio- 
nes pcrlimiles funt ijs , ]qux in numeris fieri (olent. Ipfas autem hic breuiter ciim 
futs demonftrationibus afferemus , initium ducentes ab Additione. 


Quxdam primo aduertuntur circa quantitatum fractiones. 


I N gratiam dicendorum illud oportet aduertere, nimirum quod fupcrcfficit multi- 
plicatio, illud idem a dtuifione.applicationcqitc refolui . Dum 111 anplicationo 
magnitudo, tam altior, quam deprertior ducitur in eandem magnitudinem > eo magni-; 
tudinis opere ex applicatione orttux, generi , vel valort nihil additur , vel detrahi- 
tur, 
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nir . quoniam quod fupcrcfficit multiplicatio illuti idem ditiirto refoluit , qua- 
tnobretn -V— , idem cft quoti a ; & — r r !“ , idem cft ac a pl. fi enim b , ducatur in a , 
fiet a b , at vero fi a b , diuidatur per b fiet — ; idem cft autem — ^ — , ac cft 
a &c. 

Animaduerrendum cft autem per ffaflionem quamcunque defignari perpetuo di- 
uifionem aliquam ciTc faciendam , nimirum quantitatum illarum , qui numeratoris 
vice funguntur per quantitates videlicet , qux tar.quam denominatores le habent i 
quo fit , vt fi numerator fuerit denominatori aqualis , tunc per fradionem illam-, 
vilitas defignerur. Ita quidem fit ~ ,pcr hanc fra&ionem vnitas defignabitur, que- 
madmodum fi foret -i;- . Item . Ve! etiam Sape la-pius euenit.vt exem- 
pligratia a‘. vel a b , item a‘ 4 b’ , vel a' — b' &c. in formam fractionis defignare 
debeamus . 

Tunc non aliud agendum cft, quam fymbolum vilitatis fubfcribere hunc in mo- 
dum -2— -ti- ‘aatii- &c. Quoniam vero non raro contingit, vt quantitas ali- 
qua , puta a , in fradioms formam defignari debeat , cuius denominator fit prxlcri- 
pra quantitas , verbigratia b ; tunc oportet multiplicare a , per b , vt producatur 
a b , cui fubfcribatur b , vt — - . Idem cft enim , ac eft a . Ita quoquo *'"• 
fi deberet a defignari in ffjiftionis fornum, cuius denominator fit a 4 b ; multipli- 
cetur a 4 b, per a, vt fiat a* 4 a b; cui fubfcribatur a 4 b;idem enim erit ;4rr, 
ac cft a . Non diffimili modo integra quantitas cum fradionc ad vnius fradionis 
formam redigitur! Vt fi fit a 4 — . — > & oporteat huic xqtuualcinem fradionem-. "t' A 
vnam exhibere ; multiplicetur a , per b , nempe integra quantitas per denaminato- »a 

rem fradionis, & producetur a b, addatur per fymbolum additionis 4 > <pfi nurac- (tm*m /.*- 
ratori vt fiat numerator integer a b 4 a*,vnde fiat — , fcu quod idem cft 
& hic fradio iquabitur a t — xr- • Ita quoq; fit fhuftio —ir, — a. Hxc ad vnius fra- 
dionis formam redada fic fe habebit nimirum ‘ r . Hic autem a 4d — , 
ad hanc reuocabitur nempe Hac vero a 4 b 4 rui’» ad hanc reuo- 

cabicur . Et hic a 4b 4 1’ ir » ad hanc redigetur ‘‘ *' ■ * " ;$! ■ “ - , hoc eft—Jir* 

Illud autem non eft filent io prxteruiidian.quod fi habeatur fractio -g- • produ- ««a tfitu 
dumefle a’, fi nimirum -g- , multiplicetur per b’ , de his tamen inferius traduntes 
de multiplicatione . Ex didis autem facile confiat quod principaliter erat intentum.- 


Fradionum Reductio ad S mpliciorcs. 


H /Ec Operatio hunc in modum perficitur . Sit fradio — , quam ad fimplicio- (%va arte hac 
rem formam oporteat rcuocare. Elidatur communis littera b , tam in numc- f"fi- 
,rarore, quam in denominatore exiftens, & fiet . Ita etiam fi abbreuiari debeat 
haec fractio elidantur liter* a, b, hoc eft de medio auferatur a b, diuidendo 
nimirum a b', & a b d, per a b, & fiet — . Non diffimili modo , vt abbreuiemus 
‘r 7 ~‘ir • procedendum eft i diuidatur a‘ b , per b d , & orietur ; ad hanc igitur 
fuperior eft rcuocata quod plane confiat opere multiplicationis ; fi enim -f- , mulfi- 
pl icemus per b d — d‘, producetur a‘ b — a‘ d . 

Si fit fradio 11 ~~ ‘f - 1. ^ , reducetur ad hanc ‘^-r- . Si enim diuidatur a' b,pcr rvi»|i..j 

b d, proucniet -J-, quo dudo in b d — d', orietur a‘ b — a' d . Deinde fi diui- 
datur — b f\ per b d, orietur 4*- , hoc enim fi ducatur in b d — d‘ , orietur — b 
f 4d P. 

Data fit fradio — - “"iri, 1 " 1,1 "- , reuocanda ad fimpliciorem , & ad hanc redige- 

tur videlicet — y a ; fcu quod idem cft ad hanc i- . Etenim a' b — a‘ d , fi " lr ' 

diuidatur per b d — d', fit " , Se prsterca fi diuidatur — a b d 4 a d' , per b d 
— - d*, fiet — a , quod multiplicatione comprobabitur ; fi enim b d — d’ , multipli- 
cetur per -4 1 - 1 fiet a' b — a' d i fi vero multiplicetur — a , per b d — d‘ , fiet - a 
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f> d - a d’ . Rurtus propofita fit fraiftio — 4*1* ,,M '‘>ad fimpliciorcm reducendi. 

& quidem ad hanc reuocabitur -J 5 d . Si enim diuidattir a* i - a‘ b, per b i -— 

b‘ , fiet quotiens -Jt. , fi vero diuidatur - b d f t b* d , per eundem diuiforcm fiet 
qootiens — d, quod opere multiplicationis plane confirmabitur. Si proponatur fra- 
ctio , reducetur ad hanc ‘—.-fV 1 • Quandoquidem fi diuidatur a' — b' ,per a' 

— b‘ , proueniet a b' - b' . Deinde ipfe diuifor a‘ - b’ . diuidatur per a b' ~ b' , quod 

ninurum ex diuifione fupcrercrat, de fiet quotiens ~ir 4 ~t~ > ex qua diuifione ni- 
hil fupereft. Diuidatur igitur a' — b',& prieterea a‘ — b’ , per ab’ — b'; & prio- 
ri quidem illo diuifo.fiet primo -i— s , pro numeratore; fecundo fiet 

■4* d- ; inftituta porro multiplicatione per b ‘ , traitio dia I 7 --* , ad hanc reuocata 
crif — '' yg * * . 

ctmpn a*;. Cirterum fi multiplicetur -j~ «f* 4- 4* i , pet b' , tanquam numerator producc- 

/nfrmduM, tur a * q. a b b‘. Kr infuper fi multiplicetur -b- 4* -j-.per idem b‘. pro- 

ducetur a 4* b ; quod facile confiat ; nam primo fi > ducatur in b' , fit productum 
a’ ; Deinde fi per idem ducatur — J— , fic: ~ . Hoc cfi a b , ex 4*. autem in 4* . 
fit 4+ . Si demum multiplicetur 4* i , pet 4* b' . fit b' , quamobrem produdtum erit 
a' 4* a b 4* b‘, & quidem numerator. 

Deinde fi multiplicetur -b- 4* -b- , per idemb’ fiet a •Jt b ,pro denominatore . 

Sit propofita fruitio • Diuidatur a' - a b‘ , per a’ 4* a a b 4* b’ ; Sc 

quidem fi inftituatur diuiiio.fict quotiens a; Sed hoc iicgleito curandum cft dereli- 
quo, nimirum — i a’ b — i a b', per quod diuidatur a‘ 4* * a b 4* b‘, 9c fiet quo- 
tiens b — , quod facile confio» 

bit fi nos multiplicemus — * a’ b — 2 a a' — ab' 

b‘.per pj — — j- treperiemus cninj a‘ 4* 1 a'b 4* b' 

produci a’ 4* i a b 4* b‘ . Nihil autcni» — — 

ex hac fiipereft diuifione. Diuidatur mi- — * a' b — 2 a b' 

meratora' — a b’; atque denominator a* t 

a a b f b' , per — 2 i'b — a b* , & fiet a‘ 4 * 2 a b 4 * b’ 

~ — h~ 4 * ~r~ . numerator ; erit autem* a 

— -fjr — , denominator ; quod fi — — 

vtrunque multiplicemus per 2 a b , fiet j' 4 . 2 a' b 4 * i b’ 

. feu — f • Catterum fi diuidatur 

id quod fupra dicebamus a’ 4* 2 a b 4* b' , per - 1 2 ' b — a b' . confiat fieri — 
— a — fr» , quandoquidem hot , nimirum 3 lr > eucniet « fi mem- 

brum vtrunq; diuidatur iuxta Artis praceptu ; namq; dum diuidimus 4 » a', per - 2 a» 
b , fiet quotiens - -j- vt infra . Ad aliam dtuifionem quod attinet • Si nos diui- 
dainus ijt a' , per - a a’ b , fit quotiens- - 3 -, fi multipliccrur enim - 2 a‘ b, per 
i- , fiet produftum 4* a‘ . Deinde fi diuidatur — a b' , per - 2 a b’, fit quo- 
tiens 4 + - 7 — > Si enim multiplicemus - 4 — per - 2 a b‘, fiet-a b’ ,&ita de alia diui- 
fione filicet ipfius a’ 4**a b 4* b‘> per -2 a' b — a b‘ ; Si enim diuidainus 4 * a' » 
per — 2 a’ b , fiet quotiens — 3 — , ex horum enim multiplicatione , fit 4 * a ' > mox 
autem 4 » b‘, fi diuidatur per — t a b‘. fiet — . 

,x. Ita etiam de fuperiori illo exemplo loquentes dum contenderemus abbreuiare* 
fluxxtm. , & dicebamus ad hanc reuocari , ldque facile declarabitur , & com- 

probabitur . Si enim a’ — b' , diuidatur per a* — b‘ , remanebit cx diuifione , hoc 
nimirum a b‘ - b' . Si hoc autem refiduo, vtamur tanquam diuifore ad diuidendum 
a' - b' > fiet quotiens -j- 4* 4- > & diuifio nihil relinquiet . Diuidatur a' — b' , 


Sc inluper 
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& infupcr a’ ~ b' , per a b’ - I>‘ , & 
quidem fi a' - b' , diuidatur per a b’ 
- b' , fier -jj- ‘b -j — < > idquc 

plane conftat ex opere multiplicatio- 
nis ; fi enim multiplicemus a b’ - b' , 
per -Jf 4* t- *b • • compcriemus 
produci a' - b' . Deinde fi diuidatur 
a' - b* , per idem a b' ~ b' , reperic- 
mus pro quoticme -{5- -J- , id , 

quod conitat ex eo, quia fi multipli- 
cemus a b' - b' , per — fc- •§• -i- ,re- 
pcriemus produci a' - b' . Ita etiam 
ii diuidatur a* — b‘ , per ab’ — b' , 
compcriemus quotientem fieri — ^ 
«I» -j— . Si enim multiplicemus -fc— 
— j— , per a b* - b' , producetur a“ -> 
b' ; id autem euidentcnter conflabit 
ex adiundlo paradigmate , 


5 * 

a' - b’ 
a* - b* 
a 

a* *• a b‘ 
a' “ b' t o 
a' - a b‘ 

o a b 1 - b' 


a* - b‘ 
a b' “ b' 


*n-t -i- t 1 
a b* - b' 



a* - b' 


Deinde quod attinet ad ea , qua: fecundo loco circa fra&ioncs adnotauimus 
, fignificat 1 ; ita fi fit — ff- , idem erit quod 1 i & ita de reliquis intelligen- 
duin cft. Ad rcdudlionem quod attinet, qua nimirum fradliones ad limpliciores re- 
ducuntur. Efto fra&io — ***- , fiet redu&io elidendo b;ac proinde rcuocabitur ad 
hanc -7- ; fi vero fit -BJf , reducetur ad hanc — . Si vero fit mrr, clidendo a , 
reuocabitur ad ,& rurfus ad — r- • Vel primo, & fimul elidendo a b ; diui- 
dendo fcilicct a b', & a b d, per ab, fiet — . Si proponatur " w+J; • reuoca- 
bitur ad hanc -j 1 -. Fit igitur diuidendo a* b, per b d; & ita de exteris. Si namq; 
proponeretur Trlpjr, diuiddtur a’ c, per c d, orietur " ■ . Quod fi multiplicetur 
, per c d Hh <1‘, producaur a‘ c «pt a‘ d ; quamobrem illa fradio “jJ-Vr > minores 
termmos reduda erit -p-. Praeterea fi proponeretur *' * ~ ~ • Diuidatur a‘c, 
per c d , Sc prouenict -f- . Hoc autem fi multiplicetur per c d - d*, fiet a‘ c - a' d ; 

, deinde diuidatur - b* c , per c d , & proueniet ; hoc aujem fi multiplicetur per 
c d - d’ , prouenict - b‘ c b’ d ; ac proinde illa firadio erit ad hanc reuocata_ 
«-b, , j,- proponeretur 11 + 1 ' L '' , reducetur artificio non diffundi ad 

hanc a' - b' . * Infupcr fi foret propofita fradio > reduceretur ad 

hanc Si verfr cifet uiauu - jpAiu , si procedatur iuxta Anis prxeepta reduce- 
tur ad hanc Si proponatur , rcuocaretur ad iflam '- 4 ^‘i hoc eft 

ad illud integrum a 1 4 * b'. Quod fi foret ‘ l 1 , rcuocaretur ad iflam 
a' q* b' i & (i prxterea cifet , reducaretur ad .iflam,, hoc cft a' 

+ b> f . 

Si proponeretur ".Mll!'**' 1 , reduceretur ad hanc ‘^r -‘ ; feu quod idem efl ~ 
— a . Prxterea fi foret » reduceretur ad hanc , idquc patet ex didis ali- 
bi . Infuper fi foret reduceretur ad . Nec diflimili modo fractio ifta 

■irdr., rcuocatur ad hanc , quod ex eo cuidcnter colligitur , quod fra- 

" + p , ftiones 


Hae atatm—, 

mArnoptTt_j 

fmt aduarton 
da. 


Hic * Anclan- 
da funi aua- 
dam circa fa- 
penut aicla . 


+$inamrr*iar 
rnim diuida- 
ttCT fer d x , fit 
qHotnnt j & 
r, manat* nt. 
na trailianii 
m \e—a*J~ 

l*d t 

fi d im d alar 
dotminater 
prridtm d 1 , 
fittftntutti.& 

dtnvminairr 
nona frafihm 
mil c — dyTmr 
fui fatta ta. 
triuftue diai - 
fiant pet c — 
d,fit*'-k*. 

Aliud frtfa- 
aitur txtnr •, 
pium . 
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Ctiones tunc aequales funt , cum fi fuerint per crucem multiplicata: , hoc cil nume- 
rator vnius in denominatorem alterius» & contra, aqualia producum. 


a' — b' 

•{• a 

a’ — ab" 


a‘ — b* 
a' •{• a b 



a' — a' b a b* — b' 


a 


1 ! *• a’ b *f* a b' — b' 
1'fitb 


Si foret 

a' «f»a‘b' <{*a‘bdg*I < a b' g 4* b' g + b’ d g' 


a* b _ a' b’ a b' — a b* 
a' — a' b - a‘ b' — a’ b' 


a‘g«f»b’g>Jtdbg' — a'f — b'f — bdfg a' — ab' 

Reducetur ad hanc "Tr , communis autem diuifor e fi a' *J* b' b d g . 


rxtmpiu » Neque diflimili arte fractionem i(l 
?" fam *“ banc " . Diuidatur primo 

a , vnde poft diuifioncm fupCreft liiui-» 
for, r.cmpe - 1 2 a’ - y i a . Deinde di- 
uidatur a‘ ijt ia a j< 5 ,pcr- taa* 

- 72 a, fiet quotiens - -a- - ; 

modo cum nihil ex diuifione fuper- 
fit , diuidatur a' ~ 36 a , & ctiatn_< 
a* -ift 12 a + $ 6 , per - 12 a' - 72 
a , prioris autem diuifionis quotiens 
erit ~ f pro numeratore ; po- 
fterioris autem diuifionis quotiens 
erit -^a_ _ -J-- , p r0 denommatore ; 
vtruroque multiplicetur per 12 a , & I 


*— ii a‘ — 71 a 

m + -r- 



a' — • 36 a produftum 


ad fimpliciorcm reducemus, ninii- 
‘ - 36 a, per a' 1 2 a 4* » & fiet quotiens 

Diuidatur a' - 3 6 a 

per - 12 a* - 72 a 

Orietur tta f — f- 

Diuidatur a‘ t 11 a t l 6 
per - t2 a’ - 72 a 

Orietur — — rr — -fr- 

x • , commutatifque fignis fiet . 


— 12 a' — 72 a 



a* tj? 12 a 36 produclum 


*lt, rmm . 


litm aU» (L 
i utimur txt. 


Pr.rterca fi proponeretur fraCtio ad fimpliciorcm rcuocanda — » eodem-, 

artificio ad hanc reduceretur . 

Haec eadem operatio optime etiam perficitur .inuentis diuiforibus tam numerato- 
ris, quam denominaturis , quemadmodum fieri folct in minutijs vulgarium numero- 
rum , qtumobrem fi proponeretur fraitio .vjr.vta rr. » ad hanc facile reduci poterit 
rijri > liquidem a' - a b' , numerator fcilicet fractionis diuidi poteft per a t b , & 
quidem inftiruta diuifione profilit in quotiente a* - a b ; Si autem denominator a* f 
2 a b f b’ , diuidatur quemadmodum diuidi poteft per a t b , fiet quotiens a | b ; 
quamobrem fraflio illa ad hanc reuocata erit . 

Nec diflimili modo propofita hxc fraftio 772 7 r > reuocabitur ad hanc , fcilicet 
-T - s quandoquidem fi tam a' b - a‘ d, numerator, quam b d - d’ , denominator 
diuidatur per communem diuiforem b - d , ex diuifione numeratoris orietur quo- 
tiens a‘,cx diuifione vero denominatoris prouenict d,quo fit, vt fraftio illa ad hanc 
fic reuocata — , 

Propofita 
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Propofita fit fradtio , ad lianc reducetur, nempe — r , quandoquidem fi a' - 
b , diuideretur per a t b , fieret quotiens a* - b‘ , critque numerator fruitionis quar 
fitx . Si vero diuidatur denominator a‘ - b* , per eundem diuilorem a t b , proue- 
niet quotiens a f b ; atque adeo fradtio illa propofita reuocabitur ad hanc > 
etiam fi eadem fiiperiori methodo ad hanc “ - ty,— , reuocata fuerit, funt autem ha: 
dux fruitiones — inter fe squales. 


S C H O L 1 O N. 


Voniam fu ferius dilium fuit fruitionem , ad minimos terminos r enotatam , 

jieri hanc - 4 — , non erit abs re fi id dcmonjlrattonc ex f licemus ; quamobrems 
* ejlo. 


THEOREMA. 


S I fuerit fraita magnitudo vi+Sr> & elidantur b, & d , tam ex numeratore, quam 
ex denominatorc, vt remaneat fraitio -j — . Dico frailionem ipfam ~~ , fu- 
periori fruitioni -,-ly.r- > effe arqualcm. 

Quoniam enim elidendo b, & d , ex numeratore nos diuidimus illud per b t d . 
Idem efl enim a’ b | a’ d, ac efl produitum ex b t d, in a* . Dum itaque elidun- 
tur b , & d , feu quod idem e(t b f d , diuidimus a' b f a’ d , per b t d . Item eli- 
dendo b, & d , ex denominatorc , nos diuidimus illud per b f d , idem efl enim 
b d f d 1 , ac efl produitum ex b f d , in d i Si itaque elidatur b f d , diuiditur b d 
t d', per b f d . At vero in quacumque fraitione diuifis numeratore , & denomi- 
natore per communem diuiforem, fraitio proueniens efl priori aequalis ; per com- 
munem enim illam diuifionem non immutatur proportio numeratoris ad denomina- 
torem , & frafliones aquales funt, in quibus eadem efl proportio numeratoris ad 
denominatorem . Quare fi fuerit fraita magnitudo &c. Quod oportebat oftendere . 

Prxterca illud etiam oportet aduertere . Quando fuerit data fraitio , ad 
hanc reducitur — tyf*"— . Si enim diuidatur a' - b' , per a‘ - b‘ , fiet quotiens a , 
quo duito in a‘ - b’, fiet a' - a b‘ , quo fubtraiio ex a' - b' , remana f a b' - b' , 
quo tanquam diuifore oportet diuidere a’ - b’, & fiet quotiens — fr -J— . Si 
enim fit rtr^i! • Diuifo primo membro per a , fiet — Jr ; at vero fi — , diuidatur 
per -,fit fi deinde diuifo fecundo membro, fcilicet -3)—, per b‘, fit f -i- > qua- 
mobrem proucniet quantitas -fe- •$. — j— , vt dicebamus. 

Prxterca diilum fuperius fuit. Si diuidatur a' - b‘ , per a b* - b* , fieri quotien- 
tem yj t -i- t x » nec immerito. In huius Veritatis gratiam efto , 


THEOREMA. 


E Adcm efl proportio a’ — b' , ad a b’ — b' , quje cft — fe ife -j- ife i , ad 
pofitain . 


Priflat autem hsc ad numeros transferre. 


Datis 


txrmpltem—i 
4 iterum , 


DttlMrMHWr 

fu ferior « , & 

4 d idTkutt • 
m* infumi- 

tttr « 


T bterim* in- 

fit"- 




N eundum. 


fr ociarum , 
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prr multipli* 
t /t time?» dt“ 
t affatim fa- 
ti* , ofhm» fit 
rt.hu ito fra - 
tue .um ad 
a tndrm dono* 
m nat: enem . 

Br/merem—* 
Iram t*m r *u 
t aleari ex fu- 
dit . 

I.x tmplum—t 

Ali ad axem- 
pimmad idf • 


Almd tx' ru- 
fium ad idi . 


Quando rer.- 
tirgiga'it* m 
lutra varia- 
ti* quid *£trt- 
dum , 


Ali ad txetn\ 

f lamium jf. - 
fiet muttiet et 
ajf.timat. 


Quando Jaat 

flurii duali s. 
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t 

Datis duabus , pluribufue quantitatibus, fiue fimplicibus , 
flue compofitis 3 minimam quantitatem , qu£e 
per ipias fine reliquo diuidi pofsit > 
reperiro . 


E Tiam fi fraclionum rcdu&io ad eandem denominationem optime perficiatur per 
multiplicationem in crucem ; nihilominus cum plerumque produdu quidem ex- 
purgatione indigeant iproindeexpedit breuiorem viam calcare, qualis eft illa, quam 
m prifentiarum aggredimur. Data igitur fint dux quantitates a' b, b d , & opor- 
teat minimam quantitatem reperire , qua diuifibilis fit per pradidtas fine reliquo ; 
conftituantur a‘ b , & b d , in formam fractionis boc modo 4 i • hac autem fra&io 
ad fiinpliciorcm redigatur , nimirum ad — . His autem ita dilpofitis jr X 7- « 
nunc mftituatur multiplicatio per crucem , & eadem quantitas prouenict ex 
multiplicatione a' b , per d , atque ex b d, per a’, ex vtraque enim multiplicatione 
confurgit a* b d , & ha’C erit numina quantitas quafiia , qua nimirum fine reliquo 
diuidi poteft per a* b , & b d . 

Data fint dux quantitates a‘ b — a’ d , & b d — d’ i oporteat autem minimam^ 
quantitatem reperire, qnx per quantitates prxdidtas fine reliquo diuifibilis fir. Di- 
(ponantur illae dux quantitates datx , vt fe habeant per modum tradtionis hoc pa- 
<fto , qux quidem reuocari debet ad fimpliciorcm , cuiufinodi eft ! 

His autem iuxta fe pofitis hoc modo X -jf- > multiplicatis igimr decuffa- 

tim, fiet quantitas quxfita a’ b d — a‘ d' , mmtma fcilicet , qux diuidi poflit per a’ 
b - a* d , & b d - d' . 

Datx quoque fint dux quantitates a' - b\ & a' t a b ; oponeat antem minimam 
quantitatem reperire per quantitates prxdiftas fine reliquo diuilibilcm . Difponan- 
tur , vt fruitionem conftituant , qux ad fimpliciorcm reducetur talenL. 
' J- “— \ fadta multiplicatione per crucem prouenict a’ — a b’; critq: a’-ab', 
quantitas quxfita . 

Sic etiam variata aliqua litera procedetur ; nihil enim refert, num vna, vel alia, 
adhibeatur litera, dummodo gradus fealarcs ijdem retineantur . Si igitur foret a’ c 
t a’ d , quantitas vna , & alia c d — d‘ , & indaganda eflet quantitas minima diui- 
fibiiis procedatur non diffimili modo ; forent enim quantitates illa' difponcnd* ad 
modum fruitionis hoc padto , qux ad fimpliciorcm reuocata erit — j 1 — > in- 
ftitutaque nitiltiplicationc per crucem prouenict minima quantitas quxfita a‘ c d t 
a- d* . Ita fi proponeretur inueftiganda minima quantitas diuifibilis per a* - c' , illa 
fiqvidem effer a' - a c*. 

hi vero querator minima quantitas diuifibilis per a' — }6 a , & a' t 11 a t i 6 • 
difpon.intur ad modum fractionis , vt vides > qux quidem fradlio reuocari 

debet ad prinntiuain iuxta prxeepta fuperius tradita, & prouenict . Deinde in- 
ftitura multiplicatione per crucem fiet quantitas qux- 

fita a‘ t 6 a‘ — 3« a‘ - 116 a. a'- 36 a . a’-Sa 

Ita quoque propofitis duabus quantitatibus a' - a j 

a,& a’ t i o a t a 5 , quaiitittis reperietur a' f j a' » a't>aat3 6 ^^ a t^ 

1 5 a' - 1 2 j a . 

Quandoq; verbpoffimt clfcplures duabus exempligratia tres; tunc oportet reperire 
minimam quantitatem diuilibilcm per duas ex illis ; deinde fi hxc inuenta fuerit di- 
uilibilts fine reliquo per tertiam, f.uftum erit quod oportet . Si autem reperiatur mi- 
nima diuifibilis line reliquo per hanc inuentam, & illam tertiam . Quia veri) noiu 
raro accidit quantitates datas ad fimpliciorcs reduci non poffe. Tunc oportet vnaui 

in 


Digitized by Goog(<t 


CAPVT QVINTVM. 55 

in aliam ducere ;produdum enim quantitas erit quxfita, Vt /i foret a'~ab,&atb. 
Dilponantur in modum fractionis , hxc priraitiua eft , neque reducibilis , ad 
fiinplidorcm; multiplicentur inter [e, St fiet a' - a b'> quantitas quxfita. 


Qua Arte fiafriones ad eandem denominationem 
reuocentur , 

H /Bc ojicratio vtililfima eft , eaque facile ex diCtis haCtcnus conftarc poterit . VMfmthu 
Propofit? fint fraClioncs , & -ft», Primo quxrenda eft minima quantitas, 
qua diuidi polfit per denoininatorcs a’ f, & d f ; hxc autem erit a* d f , qux tam- *i 
quam communis denominator inferuictj ad inueniendos autem numeratores diuida- 
tur inuenrus denominator a‘ d f, per a* f , & per d f , fingulos nimirum denomina- 
tores datos , & quotientes videlicet d , & a* , multiplicentur per numeratores b' d , 

& a' , propofitarum fra&iouum vtquxfiti numeratores confingant b' d‘,& a', erunt 
igitur fractiones a nobis quxfitx - 4 b 7 — , St -^r • Sint fraClioncs datx 
Oporteat has fractiones ad eandem denominationem rcuocarc ; inueniatur minima-. 
quantitas diuilibilis per a‘ f — a’ d , & d f — d' , qux quidem quantitas erit a* d f 
— a' d', deinde diuidatur a* d f — a' d* , per a' f — a' d, & d f — d* ; quotientes 
autem d , St a’ , multiplicentur per numeratores' b*, Sc a' b' , fient autem fractio- 
nes iTTFvr?- , & M-Jfi V,— . Qu* vtmcliuspcrcipiantur adhibitis ijfdemprxceptis aliqua 
imitata fpecie idem perfequemur. Proponatur fra&iones £7 > & tt , quas oporteat 
ad eandem denominationem reuocare, Jnucnta quantitate minima diuifibili quidem 
per a* c d, St hxc eadem erit communis denominator. Deinde diuidatur hic deno, 
minator a‘ c d , per a‘ c , & c d , quotientes autem d , & a* , ducantur in numerato- 
res illarum fra&ionum , nempe b' d , Sc a' , vt habeantur numeratores b' d‘ , Sc a' ; 
cruntquc fractiones quxfitx frrr « & tttt . Prxtcrca oporteat reducere srrrrrr > & 

, ad eandem denominationem . Keperiatur communis denominator iuxta re- 
gulas prxfcripras,erit a’ c d — a’ d‘; quandoquidem fi dux quantitates a’ c - a‘d, 

Sc c d — d', difporrantur in modum fractionis, fiet , qux quidem fraCtio ad 
limpliciorcm hanc redigetur , tum vero multiplicatione inftituta per crucem», 
comparabitur a' c d — a‘ d* , tamquam minima quantitas diuilibilis per a* c - a* d , 

& C d - d', fine reliquo critque communis denominator. Hxc igitur quantitas a' c 
d — a* d‘, diuidatur per a* c — a‘ d,&c d — d‘. Ex priori diuifione oritur quan- 
titas d, ex pofteriori vero a’; modo multiplicetur b*, numerator traCtionis , 

per d , Sc a‘ , multiplicetur per a’ t b' , numeratorem fractionis illius — - ■ & 
his multiplicationibus peractis eodem denominatore retento habebimus fraClioncs 
• Cc j,- , ciufdem denominationis , ad quas fraClioncs , illas redigere, 
contendebamus , 

Quod fi fraCliones fuerint plurcs duabus non diflimili modo procedetur. g «w> fr,- 

Si propofttx forent fraCiiones , & ; ,V‘, . j. • quas ad eandem denominatio- 
nem redigere velimus . Difponantur a' — 363, Sc a' *fri2a*fr36, ad inojunu. 
fraCtionis •, vt nimirum fraCtio ifta > rcuocetur ad fimpliciorem ac primiti- 

uam fuam , inftirutaque multiplicatione per crucem , comperieinus minimam» 
quantitatem diuifibilem per illas fine reliquo ede a* »fr 6 a' — 36 a‘ — 1 16 a i at- 
que communis denominator, qui diuidatur per a' — 36 a, & a' •fr i2a*fr3<5,Sc 
quotientes ex diuifione orti, nempe a — 6 , & a' — 6 a , multiplicentur per nume- 
ratores propofitarum fraCtionum, 3 c fient sid a «fr 1296, & a' — 36 a' *fr jitf a, 
cruntquc numeratores, eodemque denominatore retento; nempe a' *fr 6 a' — 36 a’ 

— 2 16 a , erunt fraClioncs lftx — jrr^.a- • & lciv.Tr • 

Nec diftimiliter fraClioncs iftas 7^',-— > & l,V, , ad has ciufdem denomi- 
natioms rcuocabimus •. ..... 

Additio 
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Additio Fralhrum Magnitudinum. 

O P E R AT 10 PRIMA. 


Fr*H*nt m-j 
m 4 *wtadin» 

Additi* jit teen 


H Mc frallarum magnitudinum additio non fc-cus fit, ac in minutijs vulgarium* 
numerorum. Oportet igitur diftinguere ; vel enim funt fraCliones denotnina- 
/,<«. m, :.u nonis ciufdcm, vel diuerfx, Quando fraitionc' eiufdem denominationis exriterint; 

' L °P<>rtct earum numeratores addere , fummxquc colleltx comniunem denommato- 
«,„,4 rem fubfcribere . Oporteat , addere ad 4— , fumma tractionum iftarum erit 
/*“' & ita de confimilibus. Quamobrem Ii fuerit addenda ad «rict furo- 

ma'^ 7 ^, fen quod idem eft a*, & ita in confimilibus. Vt fi 44 > oporteret adde- 
re ad -~r » fieret fumma feu quod idem eft a‘. Oporteat —Ijrr. addere ad 

fiet fumim 

Si vero elTcnt fraCliones huiufmodi “7 , d f eja > g — t>t , fieret fumma g rjt 
, cui fi deberet addi a >Jf 4fi> fi crc t fumma a t g t ‘ - tV." • 

Si verb fraCliones diuerfx denominationis fuerint «portet primo illas cx praece- 
ptis iam traditis ad eandem denominationem reducere , quo facio procedendum* 
erit , vt paulo antea didtum fuit . Si igitur ad , addere deberemus 4 1 , fieret 
fumma Secundo fi a d — Ji- .addere oporteret -7 , fieret fumma — e;— . 

Prxterca fi 44 , addere oporteret ad — J • , fieret fumma . Infupcr fi adde- 
re deberemus ad -£— ; ; teji- ; ac demum — ra.ta? , fiet fumma* 


thenti 
tlnjdem dtno- 
winMicmis . 


frm- 

iimntt {aut 

jirn.gtinAtti- 
hi» diutr/d , 


jid mniar, m 

inttllistntidy 

tjHddan hit 
Afjiiuntm . 

QwmUi /m> 
iitftftt dene- 
mi*Ati**is Ji 

tttrjd . 


Qua: vt melius intelliganrut . Supponamus fraftionem 
4- , fiet fumma ‘-i±Z: _ Et fi fit — f- , & addi debeat ad 


addendum alteri 
, fiet fumma 

Si vero fuerit -jrf , addenda quidem huic 4jf > fiet a a b t 2 a c , feu a a, & ita 
de confiinilibps . 

Quod fi fruitiones fuerint denominationis diuerfx procedendum vt fupra diClum 
fiiir. Quamobrem fi forent fraCliones addendx 4fr > & ~rr- Primo quxrenda eft 
quantitas diuilibilis per denominatores a' c, & c d, ea verb effer a‘ c d , tamquam 
communis denominator; deinde indagentur numeratores vt fupra docuimus ,& cua- 
dent illae fraCliones addendx -7?"}-, & — ‘t; — , harum autem fra&ionum fumma erit 
144^- Ita quoque fi forent fraCliones addendx -4- — a* d, & 444 > fieret fiwn- 
ma — a* d“ . Item ad addendum —4-cr > rfirr 5 7 ris«r * & " Vt> ' ~ • 

proueniet fumma quidem ' *’ ~ ' 1 ». t Prxterca fi addere opor- 

teat <T 4r.» ad i.Varnr . proueniet 


t 

- »*H4 * 


Tfrmen-lr.iti* 
addi iienit . 


Demonftratio fic fc liabcr . 


Sunto fraCliones a « , c 0 , ducatur au- 

A 

api. 

X 

c 

z' 

tem b , quidem in c , vt fiat i- . Deinde 


. 


— 

multiplicetur d, per a, vt fiat f, mox au- 
tem in vnam fummam colligantur 0 , & 
multiplicetur b , per d , vt fiat h ; ita vt 

B 

b 

D 

g 


E 

b z‘ 


F 

apf-c 

cueniat fumma 0 h . Quoniam ergo b , 





— 

multiplicans fingulas quantitates c,d, fa- 

H 

bg 


H 

b§ 

cit lingulas e , 11 i erit vt c , ad 0 ; ita b , 






ad h , &c. 


G 

a pl. g 

f b z' 


Rurfus quoniam 0 , multiplicans fingu- 




— 


las quantitates a , b , facit lingulas f,h; erit 


H 

b 

(» 

O 

r. 


ficur. 
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(Icut » , ad i , ita p , ad h , quare quantitas e h , squalis erit quantitati c d , & f h 
squalis erit ipfi a e. At vero vt e. ad h, lic cft e h . ad politam quantitatem, & vt 
f , ad h , ita f h , ad politam > erit igitur vt aggregatum ex e , & f , ad >i , hoc cft o , 
ad h, ita aggregatum ex ipfis f h, e h, hoc cft ex a e, c o, ad politam ; ergo o h , 
tractionum a b, c d, aggregatum figmficabit; atque adeo famma erit quatlita . Hoc 
idem aliter demonftrabimus infra . 


Subtradlio Fradarmn Magnitudinum . 


OPERATIO SECVNDA, 


ihtuend* {h&- 
tTMxh» . 

LxtmfU , 


F Raiftiones fuut in duplici differentia , quemadmodum de earum additione tra- 

dtantes dicebamus; Ve! enim funt denominationis eiufdcm , vel diucrfx . Si fm/Mm/iA 
primo modo Ce habeant numeratorum inftitiutur funbtradlio . atque reliquo com- "¥“4 
munis denominator fubfcribatur. Vt lit iniundlum a b -j— , fubtraherc , fiet 
"i ' ■ fra quoque fi ab , oporteat Cubtrahere pp- , fiet reliquum» 
ir~i~ > leu quod idem ell a‘. Nec dilfimili modo fi abs , Cubtrahere debere- d ‘ m dl “ n f* 
mus crs> ^reliquum fieret rari-* Quod fi effet ex d t rip, Cubtrahcndum j^p , rema- 

r-Fa\* Si enim multiplicemus d, per b t d, fiet b d f d* i ob id euadet fraCtio /«»* 
* > i qua fi Cubtraxcns -fp , remanebit FJJt . Ita etiam fi ex 777 , oporteat 

fubtrahere ,'_K , fiet refiduum ; Si V cro eflet ex -f— , Cubtrahenda fradlio 

e t > net refiduum a a. Ita pariter fi Cubducere debeamus fp— f ex b f j 
fiet refiduum — — p.v— ‘ . Kt Ii foret c t -Hp' ,& ex hac Cubtrahere oporteat 7^7 • 
a remanebit , Oportet enim fradtionem illam integro adiundto , nempe., 

c t Ttr-» reuocare ad hanc , & illam — af, — a , ad hanc , fub- 

tradtoquc numeratore cd — ac — ad.cx numeratore e’ t c d f d' * & remane- 
bit c‘ f d'fa c t a d , cui CubCcripto denominatote c f d.fiet fradlio, vt Cupra . 

Si vero fuerint denominationis diucrCx . Oportet illas ad eandem denominatio- 
nem reuocare , vt fuperius agentes de fradtionum additione dicebamus . Si fuerint 8 *+eJ* funi 
nadliones propofitx 4 — > & 7-, & hanc ex illa fit iniundlum fubducere , fiet refi- 
duuin — ; Prxterea fi cx -F- , opoiteat Cubtrahere z , remanebit . SitCub- "" ' 

trahendum 7777 > ex a , reuocctur a , ad eandem denominationem , vt fiat , Sc cx 
hac Cubtraliatur , & remanebit nihil . Si vero illa fradlio , qux fubtrahi deberet 
cx a fuilfet , iterum reuocato a, ad illam denominationem , ita vt denomi- 

nator fit a 4 E+ b , Cubtradlione inftituta fift relidua fradlio 77, . Quod fi foret , 
quain oporteat fubtraherc ex reuocabimus illas ad eandem denominationem» 
xuxta pr.ecepta fuperius tradira , cx quibus conflat denominatorem effe a’ c d - a’ 
d' ; adeo vt fradliones illae ad iilas rcdadts fint , inftituatur ve- 

ro fubtradlio, & fiet refiduum — —.ririlJ;—' 1 &c. 

„ f; propoiitjE effent fradliones 7—"— , & , fiet refiduuuu 

, id autem hunc in modum perficitur . Reperiatur communis deno- 
minator, puta minima quantitas, qus per a‘*Fioa*|t*2j,&a3 — 253, diuidi 
poflit; ca vero cft a‘ +(* 5 a’ — 125 a , quae fi diuidatur per a' — 2 j a, fit quotiens 
a 5 , at fi diuidatur per a‘ i o a 2 5 , fiet quotiens a' - 5 a , dudlis his in» 

numeratores , nempe a 5 , in 125 , fit 125 a •!• 62J , & a — 2j , in a‘ — ? a , 
fi ct a ' — 30 a‘ 125 a, vnde fradliones huiufmodi proucnicnt > & 

,1 'll-rrrr- , atque hunc in modum fradliones ilis redadlx Cunt ad eandem de- 
nominationem ; prxdiclarum autem fradlionum differentia eft li '.V-. " • 

Quando ex integro fubtrahi debet fradlio, vel contra integrum reuocctur ad fra- cimrx 
dlionem eiufdcm denominationis, & abfoluitur operatio, vt Cupra; quare cx a Cub- 


f-tt remanet -fp r , vt infra quoque dicetur. 


Demonftra- 


quid \e»dti . 
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jjffwj ,/htn, Dcmondratio fubtradionis fradionura dmerfat denominationis, cum fiat per mul- 

tiplicatiouem in crucem fic le habet . 

'jim r S t j<, i- bunto fractiones * » , c d, hac quidem 

mmiimk. fiibtraheuda , & illa fit d qua fieri debet 
fubtr.ictio . Ducatur a , in o , vt fiat a , 
deinde multiplicetur * , per c , vt fiat f , 
lubttahatur f, ex e , vt remaneat c, mul- 
tiplicetur deinde >, per d, vt fiat ti . Di- 
co c h , fractionem cifc reliquam fubtra- 
da c o , ex a » , 

Quoniam i, multiplicans fingulns c,d', 
facit lingulas f.h, erit vt c , ad d, ita f . 
ad h ; Infupcr quoniam d . multiplicans 
lingulas a, a, facit lingulas e, h, erit vt a, 
ad f , ita e, ad h i Quamobrcin e n , aqua- 
lis erit ipli a » , & f h , ipli c d > & quoniam fradiones » , eundum habent dc- 
nominatorem h , proinde erunt inter fe , vt numeratores e,f . Quoniam igitur e h , 
f h , eundem habent denominatorum u , erit vt e , ad f , ita a h , ad f ii ; ergo diui- 
dendo erit, vt e, minus f, ad f, ita a u , minus f h, ad f h , & quia fradiones r h, 
funt eiufdem denominationis, erit vt f , ad o , ita f h , ad o u , quare ex a-quo erit 
vt e , minus f , ad o , ita b h , minus f h , ad o u ; At vero e , minus f , ad c. , habet 
proportionem squalitatis .lubtrado enim f, ex e , remanet c , ergo e h , ininus f ii , 
ad g u , squalitatis proportionem habebit ieft autem i h, ininus r u, differentia inter 
e h , & f h , proinde c u , erit differentia fupradidarum fradionuin e h, r u, fcd hi 
funt oftcnfar aquales a »,c o , ergo g h , erit differentia prxdidurum tractionum a b, 
c d . Quod oportebat odendere . 

Mtinfint- Vel fic , & primo fradiones eiufdem-, 
tmimojirA- fint denominationis , 

Sint fradiones ab,cb,& ex ab, fub- 
ms funt t>*f- trahenda fit ci, Detrado prius e.nume- 
deama- ratore minoris fradionis , ex a , numera- 
tanu . tor£ Ilulons ( g at reliquum o , cui idem denominator » , fupponatur . Dico fada 
fubtradione iam dida re {iduum dTe c o , Quoniam enim c , lubtraCto ex a , rema- 
net d, componetur a, ex c, & o. Fradio igitur ab, cuius numerator a , ex nume- 
ratoribus c d, coledus cd fumma quidem cd duarum fradionum c b , d b , vt con- 
ftat ex clementis . Detrada igitur fradio- 

ne c b, ex a c, remanet IfaCtio d i. A , , C G E 

f*<- Quod fi fuerint denominationis diucr- — — 

tm> Jtrmi- f*. ita procedendum, B ' ' D H F 

rnfitmTfrl'- Sint fradiones a b, c d, quarum deno- 

mum . ‘ minatores n t> , fint diuerli , 3c minor fradio c d , fubtrahenda fic ex maiori a b , ex c, 
numeratore minoris in b , denominatorem maioris proucniatE , & ex a , denomina- 
rorc maioris in d , denominaiorem minoris proueniat r fubtraCto e , ex f, rema- 
net g, cui fupponatur denominator h, fadus ex mutua multiplicatione denominato- 
rum b,o. Dico fradionem o n.effe refiduum proueniens faCta fubtradione fradio- 
ms c o, ex fradionc a b. Quandoquidem o , multiplicans a, b, facit f h , erit vt a , 
ad • , ita f, ad h, vt autem a , ad b, ita cft fradio a b, ad integrum , vt condat. 

Erit igitur etiam vt f , ad h , ita fradio a b , ad integrum . Dcmde quoniam » , 
multiplicans c o, facit e h, erit vt c, ad D,ira b ad h, vt autem c, ad u, ita cd fra- 
dio c u, ad integrum ergo erit quoque, vt b, ad h, ita fradio c o, ad integrum . 
Quoniam igitur cft vt e, prima quantitas ad h, fecundum, ita fradio c o, tertia ad 
integrum quartem.&vtc, quinta ad eandem n, fecundam, ita fradio g h , fexta ad 
idem integrum quartam, propterea vt »,g, prima, & quinta fimul ad n, fecundam , 
ita fradiones c d, g h, tertia, & fexta , funul ad integrum quartam. 

Vt 


B 


B 


D 


B 
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V 1 autem t o , litnul ad u ; ita cft v , ipfis t e , aequalis ( remanet enim e , fi t , fub* 
trahatur ex i ) , ad candent quantitatem 11 , proinde erit etiam , vt f , ad h , ita fra- 
ctiones e o, e h, limul ad integrum. 

Cum igitur deinonltratum fuerit , vt cft f , ad u , ita efle fraSionem a b , ad inte- a 
gruin erit pariter , vt fra&ia * » , ad integrum . ita fraCliones e d , e h , fimul ad , 

idem integrum, quamobrem fraCtiones e i>, o u , iimul arquales erunt fradioni a i , 
lubtrada igitur traClione e d , ex fiaitione a i> remanet fradio, u h, quod erat ope- 
r.r pretium oltcnderc , 


Multiplicatio Fractarum Magnituttuuun , 


OPERATIO TERTIA,. 


A D hanc Operationem perficiendam procedendum eft , quemadmodum in fra- Ai 
dionibus vulgaribus'.Ducantur igitur inter fe magnitudines fuperiores nimirum, d ' m 
Se interiores, hoc cft numerator in numeratorem, & denominatorin denominatorem. 'fp.lurZ,},*- 
lniundum fit multiplicare -sf- , per b , producetur quidem hoc cft a pl, Ita- 
fi opus fit multiplicare ‘-£ P er 2 • producetur Hr . Praeterea fit iniundum multipli- 
care , per — p , producetur , eodem modo fi -p- , oponcat ducere in \‘?S. 
b . producetur - 4 r , hoc cft a' . Infuper fi — , ducatur in — — , producetur tmmaumit- 
Deinde multiplicandum fit — , per - 4 —» multiplicetur a b, per d k> & fIX 
producetur a b d k; deinde multiplicetur g , per f, & fiet fg ; quamobrem produ- f T. '. 
Cium erit Debeat infumer multiplicari — per rp> & producetur i H'V+ J ir' 1 » 

Pra-terea oporteat multiplicare ryr , per Se producetur • Cum r ^‘ ,n “ nrtm 

autem propofiti elfent fraCliones » ha vt illa per hanc duci jv^fenz*. 

debeat. Quoniam a' e — a‘d — b‘«*j*b‘d,&cd — d', redici poffunt ad fim- *V‘- 
pliciorcs a' — b' , & d , quemadmodum , & a' — a b 1 , & a* *§• a a b *|* b‘ ad a* 
-ab.&a^b; propterea loco multiplicandi a‘ e — a‘ d — b‘ e + b‘ d , per a' 

— ?b‘ , multiplicare oporteat a* — b’, per a‘ — a b,& loco multiplicandi a‘ + j a 
t> b‘> per e d — d’, multiplicare oporteat a *$♦ b, per d, fiet enim prodyduau» 

•e- 1 . 1 . Hic autem aduerte huiufmodi artificium . 


a' e — a' d — b‘ e b* d , , a' — ab' 

a* i a b 4* b* r'! c d — d* 


Res diligntm 
t**s txfiiu ► 


r - b’ 

a *f» b 


— a b 


<4vr - — . Hic autem aduerte huiufmodi artificium , 

Ad has igitur ilis fraCliones 
rcuocatas funt , ad has inquam- 
i & > qu.r , vt melius per- 

cipiantur aduertendum eft pra- 
gmatiam in eo conliftcre , quod fi 
fuerint dux fradiones verbigra- 
tia ~~ , & , diuidatur j 6 , 

numerator , & 9 , denominator 
per communem diuiforcm , ifquc 
iit 3 ; proucniet autem 11 , & 3 . 

Deinde diuidatur 6 o, numerator, & 8 denominator per communem diuiforcm-,, 
ifquc fit 4 , & fient 1 , & 15, vnde erunt fraCliones - , & — p- , quas inter fo 
dud.T hoc cft multiplicatis numeratoribus, & denominatoribus tantum producetur, 
quantum fit ex multiplicatione fractionum initio propofitarum , qua de re alibi 
rnfius . 

Quod fi fradio multiplicari debet per integrum i difpquatur integrum ad modum /*-*- 
fraCtionis lubfciipta vnitate pro denominatore ; quamobrem fi multiplicare debea- 
mus a‘ — b' ,per ,ip(i a’ — b‘,fubfcribi debet vniras , vt fiat ■^.‘.numerator 
autcru a' — b', & dcnomuiator a b , reduci debent ad a — b , & 1 ; multiplica- 
ti j tis 
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6 o C. RENALD. ALGEERA NOVA- 

tis vero numeratoribus inter fc.vt etiam dcnominacoribus fiet procltn 3 iim“— . 
feu quod idem eft a‘ — i a' b + a b‘. Ita pariter li multiplicare deberemus b per 
" intelligatur integro b , fubfcripta vnitas , vt fiat —7- , inftitutu multiplicatio- 
ne inter numeratores ad inuicem , vt de inter denoininatores fiet produilum — T> • 

At vero fi multiplicare oporteat a *f* per a — a b *f* -7— . Integrum iilud 
a reuocctur ad fradtioms naturam > & proucniet ** * * " J , multiplicandum per 

•izJJilii t hanc enim fractionem reuocatur illud a — a b fi* — — — » quoniain- 
igitur a‘ - 2 } b 4 > b‘ , & a-b, reduci poliunt ad a - b , de 1 i Proptcrea inulri- 
piicatis a* — a b -{t b’ , per a — b , de a per 1 , proucniet fractio fequens , nempe 

«-■ n t fi.n-t j > p cu £j U oj idem eft a' — 2 a b *}• 2 b' i Si enim diuidamus 

a' — 2 a’ b 2 a b' . per a , fiet quotiens a‘ — 2 a b 4» 2 b‘ . folaque particula 
— b'>diui(ionem non patitur , quam proinde eo lymbolo lignificamus, 

Infupcr iniunCkum iit multiplicare a 4 « 77, i per a - b , quoniam igitur a per a - 
b, facit a' - a b, 8 e per a-b, facit b“, proinde quxfitum productum erit a* - 
a b <♦ b' . 

Nec diflimilitcr fi multiplicare oporteat -‘‘^ - ' r.pcr a‘- b*. Quoniam igitur a’ - b*, 
fit ex 1 4 1 b , in a - b , de 7-jr-ir t ductum in a 4* b , producit a' - a b , oportebit 
multiplicare a' — ab per a - b> ita enim proucniet a* — a a* b if* a b‘;ha’c autem 
cernere licet a latere , 

Hoc igitur modo euitari po- 
tcft afcenfus ad altiores gra- 
dus parodicos , ad quos dc- 
ueniendum foret vulgari me- 
thodo . 

Denique fit iniuncium mul- 
tiplicarc -rj~ 4 r . per c — d . a‘ — a b 

Diuifis c d — d' , per c — d , 

proueniet ; Cum enim- t 

multiplicatio reftituat , quod di- 
uifionc deperdituri proptereaquod diuidatur a' 1 
uifor, fiue denominator quantum importat iilud , in quod dudio facienda eft, pro- 
ucniet qu.rfitum.atq; illudent — ff- 1 . .tantum igitur ex hac proueniet multiplicatione. 

Deinde fi multiplicari debeat - , per fiet productum —i}~ • l tc,n fi mul- 
tiplicetur a* 4* b’ per -7^7-, fiet produCtum • Prxcerca fit iniunCtum mul- 
tiplicare TTfiVp- , per , fiet produClum - ‘tfr , • Sit in fi'P cr 

!i+-s > multiplicandum per a' — a a b, fiet productum — ‘-r+al* ~~~ .1 . 

Quando vero dat* fractiones ad fimpliciores reuocari poflunt, expedit id quidem 
efficere, quandoquidem hoc p.ifto ipfe fractiones elegantius traftantur ,vt vnicuiqt 
pei fptcuum cfle poteft . 

Si proponeretur multiplicandum a -~r ,pcr a — 2 b ducatur *f< a » 

in a — b , fiet produCtum a’ — ab, cui fubfcripto eodem denominatorc fiet fra- 
Cho "- . ' - Ct - , mox autem a — ab, repertum filicct in illa fractione a — abi -7 1 
ducatur in a , fiet* produClum hoc lineet accii. 1 " , multiplicentur autem numerato- 
res, atque denominatores inter fc.fiet produCtum *J- . '•*** “*- ■** , feu quod idem eft, 

vt fuperius dicebamus, fiet a’ — 2 a b 4 2 b' , 

Rurfus fi fuerit multiplicandum - 1 


1 _ a‘ b + a b’ 

a' - a‘ b 

a' - a a* b 4 * a b* 

\ 

■ a b' , per c d - d' ,’fi minuatur di- 


per a‘, fiet productum — 7—" , Deinde ii 
multiplicandum foret , per a - 

b, fieret produftum • l n ' 

fuper fi iit opus multiplicare ; "7 aj*‘ »P er 
j a 1 — 3 , fiet Quod fi 

deinde nos ducere deberemus -^7- , in- 
”1 . , priftabit ad fimpliciores, propo- 
iitas fractiones rcuocarc ; & quidem 7^1 , 


j 1 _ j a > h a b‘ 
, a — b 

— a' b 4* 3 a* b* — ab' 
a' — 3 a' b «|* a* b‘ 

a* — 4 a' b + 4 a' b* — ab' 


ad 
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6 1 


4 a* — a b ij* * 
3 a> — 3 

— i j a’ tj* 3 a b — 6 
1 1 a* — 3 a 1 h >J* 6 a' 

i j a’ — 3 a' b — 6a‘f3ab-tf 


ad hanc -ij- . <Jc aliam puta » ad 
hanc -‘i- , ii itaque inftituatur multiplica- 
tio tam inter numeratores , quam inter 
denominatores , fiet produdum -^Ir- . At fi 
neglcftarcuocatione adfimpliciores, pro- 
ductum extitiflet huiufmodi ‘-fttfrrfr, 4 r- . 

Propofitum fit multiplicare d t ruV • 
per d — b . Cum itaque fi multiplicetur 
d , per d — b , producatur d* — b d , & 
jlV > per d — b, faciat b“ , proinde quifitum produdum erit d‘ - b d f b’ . In_. 
hoc exemplo fupponimus magnitudinem d , maiorem elfe quam b, quod fi b, foret 
maior quam d , non dilfimih modo procederetur . Sit igitur multiplicandum d >J< 
,-nrr. per b - d.fiet produdum b d-d' tb“. Quod fi deberemus multiplicare . 
per a’ - b’ , multiplicetur a’ - a b , per a - b , vt prouemat a' - a a‘ b t a b‘ . Huius 
autem compendi; ratio iam fuperiiis explicata fuit , hoc eodem exemplo adhibito , 

Dcmonliratio fic fc habet . Sunto fra- 
ctiones u,cd, ducantur numeratores A a pl. C z quad 

inter fe, ficut, & denominatores , vt fiat — — 

fractio ii. Quoniam igitur radio ffa- B h D g 

dioqis t f , ad c d , componitur cx Mtio- 

tionibus ipfius b , ad c, & d, ad f ; ratio E a pl. z quad 

vero quantitatis * « » ad politam coinpo- 

nitur ex ratione ipfius * , ad vnitatein. & F b g 

vnitaris ad b , vt autem eft a , ad vilita- 
tem, fic eft b, ad c, & vt vilitas ad b, fic d, ad f, ergo per atqualem proportionem 
erit quantitas s f, ad quantitatem c d , vt quantitas a b, multiplicans ad politam-. ; 
ergo, & f f, erit proueniens quantitas ex dudu * », multiplicantis in e d, multipli- 
catam i Quod erat opera; prxcium offendere. 

Aliter etiam fic , 


Hxtmflm 


HtmanflrHhs 
txflitttt fr»- 
gm*tu . 


Sit fradio a c , per fradioncnu 
cu, multiplicanda. Ducantur nume- 
ratores a , c , inter fc , vt prouemat 
e, cui fubfcribatur f, genitus ex mul- 
tiplicatione denominatorum b , u . 

Dico fradionem e f , procreari , ex 
multiplicatione ftadioiium a b , c n , 
inter fe- Ex b, in d, fiat c,& ex c, 
in f , fiat h ; erit propterea , vt fra- 
dio e f , ad fradionem c d , ita o , ad h . (Si numerator enim vnius fradionis in_, 
denominatorem alterius , & contra infuper ducatur, prior fradio , ad pofteriorem- 
eft, vt primum produdum, ad fecundum quod facile poteft oftendi ) . Qitoniam_ 
autem c , multiplicans a , f , facit h , h , erit vt a , ad i , ita 6 , ad h , & permutando , 
vt a , ad e , ita f , ad h . 

Deinde quandoquidem o , multiplicans b, & i, facit g, & f , erit vt t , ad b, ita 
c , ad f , ex xqualirate igitur perturbata erit , vt a , ad c , ita o , ad h i fcd vt g , ad h , 
oftcnfum eft fradionem e e , efle ad fradionem c d , & vt a , ad b , ita eft fradio 
a > , ad integrum ( numerator enim cuiuflibct fradionis ad denominatorem eiufdcm 
eandem habet rationem, quam fradio ad integrum, quod facile etiam conftar)ergo 
erit quoque , vt fradio f f , ad fradionem c d , ita fradio a b , ad integrum. Pro- 
pterea, vt conftat. ex definitione multiplicationis, fradio e f, producetur ex multi- 
plicatione fradioms a b, in fradionem c o. Quod erat oper* pretium oftenderc. 


A a pl C z quad 

B b D g 

E a pl. z quad G a pl. z quad g 

F b g H b g z quad 


Drtnanfirmtie 
*li* mJ idrm 
inflituitHT . 


Drmtnih* • 

titrus t 

HUMI it . 
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Applicatio , feu Diuifio fraflarum Magnitudinum , 


OPERATIO gVART A. 


r " T 7 Rasiones, aut funt appellationis ciufdem, vel diuerfi. Si fuerint ciufdem ap- 
JL* pellationis Applicatio , feu Diuifio hunc in modum inflituetur . Sit iniundfcum 
•». diuidere , per -i— . Diuidatur a b’ , per b’ . negledto denominatorc d , fiet 
quotiens a b . Praeterea (i fit opus diuidere ‘ ‘ ~ ~ , per hanc ffaftionem '"V- 1 - * -- " > 
fiet quotiens - . ; yiK$ >r~ » VC 1 quod idein eft -rc-j-ti. . Cum enim negligendus fit de- 
nominator , quia communis eft vtrique fra&ioni ; ob id perinde erit diuidere quo- 
tientes, hoc eft numeratores , diuifos per denoininatorem, ac eft diuidere numera- 
ratorem vnum per alium . Vt fi — , diuidi debeat per — ~ . perinde eft diui- 
dere 8 , xquipollentem ipfi — 7— , per 2 > acquipollentem ipfi — 7- , ac eft diuidere 
40, numeratorem per 10 , itidem numeratorem ; cx vtraque enim diuifione prouc- 
nit 4. Catterum fradlioncm illam . id eft -mJ-rr&jr > reduci ad hanc > facili 
conffat ; nam fi diuidatur a‘ - a b‘ , per a t b . fit quotiens a’ - a b . Si per ideiq 
a t b , diuidatur hoc trinomium a‘f 2 a b t b‘ , fiet quo.tiebs a t b i quamobrem 
illa lradtio „yT.‘ t *v , » reuoeatur ad hanc -rifr 1 • 

At vcr ° ^ diuerfx appellationis , fiue denominationis extiterint , ad eundem dc- 
nominatorem per multiplicationem in crucem reduci debent , quemadmodum fieri 
mnxnmii.i. folct in fraftionibus numerorum vulgarium . Sit igitur iniunCtum diuidere , 
per ** *‘* 4 — , inftituta multipJicatione per crucem fiet quotiens i^,-,T<rrrrr+— • Si 
vero diuidi deberet > 

per , non diflimi- a' 4» b' a’ 4* a b b' 

li modo procedentes, com- d a b a' d b' d 

pcricinus quotientem cflc • 

srrrr'- Prxterca fit iniun- a' d f b' d j' b f a b’ f b’ a 1 1 2 a’ b f 2 a b’ f b’ 

fturo diuidere-?- , per d , u’ a' b a b' 

fiet quotiens -ft- . Kurfus ■ 

oporteat applicare b d , a d a' »J» 2 a‘ b + 2 a b‘ b’ 

-7—. ducta vtraque ma- 
gnitudinum in f, !e fafta applicatione ad a‘, numeratorem, fiet quotiens 
Quod ii proponatur -f- , & diuidi debeat per — 7- , orietur -77- . ita fi applice- 
tur b c ad -q 1 - , faCta eadem multiplicatione per crucem, proucnict quantitas 777- > 
Denique oporteat applicare k ,- ad 17-. erit magnitudo ortiua . 

«rw. r„. Sj vero proponatur fra&iones , quarum vna per aliam diuidi debeat , & vna vel 
a [ ;crj ( jut etiam vtraque ad (impliciores reduci poflir . Tunc debet ptius reduflio 
heri, poftea procedendum, vt prius; redaClis enim fra&ionum numeratoribus , atq; 
denominatoribus ad fimpliciores terminos, Operatio ipfa facilius exercetur , ac lon- 
ge elegantius perficitur. 

fxT , ■««/" Quamobrem fi darentur fraCtioncs “3-7777-, & "~r , adeo vt illa per hanc di- 

txf uxtxr. u j^ (i c i >fat _ Kcducamur numeratores , qua reductione fa£la , erunt numeratores 
a‘ - a' b f a b' - b' , & a ; denominatores vero erunt a - b > & 1 ; adeo vu fraffio- 
nes illae rcdaClx fuit ad has , & — f- . Conflabit autem ex infrappo- 

fito paradigmate, duCto a' - a' b t a b* - b', in a t b, fieri a' - b*;ac proinde di- 
uifo a* - b' , per a *$* b quotientem fieri a' - a’ b ij* a b‘ - b' . Cum igitur a t b , 


diuidens 
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a' - a‘ b t a b* - b' 
a t b 


f a' b - a* 
a‘ - a' b t a’ 


f a b' - b* 

-ab' 


diuidens a’ t a b, reddat a, diuidens au- 
tem a* - b' , reddat a' - a 1 b a b’ - b'» 
erunt numeratores , vt diximus , at vero 
a - b , diuidens fe ipfum reddit i > diui- 
dens autem denominatorem alterius fra- 
ctionis , nempe a' - a a b b' > reddit 
a - b ; proinde erunt denominatores » vt 
diCtuin fuit ; at vero fi fradiones illae rc- 
uocatar fuerint ad has, nempe ttatititi— , u 

& , erit illa per hanc diuidenda , quod perficiemus multiplicando a - a b 

4 + a b' - b' , per i , ex quo nulla fequitur immutatio; deinde multiplicando a - b, 
per a, & producetur a' - a b.illc erit numerator hic autem denominator, adeo vt 
fiat quotiens • 


a 4 - b 4 


Dcmonllratio fic fe habet . Quoniam 
ratio quantitatis * b, ad quantitatem b f, 
componitur cx ratione ipfius a , ad e, & 
ratione ipfius f, ad b ; & vt *, ad e, ita_. 
vnitas ad o , i: ficuti f , ad t , ita c , ad 
vbitatcm,& ratio quantitatis c d, ad po- 
titam componitur ex ratione ipfius c, ad 
vnitatem, & ex ratione vnitatis ad D,er- 



(nfrrieriifr** 


eo per aequam proportionem ratio quan- . . 

titatis a t.diuiii ad quantitatem b F.proiicnientem.cnt vt quantitas c u, diuidens 
ad pofitam; ergo cx diuifionc quantitatis a b , per quantitatem c o, proucnit f f . 
Quod erat offendendum. Aliter etiam hate eadem operatio demonftrari poceft harc 
tamen attuluTe fufliciat . 

Subijciam autem hic nonnulla, quae valde profunt Analyft*. 


P F^O P O S 1 T 1 O 1. 


D Vorura laterum aggregato , differentiam eorundem addere. 

Lacus vnum efto a , aliud ver6 b , horum aggregatum cft a 
vero a - b, qua addita ad aggregatum praedatum fit * a. Hinc. 


Pr»p*f,Ut fri- 

b, differentia "*• 



theorema: 

Ggrcgatum duorum laterum additam differentiae eorundem atqualc eft duplo 
lateris maioris. 


P \ 0 P O S 1 T 1 O 11. 

D Voeum laterum aggregato eorundwn differentiam fubduccre. '"W 1 ** fi. 

Ijfdem politis lateribus aggregatum erit a t b, differentia vero a - b , qua-. < 
fubcxafla c* aggregato iam difto, fit refiduUm i b. Hinc . 


theo- 
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Tht*rtm& (t- 
fUDAUtn . 


Prafvfitie ter • 


Tkttrtm* ter 
titem . 


rrefefiti» 


7 hearantLj 
]H*rthm . 


Prefcfttit 
«ptintg , 


TheoremtL^ 
au.nium . 


THEOREMA. 


A Ggregatum duorum laterum multatum differentia eorundem, squale eft du- 
plo lateris minoris . 


P RO POSITIO 111. 


C Vm idem latus contraiiitur inxquali decremento , alterum ex altero fubdu- 
ccre . 

Hx a, lupponamus clfc fubtraCtum b,&cx eodem fubtraCtum cfsc c,& oporteat 
ex a - b, fubducerc a - c; fubtraCtionc taCta remanet c - b. Hinc . 

THEOREMA. 

S I latus inxquali minuatur decremento , differentia contractionum , squalis eft 
differentis contractorum . 

P RO P O S 1 T 10 1F. 

C Vm idem latus protrahitur inxquali cremento, alterum ex altero fubducerc. 

Sit lateri a, additum b, vt fiat a t b.itemquc eidem a, additum fit d,vt Hat 
a t d. Oporteat vero ex a t b, fubducerc a f d , rcfidunra fiet b - d. Hinc . 

THEOREMA. 

S I idem latus inxquali augeatnr cremento, differentia protraftionura squalis eft 
differentia: protractorum . 

PROPOSITIO V. 

C Vm idem latus protrahitur , Sc contrahitur inxquali cremento , & decremen- 
to, alterum ex alcero fubducerc. 

Sit latus vnum a , cui additum fit b , vt fiat a t b , & ex eodem a , fubtraflum 
fit d, vt remaneat a - d, quod fubtrahendum fit ex a t b , fiet refiduum b 4 d . 
Hinc . 


THEOREMA. 

S I idem latus potrahatur , & contrahatur inxquali cremento , & decremento , 
differentia potraCts , & coniraClx squalis eft aggregato protractionis, & con- 
tractionis . 


De 
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De Potcflatum Genefi , 


CAPVT SEXTVM , 


G ENESIS vniufcuiufque pote flatis opere multiplicationis comparatur. 

Quoniam vero duplex eft poteftas , alia nimirum pura , & aha affeda^ ; 
propterea didante naturi ordine primiiro de geneii puri poteffatis lcrmo- m “ t ' 
nem inihtucmus, Sc quidem a binomia radice. - 


PROPOSITIO I, 


pOteftatcm puram a binomia radice componere, rr^fiti,frc: 

Sit binomia radix afti conftaqs ex duobus nominibus a , & e , oporteat vero 
puram poteftatc componere , 

Sit autem primo componendum.. a t e 

3 uadratum . Quoniam igitur lacus i j e 

udum in fc facit quadratum; duca- — — 

tur proinde a t e , in a t e , & tolli- i c ( c 1 

gantur clfcda lingularia plana , ei- a* t ac 

que funt a‘» 2 a c, e‘. Quarquidem 

propterea limul iunda aquabuntur s' f 1 j c | C 

quadrato ex a f e. Erit autem. 


Theorema Genefcos Quadrati. 


S I fuerint duo latera : Quadratum lateris primi , plus duplo plano a latere primo 
in latus fecundum , plus quadrato latens fecundi arquatur quadrato aggregati 
laterum . 

Latus vnum edo a, alterum autem e. Dico a' , plus 2 a c, plus e* , aequari qua- 
drato ex a t e- Huius Theoremati veritas ex opere multiplicationis innotefeit, 


P RO P 0 S I T 1 0 II, 

C Omponendus fit cubus , rttrfah /a- 

tundit 9 

Quoniam igitur latus dudum in fui quadratum producit cubum . Ducatur if c, 
in expolitum quadratum ex a f c; Sc colligantur effeda fingularia folida . Ha vero 
funt a', j a e , 3 a c* , c' > qua propterea fimul lunda aquabuntur cubo ex a t c. 

Enc autem . 

H Theorema 
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66 C. R.ENALD. ALGEBRA NOVA. 
Theorema Genefeos Cubi. 


S l fuerint duo latera . cubus lateris primi , plus triplo folido a quadrato lateris 
primi in latus fecundum, plus triplo folido a latere primo in quadratum lateris 
lccundi, plus cubo ciufdcm fecundi lateris, aquatur cubo aggregati laterum. 

Sit latus vnum a, alterum autem c. Dico a' f 3 a‘ c t 3 a c* t c‘, aquari cubo ex 
a f c. Huius autem Theorematis veritas deprahendirur ex opere multiplicationis ; 
Ducta en m a | e , bmomia radix in a‘ t a a c t c' , quadratum fui facit a' t 3 *' c 
t 3 a e‘ | e 1 . 


P \ 0 P 0 S 1 T 1 o IU' 


^^Omponcndum fit quadrato-quadratum. 

Quoniam latus duCtum in fui cubum facit quadrato-quadratum . Ducatur a f e » 
in cubum iam expolitum ex a t e , & collidantur effcCta fingularia plano-plana . 
Eruntquc illa a‘, 4 a’ e, 6 a‘ e", 4 a e 1 , e*,quat propterea fimul lunCta iquabuntur 
quadrato-quadrato, ex a t e. Erit autem. 


Theorema Genefeos Quadrato-quadrati. 


S I fuerint duo latera. Qiiadrato-quadratum lateris primi , plus quadruplo plano- 
plano a cubo lateris prnm in latus fecundum, plus fcxtuplo plano-plano abs qua- 
drato lateris primi in quadratum fecundi, plus quadruplo plano-plano a latere pruno 
in cubum fecundi, plus quadrato-quadrato lateris fecundi , aquatur quadrato-qua- 
drato aggregati laterum. 

Sit latus vnum a , alterum autem e. Dico a* t 4 a‘ e t 6 a‘ e’ t 4 a e‘ t c* . aequa- 
ri quadrato-quadrato ex a | e . Huius autem Theorematis veritas innotefeit cx ope- 
re multiplicationis , Du&a enim a t c , bmomia radix in fui cubum a 1 1 3 a‘ c t 3 
a e* f e : , facit &c. , . .. • 


P H.0 P O S 1 T 1 O IV. 

1 . ' 

^^Omponcndus fit quadrato-cubus. 

Quoniam igitur latus d 11 Cium in fui quadrato-quadrarim facit quadrato-cubum . 
Ducatur a t c, in quadrato-quadratum iam expolitum cx a t c , & colligantur effe- 
Cta fingtilaria plano-folida . Erunt autem illa a' , j a' e , 10 a' e', 10 a* e' , 5 a e - , 
e'; quas quidem fimul fumpta aequabuntur quadrato-cubo cx a t e. Erit autem. 


Theorema 
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Theorema Genefeos Quadrato-cubi. 

S I fuerint duo latera. Quadrato-cubus lateris primi plus quintuplo plano folido a rUauj 
quadrato-quadrato lateris primi, in latus fecundum, plus decuplo plano-folidoi }"«*». 
cubo lateris pruni in quadratum lateris fecundi , plus decuplo plano-folido a qua- 
draro lateris pruni, incubum fecundi, plus quintuplo plano folido a latere primo in 
quadrato-quadracuip lateris fecundi , plus quadrato-cubo lateris fecundi zquatur 
quadrato-cubo aggregati laterum . 

Sit latus vnum a, alterum autem e. Dico a' f $ a' e f 10 a’ e' t to a' e' t J a e’ 
t e* , aquari quadrato-cubo ex at e. Huius Theorematis veritas deprehenditur ex 
opere multiplicationis a' f 4 a' e | 6 a' e* t 4 a e' t e'» p« * t e • 

1 P 2{0 P 0 S J T 1 O V. 

Oinpoaendus fit cubo-cubus . 

Quoniam igitur latus dudlum in fui quadraro-cubum , facit cubo-cubum . Pro- 
pterea ducatur a t e, in quadrato cubum, iam expolitum abs a | e , & colligantur 
finita lingularia folido-folida , erunt autem illa a‘, 6 a' c , 1 j a' e’ , ao a’ c' , 1 J a' 
c\ 6 a c' , e‘, quat quidem aquabuntur cubo-cubo ex a t c. Erit autem . 


frtftfin» 


Theorema Genefeos cubo-cubi . 


S l fuerint duo latera. Cubo-cubus lateris primi plus fextuplo foHdo-fohdoaqua- 

drato-cubo lateris primi in latus fecundum, plus decuquintuplo folido-folido i • 
quadrato-quadrato lateris primi in quadratum fecundi, plus vigecuplo folido-lolido i 
cuoo lateris pruni in cubum laters fecundi» plus decuquintuplo folido-lolido, a qua- 
drato lateris primi in quadrato-quadraturo lateris fecundi, plus fcxtuplo folido-fo- 
lido a latere primo in quadrato-cubum lateris fecundi > plus cubo-cubo eiufdein fe- 
cundi lateris, arquabitur cubo-cubo aggregati laterum. 

Sit latus vnum a, alterum autem e . Dico a‘ f < 1' e t 1 5 a* e* 1 10 a' e' t « 5 a * 
c't<ae'te‘, aequari cubo-cubo ex a t e» Huius Theorematis demonftratio con- 
flat ex opere multiplicationis a’ t J a* e t «o a' e' t 10 a' e 1 1 J * c* t e' .perafe. 

Sic etiam reliquarum poteftatum Genefis comprobabitur. 

Quod fi in animo eft poteftates componere a differentia laterum eadem omnino 
efficientur fimgularia compofitioms homogenea affirmabuntur tamen , & negabuntur 
alterne, initio feifto a poteftate maioris lateris; cum par fuerit fingulorum homoge- 
ncorum numerus , vt in cubo quadrato-cubo, & ex inde alternis : In reliquis vero 
liuc a maioris, flue i minoris laceris poteftate ducatur initium nihil refert . 

Si tamen placet potcftatem puram e laterum differentia componere , Differentia-. ?«»#*, p»»* 
laterum efto a — e, & ex hac fit componenda pura poteftas , 

ponitur . 

P P O S J T J o /. 

^ Omponendum fit quadratum . 

Quoniam igitur latus duflum in f« fecit quadratum ;propterea ducatur a — e, m rr+fMtn- 

H s * 


Digitized by Google 


6 8 C. REN ALD. ALGEBRA NOVA . 

fc, & colligantur lingularia efefta plana, erunrque ilii i" — a a c t C' i qll* *q\IS> 
buntur quadrato cx a — c . Erit autem. 


Theorema Genefeos Quadrati. 


ThfirtmAfri 


S I fuerint duo latera. Quadratum lateris maioris , minus duplo plano a latere ma. 

ion in larus minus, pius quadrato lateris minoris i sequatur quadrato differentis 
laterum. 

Sit latus maius a , minus autem c . Dico j‘ — sacfc', xquari quadrato ex 
a — e . Huius Theorematis veritas conftat cx opere multiplicationis a - c,tn a- c. 


PROPOSITIO 11. 


rup/tot (<- g t Onn ponendus fit cubus . 

Quoniam igitur latus d iritum in fui quadratum facit cubum ; ducatur a - e , in., 
quadratum iam expolitum ex a — c, & colligantur cffcdla lingularia folida, illa que 
erunt a' a’ 013 a c';e‘, qux iimul miiCia aquabuntur cubo cx a - c. Erit autem. 


Theorema Genefeos Cubi. 


^ j f, lcr int duo latera. Cubus biteris maioris , minus triplo folido a quadrato la- 
J teris maioris in latus minus, plus triplo (olido a latere maiori in quadratum la- 
teri minoris , minus cubo minoris lateris; aequatur cubo a differentia laterum. 

Sit latus maius a , at vero minus fit c . Dico a‘ ■— 3 a* e | 3 a e‘ — c' , xquari 
cubo ex a — c . Theorematis autem veritas conftat cx opere muitipheationis a’ — 
a a e t c‘, per a _ e. 


p 2^0 r 0 S 1 T 1 0 111. 


^componendum fit quadrato-quadratum . 

Quoniam igitur latus dubium in fui cubum facit quadrato-quadratum. Ducatur 
a — e, in cubum iam expolitum ab a — e ; & colligantur effeiita lingularia plano- 
plana . Eruntquc illa a' 14 a‘ e ;<S a‘ c’ 14 a e' i e* , qua: fimul iunefta «quabumur 
quadrato-quadrato cx a — e. Erit autem. 


Theorema Gene/eos Quadrato-quadrati . 


; tarmt m QI fuerint duo latera .' Quadrato-quadratum lateris maioris j minus quadruplo 
' iJ plano-plano a cubo lateris maioris in latus minus, plus fcxtuplo plano-plano 
abs quadrato lateris maioris , m quadratum lateris minoris, minus quadruplo pia-» 
■o-piano a latere maiori , in cubum lateris minoris , plus quadrato-quadrato 

lateris 
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lueris minoris jxquatur quadrato-quadrato differenti* laterum, 
i Maius latus cfto a, at vero minus Iit c . Dico a* — 4 a' e t 6 a‘ e' — 4 a e’ 1 1 \ 
*quari quadrato-quadrato ex a — c . Huius Theorematis vetitas conflat cx opere 
multiplicationis a' — j a‘ c t J a e‘ — e', per a — e. 


P 2^0 P 0 S 1 T I 0 IV. 


C Omponcndus fit quadrato-cubus . 

Quoniam igitur latus duftum in fui quadrato-quadratum facit quadrato-cubum, 
ducatur a — t, in quadrato-quadratum lam expolitam ab a — e, & colligantur ci- 
fota fingularia plano-folida ; cruntque illa a’ ; j a* c j 1 o a' c’ i 1 o a" e’ > j a — 
e' , qui fimul i unita aquabuntur quadrato-cubo cx a — c. fcrit autem . 


Theorema Gene/eos Quadrato-Cubi . 


S I fuerint duo latera , Quadrato-cubus lateris maioris , minus quintuplo plano j 

folido a quadrato-quadrato lateris maioris, in latus minus > plus decuplo pia- 
no folido a cubo lateris maioris, m quadratum lateris minoris, minus decupio pla- 
no folido a quadrato lateris maions , in cubum lateris minoris, plus quincuplo pla- 
no folido a latere maiori in quadrato-quadratum lateris minoris , minus quadrato 
cubo minoris lateris ; xquatur quadrato-cubo differenti* laterum. 

Sit latus maius a, at verd e, Iit minus . Dico a' — 5 a* e t 'o a' e’ — 10 a‘ e' t 
5 a e* — e' , xquari quadrato-cubo cx a — e . Theorematis autem veritas depre- 
henditur cx multiplicatione a' — 4 a' c | 6 a* e‘ — 4 a c’ t e’, per » — e . 


P \ 0 P O S 1 T 1 O V. 


C Omponcndus fit cubo-cubus. /-<?•/«• 

fMMi 

Quoniam igitur latus duitum in fui quadrato-cubum facit cubo-cubuin . Duca- 
tur a — e, in quadrato-cubum iatn expolitum ab a — e , & colligantur ertc&a fin- 
gularia folido lolida , cruntque illa a‘ ; 6 a' e i ij a' e‘ ; 10 a' c' i 15 a’ e' ,6 a e’ 
c* , quz proptcrca fimul iunCta aquabuntur cubo-cubo ex i~c . Erit autem. 


Theorema Genefeos Cubo-cubi , 


S I fuerint duo latera . Cubo-cubus lateris maioris , minus fcxtuplo folido-folido 
a quadrato-cubo lateris maioris in latus minus , plus deeuquinruplo folido-fo-, 
lido a quadrato-quadrato lateris maioris , in quadratum lateris minoris , minus vi- 
gecuplo folido-folido a cubo lateris maioris , in cubum lateris minoris , plus decu- 
quintuplo folido-folido a quadrato lateris maioris in quadrato-quadratum latens 
minoris, minus fcxtuplo folido-folido a latere maiori in quadrato-cubum lateris mi- 
noris, pluj cubo-cubo lateris minoris xquatur cubo-cubo diflbrentix laterum. 

Sit 
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Sit latus maius quidem a , at vero c . iit minus . Dico a' — <J a’ e f i j a* e* — * 
*o a‘ C t 1 5 a‘ e* — 6 a c’ f e f , aquari cubo-cubo cx a — e. Theorematis autem 
veritas condat ex multiplicatione a‘ — j a* e t io a‘ c‘ — io a' e 1 f j a c’ — e' , 
per a — c, 

H*e autem fqbijciemws, qu* maximi ad fequentia conducunt, 


P \0 POSITIO J. 


Q Vadrato aggregati lacerum, quadratum differenti* eorundem addere. 

w- Sit latus vnum a, alterum autem e. Sitquc iniunilum quadrato ex a fc, 
addere 'quadratum ex irNc, Quadratumcx a t c,eda‘tiaete‘,quadratum ex 
a ~ e , eft a‘ - a a e t c’ . f aita autem vnius ad alterum additione fit 2 a‘ t » e‘ ; Hinc infer- 


tur. 


THEOREMA. 


O Vadratum aggregati laterum , plus quadrato differenti* eorundem «quatur 
duplo aggregato quadratorum eorundem laterum . 

F \ 0 P 0 S 1 T t O 11. 

O Vadrato aggregati duorum laterum , quadratum differenti* eorundem fub- 
ducere. 

Latus vnum edo a, alterum autem e; Sit autem iniun&um a quadrato, ex a t e, 
fubtrahere quadratum cx a r^“l e , planis lingularibus , quibus condat quadratum 
ab a t e , auferantur plana lingularia , quibus condat quadraturo ex a c , & fit 
differentia 4 a c. Hinc infertur . 


THEOREMA. 


O Vadratum aggregati duorum laterum, minus quadrato differenti* eorundem , 
aquatur quadruplo plano fub lateribus. 

bx hoc infertur , quod etiam in Geometria odenditur , nempe planum fub duo- 
bus lateribus, minus effe quadrato a dimidio aggregati laterum, quod cuidenter col- 
ligitur ex pracedentii Siquidem quadratum aggregati duorum laterum, minus qua- 
drato differenti* eorundem iquabatur quadruplo plano, fub lateribus; confequcns 
propterca cd , vt srqualitas etiam feructur inter fubquadrupla extrema ; qua 
propter quadratum aggregati diinidij laterum, maius erit plano fub lateribus , illi- 
que pra itabit, vel quadrato dimidi* differenti*, aut non erunt quadrata diucrfa. 
fed squali a . 


more* 
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p n.o p 0 s 1 t 1 0 m. 


J^Ifferentiam duorum laterum in eorundem aggregatum ducere. 

Latus vnum, nempe maius fit a, at vero minus fit c. Ducatur a — c , in a t e , 
nempe differentia laterum in aggregatum eorundem , lingularia plana colligantur, 
cruntquc illa a’;c'> qui fimul iun£ta aquabuntur producto cxa-e , inate . Hinc. 


FreftfititttT- 
ti m. 


THEOREMA, 

F A&um ex differentia duorum laterum , in eorundem aggregatum «quale clt Tkmm»ttr 
differenti* quadratorum. Itaque faftum ex a — e, in a f e, cft a* — e*. • 

Ex quo illud intclliges , quod nos in prima Parte etiam offendimus Differentia 
quadratorum , fi applicetur differentis laterum, oritur laterum aggregatum, & con- 
tra . Differentia quadratorum fi applicetur aggregato laterum oritur laterum diffe- 
rentia . 


P 2^0 POSITIO IV, 

C Vbo aggregati duorum laterum , cubum differenti* eorundem addere. rr.^/W» 

i**". 

Latus vnum efto a, alterum autem e. Oporteat cubo ex a t c, addere cubum ex 
-a — e. Cubus ex a f e, eft a' t J a' e t 3 a e' t e', at vero cubus ex a e, cft 
a' — 3 a* e t j a e‘ — e', Hi? autem additis fit fuinma z a’ 1 1! a e*. Hinc. 

THEOREMA. 

C Vbns aggregati laterum plus cubo differenti* eorundem , xqualis eft duplo cu- 
bo lateris maioris , plus fextuplo folido a latere maiori , in lateris mmoris 
quadratum. 

P 2^0 P O S 1 T 1 0 V. 

Vbo aggregati duorum laterum , cubum differenti* eorundem fubducere . 

Latus vnum efto a, alterum autem e . Oporteat cubo ex a + e, fubducere cubum 
tx a -c- c . A folidis lingularibus quibus componitur cubus ex a | c , auferantur 
lingularia folida , quibus conftat cubus ex a c ; fiet enim refiduum 6 a‘ e t * 
e' . Hinc . 


THEOREMA. 

C Vbus aggregati duorum laterum, minus cubo differenti* eorundem xqualis eft Tiwmiu 
fextupio folido a lateris maioris quadrato in latus minus , plus duplo cubo s»»™* ■ 
lateris minoris. 

rxopo- 
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PROPOSiTIO FI. 


tr.Hf,,, /r- Vadrato-quadrato aggregati duorum laterum ; quadrato-quadratum differen- 
tix eorundem addere. 

Latus vnum dio a, alterum autem e; Oporteat quadrato-quadrato ex a t e > 
addere quadratum ex a -a— c . Quadrato-quadratum effectum ab a t e , conftat 
a* t 4 a' e t <5 a‘ c‘ f 4 a e' f e' ; at vero qi.adrato-quadratum dfcdum aba-~*-c > 
condat a* — 4 a' c f 6 a‘ e‘ — 4 a c' t e* . Horum additione tiiita proucmet fum- 
ina i a' t i! a‘ t‘ { r e* . Hinc . 

THEOREMA, 


Thrirtin* /f* 
Xl*m. 


Vadrato-qu.idratum aggregati duorum laterum > plus quadrato-quadrato dif- 
\J ferentia: eorundem, arquatur duplo aggregato quadrato-quadratorum laterum 
plus duodecupio plano-plano a quadrato lateris maioris , in quadratum 
lateris minoris. 


PROPOSITIO F1I. 


Vadrato-quadraro aggregati duorum laterum , quadrato-quadratum differen- 
tim* . tiae eorundem lubduccrc. 

Latus vnum edo a, alterum autem e. Oporteat quadrato-quadrato ex a - c, 
fubduccre quadrato-tjuadrafum ex a — e ; Colligantur lingularia plano-plame- , 
quibus conftat , quadrato-quadratum offigendum ab a f c ; & ab ljs auferantur lin- 
gularia plano-plana, quibus condat quadrato-quadratum ab a — ^ e ; proucniet enim 
differentia 8 a' e — 8 a e' . Hinc . 


THEOREMA. 


tWmm- Vadrato-quadratum aggregati duorum lacerum , minus quadrato-quadrato 
fiftimmt. ^ differenti* eorundem aquatur o&uplo plano-plano a cubo lateris maioris in 
latus minus nunuloCtuplo plano-plano a latere maiori in cubum lateris minoris. 


PROPOSITIO FUI. 


rrefejiti. Vadrato cubo aggregati duorum laterum, quadrato cubum differenti* eorun- 

‘ dem addere . 

Na latus vnum a, alterum e. Oporteat quadrato cubo ex a t addere quadra- 
to cubum ex a e . 

Quadrato cubus ex a t e , conftat a' t J a' e t io a* e* t io a’ e' t J * e * t e '> 4t 
vero quadrato-cubus ex a e, conftat a' — j a' e | io a' e' — io a* c 1 1 5 * 

— c', FaCla autem additione, fiet fumroa i J’ t io a' e* t «o a e*; Hinc. 


THEO- 
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Q Vadrato-eubus aggregati duorum laterum , plus quadrato-cubo differenti* 
eorundcmxquatur duplo quadtata-eubo lateris maioris , plus vigecuplo pia- * 
no-lolido d cubo lateris maioris , in quadratum lateris minoris , plus decuplo pla- 
no (olido d latere maiori in quadrato-quadratum lateris minoris . 

P 2^0 P O S 1 T 1 O IX. 

O Vadrato-cubo aggregati duorum laterum , quadrato-cubum differenti* eorun- 
dem demere. 

5it latus vnum a, alterum autem e. Oporteat ex quadrato-cubo abs a t e, fub- 
trahere quadrato-cubum ab a e. 

A planot-iolidis > quibus conflat effingendus quadrato-cubus ab a t e , auferan- 
tur lingularia plano-folida , quibus conflat quadrato-cubus, ab a e i proueniec 
enim differentia io a' c t ao a' e' t e 1 . Hinc. 


THEOREMA. 


O Vadrato-cubus aggregati duorum laterum , minus quadrato-cubo differenti* 

eorundem, xquatur decuplo plano-folido d quadrato-quadrato lateris maio- ■ 
Iis in latus minus, plus vigecuplo plano-folido d quadrato lateris maioris , in cu- 
bum lateris minoris, plus duplo quadrato-cubo. lateris minoris ^ 


P \ & P O S t T t o X. 


C Vbo-cubo aggregati duorum laterum , eubo-cubum differenti* eorundem- <* *- 
addere. 

Laius vnum iit a , alterum autem e .. Oporteat cubo-cubo ex a t e > addere cubo- 
cubutn cx a e. ' 

Cubo-cubus autem effc&us ab. a t e , conflat a‘ f 6 a' e f i j a* e* t *o a' e' t 
i j a' c' t 6 a c' t e*. Cubo-cubus. autem effetflus ab a -o— e, conflat a‘ — 6 a' e 
t 1 5 a* e* — 20 a' c' f «J a‘ e* - 6,a c' | c'. Fa&a autem additione prouenit fum,- 
nu a a’ t 30 a* c* t 30 a’ c* t a e*> Hinc. 


THEOREMA. 


C Vbo-cubus aggregari duorum litcrum pius cubo-cubo differenti*, eorundem, r/,-— »*-. 

xqu.itm duplo cubo-cubo ipiorum laterum , plus trigccuplo folido-folido d 
q.udrato-quadrato lateris maioris in quadratum lateris minoris, plus trigccuplo 
folido-folido d quadrato lateris maioris in quadrato-quadratum lateris minoris , 
plus duplo cubo-cubo Ia: eris minoris. 

I pjtoro- 
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yrc*f^: ie At— 

c. te. <tU >t, a . 


P RO P O S 1 T l 0 XI. 


C Vbo-cubo aggregati duorum laterum > cubo-cubum differenti* eorundcau 
demere. 

Oporteat cubo-cubo ex a t c. demere cubo-cubum ex a — e. 

A iolido- (olidis fingularibus , quibus conflat effingendus cubo-cubus ab a f c , 
aufferantur lingularia folido-lolida . quibus conflit cubo-cubus ab a e ,• fiet 
autem differentia i a a' e t 40 a’ c' f 1 a a c’ . Hinc . 


THEOREMA. 

C Vbo cubus aggregati duorum laterum, minus cubo-cubo differenti* eorundem 
iquatur duoilccuplo folido-folido 1 quadrato-cubo lateris maioris , in latus 
minus, plus quadragceuplo folido-folido .i cubo lateris maioris , in cubum laceris 
minoris , plus duodccuplo folido-folido a latere maiori in quadrato-cubum lateris 
minoris . 


PROPOSITIO XII. 


D ifferentiam duorum laterum in tria lingularia plana , quibus confiat quadra- 
tum aggregati iplorum laterum femcl lumpta, ducere. 

Latus maius fita, at vero minus fit e. Oporteat a*-e , ducere ina’taete\ Fiat 
dudtio particularis, fimulque colligamur fingularia folida ; cruntqs illa a' -e’. Hirte. 


THEOREMA. 


Q Vod fit ex differentia duorum laterum in tria fingularia plana quibus conflat 
quadratum aggregati iplorum laterum femel lumpta aequale efl differenti» 
cuborum. Vnde. 

Differentia cuborum, fi applicetur ad laterum differentiam, orientur tria Ungula- 
Laria plana, quibus confiat quadratum aggregati lacerum femel lumpta. 

Et permutarim. 

Differentia cubornm fi applicetur ad tria fingularia plana quibus conflat qua- 
dratum aggregati laterum lenicl fumpta orietur differentia latcium . 

PROPOSITIO X III. 

A Ggregatum duorum laterum in tria fingularia plana quibus confiat quadra- 
tum differenti* eorundem laterum femel fumpta , ducere. 

Sit latus vnum a , alterum vero c . Oporteat a f c , ducere in a’ - a c f c’ , fiat 
particularis ductio, fimulque colligantur fingulana (olida, & illa quidem cruut 
a f c'. Hinc. 


THEO- 
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THEOREMA, 


Q Voil fit cx aggregato duorum laterum mrria lingularia plana, quibus conflat 
quadratum differenti® ipforum laterum aequale eft aggregato cuborum. Vn- 
* defit.vt. 

Aggregatum cuborum fi applicetur ad aggregatum laterum oriantur tria lingularia 
plana, quibus conflat quadratum differenti® ipforum laterum, fcmel fumpta. 

Et permutatim. 


P 2{_0 P O S 1 T 1 O X IV. 

D ifferentiam duorum laterum in quatuor lingularia folida, quibus conflat cubus ''"ttfir,. d,- 
aggregati ipforum laterum ferael fumpta, ducere. "“i"™ • 

Latus maius fit a, minus autem e . Oporteat a — e , ducere in a' f a’ e f a e* 
t e’. Particulari ducfionccolligantur lingularia plano-plana, eruntque illa a‘ - e*. 

Hinc . 


THEOREMA- 


Q Vod fit ex differentia duorum laterum in quatur lingularia folida, quibus Tf*<*n**dt. 
conflat cubus aggregati ipforum laterum femel fumpta , aequale eft diffcrco- 

ti® quadrato-quadratorum . Vndc. , 

Differentia duorum quadrato-quadratorum. Si applicetur ad diffentiam laterum 
oriuntur quatuor fingularia folida , quibus condat cubus aggregati laterum femel 
fumpta; Et permutatim . 


P \ 0 P O S 1 T l O XF. 


A Cgrcgatum duorum laterum in quatuor fingularia folida > quibus conftat cu- frtfefitio it. 
bus differenti® ipforum laterum femel lumpta, ducere. ***W*!*s 

Oporteat ducere a t e, aggregatum laterum in a' — a’ e t » c* — e'. Palticulari 
du&ione faifla colligantur fingularia plano-plana, eruntque illa a* — e*. Hanc. 

THEOREMA. 

O Vod fit ex aggregato duorum laterum , in quatuor lingularia folida, quibus 
conftat cubus differenti® ipforum laterum fcmel fumpta ®qualc eft differen- 
ti® quadrato quadratorum. Vndc. 

Differentia quadrato-quadratorum fi applicetur ad aggregatum laterum oriuntur 
quatuor fingularia (olida , quibus conflat cubus differenti® laterum lemcl fumpta. 

Prsterca . 

Vt differentia laterum ad aggregatum , iraquatuor fingularia folida, quibus conftat 
cubus diffcrenri® ipiorum laterum femel fumpta, ad quatuor fingularia folida, qui- 
bus conftat cubus aggregati eorundem laterum, femel quoque fumpta. 

I z PROPO- 
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P 7{0 P O S IT 1 O XVI. 


D ifferentiam duorum laterum in lingularia quinque plano-plana , quibus con- 
flit quadrato-quadratum aggregati iplorum laterum fimul fumpta , ducere . 
Latus maius fit a> minus autem e; Oporteat a - e , ducere in a* t a' e t a’ c t 
a e' f e* • Fiat particularis ductio, & finguiaria plano-folida colligantur, ea autem 
erunt a’ - e’ . Hinc . 


THEOREMA. 

Q Vod fit ex differentia duorum laterum in quinque finguiaria plano-plana^ , 
quibus confiat quadrato-quadratum aggregati iplorum laterum, lemel fumpta 
aquale cft differenti® quadrato-cuborum. Vnde. 

Differentia quadrato-cuborum fi applicetur ad differentiam laterum, oriuntur 
quinque finguiaria plano-plana , quibus confiat quadrato-quadratum aggregati 
iplorum laterum, lemel lumpta. Et contra. 

P 2^0 POSITIO X VII. 


A Cgregatum duorum laterum in quinque finguiaria plano-plana , quibus con- 
fiat quadrato-quadratum differentia ipforum laterum lemel fumpta , ducere'. 
Sit latus vnum a, aiterum autem c. Oporteat a t c , ducere m a* - a' c t a' e* - 
a e' t c*. Fiat particularis du<fiio,& finguiaria plano-folida colligantur; Erunt au- 
tem illa a' t e' • Hinc . 


THEOREMA. 

Q Vod fit ex aggregato duorum laterum in quinque finguiaria plano-plana, qui- 
bus confiat quadrato-quadratum differenti® ipforum laterum fcracl fumpta 
’ squale eft aggregato quadrato-cuborum . Vnde . 

Aggregatum quadrato-cuborum ; fi applicetur ad aggregatum laterum , orientur 
quinque lingularia plano-plana, quibus confiat quadrato-quadratum differenti® ip- 
forum laterum fcmel fumpta, & permutatim. 

P 2^0 P 0 S 1 T 1 o XVIII. 

D ifferentiam duorum laterum in fex finguiaria plano-folida, quibus confiat qua- 
drato-cubus aggregati ipforum laterum femci lumpta, ducere. 

Sit latus maius a, at vero minus fit e. Oporteat a — e, ducere in a' t a* c f a' c ‘ 
t a’ c 1 f a e' t c'. Fiat duitio particularis. Si colligantur finguiaria folido-folida . 
Erunt autem illa a‘ — e". Hmc. 


THEO- 
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THEOREMA, 

Q Votl fit ex differentia duorum laterum in fex lingularia plano-folida, quibus Thmiwui*. 
conftat quadrato-cubus aggregati ipforum laterum femel fumpta , eft aquale «'»»».««* 
differentia: cubo-cuborum . Vnde .j 

Differentia cubo-cuborum fi applicetur ad differentiam laterum orientur , fex fin- 
gularu plano-iolida quibus confiat quadrato-cubus aggregati ipforum femel fumpta. 


P 2{_0 P O S 1 T 1 O XIX. 

A Ggregatum duorum laterum in fex lingularia plano-folida, quibus confiat d<- 
quadrato-cubus differentiae ipforum laterum femel fumpta , ducere. ,imA * 

Latus vnum fit a , alterum autem e . Oporteat a f e , ducere in a‘ — a' e f a' e’ 

- a* e' t a e* — c’ . Fiat particularis dudlw , & colligantur Angularia folido-folida i 
Eruntquc illa a' — e’, Hinc. 


03 


THEOREMA. 

Vod fit ex aggregato duorum laterum in fex lingularia plano-folida , quibus r i M , 
conftat quadrato-cubus differentias ipforum laterum femel fumpta eft iqualc tmurnmi". 
■ ditterenti* cubo-cuborum. Vnde, 


Differentia cubo-cuborum fi applicetur ad aggregatum duorum laterum .orientur 
fex lingularia plano-folida , quibus conftat quadrato-cubus differenti* ipforum la- 
terum femel fumpta . Et . 

Vt differentia latcrumad aggregatum, ita fex fingularia plano-folida , quibus coa- 
rtat quadrato-cubus differenti* lplorum laterum, femel fumpta, ad fex fingularia pla- 
uo-folida, quibus conftat quadrato-cubus aggregati ipforum laterum , femel quoq; 
lumpta. 1 1 

Hinc etiam, hic vniuerfalia Theoremata colligere» cum Vieta licet nimirum. 


THEOREMA I, 

O V°d fit ex diflercntia duorum laterum in fingularia homogenea , quibus con- 

ftat potcftas aggregati ipforum laterum femel fumpta , eft *qualc Hifffr cp t jft ,, /.(. 
poteftatum gradus proxime fupenoris. Vnde colligitur illud. 


theorema ii. 

D ifferentia poteftatum fi applicetur ad differentiam laterum orientur fingularia rWnw 
homogenea , quibus conftat potcftas gradus proxime inferioris aggregati ip- • 
foium laterum femel fumpta, & contra . 


THEO- 
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THEOREMA III. 

ti . T~X Iffcrcntia potedatumfi applicetur ad lingularia homogcnca , quibus conflit po- 
I 3 ullas gradus proxime inferioris aggregati ipforum laterum Icmcl fumpra orie- 
tur differentia laterum . 


THEOREMA IV. 

O Vod fit ex aggregato duorum laterum in lingularia homogenea quibus condat po- 
teftas differentia: ipibrum laterum , fcmel fumpta cft squale aggregato , vel 
diitcrentix potcllatum ordinis proxime fuperioris ageregato quidem li impar fuerit 
lingularium homogeneorum numerus, differentis vero (i par fuerit lingularium ho- 
tnogeneorum numerus. Vnde colligitur illud . 

THEOREMA V. 

ThtnmuLj \ Ggregatum, vel differentia potedatum , II applicetur ad aggregatum laterum 
XX. oriemur lingularia homogcnca , quibus condat potedas ordmis proxime in- 
terioris differentia: ipforum laterum femcl fuinpta. Infuper. 

THEOREMA VI.. 

p I par fuerit numerus Ungulorum homogeneorum quibus condat potedas aggre- 
O gati vel differenti* laterum, erit vt differentia laterum ad aggregatum , ita lin- 
gularia homogenea quibus condat potedas differenti* ipforum laterum fcmel fum- 
pta ad lingularia homogenea , quibus coullat potedas aggregati ipforum laterum-. , 
fcmel fumpta . 


P \0 P O 5 1 T 1 O XX. 

D ifferentiam duorum laterum in feptem lingularia folido-folida , quibus condat 
cubo-cubus aggregati ipforum laterum fcmel fumpta, ducere. 

Latus nuius fit a , at vero minus fit e . Oporteat a — e , ducere in a‘ f a' e f a* 
e' t a' e 1 f a‘e* t a e’ t c‘. Fiat particularis ductio , dc colligantur lingularia plano- 
folida; eruntque illa a’ — c ' . Hinc . 

/ 

THEOREMA. 


Vod fit Cx differentia duorum laterum in feptem lingularia folido-folida, qiu- 
bus condat cubo-cubus aggregati ipforum laterum fcmel fumpta, aquale cd 
differentis quadrato-quadrato-cuborum . Vnde. 

P \0 POSITIO XX/. 

IfTerenria quadrato-quadrato-cuborum, (i applicetur ad differentiam laterum, 
ifrtmum . | J orientur feptem lingularia folido-folida, quibus condat cubo-cubus aggrega- 

ti ipforum laterum , femel fumpta, & permutatim . 

THEO- 
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P \0 P O S 1 T 1 O XXI. 


A Ggregatum duorum laterum in feptem lingularia folido-folida , quibus con- 
ftat cubo-cubus differentiae ipforum laterum, fcmel fumpta ducere. 

Latus vnum fi a , alterum autem e . Oporteac a t b , ducere in a‘ 1 1 ' e f a' e’ 
t a' e' f u' e* f a e' t e‘ . 

Fiat particularis duftio , & colligantur lingularia plano-plano-folida > erunt illaj 
a’ — e’. Hinc , 


THEOREMA, 


O Vod fit ex aggregato duorum laterum in feptem lingularia folido-folida , qui- 1 ta- 
bus confiat cubo-cubus differentiae ipforum laterum femel fumpta aquale eft 
aitterentia quadrato-quadrato-cuborum. Vndc illud infertur. 

Differentia quadrato-quadrato-cuborum > fi applicetur ad aggregatum laterum-, 
orientur feptem fingularia folido-folida > quibus confiat cubo-cubus dilfcrentii ip- 
forum laterum femel fumpta , & permutarim. 


Genefis Poteflatum affectarum, & primo affirmati. 


p P o S i T l o i. 


Q Vadratum affeftum adiun&ione plani fub latere adfeita congruenter fublate- pmfi.wm.f- 
rali cocfficientc longitudine, componere. /va«™» ji - 

w- Sit binomia radix a t c ,-Coetticicns fublatcralis b , longitudo . Oporteat 
quadratum abs a f e , aflfc&um adiumfiionc plani fub b , & a f e , componere. Du- m . . 
catur a | c, in a t e t b , & colligantur dfcCta fingularia plana ,cruntq; illa a' t * a 
e t c‘ f a b f c b, qua: quidem aquabuntur eidem quadratq cx a f c , affeci o adiun- 
iiione plani ex a t e» in b, longitudinem. Hinc. 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera, & priterea coefficicns fublatcralis longitudo. Quadratum 
lateris primi, plus duplo-plano a latere primo in latus fecundum, plus quadra- 
to lateris fecundi , plus piabo a latere primo in cocfficicntcm longitudinem, plus 
plano a latere fecundo m eandem coefficientcm longitudinem, aquatur quadrato ag- 
gregati laterum alfcdo adiundionc plani fub dicto aggregato, & coclficicntc longi- 
tudine . 

Huius Theorematis veritas innotefeit ex opere multiplicationis a t et b, peraf- e . 

Hinc 
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<•<*»• f-t*- Hinc facile colliguntur plana lingularia > qui compofitio afFeda purae compofi- 
'" w* tioni addit, cum fcilicct ab eadem binomia radice duo componunrur quadrata, vnum 
quidem purum, alterum vero affirmati artectumlub eadem bmomia radice , & ad- 
(cita coelficiente longitudine . Plana vero funt. 

Planum a latere primo in coelficientem longitudinem. 

Planmn a latere fecundo in eandem coelficientem longitudinem. 


PROPOSITIO II. 


i-TcnfM /, Vbum aifedutn adiundionc folidi lub latere a binomia radice adfeito con- 
^ gruenter lublatcrali plano coelficiente, componere. 

Sit binomia radix afe, coclficiens autem fublaterale b pl. Oporteat cubum abs 
a t e, alfeflum adiundionc folidi lub b plano , & ipfa binomia radice afe, com- 
ponere. Effingatur quadratum ex a t e, & in illud fupcradditob pl. ducatur afe. 
Et colligantur ctfcdia lingularia folida , crunrque illa a' t } a‘ e t 3 a e‘ t e" f a b 
pl. t e b pl. qua aquabuntur cubo abs afe, affcdo adiundionc fobdi fub a | e , 
& b pl. Hinc ordinatur. 

•i < ■■ 

THEOREMA. 


{,. C I fuerint duo latera ,& praterea coclficiens fublaterale planum . Cubus lateris 
J primi, plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum, plus cubo 
lateris fecundi, plus folido a Ictere primo in conlficiens planum, plus folido a late- 
re fecundo in idem planum coclficiens aquatur cubo aggregati laterum affcdo adiun- 
dionc fobdi fub aggregato pradido, & cocfficicnte plano. Huius Theorematis ve- 
ritas innotefeit ex opere multiplicationis a* t a a c t c* t b pl. per afe. Hinc. 
&»UAm Facili colliguntur fingularia folida , quat compofitio afteda iam dida pura: com- 

(«./>, k- poficioni addit, cum fcilicet ab eadem bmomia radice duo componuntur cubi, vnus 
'tlrtMcp' q uldem purus , alter autem affedus fub eadem binomia radice , & adfeito coclfi- 
r.ua^d, r. ciente plano-folida vero fingularia funr. 

SoUdum a latere primo in coclficiens planum . 

Solidum in idem planum coclficiens . 


PROPOSITIO III. 


rrtffii t iit. Vbum afledum adiundionc folidi fub quadrato a radice binomia adfcita con- 
"*• G gruenter fub quadratica longitudine, componere . 

sit binomia radix afe, coclficiens fubquatlraiica b , longitudo. Oportear cu- 
bum abs afe, affectum adiunClionc folidi lub b , & quadrato abs afe, compone- 
re. Effingatur quadratum ex a t e, illudquc ducatur in a t e t b,& colbhantur cf- 
feCta fingularia iclida , cruwque illa a' t j a* e t J a e’ t e' t a* b t » a e b t c‘ b , 
qua propterca erunt aqualia cubo ex a f e, affcdo adiundionc fobdi fub quadra- 
to iplius a t e, & longitudine b. Hmc autem. 


THEO- 
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THEOREMA. 

Genefeos cubi affe&i affirmate fub quadrato. 


S I fuerint duo latera, ac infuper coeSicicns fubquadratica longitudo: Cubus la- 
teris primi, plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum , plus 
triplo folido a latere pruno in lateris fecundi quadratura, plus cubo lateris fecundi, 
plus folido a lateris primi quadrato in cocfficientcm longitudinem , plus folido du- 
plo a plano fub lateribus in cocfficientem longitudinem , plus folido a lateris fe- 
cundi quadrato in coefficientcm longitudinem, iqualis eft cubo ab aggregato late- 
rum affedto ad i unitione folidi fub iam didi aggregati laterum quadrato , 2 c cocffi- 
cientc longitudine . 

Huius Theorematis veritas innotefcit ex opere multiplicationis a' f a a e f e', per 
a t e t b. 

Ex his facili conftat qui nam fint fingularia folida , qu* compofitio affeda', vt 
didum eft, addit compolitioni puri. Sunt autem . 

Solidum a quadrato lateris primi in coeflkicntem longitudinem. 

Solidum duplum a plano, fublateribus in coefficicntem longitudinem. 

Solidum a quadrato lateris fecundi in cocfficientem longitudinem. 


P %_0 P O S 1 T 10 tv , 

Vadratcvquadratum affedum adiundione plano-plani fub latere i binomia 
V^/ radice adfeito congruenter fublaterali coemciente folido , componere. 

Sit binomia radix a t e, cocfficiens fublarerale b , folidum . Oporteat quadrato- 
quadratum ab a t e , affedum adiundione plano-plani fub a t e, & ipfo b, folido, 
componere . Effingatur cubus ex a f e, & xra in illum fuperaddito b , folido duca- 
tur a f e, & colligantur effeda lingularia plano-plana . Eruntq; illa a' f 4 a’ e t 6 a* 
c‘ f 4 a e‘ f e' t a h fol. t e b fol. Et hic aquabuntur proptcrca quadrato-qua- 
drato ipfius a f e, affedo adiundione plano-plani fub 3 f e, & ipfo b fol. Hinc . 


THEOREMA. 


Genefeos quadrato-quadrati affe&i affirmate fub latere. 

S I fuerint duo latera, & infuper coefficicns (olidum; Quadrato-quadratum lateris 
primi, plus plano-plano quadruplo a cubo lateris primi in latus fecundum, plus 
fextuplo plano-plano a quadrato lateris primi in lateris fecundi quadratum , plus 
quadruplo plano-plano a latere primo in lateris fecundi cubum , plus quadrato- 
quadrato lateris fecundi , plus plano-plano a latere primo in coefficicns folidunt-, , 
plus plano-plano a latere lecundo in cocfficiens folidum, iquale eft quadrato-qua- 
drato aggregati laterum affedo adiundione plano plani fub dido aggregaro, &cocf- 
ficientc folido . 

Huius Theorematis veritas innotefcit ex opere multiplicationis a' f j a' ef 3 a e* 
t c ! t b fol. per a t c . 

K PXOPO- 
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PROPOSITIO V. 

O Vadratum affc< 3 um'adiunfiione plano-plani fub cubo a radice binomia adfcito 
congruenter fub cubica coetfioente longitudine, componere. 

Sit binomia radix a f e , coelficicns autem b , longitudo . Oporteat quadrato- 
quadratum ab a f e, affectum adiua&ione plano-plam lub cubo ex a t e, m b, lon- 
gitudinem, componere. Effingatur cubus ex a t e,Sc in illum ducatur a t e f b , & 
colligantur effera lingularia plano-plani . Eruntquc illa a* t 4 a' e t <5 a’ e 1 f 4 a 
e' f e' t a' b t 3 a‘ e b f 3 a e" b f c' b, quat proinde arquaha erunt quadrato-qua- 
dtato ipfius a f e, aff.&o adiun&ionc plano-plani fub cubo ipfius a f e, & ipfa b , 
longitudine. Hinc infertur. 


THEOREMA. 

Gcnefeos quadrato-quadrati afle&i fub cubo , affirmate . 

S I fuerint duo latera, & coelficicns longitudo: Quadrato-quadratum lateris pri- 
mi , plus quadruplo plano-plano a cubo lateris pruni in latus fecundum , plus 
fextuplo plano-plano a quadrato lateris primi 111 quadratum latens fecundi , plus 
quadruplo plano-plano a latere primo in lateris fecundi cubum, plus quadrato-qua- 
drato lateris fecundi , plus plano-plano a cubo lateris primi in coctficuntcm longi- 
tudinem, plus triplo plano-plano a folido fub quadrato lateris primi , & latere le- 
cundo in cocfficientcm longitudinem , plus plano-plano triplo a lolido fub latert, 
primo, & lateris fecundi quadrato in coctficienrem tongitudinem, plus pljno-plano 
a cubo lateris fecundi in coclficienrem lungitudincm, aquatur quadrato-quadraio 
aggregati laterum affcCio adiunctione plano-plani fub cuuo aggregati pradiCti , & 
coctficiente longitudine. 

Huius Theorematis veritas innotefeit cx opere multiplicationis a' ->Jt 3 a' e rj* 3 
a e‘ -t» e 1 , per a c rfi b. 

Ex his manifeftum cft quid compofitio affefia > vt di&um cfl , addat compofitio- 
ni pura , funt autem hac lingularia plano-plaiu. 

Plano-planum a lateris primi cubo . 

Plano-planum triplum facium a quadrato lateris primi in planum i latere fecun- 
do in coctficicntcm longitudinem. 

Plano-planum triplum fadum i latere primo in folidum a quadrato lateris fecun- 
di in coctficicntcm longitudinem. 

Plano-planum a cubo lateris fecundi in cocfficientcm longitudinem. 


PROPOSITIO VI. 

rripfirit ✓"X Vudrato-quadrarum affcifhim adiun^ionc duplicis plano-plani , vnius fub la- 
tere, dc alterius lub quadiato , a radice binomia adfeitis congruenter fubla- 
teraii coelficience lolido, dc fubquadratico coefficicnte plano, componere. 

Sit binomia radix a e , coelficicns fublaterale b folidum coefficiens fubqua- 
draricum d planam. Oporreat quadrato-quadratum abs a e, affedium adiunctio- 
nc duplicis piano-plani , vr.ius fub a >j* e , & b fol. alterius fub a t c , quadrato , 
& d plano componere . Eiformctur quadratum ex a c , & in illud fuperaddito 

d pl. 
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d pl. ducatur a 4* e j & in effera folida fupcraddito b fol. rurfus ducatur a e , 
coiliganturquc effera lingularia plano-plana , qu* quidem erunt fequentia a" 4* 4 

a' e 4 * <s a‘ e* 4 * 4 a e' e' a' d pl. 4 * a a e d pL 4. e* d pl. 4. a b fol. 4 * c 

b fol. Hic igitur funt plano-plana, qui aequantur quadrato-quadrato ipfius a4*e, 
adlao adiundbonc plano-plani fub quadrato ipfius atjre.dc d plano, & plano-pla- 
ni fub a 4* c, & b fol. Hinc autem elicitur. 


THEOREMA. 

S I fuerint duo latera, & prxterea coefficicns duplex , vnum quidem planum fub- rw»w/<* 
quadraticum, alterum vero fublatcralc folidum. Erit propterea. '«»■ 

Oyadraro-quadratum lateris primi , plus quadruplo plano plano a cubo lateris 
primi in latus fecundum , plus fextuplo plano-piano a quadrato lateris primi in la- 
teris fecundi quadratum , plus quadruplo plano plano a latere primo in lateris fe- 
cundi cubum , plus quadrato-quadrato lateris fecundi, plus plano-plano a quadra- 
to lateris primi in coefficicns planum , plus duplo plano-plano a plano fub late- 
ribus in planum coefficiens , plus plano-plano a quadrato lateris fecundi in cocffi- 
cicns planum, plus plano plano a latere primo in coefficiens folidum, plus plano- 
plano a latere lecundo in coefficiens folidum ; squale eft quadrato-quadrato ag- 
gregati laterum afle&o adiundione duplicis plano plani vnius fub quadrato aggre- 
gati laterum, & coefficiente plano, alterius lub aggregato laterum, & cocfficicnte 
loiido. Huius Theorematis veritas ex opere mulriplicationis innotefcit. Hinc. 

Patet quid prxdi&a compofitio affecta addat purx &c. 


P 2{_0 P O S 1 T 10 Vll. 

O Vadrato-cubum affixTum adiun&ione plano-fol : di fub latere i radice binomia 

adfeito congruenter fublarerali plano-plano, componere. • 

oit bmo:nia radix a e, coefficiens fubtiterule b plano-planum . Onorteat com- 
ponere quadrato-cubum ab a 4 * e , affectum adiunttione plano-foIidi‘fub a 4*' c, 

4 r 0 piano-p. ano . Componatur quadrato quadratum ab a 4* e » & in illud fupcr- 
addito b puio-plino ducatur a 4 * c, colliganturque effefla fingularia plano-folida. 
fcruntque illa a' 4« 5 a* e 4+ 10 a‘ e' 10 a‘ e' 4* 5 a e* 4+ c' 4* a b p|. pl. 4» 
e b p\. pl. qux aquabuntur quadrato-cubo ipfius a 4* e , affc<2o adiunCtionc pla- 
no lolidi fub a 4* dc b pl. pl. hinc autem colligitur. 


THEOREMA. 

S I fuerint duo latera, & infuper coefficiens fublatcralc plano-plantrm ; Quadrato- 
cubus latei is primi , plus quintuplo plano-folido a quadrato-quadrato lateris 
primi in latus fecundum ,plus decuplo. plano-folido a cubo lateris primi in lateris 
fecundi quadratum , plus decuplo plano-folido a quadrato lateris primi in lareris 
fecundi cubum, plus quituplo plano-folido a latere primo in lateris fecundi quadra- 
to-quadratuin , plus quadra;o-cubo lateris fecundi , plus plano-folido d latere pri- 
mo in coefficicns plano-planum , plus plano-folido a latere fecundo in coefficiens 
plano-planum aqualis eft quadrato-cubo aggregati laterum affeiio adiunCtione pla- 
no-folidi fub aggregato laterum , & coefficiente plano-plano. Huius Theorematis 
veritas ex opere multiplicationis innotefcit . 

K 1 rtopo- 
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P %_0 P O S l T 1 O Vili. 

/'"'V Vadrato-cubum affc&um adiunflione plano-folidi fub cubo a radice binomia 
fl *" V^/' adfeito congruenter fubcubico cocfficenie plano , componere . 

bit binomia radix a 4 e, fubcubicum vero coefficiens b planum. Oporteat qua* 
drato-cubum ex a 4 e , affectum adiun&tone plano-folidi fub a 4 c , cubo , Se. b 
plano, componere. Sumatur quadratum ex a 4 e, Se in illud fuperaddito b plano, 
ducatur cubus ex a 4 e , & colligantur effe&a lingularia plano lolida , cruntqi illa 
a' 4 5 e 4 ‘o a’ c‘ 4 io a* e' 4 j a c* 4 e* 4 a‘ b pl. 4 3 a' e b pl. 4 i * 
e* b pl. 4 e’ b pl. Hinc . 


THEOREMA. 

rwn»«_ r I fuerint duo latera, & coefficiens planum; Quadrato-cnbus lateris primi, plus 
s, “"' jj quintuplo plano-lohdo a qUadrato-quadrato lateris primi in latus fecundum-, 
'plus decuplo plano- lolido a cubo lateris primi in lateris fecundi quadratum , pius 
decuplo plano folido a quadrato lateris primi in lateris fecundi cubum, plus quin- 
tuplo piatio folido a latere primo in lateris fecundi quadrato-quadratum, plus qua* 
drato-cubo lateris fecundi, plus plano folido a cubo lateris primi in coefficiens pla- 
num, plus triplo plano-folido a folido fubquadraio lateris primi, & latere fecundo 
in coefficiens planum, plus triplo plano folido i folido fub latere primo, & laieris 
fecundi quadrato in coefficiens planum , plus plano-folido a cubo lateris fecundi in 
planum coefficiens aequalis cft quadrato-cubo aggregati Uterum afifc&o aJiunitiofie 
plano-folidi fub plano coeffie lente , & cubo aggregati laterum. Huius autenu 
Theorematis veritas ex opere multiplicationis mnottlcit . 


P P O S 1 T 1 O IX. 

rrv/!t!i Vbo-cubum affeftum adiunflione folido-folidi fub latere i binomia radice ad* 
**• V j fcito congruenter fublatcrali coefficiente plano-folido, componere. 

bit binomia radix a 4 c , coefficiens autem fublateralc b plano-folidum. Opor- 
teat cubo-cubum ab a 4 e, aiTcctum adiumftionc folido-folidi ex a 4 e, in b pla- 
no-folidum, componere. Sumatur quadrato-cubus ab a 4 e , & in illum fuperad- 
dito b plano-folido, ducatur a 4 e , 8c colligantur efficta lingularia folido loltda > 
eruntque illa a‘ 4 6 a' c 4 ’ 5 a* b' 4 ao a' c' 4 i J a‘ c' 4 6 * e' 4 e* 4 3 b 
pl. (o). 4 c b pl. fol. quae quidem atquabuntur.cubo-cubo ex a 4 e, plus folido- 
lolido cx a 4 c, in b plano-folidum. Hinc. 


THEOREMA. 

rwm. Q I fuerint' duo latera vna cum coefficiente fublatcrali plano-folido. Cubo-cubus 
O lateris primi, plus fextuplo folido-folido a quadrato-cubo lateris primi in La- 
tus fecundum, plus dccuquintuplo folido-folido a quadrato-quadrato lateris primi 
in lateris Iccundi quadratum , plus vigecuplo lolido folido a cubo lateris primi in 
latens Iccundi cubum , plus dccuquintuplo folido-folido i quadrato lateris primi 
ia lateris iccundi quadrato-quadratum , plus fextuplo folido-folido a latere primo 

in la- 
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in lateris fecundi quadrato-cubum, plus cubo-cubo lateris fecundi, plus folido-fo- 
lido a latere primo in coefficiens plano-folidum , plus folido-folido a latere fecun- 
do in cocfficicns plano-folidum squalis cft cubo-cubo aggregati laterum, affeCbo 
adiun&ione folido-folidi fub coefficiente plano-foiido , & aggregato laterum . , 
Theorematis veritas ex opere multiplicationis innotefeit. 

Genefis Poccftatum affectarum negatfc . 


P 1^0 P O S 1 T 1 O A 


O Vadratum affeflum multa plani fub latere i binomia , radice adfeito congruen- 
ter lublaterali coefficiente longitudine, componere. 

Sit binomia radix a •£ e : cocfficicns fublateralis b longitudo. Oporteat quadra- 
tum abs a *}• e , affeftum multa plani fub a + e , & b longitudine > componere-. 
Ducatur a e, in a «f* e — b , & erunt effera plana a‘4>iac + e' - ab — 
c b, quae quidem atquabuntur quadrato iplius a + e, affecto multa plani ex a t c, 
in b longitudinem; Hinc, 


THEOREMA. 

S I fuerint duo latera, vna cum coefficiente fublaterali longitudine : Quadratum- 
lateris primi , plus duplo plano a latere primo in latus fecundum , plus qua- 
drato lateris fecundi, minus plano, a latere primo, in coefficicmcm longiiudincm- 
minus plano a latere fecundo in coefficientem longitudinem , zquale eit quadrato 
aggregati laterum, affe&o multa plani fub dido aggregato , & coefficiente longi- 
tudine- , 


P 2^0 P O S 1 T 1 O 11, 


C Vbum affedum multa folidi fub latere i radice binomia, adfeito congruenter 
fublaterali coefficiente plano, effingere. 

Sit binomia radix a *J» e , cocfficicns autem fublaterale b pl. Oporteat cubum- 
abs a e, affectum multa folidi ex a + e, in b pl. effingere . Componatur qua- 
dratum ex a tj. e , & in illud multatum b plano, ducatur a + e . Colligantur au- 
tem effera lingularia folida . Eruntque illa a’ ^ t a‘ e + 3 a c‘ e' — a b pl, 
— c b pl. & aquabuntur cubo iplius a + e , affecto multa folidi cx a •f» c . in b 
planum. Hinc. 


Theorema. 

S I fuerint duo latera , Se praeterea cocfficicns fublaterale planum Cubus lateris 
primi, plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum , plus tri- 
plo /olido a latere primo in lateris fecundi quadratum , plus cubo lateris fecundi , 
minus folido a latere primo in coefficiens planum, minus folido a latere fecundo 
in planum coefficiens eft aqualis cubo aggregati laterum affedo multa folidi fub 
coefficiente plano , Sc aggregato laterum . Theorematis veritas cx opere multipli- 
cationis innotefeit . 


tropo - 


pri • 

m* . 


T hiorem/c* 
ftitnnm . 


frtfe/itif Jt* 

( and». 


1 !,//>* m* f*. 
tundunt. 


Digitized by Google 



86 C. R.EN ALD. ALGEBR A NOVA . 


P 2^0 P O S 1 T 1 O 111. 


Vbum affeCtum multa folidi fub quadrato , a radice binomia , adfcito con- 
"*• gruentcr cocfficicntc fubquadratica longitudine, componere. 

Sit binomia radix a «pe, cocfficiens autem lubquadratica Iit b longitudo. Opor- 
teat cubum ex a •$* e.affcCtum multa folidi fub a *f* e, quadrato, & b longitudine, 
componere . Effingatur quadratum ex a e , & illud ducatur in a *i» c — b , & 
colligantur clfeCta lingularia lolida, cruntque illa a' + 3 a' c 4* 3 a t‘ *f a' - a* b 
— a a c b — c‘ b. Quae quidem at qualia erunt a c , cubo affcCto multa folidi 
abs a + c , quadrato in b longitudinem. Hinc. 

THEOREMA. 

ttr O I fuerint duo latera , & infuper cocfficienj fubquadratica longitudo , Cubus la- 
>"» ■ J teris primi , plus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fecundum, plus 
triplo folido a latere primo in lateris fecundi quadratum , plus cubo lateris fecun- 
di, minus folido a quadrato lateris primi in coefficicntem longitudinem, minus fo- 
lido duplo a plano fub lateribus in coefficicntem longitudinem , minus folido A 
quadrato lateris fecundi in coefricicntcm longitudinem, xquabitur cubo aggregati 
luterum afleito multa folidi fub cocfficicntc longitudine, & quadrato aggregati 
laterum . 


Generis Potcftatum affectarum negate mixtim , & affirmati . 
P 2{0 P 0 S 1 T 1 O 1. 


tfffofirif 

fTM/t , 


Q Viiadrato-quadratum affe&um adiun&ionc plano-plani fub latere, multa vero 
plano plani fub cubo a radice binomia, adfcico congruenter fublatcrali coef- 
s. ficicnte folido, & fubcubica coefficiente longitudine, componeret 
Sit binomia radix aijte, cocfficiens fublateralc b iolidum , coefficiens fubcu- 
bica d longitudo. Oporrcat quadrato-quadratum ex a *i* e, affeClum adiunftiontj 
plano-plani ex a e, in b Iolidum ; multa vero plano-plani abs a *f* e , cubo in., 
d longitudinem, componere. Ducatur quadratum cx a •{• c,in a*}> e — d , & uu 
effecta folida fupCraddito b folido , ducatur a «J» e , & colligantur fingularia effe- 
cta plano-plana , cruntque illa a’ qk 4 a' e 6 a' c' 4 a e' e' — a' d — 3 

a' c d — j a e* d — e' d 4* a b fol. ipcb fol. Qux quidem xqualia erunt qua- 
drato-quadrato abs a >f* c , affeCto multa plano-plani cx a Jp c , cubo in d , lon- 
gitudinem, Sc adiunCtione plano-plani ex a e , radice in b folidum. Hinc. 


THEOREMA 

Tt.rma O 1 fuerint duo latera , & prxtcrca cocfficiens cnbica longitudo atq. etiam cocf- 
j ficiens fublatcrale (olidum, Quadrato-quadratum lateris primi, plus quadruplo 
pf.mo-plano a cubo lateris primi m latus fecundum , plus fcxtuplo plano-plano i 

longitu- 
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quadrato lateris primi in lateris fecundi quadratum, plus quadruplo plano-plano a 
latere primo in lateris fecundi cubum , plus quadrato-quadrato lateris fecundi mi- 
nus plano-plano a cubo lateris primi in cocfficicntem longitudinem , minus triplo 
plano-plano .i folido lub quadrato lateris primi, & latere iecundo in cocfficicntem 
longitudinem, minus triplo plano plano a folido fub latere primo, & lateris fecun- 
di quadrato in coefficientem longitudinem minus plano-plano a cubo lateris fecun- 
di in cocfficicntem longitudinem , plus plano-plano , a latere primo in cocfficiens 
folidum , plus plano-plano a latere Iecundo in cocfficiens folidum , atquatur qua- 
drato-quadrato aggregati laterum affecto multa plano-plani fub cubo aggregati la- 
terum ; Sc cocfficicnte longitudine , adiunCtione vero plano-plani fffiTag^regato 
eodem , & cocfficicnte folido , ° 6 


P 1^0 P O S 1 T 1 O 11. 

O Vadrato quadratum affeClum multa plano-plani fub latere adiunflionc vero r "pfi* /•■ 
plano-plani fub cubo, a binomi radice adfeitis congruenter fublaterali coef- tw “‘ A ’ 
hciente folido, Sc fubcubica coefficiente longitudine , componere. 

Sit binomia radix a e , cocfficiens fublateralc b /ol. cocfficiens fubcubica., 
d longitudo, Oporteat ex a c, quadrato -quadrarum affectum multa plano-plani 

fub a c , & b folido , Sc adiundione plano-plani lub a e , cubo , & d ion»i- 
tudine , componere . Ducatur quadratum exa«|*cina*f*e<|«d,&in effcCbL 
folida multata b folido,- ducatur a e, & orta plano-plana erunt a* 4 a 1 e 
6 a* e* 4* 4 a e’ rfc e* 4* *' d* J a‘e d a c‘ d e' d — a b fol. — e b fol. 
qua: quidem atquabuntur quadrato quadrato esa + e, affedo adiunCtione plano- 
plani lub a *}* c , cubo, & longitudine, &; multa plano-plani fub a *f* e, radice, de 
ipfo b folido . Hinc autem , 


THEOREMA, 


S I fuerint duo latera , & infuper cocfficiens fubcubica longitudo , atque etiam* t 1 »» l‘- 
cocfficiens fublatcrale folidum iQuadrato-quadratum lateris primi , plus qua- 
druplo plano-plano a cubo lateris primi in latus fecundum , plus fextuplo plano- 
plano a quadrato lateris primi in lateris fecundi quadrarum , plus quadruplo pla- 
no-plano a latere primo in lateris fecundi cubum, plus quadrato-quadrato Iatcrisfc- 
eundi, plus plano plano a cubo lateris primi in cocfficicntem longitudinem, plus tri- 
plo plano plano a folido fub quadraro lateris primi , & latere fecundo in cocffi- 
cicnrcm iongituninem , plus plano-plano triplo a folido fub latere , primo , Sc la- 
teris fecundi quadrato in cocfficicntem longitudinem , plus plano-plano a cubo la- 
teris fecundi m cocfficicntem longitudinem minus plano-plano a latere primo in* 
cocfficiens folidum minus, plano-plano a latere fecundo in cocfficiens folidum ,-rqua- 
tur quadrato-quadrato aggregati laterum affefto adiun&iuc plano-plani fub cubo 
aggregati laterum , & toefficicmc longitudine , multa vcio plano-plani fub ipfo 
laterum aggregato, & cocfficicnte folido. 


PROPOSITIO 111. 


Q.’ 


Vadrato-cubunoffeCtum adiunClionc plano-folidi fub latere , & multa plano- 
folidi fub cubo a binomia radice adlcitis congruenter fublaterali cocfficicnte 

plano- 


TrcS 'tu trr, 
na . 
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plano-plano, & fubcubico coeflicientc plano» componere. . 

P S.t binomia radixa*e,coefficiens fublatcralc b plano-planum ; fubcubicum cocf- 
fJcicns d planum . Effingendus vero fit quadrawxubus ab a * e , afferius admn- 
riione planoTolidi fub a + e, radice , & b plano-plano tnuka vero p ano-fohdi 
fub i+c, cubo, & d plano, componatur quadratum ab a >§+ e,&in illud multa- 
tum d plano .ducatur idem quadratum aba + c,& orta plano-plana augeantur 
b plano-plano, & ducamur in a e, orientur h*c plano-lobda a’ «*♦ 5 a* e * i o 
a'e'+ e' + io a 1 b' ^5 a e* *e' — a' d pl. — j a* c d pi. - 3 a c’ d pl. - c’ d 
pl. & a b pl. pl. * e b pl pl. Hinc . 


THEOREMA. 


r* I fuerim duo latera, & infuper fubcubicum coctficiens planum, nec non , & 
umt . ^ fublatcralc coclficics plano-planum Quadrato-cubus lateris primi , plus quintu- 

plo plano-folido a quadrato-quadrato lateris primi in latus fecundum . plus decu- 
plo plano-folido a cubo lateris primi in lateris fecundi quadratum , plus decuplo 
plano-folido a quadrato-hteris primi in lateris fecundi cubum, plus quintuplo pla- 
no-folido a latere primo in latens fecundi quadratoquadratuin , plus quadrato-cu- 
bo lateris fecundi , minus plano-folido a cubo lateris primi in cocfliciens planum , mi- 
nus triplo plano-folido a iolido fubquadrato lateris primi ,& latere fecundo in coet- 
ficiens planum, minus plano-folido a folido fub latere primo, & lateris fecundi qua- 
drato in coeffictens planum , minus plano-folido a cubo lateris fecuiuti in coctficiens 
planum , plus plano-folido a latere primo in coctficiens plano-planum , plus piano- 
tolido a latere fecundo in coefficiens plano-planum aequatur quadrato-cubo aggregati 
laterum a (ferio multa plano-folidi fub cubo aggregati latcrnm, & cocfficiente plano 
adiunriione vero plano folidi fub aggregato laterum, & coeflicientc plano-plano. 


Genefis poteftatum auuIfarutrL, . 


P \0 P O S IT 1 O /. 

13 lanum fub latere , aflferium multa quadrati a binomia radice adfeira congruen- 
frin.i. 1 rcr fublateraU coetficieiuc longitudine, componere. 

Sit binomia radix a t c, fublarcralis coctficiens b longitudo. Oporteat planum- 
fub a f c , & b longitudine afferiuin multa a t e , quadrati, componere . Ducatur 
b — a — e,m a t e,& orientur lingularia plana a b t c b — a’ — ne - e‘. Ee 
hinc ordinatur. 


THEOREMA. 


ru-T.ma^ O I fuerint duo latera, atque etiam fubiateralis coctficiens longitudo, Planum i la- 
ftimum. tere primo in coefficicnton longitudinem , pios plano .i latere fecundo in cocf- 

ticicntem longitudinem, nunus quadrato lateris primi , minus duplo plano fub late- 
ribus , minus quadrato lateris fecundi , aquatur plano fub aggregato laterum , & 
cocfficiente illa, afferio multa quadrati ab aggregato laterum. 

PROPO- 
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*9 


PROPOSITIO 11. 


S Olidum fub latere afleflum multa cubi , a binomia radice , adfeito coogruenter /'• 
fublaterali cocfficicnte plano, effingere. ' 

Sit binomia radix a t e . fublaterale coefficicns b pl. Effingendum fit folidum 
fub a t e , & b pl. afleffum multa cubi exa t c . Ducatur a t c. in b planum , mul- 
tetur a t c cubo . Orientur folida a b pl f c b pl. — a‘ — 3 a‘ c — 3 a c* — • c’ , 

Hinc . 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera , vna cum cocfficicnte fublaterali plano i Solidum a latero 

primo in coefficicns planum, plus folido a latere fecundo in coefficicns planum «**«» . 
minus cubo lateris primi , minus triplo folido a quadrato lateris primi in latus fe- 
cundum , minus triplo folido a latere primo in lateris fecundi quadratum , minus 
cubo lateris fecundi , iquatur folido fub aggregato laterum , & cocfficicnte fubla- 
terali plano, affecto multa cubi ab eodem aggregato laterum. 


• - ; t 

P R_0 P O S 1 T 1 O 111. 


S Olidum fub quadrato atfettum multa cubi a binomia radice , adfeita congruen- t.trfm.tn- 
tcr fubquadratica coetliciente longitudine , effingere . *'*• 

Sit binomia radix a fe> fubquadratica coefficiens b longitudo. Oporteat folidum 
fub a t e . quadrato, & b longitudine , affettum multa cubi ab a t e, componere . 

In a t c . quadratum , ducatur b — a — e , & orientur folida a‘ b t 2 a e b | e“ b 
— a 1 — 3 a* e — 3 a e* — c 1 . Hinc . 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera, & fubquadratica coefficicns longitudo ; Solidum a quadra- 
to lateris primi in coefficicntem longitudinem , plus duplo folido a plano fub- 
lateribus in coefficientem longitudinem , plus folido a quadrato lateris fecundi iil. 
coefficientem longitudinem , minus cubo lateris primi , minus triplo folido a qua- 
drato lateris primi in latus fecundum , minus triplo folido a latere primo in lateris 
fecundi quadratum, minus cubo lateris fecundi, eft aquale folido fub quadrato ag- 
gregati laterum , & cocfficicnte longitudine , affeClo multa cubi ab aggregato late- 
rum.. . 


P \ 0 P O S 1 T 1 O 1F. 


P Lano-planum fub latere affcilum multa quadrato- quadrati a binomia radico , rnp/itit 
adfeito congruenter fublaterali cocfficicnte folido , componere . 

L Sit 
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Sit binomia radix a t e , cocfliciens fublaterale b folidum . Oporteat componere 
plano-planum ex b (olido in a t e, affc&um multa a t c, quadrato-quadrati. Aufe- 
ratur a t e , cubus, ex ipfo b (olido , & ducatur ‘in a f c . Orientur plano-plant. 
a b lol. f e b fol. - a‘ - 4 a' e - 6 a' b‘ - 4 a c 1 - e* , & Hinc ordinabitur &c. 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera , & prxtcrca cocfficicns folidum Plano-planum a latere pri- 
mo in coctficiens (olidum , plus plano-plano a latere fecundo in cocfliciens fo- 
lidurn, minus quadrato-quadrato lateris primi, minus quadruplo plano-plano a cu- 
bo lateris primi in latus lecuudum , minus fcxtuplo plano plano a quadrato lateris 
primi in lateris fecundi quadratum , minus quadruplo plano-plano a latere primo 
in lateris fecundi cubum, minus quadrato-quadrato lateris fecundi, xquatur plano- 
plano ex aggregato laterum in coctficiens lolidum, attccto multa quadrato-quadra- 
ti ex predicto laterum aggregato . 


PROPOSITIO V. 


P Lano-pIanum fub cubo , afficitum multa quadrato-quadrati a binomia radico , 
adfeita congruenter fubcubica coelficientc longitudine , effingere . 

Efto binomia radix a t e > fubcubica vero coelficiens b longitudo . Oporteat fo- 
lidum ab a f c , cubo , & ipfa b longitudine affeitum multa quadrato-quadrati ab 
a f c , componere. Ducatur b — a — c, in a t e , cubum, & efficientur lingularia 
plano-plana a' b t } a* c b f j a e“ b t e' b — a* — 4 a' e — 6 a‘ e* - 4 a c‘ - c*. 
Hinc autem. 


THEOREMA. 


S I fuerint duo latera , & prxterea cocfliciens longitudo Plano-planum .i cubo la- 
teris primi in cocificienrem longitudinem , plus triplo plano-plano a folido fub 
quadrato lateris primi , & latere fecundo, in eandem coelficientcm longitudinem , 
plus triplo plano-plano a folido fub latere primo ,& lateris fecundi quadrato.incan- 
dem longitudinem, plus plano-plano d cubo lateris fecundi in eandem longitudinem, 
minus quadrato-quadrato lateris primi, minus quadruplo plano-plano a cubo latens 
primi in latus fecundum , minus fcxtuplo plano-plano a quadrato lateris primi, in la- 
teris fecundi quadratum , minus quadruplo plano plano a latere primo, in lateris fe- 
cundi cubum , minus quadrato-quadrato lateris fecundi , aquatur plano-plano (ub 
coelficientc longitudine, & cubo aggregati laterum >affcdo multa quadrato-quadra- 
ti aggregati laterum . 

M O N l T V M. 


A Tquc hunc in modum licet procedere ad altilfimos gradus in infinitum ; fimi- 
iirudinc enim eorum , qui fupcriiis attulimus citera deinceps tractanda^ 
forent . 


SCHO- 
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H AEC autem prafertim conducunt ad refutationem namerofam Potejlatum , de qua-a 
fu ferius, in frima nimirum huius Ofens parte, dt /fer uimus . 

Vt fi /apponamus potefiatem puram , verbigratia quadratum , atque fit eius analyfis in- 
ftituenda i / d vero vt fuo loco diximus beneficio fpcctofe confequemur ; (uppofito quod re- 
qutfita radix binomta fit , hoc efi duobus nominibus confiet, tn cuius gratiam hanc genefin 
Potcfiatum purarum adyecimus ; hinc enim facile confiat quomodo fit numero/a Potefiatts , 
pura Analyfis infit luenda . 


Radix 

Radix 


Quadratum 

Radix 


Cubus 

Radix 


a t c R 
at c R 


a e t e* 
a’ t ac 


a‘ f i a c t e* 
ate 


a* e f a a c* f c' 
a' t a a* c t ac’ 


a' | 3 a’ c f 3 a c’ t c' C 
ate 


a' c f 3 a' c* -t 3 a V' f c’ 
a’ f 3 a* c t 3 a' c‘ t ac' 


Quadrato-quadratum a‘ t 4 a' c f d a’ c’ } 4 a e' t c* QCJ 

Radix a f c 


a* c t 4 a' c' t 6 a' e ! t 4 a e' t c' 
a' f 4 a* c t 6 a' e* f 4 a‘ e' f a e* 


Quadrato-cubus a' t j a* c t 10 a' c‘ t 10 a‘ c' f j a c' t e' QC 
Radix ’ a f c 


a' c f 5 a' c' t 10 a' c' t >o a* c* t S a c' f c* 
a 4 f j a’ c f 1 j a 4 c‘ t «o a' c' t 5 i‘ c* t ac* 


Cubo-cubus a* f d a’ c | 10 a 4 c' f ao a* c* t 1 j a‘ c' f d a c' f c' CC 

Si igitur data potefias quadratum fuerit , confiat illud fi fit a binomia radice , con- 
fiat inquam quadrato nominis primi, plus duplo plano fub lateribus , fcu nominibus , plus 
quadrato fecundi nominis, adeo vt latus vniuerfum conflans duobus fingu lar ibus lateribus , 
in fe quadratice ductum factat , potefiatem , qua commemorans planis confiet , ac ad td 
infit tuenda erit analyfis , iuxta ea , qua fuo loco tradidimus . 

Propofitum fit latus quadratum ex 4096, elicere: fatta fignatione per punita, vt agen- 
tes de interpunctione analytica docuimus , cum deprebenfum fuerit radiet m cjfc binomtam, 
atque duobus fingiilaribus lateribus conflare ; in memoriam efi redigendum Theorema jyn- 
thtticum , vnde deprhenditur , fi radix vniuerfa fuerit a , (fi e , quadratum conflare a' t 

L 2 2 et c 


Anahfls nu* 
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fimtu btmficit 
/pteiofd ro«. 
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2 a e | e' , ff 9 c eft quadrato primi nomina , plus duplo r e cl angulo fub ipfis nominibus » 
plus quadrato fecundi nominis i Atque adeo prunum tjl wqtitrcndum nomen primum > 
& procedendum , vt ex Paradigmate elicitur . 

JVon/ecus tntclligendum de alijs potejlatibus ait ior ibus . 


De Radicum extractiono . 

c A p 7 ' m. 


H -\C dv re luperius etiam, ctli obiter tra&auimus.nunc iterum diligentius : 
prxfenim cum hoc loco de extractione quoque radicis cx ffaCtionibus ha- 
i>cndus Iit fermo, cancrum vt luperius quoque adnotauimus. 

Qui modum extrahendi radicem cx numeris vulgaribus nouerit, facile quidem in- 
telhgct , vt opinor , qua via in his magnitudinibus procedendum iit ad radicis ex- 
tractionem . Eft autem radicis extractio , qua-dam diuiiionis fpccies . Si enim con- 
fideremus naturam iplius , perlimilem diuilioni reperiemus i extrahendo fiquidcin- 
radicem ex propoiita magnitudine uos reperiemus, magnitudinem ad quam propofi- 
tam magnitudinem cuius, radicem quarrmius, dum applicamus , ipfi ortiux magnitudini 
effe squalem. Dum enim cx 615, radicem quadratam eruere contendimus , certe nil 
aliud agendum fufeipimus , quam diuidere 625 , per quendam numerum , puta per 
2 j , itant ex huiufmodi diuifione proucniat itidem 2 5 , Sc vt 2 5 , dudus in 2 j , fa- 
cit 625 , cuius radix fiue latus quadratum dicitur 2 5, ita, & radice quadrata extra- 
Cta ex <525, proueniet rurfus 25, & ita dc radicibus alijs, puta cubica Scc. Qu* vt 
rei propofitx fint accommodata . Quxinadmodum a ,'duCtum in a , facit a’ , cuius 
radix, fiue latus dicitur a, ita radice quadrata extraCia cx a*, proueniet rurfus a . 
Non diflimiliter cum a‘, multiplicatum per a, producit a', nempe cubum ex a; Ita 
quoque cxtra&a radice cubica cx a‘ , fit a . Et fic dc exteris radicibus . 

Quamobrem fi proponatur a‘, cuius radix quadrata quarritur, illa quidem erit a» 
nam li.ee in fe duCta producit a‘. Sivero foret a 1 , cius radix effer ltidcma ; nam ha?c 
in fc cubice du&a facit a‘. Non dilfimili modo procedendum erit in quantitatum com- 
pofitarum cxtraClione , vt enim ex quantitatibus fimplicibus radicis cxtraCtio , non 
lccus fc habet, ac radicis cxtraCtio ex aliquo numero , qui vilius tantum fit chara- 
Cicris, ita radix quantitate exiftente compofita, non diflimiliter extrahetur, ac fi ex 
aliquo numero , radix eliceretur , duin numerus ille pluribus notis conflaret . 

itaque fi radicem quadratam elicero 
deberemus cx hoc trinomio a't 2 ac t e* . 

Primo extrahi debet radix ex a‘ , ea- 
que erit a , qu* quidem in fc duCla pro- 
ducit a' , quo dempto ex a‘ , remanet o ; 
vt in paradigmate cernitur. Modo autem 
multiplicetur a , per 2 , fit 2 a , per quod 
fi diuidatur 4* 2 a c , fit 4* c, quod ad- 
feribendum eft priori radici inuentx a , 
vt fiat a 4* e , multiplicetur autem 2 a , 
per e , fiet produClum + 2 a e, iubtra- 
hendum ex 2 a c , fupcrefl autem tan- 
tummodo >$+ c‘. Ol> id quadratice duca- 
tur in fe 4» c, fecundum nomen extra&x 
radicis, primo exiftente nomine a, & fiet 
4 * c',quo lubtraClo ex 4* c' , remanet o , 

quamo- 


a' 4* 2 a e tf* e* 
a’ 4 * 2 a c 4 * e* 

Radix a 4* c 

— . 4* 2 a e | 4* c* 

Diuifor 2 a 4* 1 a 


a 4 * c 
a 4* c 


a’ 4 h 


a c 4* c‘ 
a c 


a‘ 4* 1 a c 4* c ’ 
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qu^nobrru qtu-fita radix erit a 4 * e , liare enim in fe quadraticc dutfa producit 
.1 Tuetdi vtex paradigmate condar. r 

Quod fi alijs vtamur characteribus nihil refert. 

Nos in prima huius Operis parte vti confucuimus vocalibus, ad fimiificandas 
quantitates 'gnotas , ob id fic ic habet hypothefis a , nimirum eft primum nomen, «w*.”” 
at vero e, cd fecundum, itaque bmomia radix, vtpotc condans ex duobus nomini- 
bus ed a * e , cuius quadratum cd a> *• a a e ^ c‘, eadem autem prxeepta forent 
obferuanda , fi vtereinur a , & b , ve! a!i|s quibufeunque literis & e 
Propolitum Iit ex quantitate compolita cubicam radicem extrahere, & propofita 
quantitas fit a r 4* 3 a 1 e 4. 3 a e* e' . 1 * , 


T J * 

Primo fumatur cubica radix ex 
a' , eaque cd a , qutc in fe cubice 
duCla facit a' , quo lubtraClo ex a' , 
nihil remanet . Deinde diuidatur 3 
a‘ e , per 3 a* , triplum quadratum 
ipfius a' , & fit quotiens e , nempe 
iecundum nomen vniuerfic radicis 
primo exidente a , ducatur autem- 
e, in 3 a‘, fit productum 3 a’ e > quo 
fubtraClo ex 3 a* e , nihil remanet . 
Mox vcr6 ducatur 3 a , triplum pri- 
mi nominis in e‘, quadratum fccun- 


a' 4* 
a' 4, 


3 a’ e 4» 
3 a' e * 


a e' 
a e' 


4 * e’ 
•i* C. 


tju.\ titAlt frQ» 
ponitur extTA * 
htadu . 


O O 

Radix a 4 * e 
Diuifor 3 a‘ 


4 * 

* 


4* e 


a' 4. 
a' 4* 


a 4* e 

a 4 * e 

a e «|* e* 
a e 

a a e 4* e' 

a 4* e 


O ptrafitr.il 

mfroUtit . 


" - ■** * » awwm..- 

di nominis, & fit 3 a e', quo fubtraClo ex 3 a e 1 , nihil remanet; Denique duCatur 
e, in fe cubici , & fiet e 1 ; quo fubtraClo ex e 1 , remanet nihil ,• Atq; adeo hunc in- • 
modum ad finem operationis peruentum ed . * 

Carterum hic obferua , cum radix fuerit binomia ; nomina ipfa efle latera pote- g»-«a* 
datum, quibus condat id, cuius radix qu.tritur , & quidem latera illius denoimiu- /■*- 

tionis , quam potedates ipla: denotant, vt cum fuerit a* 4 a a e 4 e',quxratur au- r " ° u 

tem eius radix quadrata ; quoniam autem potedates quibus condat propofita magni- / "“" * 

tudo , ed a‘ , & e’ , propterea , quxrantur latera quadrata ipforum a‘, & e’ , qua: 
funt a, & e, conneCtantur figno 4, & fiet a 4 e, harc igitur erit radix quadrata 
propofita: magnitudinis . ' 

Operationis comprobatio fic fe habet . 

Vides enim fi ducatur in fe quadraticc 
a 4 e , radix iam diCla; fieri a* 4 a a e 
4 e' , quod fi ducatur m aipc, fieri 
a’ 4 3 a* e 4 3 a e* 4+ e' . 

Nec dilfiinilitcr fi propofita magnitudo 
foret a’ 4 3 a’ e 4* 3 a e’ 4 e' , eius 
enim radix cifct a 4* e , & eodem modo, 
quicunque adhibeantur cluraClcres . At 
fi propolitum foret ex a' 4* a a‘ e* 4* e* , 
radicem quadratam extrahere . 

Sumatur primo radix quadrata ex a' , 
eaque ed a‘, cuius quadratum cd a‘. 

Deinde accepto duplo huius nominis 

» - -» Sf« J 


a 4. 


e 4 

e 


a e’ 4 * 

a e* 


a' 4* 3 a' e 4* 3 a e’ 4« e' 


lAmuc aeecpio uupiu uuius nominis 

a* , illud e(lia‘, per illud diuidatur a a’ e’ , fiet quotient e* , eritque fecundum- 
quarliri radicis nomen , itaut binomia ra- * 

dix fit a* 4* e’ , ducatur 1 a’ , in e* , fit 
produduni a a‘ c‘ , quo fubtraClo ,ex 

2 a‘ e', nihil remanet, mox vero ducatur 

e' , in fe quadratice , fit e* , quo fubtra- o 

. Cio ex e' nihil remanet , atque ita ad ex- Radix 
tremuin operationis peruentum cd . Diuifor 


Sh ftritrA //- 
luftrmtHrtx!- 
f lit « 


a 4 2 a* e* *f* e 4 

a‘ 2 a 1 e' *J* e 4 


o 

a* + 
2 a 1 


c‘ 


a’ e* 
a* 


Compro- 
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Cum] rc'.- Uti 

{t.rjcc.is 

nutitijtitAti»- 

ni t fnfidia , 


lturfm mtte 
JrrlarJitur *• 
/yi txtmflit , 


Qttanit prc- 

fvnWUHT 15 #• 

WWr/ . 


TxrmpUirn — * 

«i idtm . 
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Comprobatur autem multiplicationis 
prifidio ; ii enim a‘ >|t e' , ducatur in le 
cj uadr.it ici- , producitur a‘*f*2 a' c'*i*e‘, 
quod requirebatur, 

j: 


Ita fi quadratum foret a* — i a‘ b’ + b' 
quidem erit a‘ — b', non fccus enim eli- 
cietur , ac fuperior cx binomio fimdi , in 
quo tantum intercedebat lienum alfirma- 
tiuum , hic igitur folum habenda clt ra- 
tio ligni negariui . 


a* •)£ e* 
a' 4» e‘ 


a’ e‘ e’ 

a' ->Jf ac’ 


a‘ a a“ c‘ ijt c‘ 

cuius radix quadrata defideretur, illa 

a* — a a’ b' «J. b’ 
a* — a a' b' 4 * b' 


O O o 

Radix a' — b* - i a’ b' | _ b* 
Diuifor a a‘ t a 1 ’ | 


Ita quoque in numeris, fi foret extrahenda radix ex 64 a’ •$* ido a 4 » 100, ex- 
traflo latere quadrato cx 64 a‘ , nempe-, 


8 a ;atq; diuifo itfoa, per 16 a, dupl i n 
ipfius .8 a, prouenict radix vnnierla- 
8 a <{• 10 , conflans- cx duobus nomini- 
bus 8 a,& 10 . connexis per fignum «i* , 
quemadmodum fit 8 a — 10 , radix ip- 
fius «4 a* — i( 5 o a + 100 , folum enim 
fit differentia in fignis , 


64 a' *f* itfo a xoo 


Radix 8 a 10 


Diuifor 16 a 
Vel fit <54 a' 


1 6 o a 100 


Radix 8 


Diuifor 1 6 a 


a' + i 1 c c' t 1 1 b iji 1 b c t b' 
«'ifaaciiid^aib^ibc^b 1 


000000 
Radix a >Jt c •}• b 


Primus diuifor 
Quadratum a' 
Radix a 


3 a 

a >}* c 


2 a <f* 2 c Secundus diuifor 

2 a c [ f c 

1 a I 

2 a b f 2 b c 
a a | a c 


t b 


I 


Hac itaq; lege procedendum in huiufinodi radicum extractionibus . Vbi obfer- 
ua produtfa facta a quotientibus in diuifores fubtrahenda effe a propofito plurino- 
mio.itaut ijs.&fingulorum nominorum poteftatibus inde fubtraClis nihil remaneat. 
Haec enim cft vniuerfalis extrahendarum radicum lex , vt cx dictis perfpicuum eft, 

Primus 


I 
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Primus diuifor cft a a, nempe duplum nominis primi . 


S >5 


a 

per a 


a 4* c 

per 2 


Primus diuifor 


2 a 

a* 224 * 

4 * 2 a b 4 > j b c 
4 * 2 a 4 * 2 c 

2 c Secundus diuifor 
j 4 * b quotus fecundus 

4 1 a c I 

4* * a I 

•it c quotus primus 

2 a 4 * 2 c 
4 * b 

4 * * 1 b 4 1 b c 

2 a 

* c 

4 * b 

4 * c 

4» c 

4. b 

4 * 2 a c 

4» c' 

4* b* 


Quod fi daretur quatrinomium, & eius eflee exhibenda radix cubica; proceden- 
dum foret tuxta naturam cubi- r 

bicx radicis; Vnde latus lin- 
gulare primum clfet a , cuius 
Ad 


Cubus a' ^ j a 1 b *{i j i b' *f> b' 


cubus iubtradius ex a' , nihil 
relinquit , at vero ad indagan- 
dum lingulare latus fecundum, 
paratur diuifor accipiendo tri- 
plum quadratum lateris primi, 
atq; reperitur latus vniucrfum a 4* e. 


Radix a 4* b 
Diuifo 


3 a’ 


% 3 i' b j b 

4 + 3 a ’ I 


Idem agendum, cuin cx numeris extrahenda fuerit radix cubica, itaut quadrino- 
miuin iit cubicum, & ex iplo cUcienda fit radid. 

Propofitum fit ex 27 a‘ 4 » j 4 a' 4* 3 <s a* 4 « 8 a' latus elicere 
*7 a' 4 + 54 a' 4 * 3* a' 4* 8 a' 


Primo extrahatur latus lingulare primum ex 27 a‘,illudquc erit 3 a*, cuius cu- 
bus cft 27 a‘; quo fubtradto ex 27 a‘ , nihil remanet . Deinde paretur diuifor ad 
indagandam fingulare latus fe- 

27 a 1 4* 54 a' 4» 3<S a* 8 a‘ 

27 a‘ 4* 54 a' 4 . 3 <S a* 4 . 8 a> 


eundum. 

Diuifor autem cft tripi unu.' 
quadratum lateris primi , nem- 
pe 3 a' ; & proueniet 2 a , pro 
lingulari latere fecundo, nempe 
diuifo 54 a' . Ducatur igitur 
3 a'; nempe latus primum .du- 
catur inquam in fc quadraricc 


o o 

Radix 3 a‘ 4 * 2 a 


Diuifor 3 a* 


.j ...... ... .v 

& proueniet’ 9 a*, quod duiftum in 2 a, fingulare latus fecundum, fiet i8a', cuius 
triplum eft 54 a', quo fubtraifto cx J4 a', nihil remanebit. Deinde vero , fumatut 
4 a* , nempe quadratum lingularis lateris fecundi , & illud multipliecturper latus 
primum, nempe per 3 a‘, fiet autem produftuin 12 a*, cuius triplum eft 3 6 a', quo 

fubtrado 


Exemplum-* 
mlterum cum 
rsdix extern- 
htndu eft at- 
hicu . 


QmmuJo t x 
Humeris ex- 
tr*btnd* eft 
tudix • 


Explicutip, 


Digitized by Google 



Ij umplurn^f 
sJ iJint . 


iQufnJ» eam 
tingit , v t •*- 
ttix frtdido 
mada triti ni 
Mfir. 


Quod it q:'M- 
irjttii rniui. 
tui dicitur f 
idem dictu, 
itan it c tu - 
ni. 
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fubtra&o ex 3 6 a*, nihil remanet. Ad extremum ducatur 2 a, lingulare latus fecun- 
dum, ducatur inquam iu fe cubice, vt Hat 8 a' > quo fubtra&o ex 8 a', nihil rema- 
net . Atque ita ad extremum operationis peruentum erit . 


Deinde lit cubus 272'— 542' 4* >7' a' i88a'4 , 285a' — 15024*125 
271* — 54a'*|» 361* 8a‘4* fioa*— 15024* 115 


o o *J* , 35 a ' — i8oa‘4 ,1I 5 a’ 
•I* 1 j 5 a* — 1 80 a' «f* 22 J, a* 


o 00 


o o 

Cubus 27 a' 
Radix 3 a’ 


Radix 3 a* — 2 a 4* 5 32’ 

3 a' 


Primus diuifor 272* 

Secundus diuifor 272* — 3 fi a' «J» 12 a‘ 


— 54 a' 9 a* 

«J» 27 a' per 3 

27 a' primus diuifor 
- 2 a quotus primus 


— 2 a 
— - 2 a 

4* ly a 4 

— 2 a 4* 4 a‘ 

31' 

— j4 a' 

T 11 a' 9 a 4 

per 3 

9 a 4 

•i* 36 a 4 per 


27 a' 


3 a* — 22 
3 a* — 2 a 


— fi 1' 4> 4 a' 

— fi a' 


- ii a' 4* 4 a‘ 

3_ 

- 3 fi a' t »2 a’ fecundus diuifor 


4 * 135 a 4 rjr 5 quotus fecundus 4* 5 

4. 27 a 4 4. s 

4* 5 
* 5 

•f* 27 a* — 36 a’ 12 a* 

5 

t 133 a’ - 180 a' 4* fio a' 

4* 25 

4 * 3 a* — 22 

4» 25 
4* 5 

4 * 75 a* — 50 a 
per 3 

4* 


t 225 a‘ — 150 a 



Sape autem contingit, vt quandtitates ex quibus radix extrahi debet , ita fc ha- 
beant, vt radix pradiilo modo erui non podit.tunc autem delignabitur ipfa de qua 
qu.tritur pratfigendo propolitis quantitatibus lignum radicale cuiufmodi eft It , & 
quidem iuxta naturam quxfitc radicis , vt ad extrahendam radicem quadratam ex 
a b , feribendum It a b , quo fymbolo denotamus radicem quadratam ex a b , ex- 
tradtam, vel adhuc extrahendam effe . Quod fi in animo , fit extrahere radicem ex 
binoinio, vt ex a‘ t b* , prarfigendum cft character radicatis , prius claufo binomio 
intra parent vefin.vt hinc, qui fcquitur in modum tji ( a* | b‘), vel loco parentelis ad- 
hiberi etiam lo!ec lineola defuper vt f t a r 4Tb‘i 
Qua: autem diximus de radicibus quadratis , intclligcnda de cstcris > quamo- 
brern, fi foret extrahenda radix cubica ex a’ b, feribendum clfct it c,a‘ b , & fi ex 

quantitate 
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quantitate compofita.idcm perficiendum adhibita parenthefi , vt JJt C (a* -b'tab'), 
vel deferipta defuper lineola 51 c a 1 — b 1 <{• a b*. 

Hc autem quantitates furdx; fiue irrationales dicuntur . 


Ex Fra&ionibus Radicum extra&io . 


E X Arithmetica; praeceptis manifefte conflat, quandocunque ex frafiionibus erun- 
da fit radix aliqua, nil aliud agendum efle, quam radicem extrahere illius ge- 
neris , tam ex numeratore , quam ex denominatore , hoc enim patio propofitx ra- 
dicis fractionis radix comprobatur . Si itaque radix cft extrahenda quadrata ex 
Quoniam igitur radix quadrata ex a* b’, cft a b,& radix quadrata ex c‘,eftc, 
propterea propofitx quantitatis radix erit . 

Non diilimilitcr fi extrahatur radix quadrata ex , fiet enim radix 

ha quoque ad extrahendam radicem quadratam cx 4 t > quandoqui- 
dem 4 f ““,?* ■ *■ > in formam ffadfionis facit » & radix quadrata ex 64 - 

96 af 36 a‘ eft 8 — 6 a, vt radix quadrata cx 16, eft 4, propterea quxfita radix 
erit , hoc cft a — 

Nec diilimilitcr in radicibus alterius generis procedendum; Vnde fi foret propo- 
fitum radicem cubicam extrahere ex loco propofito multinomio t 

Quandoquidem radix cubica numeratoris cft a' t e' , radix vero cubica denomina- 
toris cft b , propterea quantitatis propofitx cubica radix erit . 

In numeris vero , fi proponeretur rV ' -' , & huius exhibenda foret ra- 

dix , ea quidem eflet vt multiplicatione comprobati poteft, latus enim cubi- 
cum numeratoris 8 — 6 a, & denominatoris itidem latus cubicum eft 4. 

Algorithmus quantitatum Surdarunu. 


O Mnis quantitatis diuifio per aliam quantitatem dum perficitur , ira contingit , 
vt imperfecta , vel pcrfc&a fit; hoc fecendo modo cucnit,cum fit adeo vt fine 
reliquo eueniat quotus ; primo autem cum reliquo proucnit , atque adeo non diffi- 
militcr cft ratiocinandum in extractione radicis, vnde cum cx aliqua quantitate ra- 
dix eft eruenda, aut ita radix elicitur, vt-iuxta conditionem, atque naturam radicis 
in fc duCta totam quantitatem reftituat , vel ita extrahitur vt non prxeise fua ianu 
diCia multiplicatione quantitatem efficiat , quia nimirum nulla reperiri poteft , qua; 
quantitatem illam, cuius radix quaeritur ,ad vnguem in fe du&ajiuxta quarfitaf radi- 
cis naturam, efficiat . Inde igitur furdx quantitatis cueniunt, ac proinde hx tra- 
Clandx quoque funt in fra&ionibus. Primum autem, quod occurrit cft quantitatum 
furdarum ReduCtio . 


Pe rcduftionc Surdarum quantitatum^ . 


Q Vcmadmodum ad operationem fraftionum diucrfx denominationis oportet 
prius ipfasad eundem denominatorem reducere, ita nonfccus eft opus quan- 
- titates furdas , cum diuerfa radicalia ligna habuerint , ad idem radicalc, 
fignum reducere . 

Hoc autem perficitur fi ad numeros, a quibus radices denominantur minimus re- 
pedatur numerus, qui per ipfos fine reliquo diuidi poffit. 

M Opus 


Ex frafUeni- 
bui qua artent 
radktsextra- 
hatttr extra - 
piam. 


Exemplum—/ 
altarum . 


EeJim trusdo 
in raduikm 
alterius gene» 
rit produtne* 
dum . 

Idem ia nu- 
meris t/hndi - 
tur i jucd itu 
/fetidus , 


Dt quantita-. 
filus Jeu radi - 
tilus furdis 
agendum fu- 
f-rfi. 

Vade quanti» 
tam /urda 
ortum durat. 


RtdufliOffitd» 
titatum js.r — 
datum 'tu*-, 
arte ferjuia» 
tur . 
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Op« igitur fit lias quantitates gi Qa b.&IfcCa' b,ad idem radicalc fignum reuo- 
care. Querendus cft igitur ad i 3, numeros, a quibus Q_,& C, denominantur, 
quaerendus inquam cft numerus minimus , qui per ipfos line reliquo diuidi poftit , 
hic autem numerus cft 6, qui nimirum pera, diuidi poteft.itcmq,- per 3. Cumigitur 
(1 6, diuidatur per 2 .oriaturj , & fi idem d, diuidatur per 3 .oriatur 2 .fitvt ab mul- 
tiplicandum fit in fc cubice , & a’ b , ducendum fit in fe quadratice fient enim eo- 
dem li gno atlcita JkCC a' b‘, & RiCCa*b’. Vcliuxta alios fit BiQC&c. ItaRab, 
& 9151 a' b^il, 1 , fub eodem radicati figno; erunt Itlii a‘ b‘, & nav a» b 4» a b' • 

Ita quoque farne accidit, vt aliqua quantitas rationalis reduci debeat, ad aliquod 
*- fignum radicate, fitque pe r multip licationem in le. Vt fi opus fit a ^ b , reducere 

ad idem fignum radicis Bt a : b‘, oportet multiplicare a b , in fc quadrate , tic 

T fit ^ »* a » b *f* *’ • fi idem binomium u q* b , multiplicetur in fc cubice 

p r0( j ucctur ry q - ^ h~«f« T au' b' , nempe fub eodem ligno radicis , cunu 
exempligratia IV C a' — b' «J, a b 1 . 

9 s** A 7 K -r' Reducuntur quandoque furdx quantitates ad limpliciorcs , tollendo ex figno ra- 

un‘lj^a dicali quicquid rationale eft, nempe diuidendo quantitates fub eodem figno radica- 
ti» li comprchenfas per aliquod quadratum , vel per aliquem cubum , & quidem per 
lu.mr. quadratum illud , cui prifixo ligno radicali , du&um fuit in quantitatem irrationa- 
lem , eodem modo de cubo intelligcnduin . 

gj t verbigratia IS 108 a', reducenda, & quidem ad 6 a a 3 .reduci poterit; quan- 
doquidem 108 a’, producitur cx multiplicatione 36 a', per 3, quarum radices linit 
6 a, & Id ; . Itaque (i 108 a', diuidatur per 3<S a*, fuperfit feribendum tantummo- 
do 3, fub figno radicali, vt fiat 6 a Ii 3 . Id autem oftendit 6 a , feu quod idem eft 
IV ;o a 1 , multiplicatum cflb per Rt 3 . 

Ita fi fiicrit IV a' b •{• a' b* , loco ipfius fabftitui poterit a IJt a b «fle , proptcrca- 
mimmn . quoti a' b a' b‘ , diuidi poteft per quadratum iltuil a* , cx qua diuifione emer- 
git a b *Jt b' , fi enim a b ij» b' , ducatur in a‘ , fit productum a' b >J* a' b“ , vt 
patet . 

«i.,v f,ju, Quia tamen haud facile eft reperire quadratum , cubum &c. per quod diuifio 
ad huiufmodi reductionem neceiTaria perfici queat , pratftat ob id diligenter inqui- 
rere , qua ratione datarum quarumlibet quantitatum diuifores omnes inucniantur , 
de quo infra . 


Additio quantitatum Surdarum, . 


jMitf r*~ A D addendas quantitates furdas , oportet primum explorare , vtrum finr inter 
fe communicantes, an non; Si enim communicantes fuerint , addantur tan- 
tum quantitates , vel nume ri > qui extra fignum radicalc funt conftituti. Vt ad ad- 
tui i, i, XI. dendum 9t 75 »‘ , & Rt 27 a', feu quod idem cft 5 1 Ijt 3 , & 3 a Rc 3 , Addere opor- 
tet 5 a, & 3 a, vt fiat fumma 8 a, cui annexa Ut 3, fiet fumma 8 a Rt 3 . 

Tx.mftx. Mcc vt intdligantur, adhibendus eft numerus rationalis velut irrationalis, & fup- 
'""Z™ P ol T‘L‘ tuin c fi numero aliquod radicis pretium . Vt exempligratia fit ft , & 
9i <> 4 a* , quarum fumma fiet 9 a 9t 4 • Nam idem eft 91 , ac eft 5 a lv 4 , & 

Bt o 1 idem quod 4 a 9: 4 quarum fumma cft 9 a Bt 4. Vt igitur melius hxc per- 
' cipuntur: Supponamus a valere 3 , igitur R too a 1 , feu 5 a Rt 4 . Idem cft quod 
1 5 R 4 > hoc cft 9t produCti cx 2 2 5 , in 4 , hoc cft 9i 900 . At vero R64 a’, hoc eft 4 a Rt 4. 
idem eit quod 1 2 ft 4, hoc eft 9t 576. At vero ii iv 900 , & Kt 576 , fimul addan- 
tur, fiet fumma 9t *9t<5, & ita eft nam 9t 900, eft 30 , Kt 576 , eft 24 , quorum- 
Tivrfi rem fuiiuru eft 34 , at vero Kt 2916 , eft idem quod J4 . Recte igitur prxeeptum fcri- 
ftdxr,x . i,,, t vt addantur numeri extra fignum radicalc exifteutes . 

Non 
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Nonjliflimilitcr fi fuerint R i^TFb', & R FFJF, hoc eft a r & b 

gt a* b‘. Additis a, & b, fiet fumma a 4 * b gt a* t>‘. 


Non dim.niliter fi 3d ; r — ~ » vel Br b‘ — u*» addere oporteret Ifc b' u' • 

fiet enim fum ma ia jJc gi b- — Itemque addito R ^TI»T a 77‘ 1 7»~atl5l , 

adjkji* -io>'+ }7 a‘ — i :o a •£ joo, hoc eft addito a 4. > r a‘4.11 ad <Ti. 
n. r.. , o t». rr~* • j •» 


Iji a* «$• u , het fumma 8 & , 

At ii non fuerint communicantes addi non poterunt ; itaut vnam radicem conftituant . 

Vnde oportet illas addere mediante Jjgnt^tj», « quo bin omia, ac multinomia con- W>"‘Z£Z- 
furgunt . V t li fuerit addendum gi a : 4* b 1 » ad & a' — o‘ , fiet fumma Ri a' ' t f ,~£‘> mmttt/Udi 
R »• i>‘. t V 

Deinde fi fuerit opus addere atftbi ad R a T 4 Tp i _fict fumma a 4 + b 4 * R 
a‘ 4> u*. eft enim u b, quanti tas ra tionalis, & R 4 * b‘, Irrationalis. Non dif- 
fimili modo ex a* 4* b 1 4» a R a' 4. t>‘ , & a' — b‘ — b gt , fiet a a‘ 4 * a 

b gt a* 4* b* • 

Quandoque vero funt addenda; quantitates irrationales fic fc habentes . 

Supponamus propoiicam efle R b' a , cui fit addenda gi d‘ a , hoc autem modo in- 
telligmius a, quod lupponere polfumus radicem Geometrica' progrelfionis duAium. 
eife in b, radicem quadratam lpfius b', itemque a, dutftum efle in d , radicem qua- 
dratam ipfius d’, vnde fi foret gt b pl. a, & R d pl. a , eundem fenfum redderet. fvmrifstti h . 

Ad has autem radices addendas, conducunt pricepta tradita in prima huius 
Operis parte; duci enim debet b*,in d', vt fiat b' d‘ , cuius radix quadrata eft b d; di^rTdt?, 


vt ibi oftendimus in numeris, cuius duplum eft 1 b d , cui addere oportet b' t d‘ , 
vt fiat * b d t b' t d' , ex quo eruendum eft latus quadratum , illudque eft b f d , ' ,fM 
quo du&o ina.fitbatda, atque tantum eft aggregatum ex gt b‘ a , & R d’ a , 

& quidem ita eft , nam gi b' a , idem eft quod b a, & r d‘ a , idem quod d a , quare "• 
aggregatum ex illis erit b a t d a. 

At fi foret gi b pl. a cui addenda, 'cffct gi d pl. a, non dilfimili artificio proccdcri- 
dum. Duc enim b pl. in d pl. vt fiat b pl. d pl. cuius latus quadratum eft gi (b pl. "/ k “ ,VJ “' 
d pl. ) huius duplum eft * R ( b pl. d. pl. ), lcu gt ( 4 b pl. d pl. ),cui oportet adi ' 
derc b pl. plus d pl. vt fiat g, ( 4 b pl. d pl. ) f b pl. t d pl. ) quo duifto in a , fiet R 
(4 b pl. d pl . ) t b pL t d pl. )a , cuius fenfus eft , vt extrahatur latus quadratum ex qua- 
druplo protlufto abs b pl. in d pl. & extrado lateri addatur eorundem aggregatum, 
ex lumma ver6 extrahatur latus , quod intelligirur dudum in a, dignitatem . 

At fi fuerint radices cubica;, vt R c b' a, «e gi c d' a .additio inftitucrar nop per ,si 
illam multiplicationem &c. ca fiquidem regula generalis non eft , fed tantummodo tu.t rAduy 
Radicibus quadratis inferuit . Quamobrcm extrahenda erit radix cubica ex ipfis 
quantitatibus, puta b' , & d' , & quidem ipfius b' , radix cubica eft b , at vero ip- • • 

Itus d'.eft d, addito autem b, ad d, fit b f d ; quo dudo in a , fiet b a f d a , fcu 
b f d ) a , tantum igitur confurget ex additione ipfius gt c d" a , ad gt c b' a . 


At fi quantitates ilis non haberenf latera cubica, vt (fc c b fol. a,&R c d fol. a,- m, 

in huiufmodi cafu quoniam non poteft addi Red fol. ad R c b foK reperto com- 
muni diuifore, ob id oportebit inftituerc additionem beneficio figni f , ad hunc mo- 
dum gt c b fol. a f R c d fol. a, & ita de reliquis . . ■’* 

At fi fuerint radices vniuerfalcs , itidem cum dignitatibus vt R f b pl. a ),.& r Ss»**» 

( d pl a ), vbi R ( b pl. a ),fignificat extrahendam effc radicem quadratam cx pro- 
duifto ab a , in b pl. vel ab a, in d pl. &c. vbi nimirum a , ponitur , «inquam radix 
alicuius progreflionis geometrica; incipientis ab vno ; vel demum accipitur veluti 
quantitas multiplicans tam b pl. quam d pl. In harum autem vniucrfaiium radicum 
additione fic procedendum erit . 

Sit exempligratia R ( d‘ a ) , addenda ad R ( b’ a ) . quarum fignificatio patet cx itimpu ,« 
diftis, etenim R ( d’ a ) , fignificat radicem quadratam produfti ex a , fn d‘, & R UMmm. 
(b' i), importat radicem quadratam produfti ex a , in b‘. 

M a Ducatur 
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OfrrmtUmt Ducatur igitur b\ in d‘. Se fiet produCtum b‘ d’ , huius latus eft b d , cuius du- 
p] um j b d ; cui annectamur b' , i d 1 , fiet enim i b d b’ i}* d* , cuius radix 
quadrata eft Ji ( a b d <ft b‘ *g» d ' ) , quat duCta in a > faciet quidem Hi ( a b d 4+ 
b‘«f*d')a, nempe (utnmam duarum propofitarum radicum. 

UmcmtifU Idem porro contingeret , fi quantitates illas , traCiaremus non fecus ac (i latera., 
uUtMfom. oon haberent; vt fi b‘ , duceremus in d*. fieret enim b* d’, cuius latus erit itf b'dv 
mm,- mtfnm cuius duplum eft 2 Ri f b’ d'),fcu quod idem eft IS ( 4 b' d* J.cin additis b\Sed\ 
fiet Rt ( 4 b’d‘ ) *f* b‘ d’ , huius vero latus eft fy ( 4 b' d’ ) <{< b‘ d" ), quo du- 
‘ Cio in a , ht St f 4 b‘ d‘ y *f» b : d' J a , taiitaq; erit fuituna propofitarum radie unt 

• vniuerlalium . 

S»a«a« («"- At fi latera magnitudinum , nempe ipfarum b', Se d‘ , exhiberi non polTiiit ; vt !i 
"im foret b pl. d pl. horum latera cum non repedantur , procedendum ob id hunc tn_» 
te,i «m p{- modum . Ducatur igitur b pl. in d pl, & fiet b pl. d pl. cuius latus eft Ii- ( b pl. d 
/"“ » pl. j huius duplum cll 2 ft t b pl. d pl . ), fcu quod idem eft 91 ( 4 b pl. d pl. J, cui 
•.er. um , 0 p 0rtet b pL »f* d pl. vt fiat J> ( 4 b pl. d pL ) b pl. qb d pl. ) . luquo 

additione 91 ( b pl. a J, ad Iit ( d pl. a ) , fiet fiunma £i ( 4 b pl. d pl . ) rft b pl. ^ 
d pl.)a. 

rettefu /«- H.tc autem hunc in modum numeris illuftrabimus . Supponamus a, valere 9, at 
vero b', valere 16, item d\ valere 2 5 . Itaque Ri ( b’ a. J, idem erit quod 21 , latus 
nr . quadratum numeri 1 44 , produCii ex 9 , in 16. 

rnfamum Prxrcrea Rif d' a J , idem erit , quod 1 5 .latus quadratum numeri 225, prododti ex 

txfikmte. p t m j 5 , Procedatur autem vt Pratccptum iubet , nempe ducatur i< 5 , 111 25 , vt 
fiat 400 , cuius latus quadratum eft 20, huius duplum eft 40, cui additis iiS.Se 25, 
fit 81 > quo duifto m 9 , fit 729 , cuius latus quadratum eft 17 , quantum profecto 
eft pretium iftius Bi ( 4 b pl. d pl. ) *f* b pl. d pl . ) a, namque b pl. eil itf.quo 
, duCto in d pl. nempe 2$ , fit 400 , huius quadruplum eft 1600 , cuius latus qua- 

dratum eft 40, cui addito b pl. nempe itf , fit 5 6 , cui addito d pl. puta 25, fit 81 ; 
quo dufto in 9, pretium ipfius a , iit 729 , cuius latus quadratum eft- 17 . Itaquo 
refte praeceptum iubet Sec. 


Subtraftio quantitatum Surdarum,. 


StettemBie/m 
dmrtmq tum. 
titIUmm, au 4 
mm fit i nfli~ 
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q Vemadmodum de Additione diximus h.rc iu fubtraftionc 'occ urunt . 

SubtraClio vt inftituatur , primo cfl obferuancium , an ipfi- qu ,m: itites 
furdx fint, vel non fint communicantes. Si fueriqt coranumiciir.cs , :nb- 
trahantur quantitate, , qu* extra fignumjradicale exiftunc . V: fi fuerit injunctum 
fubtrahere inuicem has quantitates $ 75 »•,& 9; 17 sr.boc eft j. a Ri 3, Se 3 a iv 3 , 
oporteat igitur harum quantitatum minorem ex maiori iubduccrc , inftituatur fub- 
traCiio inter numeros exiit entes extra fignum radicale , nempe inter $ a , & 3 a , re- 
liquum enim erit 2 a 3 . Non fecus fi fuerit opus exhibere differentiam imer 
9t sv f a 7 !? , Se 9t a* b‘ f hoc eft imer a li s*~f b‘ , Se b 91 p fl? . reperiatur enim 
differentia inter a , & b , qua eft a — b , S: fiet differentia quxlic.i a ~o b it> 

*w&, . . • 

Hsc autem numeris illuftrari poffunt, quemadmodum fecimiis fiipra in operatio- 
ne Additionis. .. 4. '. , , 

Non diflimiiiter fi fuerim Rt ~ eft , & Ri *t~ 4 , hoc eft ^ 

c d , Se -Jr Ri 4 c d, fiet refiduum > & a‘t4 e 4 . Non fccus 

etiam fi fuerit 91 «»■»-««•■ , vei 'Jf. 91 b~^u' , & Ve !?—■ u , fiet enim differentia 
Z?pr9, b' - u\ 
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Quod fi fuerint IV a' 6 a 1 2 1 a 1 108 . & infuper B a' — 10 a' >gt 37 

** — !i£_ a J°°» hoc cll a 3 9 « a‘ «J» 1 3 , & 5 — a , B a' 4 » 1 i , fiet differentia 

3 a '-e- j B a‘ *{*■ 12. 

At vero fi quantitates communicantes non fuerint, inftitui debebit fubtratftio be- 
neficio ligni — . Vudc refidua , & multinomia proueniunt . Vt fi fuerit fubtrahen- 
dum IV a’ — ^bS de pt a* 4. o‘. fiet refiduuin rv a' 4 * b' — B a 7 ^!»'. Non fccus fub- 
trahatur pt a‘ 4 * b* , dc a «J* b , fiet reliquum a 4* b — IV a-ljTE' , eft enim a 4 * b, 
quantitas rationalis , fccus vero IV a' 4. b\ 

Sit ftiam fi propolitum fit cx a‘ rh b‘ 4+ a 9 ? a^T?, fubtrahere a' — b' — b 51 

a 4* b'» fiet eutm refiduuin a b‘ )Jt nfTb ?t a‘ 4» b‘ . 


Multiplicatio quantitatum Surdarum- . 


A D hanc operationem perficiendam in numeris irrationalibus ; oportet primum 
aduertere • num fint • vel non fiut communicantes . Si fuerint communican- 
tes, multiplicatis quantitatibus, vel numeris extra lignum radicale politis, multipli- 
care oportet productum per quantitates , vel numerum lub ligno ralicali contentum, vt 
productum quaifitum habeatur. Vt fi Iit miunCtum multiplicare pt , & /V §o*’, 
hoc eft 7 a pt s , per 4 a te 5 . Priind itaque multiplicetur 72, per 4 a , & fiet 
38 a* , deinde multiplicetur httiufiiiodi produCtum a8 a‘ , per 5 , & fiet productum 
140 a*. Ita multiplicata pt 245 2 > per K- 8 j »• , fietproduCtum 140 a' > idem valet 
enim IV 19600 3' , quod numeris explicari poteft.. 

Id autem numeris explicabitur liprius exempla attulerimus in numeris rationalibus. 
Propolitum fit multiplicare IV T44 2 , per IV 2joTT',hoc eft 4 a B 9, per 16 a Bt 9, 
Supponamus fieri Bt J7<5a‘, multiplicatis nempe t< 5 a, per4a , &c. vt Praccptum iubet, 
oportet ergo numeris explicare, pragmatiatn reCte indituram fuilte. Pretium iplius s, 
fit 5 , ergo cius quadratum_crit aj, quo duCio in 144 , fiet 3600 , cuius larus qua- 
dratum eft do.' Itaque IV 144 a‘,idcm eft quod do. Deinde fi a, valet j.tius qua- 
dratum valebit 35 , vt diximus quo duCto in 1304 , fit 57600 , cuius latus quadra- 
tum eft 340 , itaque Bt 3304 a' > idem eft quod 240 , ducamus autem 140 > in 60:, 
dc fiet produCtum 14400 . Nunc igitur videndum num 576 a’ , feu quod jdenv. 
eft 8 a Bt 9 , valeat numerus 14400 , & ita quidem eft , nam 57 d , dnCtus inc. 
a 5, pretium ipfius a‘, facit 14400. Non dtflimiliter difcurrendom de 8 a Bt 9,naiu a, 
valet 5 , qui duCtus in 8 , facit 40 , cuius quadratum ( duci enim debet prcrjuitup- 
fius 8 a iit Bt 9,), eft 1 Coo, quo duCio in9, fit 14400. 

Perpendamus hoc aliud exemplum. Oporteat multiplicare Bt 75 a' , per Bt 37 1 *, 
hoc eft 5 a Bt 3 , per 3 a Bt 3 . Prtmumldttearur 5 a, in 3 a, Sc fiet 15 a’ , quo dtt- 
Cto in 3 , fiet 43 a’ , Aducrtcndum hic autem prodoCtuin crfc 45 a* . Supponamus 
a, valere 3, vt a‘> valeat 23, quo duCio in 75 < fit productum Bt 1873. Deindcdif- 
catur 27, in 25 , fiet produCtum 673 , cuius lams quadratum eft Bt 67.3, mnibplicc- 
mus vero iv 1873, per B 673 , fiet produCtum IV 1263625 , feu 1125 , Vidcn- 
num an 43 a’, valeat l> 1171873, leu 1125 ,& quidem ita dt , naiu a‘ , valet 23 , 
quo duCto in 43 , fit 1125. . ■ • " ■ syt . , , ; ; \ ■ 

Non difftmili arte procedendum erit in multiplicatione Bta'f.*.‘ blj per (V a‘o‘" 7 b', 
hoc eft a B a^qriv, per b Bt a r fif»b r , fiet eniin produCtum multiplicande a, perb, 
atque produCto a b, multiplicato per a' q» b' , prouenict a' b a b' . Vfat obicr- 
ua idem effe a B 2' ijT^.ac eft.B a* 4 * a* b‘. St enim nos ducere velimus 
in a , id autem fieri debere fymhmlum indicat , fiet productum a qmtdraricfc initu, 
duCto; id autem faciendum , cum duci debeat in Bt 9 > vndt vterque ternunus qua- 
dratice multiplicari profeClo debet , vt prooertieta', fi a'. , dueat ur in a‘ 
prouenict certe B a" a' b' . Deinde itidem aduerte ident etle b Bt a' b' , ac eft 

B a r t>‘fi£b’, fi enim ducatur b in B b* . Id cuim fieri debere lymboluro. in- 
dicat, 


A 'ia f repo- 
nuntur txtm • 

pU» 

Quando tjui- 
titattt ui fue- 
rint 

nit antes . 


Aliud exem- 
plum ad id/. 


Af uleipiiem- 

tienis i n/r ten- 
ti 0 rryuirtf-, 
ve aduertatur 
num yN*nri m 
uutt finteem- 
munit ante > . 


X umeris id 
rxpluatur . 


• "2» 

Aliud ext/t» 
■pium ad id* 


Keu d'(f em Hi 
are-, frtrtde n 
dum ir. n>up- 
tipiitaho* 
aiterutm nm- 

rmirc- Mb ir- 

ratior.aUutn. 


Digitized by Google 



Ixtmpl • fu- 
fttiar dtttrh 
na rur/ui dt- 
t Uratur . 

Qqaudoqua- 
ut au s no ftmt 
tammuhuati- 
trt • 


Multiplum - 
tituis rati* 
THrfut decla- 
ratur , 

jidnttanda-, 

quadam. 


Quatit Ha*, 
miam i» /cj 
quadrati t) 
ducetur. 


Qadndo m- 
eurrit multi- 
f litati* qttaru 

titatic irrattf 
malit • 

Zx emptis bat 
iUuflraatur . 


102 C. R.ENALD. ALGEBRA NOVA. 

dicat, fit illud producum, nam b , in fc quadratice ducendum , cum per radicem- 
quadraticam multiplicari dcbe.it, vterque enim terminus quadratice multiplicandus 
eft ; quo facto proucnit b’ , hoc autem du&um in a’ *J* b', facit a' b' *j* b*. cuius 
R cft 14 a' b‘ b*. 

Infuper propolitum fit ducere 14 a' 6 a' «J» 7 1 a 4 » 10 8, p er 14 a* - 10 

Tio a" 4 * 300» hoc eft a 3 9! a' if* 12 per 5 — a R a‘ .f. 11 . 

Multiplicetur a 4* 3 • P cr 5 — a , fiet 1 5 4 * 1 1 — a’ ; quod quidem multipli- 
catum per a* 4* 11 > produdfum facit i8o *j< 24 a <{♦ 3 a‘ ♦}+ 2 a‘ — a*. 

Sirpe autem contingit , vt quantitates non fint communicantes tunc autem opor- 
tet multiplicare quantitates fub fignis radicalibus comprchenfas , Sc producto pr.e- 
figere commune lignum radicale . Si vero ligna radicalia diuerfa fuerint reducenda 
prius funt ad idem lignum , vt fuperiirs dcclarauimus , Sc poftea operandum vt 
paulo antea dicebamus . 

Oporteat multiplicare R a b, per 91 c d , dudtis a b , in c d , produfto a b c d , 
prar figatur lignum 9: , & fiet prod udium R a b c d . 

Citterum fi foret multiplicandum 91 a b c' • per a . Oportet aduerterc numerum 
2 , efle reducendum fed naturam radicis quadrarar, vnde tam {4 a b c‘,quam 2 «de- 
bet in fe quadratice duci , vt ex illius multiplicatione a b c‘ , ex fiat iftnis verd 4 , 
nunc igitur ducere oportet a b c‘ , in 4 , & proueniet 4 a b c', cuius radix ligata— 
yt ( 4 a b cV. cft produdtum quificum. Verum hoc fymbolo 91 ( 4 a b c 1 ), ligni- 
ficamus a b c* , ductum fui fle in 4 , Sc ex produ&o extraiftam fuilfe radicem qua- 
dratam; atque adeo idem erit ac a 91 a b c' , nam hoc fymbolo lignificamus R a b 
c‘ , dudam efle in a . Plerumque autem illud idem lignificamus Ri( 4 a b c‘ ) , hoc 
alio fymbolo 4, 91 a b c’ , hunc enim in modum inteliigendum volumus a b c', du- 
dum fuifle in 4, ex produ&o extrafium fuilfe latus, vnde non idem erit 4I4 a b c' , 
ac 4 , 9t , a b c' , commatibus 

enim illis, differentia innuitur . 91 a c t R b c 

Huiufmodi autem multiplicatio 91 a c f 91 b c 

euenit , cum binomium in fe- _ . 

quadratice ducitur . R 1 b c' f b c 

Si enim fuerit yta c t >4 bc, a c t 91 a b c* 

binomium conftans 4 duobus _____ 

nominibus irrationalibus , in fe a c t a 91 

quadratic 4 dudum facita c t * Vel aci R 

91 a b c’ t b c , feu quod idem Vel a c i 4 , 91 

cftactR( 4 abc‘)tbc. 

Vel demum a c t 4, R. a b c‘ f b c. 

Vbi vt vides occurrit multiplicatio quantitatis irrationalis R a c, per a ,qux per- 
ficienda eft vno ex modis fupra pofitis . 

Hxc autem iuuabit exemplis iliuftrare. Supponamus a , valere 9 , at b , valere 

16, Sc c, denique 4, his fuppofitis Rac, valebit yt 3 fi , nam a c , valet 36 , Sc R 

b c, valebit re 64, nam b c, valet 64. 

Itaque inftituta multiplicatione prouenit 3fi f p; 92 1 fi | fi 4 > & quidem ita fc res 
habebit , nam y: 92 ifi , idem- _ g - 

cft quod 96 , quo addito ad r 26 t 

fi 4 , & 36 , fit 1 96 , quantum- * * T 

prouenit ex 14, pretio ipfius bi- 

nomij yt 3« f R 64 » fi ducatur atf t R 

in fe. Sed perpendamus, valo- * ' 

rem produCti; numerus 3fi, re- 
fpondet a c , & R 92 tfi , rc- 
Ipondet 2 yt a b c' , vel 91 f 4 a 
b c' ) vel 4,'R, a b c’, nam a b c’ , valet 2304 , cuius radix quadrata eft 48 . qu* 

dufla in 2 , facit 96, at vero cum a b c', valeat 2304 , hoc duCio in 4 , fit 92 1 fi , 

cuius latus quadratum cft 915, Vel quod idem eft 4, fi ducatur in 2304. pretiuuu 

ipfius 
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ipdus a b c* , producit 9216, fumatur latus , illud quidem erit 96'. 

St vero propofitum fit multiplicare . vt fupra 14 a b , per 14 c d , ex hac multi- txtmpia 
pucationc proucnit 8! a b c d . vade intclligcndum hoc fymbolo extrahendam cflo ** infUnti* 
radicem quadratam ex multiplicatione a , in b , & produfiH in c , & iterum produ- *"“«**•■ 
fti in d , atque adeo vel defuper vt lineola ducenda in produ&o , vel parcnthefi 
productum claudendum i quinimo hoc idem intelligendum de multiplicato, & multi- 
plicante, nam cum dicimus ducendam efle 14 a b, in 9 c d , intclligcndum volumus 
multiplicandam radicem produtti ex a, in b, per radicem produfii ex c d . 

Quod fi proponeretur multiplicandum 14 a* b’ , per ' 14 a 7 * — b' , multiplicatis r 
a-4*b- , per a‘ b‘, fiet productum 14 a’ — », etenim radix eft vniucrfalis fiue li- 
gata perinde enim eft ac.fi dicamus du- 
ci debere 91 ( a' * b 1 ), per 14 (a‘ - b‘), 14 i- A b- 

ht enim produCium 14 ( a' — b ' ) , qui B, £r_-£. 

numeris licebit illuftrarc . Supponamus i 

a , valere 8 , cius quudratum eft 64 , at ■ — a‘ b* — b* 

vero b, valeat <5, cius quadratum valebit a' «J» a’ b* 

3 6 . Ita que a‘ «f* b’, valebit 100 , quare — 

14 a‘ feu 51 fi a’ b‘^1, valebit 10, 14 a* — b* 

eo enim fymbolo denotamus extrahen- Vel 91 fi a* - b ' ) 

dam efle radicem quadratam cx a* , plus 

b‘, at vero 14 a‘ — b’ , feu & ( a* — b' ) , valebit 14 28 , etenim a* — b 1 ', valet 84 

36, hoc eft 28, quamobrem 14 fi a 1 — b' 7, valebit R 28, eo fiquidem fymbolo 
denotamus extrahendam efle radicem quadratam ex differentia inter a*,& b‘,harc 
igitur in numeros refoluamus; perinde igitur eft ducere 9t ( a’ b‘ ),in Ri ( a' — 
b' ) ac ducere 10 , in (4 28, quorum multiplicatione proucnit 14 2800 . At vero fi 
explicetur 14 a* — b*. Icu 14 fi a' — b’ ), cx hypothcfi eorundem numerorum, com- 
perietur idem pretium huius nempe produdicx mutua multiplicatione 14( a’ «f* b*j» 
per fi a’ — b‘ propterea quod a’, valebit 40 96 , & b 1 , valebit 129«, quorum 
differentia eft 2800, huius autem quadrata radix vt fupra eft 14 2800. 

Sed quando non Juerint radices vniucrfales non eadem modo procedendum Sit g 
multiplicand um 9 1 2' b’ *f* c d , per 14 e b fi* c d t hoc eft fi foret opus multipli- <r;«, »«</«- 
care in fe Bu ii +cd, & quidem quadratice , fieret productum a' b‘ *J* 2 91 ?J' 
a' b* c' a' + c‘ d’. 


Qua: vt melius intclligantur oportet numeris rem illuftrarc. nummi p,*- 

Suppona&us hic liccrarum 
pretia , Sc quidem a , valeat 

2, b, 4, c, 5, d, 6, vtique a‘, 14 fjp % c d 

valebit 4>b‘, i<S,c', 25 , & d’ 91 % c d 

36 , atque adeo a’ > duCtum in — 

b* , faciet 6 4 , vnde K a' b‘ , 9, a ‘ b‘ c' d 1 c’ d’ 

valebit 8 , at vero c d , valebic a’ b' 14 i r b‘ - c r ’d I 

30 vnde ipfius 14 a' b' *J* c d, - 

pretium erit 38 , qui duClus in a' b* 2 14 a r b r 'c r d’ >f* C’ d* 
lc quadratice facit 1444 . Vi- 
dendum igitur num a‘ b* 2 Hoc igitur eft produftum cx 

9i a‘ b* c‘ d‘ tjt c‘ d’ , produ- ilia mutua multiplicatione . 

£tum fcilicct abs 9 a' b' *i* cd, 
in fe quadratice duClo fit 1444, 

quod , vt cognofeamus; perpendamus lingula produdi membra ; primum eft 64, fe- upidiSmi 
cuiulumcft 14 330400; nam fi 30 , ducatur in 9164. fit (4 37600, qui rluCta in 2 , facit 
912304000, nempe 480 , eft enim numerus 230400 , rationalis , cuius latus qua- 
dratum eft 480, vitimum membrum eft 900, at vero 480 , 900 , & 64, conficiunt 
1444 , exterum 2 9 a' b‘ c* d‘ , idem eft , quod Ri ( 4 a' b* c' d‘ ) nam fi 14 a* b* 
c‘ d‘ , duci debet in 2 , vtrunque debet quadratice multiplicari , vt cx illo proue- 
niat a’ b' c* d' , cx hoc autem 4 , quo du&o in a’ b 1 c‘ d’ , fit 4 a‘ b* c‘ d‘ > cuius 

latus 


Digitized by Google 



I rrtrpla prt 
dttU- 

Tsr.e . 


alttrnm . 

I rtptpti» <it - 

/ll-Atit. 


104 C. RJENALD. ALGEBR A NOVA . 


Bt 57600 4 900 
d 4 4 9 * 17 6 °° 

64 4 Bt »30400 4 900 


4 8 o 

Hunc igitur in modum* 


latus quadratum cft 91 (41’ b‘c‘d‘), 64 4 3° 

at a’, eft 4, quo dudio 1 6, pretium 9t 64 4 30 

ipfius b' , fit 64 , hoc autem ducto 
in »5 , pretium ipfius c' , fit 1600 , 
hoc autem dufto in 36, pretium lp- 
fius d‘, fit 57600» hoc autem duCto 
in 4 , fit »30400 , cuius latus qua- 
dratum cft 480 ; quantum fit fi du- 
catur Ri a‘ b* c’ d', nempe Bt 57600, 
in » , fitque 64 4 480 4 900» ex 91 64 4 30 , in fe. 
procedendum erit in confimilibus multiplicationibus . 

Quod fi multiplicari debeat Bi b', per a 4 b, prius oportet reuocare a 4 b, 
ad idem fignum radicalc,& fit pe a* 4 1 a b 4 b’,hoc autem nihil aliud cft, quam 
a 4 b , quadratice in fe ducere , fit enim a* 4 » a b 4 b‘ , cuius latur cft B> 
a‘ 4 1 a b 4 b'» a 4 b, & fi ft a’ 4 b', ducatur in fe quadratice fit a' 4 b', 
cuius latus cft Ri a‘ 4 b*. DuClis autem quadratis adinuicem , nempe a’ 4 a a b 
4 b*, & a‘ 4 b‘, fit produiftum a* 4 2 a' b 4 » a' b’ 4 » a b' 4 b*, cuius latus 
quadratum cft Ri ( a' 4 2 a' b 4 » a' b' 4 a a b' 4 a*;.&hoc cft produdum li- 
ttum ex multiplicatione ipfius Bt ( a' 4 * a b 4 b’ ), per a | b . Idem plane cer- 
nes in numeris. Si enim a» valet 2 > & b, 4 > vtique a' , valebit 4, & 2 a b, vale- 
bit 16 , & b' , valebit 16 » vnde a’ f 2 a b t b' , valebit 36 , atque adeo ipfius Bt 
( a* t 2 a b | IO» pretium erit 6. At fi a , valet 2 , & b^4 .vtique a‘ f b’ , vale- 
bit 20, &. Bt »■ f bS pretium erit Bt 20, quare ex Jutta Bt a* f 1 TtTfbSin Bt ^Jb*, 
ficti debet produdum » cuius pretium , ex eadem hypothcfi aiftimatioms iplorum* 
a , fc b , fit Bt 720 , numerus fattus ex Bt 20 , in 6 . Videndum igitur quantus fit 
valor ipfius Bt f a’ t » a' b t » a* b‘ f» » b’ f b* ). Si a, valet 2, a* .valebit 4, & 
a ‘> valebit 16. & hoc cft pro primo membro a\ At vero a’, valebit 8, qui duttus 
in 4 , pretium ipfius b , facit 32 , cuius duplum cft 64 , & hoc pro fecundo mem- 
bro 2 a’ b. Deinde a‘, valet 4, qui duttus in 16, pretium ipfius b 1 , facit 64 , cu- 
ius duplum eft 128, & hoc pro tertio membro; Poftca a, valet »,& b',va!et 64, 
his ductis inter fe fit 128, cuius duplum eft 256,$ hoc pro quarto membro. De- 
nique quadrato quadratum ipfius b, cuius pretium cft 4. erit 256, colligantur om- 
nes hi quinque numeri in vnam fummam.de prouemet 7»o;cuius latus quadratum 
cft Bi 7»o» vt oportebat. 1 

Sit iniunttum multiplicare afBtbc.pcratBtbc. 

Primo enim ducatur Bi b c , in* 

Bi b c , vt proucniat b c » dcindo 
multiplicetur a . per Ri b c , hoc au- 
tem productum bifariam defignari 
potclt» vel nempe reducendo a, ad 
qiiadraticam nauuram, nempe mul- 
tiplicando illum in fe quadratice > 
vt proucniat a‘ , quod duttum iiu 
b c , quadratum ipfius ifibe, facit 
a' b c.cui praifixo eodem charattc» 
re fit produttum B-' a‘Oc , quod c- 
t'.vn defignari poterit, vt paulo poft 
dicemus . Deinde iterum multipli- 
cetur a, per pt b c , & eodem mo- 
di operando proueniet Bi a’ b c , 
mox autem ducatur a , in fe qua- 
dratice, & proucnicr a' , his autem 
omnibus 111 vnam fummam collectis 
proueniet a‘ t 2 Bi Fb c | b c , feu 2 a Ri b c, feu a' t Bt [ 4 a* b c 1 1 b c, feu 
a’ ) 4 , Bt » a’ b c . 

Poieft 


at» 

a f Bt 


Bt a * b~c t 
Bt a* b c 


b C 


a‘ t 

aHTl t 


b c 


Vel 


a’ t 


b c t 
b c 


a' t 1 a B b c t bc 
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Poteft etiam hoc modo illud produ&um defignari , nempe a fli b c quo fymbo- cw * 5 *» 
lo d enotamus 5t b e duci per a cum alias exprelEus idem figificemus scribendo 91 
a*bc hoc enim modo iam operatio abfoluta eft , & fafta eft ipla multiplicatio , 
vnde fi quis volens fignificare 91 8 duci in 3 duobus modis feribere productum-, 
poilet, vel 3 Ii; 8 , vel JJi 7 2 videtur mihi melius feribi Ii 72 . Ita etiam, & me- 
lius 51 »* b c, quam a Iit b c , quicquid alij dicant. 

Non diflimiliter fuperior illa multiplicatio , ad hunc qui fequitur in modum per- •»< h- 
fici pollet . Caiterum redle dicebatur in idemfrcciderc fiue Icnbatur a J)t b c fiuc 
9: a' b t ; nam fi a valet 3 , a* valebit 9 , at vero fi b , valeat 8 > & c valeat 2 vtiqj ’ 

b c valebit 16 atque a’ b c valebit 144. cuius latus eft ■ 2 pretium ipfius 91 1‘ bt . At 
libe valet 16, I> bc valebit 4, fi autem a valet 3 > vtique a fjk|bc valebit 12 , quare, &c. 

Non eft igitur 


id ignorandum in 
idem icilicet re- 
dire» vtro modo 


5 i a^b" c d * 
is a‘ b’ >i* c d 


Nihil rtfrr 
rtro tr.iiie pu> 
udatur . 


procedatur Qua- c d 9 t a' b‘ ifr c‘ d‘ 

uiobrcm, vt quis- a’ b* q. c d l)t *»p 


piam m operan- — — 

do ritb procedat, a’ b* ijr 1 c d is a’b' c' d’ 

debet loliim pra: Vel a‘ b’ c d, 4,91, a' b’ «Ji c' d 1 

aculis habere , Vel a’ b’ >j* c d 9? ( 4 a' by HK c* d* 

quod initio ag- Vel vt fupra a‘ b* »|« 2 is ( a‘ b’ c* d‘ ) -p c' d* 

greditur operan- Vel denique a‘ b“ qp B> ( 4 a‘ b' c’ d‘ ) c' d’ 

oi genus, vt dein- 
ceps libi conftans non diflimiliter procedat. Sed harc explicemus. 

Supponamus litcrarum pretia ede que a latere, Hic tomen ad- 

& ex huiulmodi hypothdi tradentur luprapo- U erte cum tnter- 

fit? magnitudines! deprehendetur enim rcCte ab a—2 eejjerit fignumd^ 1»,!,,.«, 

Arte prsfcribi , qua: nos praiccpta attulimus. ve l — repetendi *«/“"• 

Si enim a valet 2 , & b , valet 3 , vtique a‘ va- b— 3 numeri ejjiivnde 

lebit 4, & b*. valebit 9, dudo autem 4 in 9 , c Jifnent i ik (b a' 

fic }6, & hoc eft pretium ipfiusa* b*. cuius la- — * — *')[tribcndum 

tus quadratum eft IS a‘b‘ , nempe 6 , eft enim • d— S — 

6, latus quadratum numen 36 at vero fi c va- vbi 4 vtrii/; ter- 

let 4 , & d , valet 5 , pretium ipfius c derit 20. mino prtfigitnr . 

Itaque is u 1 t c d, valebit 2 6 , quare a‘ b‘ »Jt 2 c d 9: a’ b' -p c‘ d‘ , pretium 
erit 67 <5 , nempe quadratum ex 26, cum a* b' >p 3 c d 9 ? »■ b’ »p c‘ d‘ fit qua- 
dratii.ex ISa‘i.‘ t c d* V erunt idjupereft pcrpedcndo,a‘ b', valet 3 <S,at 2 c d valet 40, quo 
ducto m d, pretium ipfius jS u *b'> fit =4° i deinde pretium vltimi membri c‘ d‘ , eft 
400, at fi 36, 240, 400, in vnam lummam redigantur, fit 6-16, vt condat, expli- 
cemus produitum fecundo modo exhibitum . Primum membrum eft a' b* , cuius 
pretium eft 36. Deinde cd» 4 , 91 a’ b‘ valet 240; nam a‘ b', valet 36, quo duc- 
to in 4, fit 144, huius latus quadratum eft 12 , quo multiplicate per 20 , pretium 
ipfius c d, fit 240, at pretium ipfius c‘ d‘ eft 400 hifq; collectis , vt prius fit 676. 

Deinde ad trutinam rcuocemus productum tertio modo ; fcilicet a’ b* >p c d Ri au» i,j<m 
( 4 a’ b'7 c* d', & non diflimiliter colligemus cius pretiumefle 676.; naina‘b‘, ■«*> «»»«•,•» 
valet 36 , it qui 36 , duCtus in 4 , facit 144 , cuius latus quadratum 13 , 
multiplicatum per 20, pretium ipfius c d, facit 240 , denique c' d‘ , valet 400 , c 
quibus, conlurgit 676. & ?»«»,*, 

Ad quartum quod attinet . Primum membrum, puta a’ b‘ , valet 3 <S . At vero 
a' , valet 4 , quo ducto in 9 pretium ipfius b‘ , fit 36 hoc autem multiplicato per pujifndut. 
16 , pretium ipfius c‘ , fit 576 , quo du&o in 2 j pretium ipfius d’ fit 14400 cuius "• 
latus quadratum eft 120 , itaque ISt ( a* b' c' d* ) valet tlo , quo multiplicato per 
2, fit 240; Vltimum membrum eft c* d* , quod valet 400, ex his autemincmpe 36, 

240, & 400, confurgit vt prius 67 6. 
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Ad vltimum quod fpto~t.it ; primum membrum puta a' b' > valet 36 , Deinde , a 
b' c' d' , valet 14400 , quo du&o in 4 /it $7600 > huius latus quadratum elt 140 
vltimum membrum c’ d' , valet 400, atque , vt prius ex 36 , 240 , 400 conlur- 
git 6 76 . 


Diuifio quantitatum Surdarum. 


S I fuerint data: quantitates communicantes , opretet diuidere tantum quantita- 
tes , fiuc numeros extra lignum radicale pofitos , & quod prouenit erit quo- 
tiens quxfitus. Vt fi oporteat diuidere $ ( 75 a‘ ) per R ( 27 3.' ) hoc cft 5 a R 
I per 3 a $13. diuidatur 5 3 per 3 a , vel quod idem eft, diuidatur j per 3 , fiet 
quotiens -f hoc eft 1 -j- . Noc /ecus, cum propofitum fuerit diuidere 91 ( 108 a ‘ ) 
per & ( 48 a’ ) hoc cft 6 a R 3 per 43 R 3 . diuidatur 6 a per 4 a , vel quod 
idem eft diuidatur 6 per 4 , fiet quotiens —■ hoc cft 1 Quod fi proponeretur 
R ( a‘ 4 * a* b' ) diuidendum per R ( a* b‘ «$t b ' ) nempe a R ( a‘ «J* b' } per b R 
( a 1 ♦J' b‘ ) Oportet diuidere a per b, vt fiat quotiens -j-Vbi hic oportet aduerterc 
non efle mirandum fi applicetur quantitas , quantitati ciufdem omnino dimenlio- 
nis ; Tamctfi enim luo loco docuerimus applicandam efle quantitatem altiorcm.de- 
prefliori , tamen non repugnat etiam applicationem fieri vnius quantitatis ad a- 
liameiu/demdimcnfionis.fipcr ipfas fpecics intelligantur quantitates diferetf,- vnde 
fi per a intelligatur exempli gratia 20 , & per b intelligatur 4, nullum fequrtur in- 
commodum , nempe fi a intelligatur applicari ad. b.Imo etiam illud quoque licet 
hic, nempelineam hunc in modum defignare -j- vel -f- vel -j- fue -J- aiijfuc modis 
fimilibus.non iecus ac in Arithmetica, ffadiones defignare valemus cunr dicimus 
-j- » -J- , J- 1 &c. fraiftio enim literis exprimitur , imo cum numerator ad denomi- 
natorem non habeat rationem commemturabilem , fed quae fimilis fit lines ad li- 
neam, quarum vna fungatur munere numeratoris, altera vero denominatoris ciuf- 
dem fradbonis . Vnde intelligimus lineam a fe habere tanquam numeratorem , ac 
b, velut denominatorem ciuldcm fractionis , itaut rc/pondeat exempligratia frac- 
tioni Arithmetica: -j- vel 47-, adeo vt fignificctur eo iymboio ratio, qux cft inter 
2 , & 3 , vel inter 2 , & R 5 , vel aha , prout res de qua fit iermo , expofeit . 

Si vero proponeretur R a b c* feu c ii ab diuidendum per R a b , fiet quotiens 
c ; vt enim r a b fi ducatur in c, fit c 51 a b , ita fi c R ab diuidatur per ^ ib , 
fiet quotiens c . Cxterum, vt fuperuis vidimus idem eft cr a b , ac eft Rabe*, 
hoc enim fymbolo denotamus quadratum ex c dutftum efle in a b , & ex produCto 
radicem effc extraClam , at cum feribimus c R a b , figmficamus , ducendum efle 
c in R a b ,&cx produCtoextrahendam efle radicem . Vtenim idem eft 2 R a b, ac 
cft R 4Tb , feu 4,R , a b, & c. quod iuperius luculenter explicuimus, ita hic idem 
eft cR ab, ac eft R a b c’ ; Nec diflimiliter procedendum erit in alijs diuifioni- 
bus perficiendis , cum fcilicet datx quantitates , nempe diuidenda, & diuidens 
communicantes fuerint . 

Quod fi quantitates non fuerint communicantes , diuidendx erunt quantitates 
fub lignis radicalibus comprchcnfx ; quantitati autem ortiux prffigendum erit 
commune radicale lignum,- V t ad diuidendum R a'b — ab' per R »■ — b' oportet diuide- 
re a' b_a b' per a‘_b\ proueniet autem a b ,- fi enim t a' b diuidatur per t a' , 
prouenit f ab, li vero — ab' per — b‘ prouenit item 4. a b, cui pr^fixo eodem ra- 
dicati ligno , prouenit quotiens R a b , tantum igitur oritur ex diuifione jpfius R 
a‘ b — a b' per Ra* — p qugvtmeliiis intelligantur, alia afferemus exempla . 

Si proponatur R a *o — ab* diuidendum per R »' — b 1 , diuidatur a‘ b — ab’ per 
a' — b' prouenit autem a b ; nam fi diuidatur a* b per a' prouenit a b , fi diuida 
tnr a b* per b' prouenit item a b , quare fupcreft tantum , vt prf figamus ipfi ab, 
lignum radicale R. 

Ita fi oporteat oiuidcrc R a'b 4 *a'b' 4 , *' l > U' per R 14 b' 4» a‘ Diuifis a* b tj* 

a’ b’ 
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a' b' VJ4 a‘ b d‘ per a‘ b 1 d\ proucniet a* b , cui fi prjfigatur idem fignum 
radicaie, proueniet Ra‘ b, & fic de fimilibus. 

Quod fi contra oporteat diuidere lfc a ‘ b qfa* b d * per a’ b, fiet quoriens pt 
codemque modo procedendum in exteris , quando nimirum ligna ra~ 
dicalia luerint eiufdem natur; . 

At fi radicalia figna diuerla extircrint , prius reducenda erunt ad idem fignum, 
deinde procedendum , vt pr ius, q u od exemp lis planum fiet . 


diurnatur Bi a'q»a a'b — i a b' — b* & fiet quotiens ^ a‘ — b‘ quod fi diuidere o- 
p arter et Ik^q, »a'b — ub' — b* per & a' — b‘ fieret quotiens lk ^«jTiTF^Tb' hoc 
cft a q« b. At fi oporteret diuidere (i a*q.T?b*iib' * per a * b , 

non diflimiliter procedendum : Ducendum eft enim a q* b in le , vt fiat 
b q* b‘ erit tgitur diuifor It a‘q,2abq,c>' diuitione vero inftituta proucniet quo- 
tiens ft dq.b‘ quod ii diuider e op orteret I* a*q. » a‘b q. a ab' iliMTqHF per 51 
nercc quotiens 91 a 1 1 a b «J» {>‘ , hoc cft a b» vc perfpicuum cft. 

Diuidere fit iniumSum a' q+ a b' per (fc a’4»a ^‘. Frimo multipliciter a' qk a b’ 
in fe, prouenit vero a* q< 2 a‘ b 1 


q, a' l>’; Diuidere igitur oportet 
Rr a® q, 2 a* b 7 *}* a‘ b* per ljr a" q»T* 
I>‘ faCta ver 6 diuifionefir, quotiens 
{S a‘ q, b* 

Huius diuifionis ea cft ratio; Si 
diuidatur It; a' q« 1 a'b" — ja b 1 — 
b' per It; a' q, a a b q* b' fumen- 
da funt eorum qoadrata vnde 


a' *Jt a b’ 
a‘ ijr a b‘ 

a* b’ *f* a’ b* 
a‘ q« a' b‘ 


a* r{r a a' b‘ rjt a’ b* 


diuidere oportet q, a 4 per + a‘,& pro venit q. a‘ , fi diuidatur q. a a' b per * 

ab , fir quotiens nem q, a' > fi vero diuidatur — 1 a b' per a a b , fit quotiens 

b‘ fi d iuidatur — b* per q, b‘ fit quotiens — b' vnde quotiens integer erit 5; 

a' — b“ • 

Non fecus cum diuiditur fk i*qir a‘bq. » ab' q« 1 a’ b^q-b 4 pet 51 »■ q. , aVip? 
lurneuda funt eorum quadrata, vnde fi diuidatur t a' per f a' , fiet quotiens t a’ 
fi diuidatur j 1 a'b pcra’fit quotiens a a b. Si vero diuidatur t a a‘b‘ per b* fir quoties 
q, b‘ vbiaduerte a' b' bis adhiberi, fcmcl in prima, Sdemcl in tertia diuifionc, vndcrc- 
ftituita a‘b' quod cft in quantitate diuidenda, quod diuifionc iaifta fecundum formam 
ipfius, conftabit . Itaque integer quotiens erit ^ a ‘ q, b' 

Quod fi proponatur diuidcnJum a* q, b’ per p a‘q. 1 ? oporter diuidere a* q. b’ 
per fuum latus cuiulmodi cft It v q*l>' , at fi quadratum applicetur lateri oritur la- 
tus, quamobrem quotiens erit j'q.b' • 

Quod fi oporteat diuidere a‘ q. a b' per (k I-qfF orietur a it , t ‘f bj nam oportet ; 
reductionem facere ad idem fignum radicaie , quare ducendum eft a q, a b‘ in fe . 1 
vt fiat a| q 1 a' b‘ q a' b*, vnde diuidere oportet lk a* q. 2 a* b* q, a' b* per 
Ik a‘q»b‘, lumptis eorum quadrantis diuidendo a‘ per a’ fit quotiens a*, quo duc- 
to ina‘q+b',diui forem fit a*q< a'b‘hoc fubtra&o ex quantitate diuidenda, fit rcliquu 
a*b‘ q*a'b‘ hoc diuifoper eundem diuiforem a’ q, b‘fit quot it us a‘b'quo multipli- 
cato per a’ t b' fit productum a’ b'q. a’ b*, quo fubtraCto ex reliquo iam dido, nihil 
remanet , itaut quotiens fit a‘ q, a‘ b‘ , cuius latus^-ft a lkaq,i>‘ .Hac autem multiplica- 
tione comprobantur, fi enim ducamus JiFq.p in a Fk» r q.u‘ fit productum a‘q*a b' 
vcHi ducamus a‘ta‘b’ quadratum quonentis a lia' f o‘ in a' q. b' quadratum ipiius Jk 
a‘ q» b' diuiloris.fit a‘ 1 2 a* b‘ f a“ b' quadratum diuidend; quantitatis a' | a b' . 

Quia tamen id quibufdam non probatur, Iubet hunc in modum confirmare . 

Supponamus i valere 3 , & b, valere 4 , argoa’, valet 9 , & b’ , valet )6 , at- 1 
que a‘ q, b* valebit 2j , quare pretium ipfius 81 i r ifW , erit 5 . Diuifor igitur «it f 
5 . At vero quod cft diuidenduin erat a' q,ab‘ , ex hypothefi iam diCta a', vakbit 
27, & ipfius a b', pretium erit 48 , quare a' q. a b valebit 75. Cum igitur diui- 
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dcrc oportet a' 4« a b' per Ii perinde cft, ac diuidcre 75 per 5 , fit autem 

quotiens 1 5 ,at cum diceremus quotientemfieria Rta' •J.b' redit fc habet; nam a' eft 
9, & b‘ cft 16, c quibus fit 15, cuius latus 
eft j , quod ductum in 3 facit 1 5 . 

Male igitur alij pragmatiam inftituunt . 

Sit miunCtum diuidcre a‘ — b c per a «J* Rt a «|« Rt b c diuifor 

un,m. b c , f; ct quotiens a — Rt b c , quod mul- a — Rt b c quotiens 

tiplicationc comprobabitur, fi enim diuifor 

afRtbc, ducaturin a — Rt b c quotientem — 51 a 1 b c — bc 

iamdictun, producitura 1 — b c . quantitas a‘ «J» pt a‘ b c 

diuidenda . Diuifionis autem inftituendx 

ratio cft, quia fi diuidatur a* per a fit a' — bc 
quotiens a > quo ducto in a fit a' hoc fub- 
traito ex a* remanet — b c ducio autem in 

Rbc.fitaRtbc atque adeo reliquum diuidendi erit — a Rt b c— b c at fi — a Rt b c 
diuidatur per a fit quotiens — Rt b c quo dufto in •{» R b c , fit productum — b c 
quo iubtraCto ex reliquo diuidendi, — b c nihil remanet; vnde diuifio eft abfoluta, & ad 
1 xtmflum-j finem perdura . 

,inr»m. At fi foret operat pretium diuidcre a' 4» t fta' b c ijr b c per a 4. Rt b c quo- 
tiens fieret a t fi b c , proptercaquod a‘ t a Ri a' bc^,bcelt quadratum ipfius a t Rt 
mr- b c, quadratum autem applicatum lateri rellituit latus. 

CUmt” f ri fimiliter fi propofitum fit diuidcre a b f b Rt b c per a t Rt b c fit quotiens b, 
cade enim quantas b orit ur fi diuidatur a b per a & b it b c per pt b c propterea cxhuiuf- 
modi diuilionc quotiens proucniens erit b ; quod multiplicatione comprobatur , 
namque multiplicato a t Rt b c per b , fit productum abfbRtbc, quotiens igi- 
tur cft quantitas b , que ducta in diuiforem a f Rt b c , facit diuidendam quantita- 
txrnti»m »1 tem a b t b Rt b c. 

mumvtdi.. propofitum fit diuidcre Rt a' f ilu, — ub' — a' f b’ per a f b . Oportet autem pro- 
cedere , vt didtum eft, & prouenict quotiens Rt a‘— b ' — a t b. Si enim Rt a*fYa ; 
b — iab' — b* diuidatur per a f b, hoc eft per eius quadratum a' t • a b } b' diui- 
datur a* t * a' b — 1 a b' — b*, oritur a‘ — b‘, cuius latus eft Rt a* — b“, at fi — a 1 
t b' diuidatur per «{• a •£« b , fit quotiens — a •}. b . Haec vero multiplicatione^ 
comprobantur . 


a t b 
a t b 

a b t b* 
a’ t a b 

a’ t 1 a b f b’ 
a' — b‘ 

— a' b* — 2 ab' — b* 

a* f a a’ b’ f a’ b‘ 

Rt a‘ — b‘ — a f b 

a f b a' t J a' b‘ - j J b' - b' 

Rt a' 1 2 a' b' — 2 a b' b*— a‘f b* Rt a* t a a* b’ — 2 a b'— b 4 


UMflit*. Diuifor cft a t b , quotiens vero Rt a» — h 1 — a t b fi enim -a t b ducatur in f a 

foifi* f b fit produdlum — a' f b 1 , at verb fi Rt a ! -b‘ ducatur in f a fbfit produflum Rt 

¥*, ad id enim oportet a t b quadraticc multiplicare , vt conflat 
ex prxeeptis fuo loco traditis, per huiufmodi vero multiplicationem producitur a' 

ta ab 


—a f b 
a t b 

— a b f b’ 

— a’ f a b 

— a‘ t b’ 
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t i a b t b* ducendum in a‘ - h' , nempe quadratum ipfius 9* a“— b* j & fit a’ t * 
a'b — 2 a b' — b' , .cuius larus eft Ii Ff 2 »' d- 2 ali' — b* , atque adeo productum 
integrum erit quantitas illa diuidenda it a*f 'ilTb- aab' — b* — a' t b' . Rcfte igi- 
tur enunciatum fuit ex fupradibla diuifione oriri Ut isTb 1 — a f b. 

Propofirum Iit diuidere a' f a b* t a b pt FJb 7 per a u, a’ Jb* proucniet quotiens 
» a'f o‘ f b. Siquidem a * a' fb' diuidendo a b ^ Ffb' facit quotientemb. at ve- 
ro a re Ff b‘ diuidendo a' f a b‘, facit quotientem jfc Ffp, propterea exilia diui- 

fionc orietur Bi a‘ b 1 b . Id autem 

multiplicatione confirmabitur , vt a la- jjj FfFtJ» 

tere hic cernere licet . Verum non erit f aje a‘fb‘ 

abs re numeris hfc illuftrare , fat erit ■ 

tamen hoc vnum exemplum cxphcalfe . a' ijt a b‘ -J, a b lk a‘ t b’ 

Supponamus ipfius a valorem effe 3 > 

at vero ipfius b pretium efle 4, igitur a‘ valebit 5, 3 tb‘ valebit 16, quare 
a’ t b’ , valebit 2J , vnde ipfius * a*fb’ pretium erit 5 , at a' valebit 27, & 
a b* 1 valebit 48 , quare ipfius a' t a b‘ valor erit 75 fcd a b valebit ia > & 
quia Bi a‘tb‘ valet 5 , vtique a b ij, Ffb* valebit 60, vnde, cum a' f a b‘ 
valent 7J , tota quantitas nempe a' f a b* t * Ffb 7 valebit i?5 , eft igitur diui- 
denda quantitas , cuius valor eft 135 , & quia diuifor eft a # »• | b“ , & a valet 3 , 
vt bc f b‘> valet 5, ipfum ajv a- fb' , valebit 1 7 , perinde igitur erit diuidere a' 
t a b‘ t a b 8t a‘f t>‘ per a ijt a‘ f b* ac diuidere «35 per 15, ex hac autem diuifio- 
ne oritur 9 fcd quotiens ex predibla diuifione dicebatur cifc l> Ffb* t b ■ manifc- 
ftum eft autem huius pretium ede 9 , fiquidem Kt a T fb‘ eft 5 , at vero b eft 4 ex 
3 , & 4 fit 9. Optime proinde Duillio ad cum,qi!cin diximus modum , perficitur . 

Diuidatur a b — c d per Bt a b — 51 c d , fiet autem quotiens l>a b -tj* B* 
c d , eft enim a b quadratum ipfius 51 a b , quadratum autem applica- 
tum lateri reftituit latus . Deinde fi — per — diuidatur emergit *J* mox autem 
BiC d, diuidens c d , ob eandem rationem ; faciet Bi c d , fiquidem c d eft quadra- 
tum ipfius Bt c d , quare integer quotiens erit Bi a b t Bt c d , quod eft magnopere 
obfetuandum . In his autem diuifionibus fe fe quilque debet exercere . 

Proponatur a‘ «f» b c Bi b c , diuidendum per a -f. B; b c . Diuidatur a' per a fit quotiens 
a', quo dubio in diuilorem a «f. It; bcfita'ta‘Bibc hoc fubtrablo cx diuidendo 
a' t b c Bi bc remanet f b c }e b c — a' Bibe. Deinde diuidatur bc B<bc — a*Btbc 
per eundem diuiforem , & fit quotiens f b c , hoc multiplicato per »4* fi b c 
diuiforcm.fu ab cfbcpib equo fubtrablo exbcBtbc — a’ Bibe, remanet — a’ Ikbc 
— abemodo diuidatur— a’ Ki b c — ab c per eundem diuiforem , fit quotiens — 
a Bi b c , quo dubio in diuiforem a )$<• Bi b c fit produblum — a’ Btbc — ab c, 
quo fubftrablo ex — a* Bt b c — abe nihil remanet; atque adeo diuifio ad finem 
pcrdubla erit. 

Prgrerea fit iniundum diuidere a’ b* — c’ d* per Bi a b Bi e d , fiet quotiens 

abfcJBiab f abf c 
i j c d autem hic 
dubius in diuiforem 
Bi a b — c d dabit 
uantitatem diuide- 
ama‘b" — c' d‘. 
quod cernere licet 
hic a latere ex appo- 
fito paradigmate, v- 
bi nimirum fupradic 
ta inftiruitur multi- 
plicatio quotientts 
per diuiforem* 


abfcilBt t abfcd c d quotiens 
Bi a b Bi c d diuifor 


a£f c«Bi a b Bi c d — abf cd c d 
t a bf c d abfabfcdftiabiecd 

t abfcd ab — abfcd c d produblum. 

abfcd, ab 

— abfcd» c d ab 

c d 


— a b c d f c’ d* 


f a’ b’ f a b c d 
— a b c d f c' d* 


a’ b’ — c* 


H ? c 


Zxttnflum . 


K umori t h**~ 
itum dtHout 
dttUrnntur . 


Aliud rur/m 
proponitur «• 
xtmplmm . 


Exmplum . 


Ixtmphnu »1 
torum multi- 
pliCAtiene fS- 
pr datum . 
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ttKHl tradit 4. 


liimfcnit m- 
imd prtpomi- 
tmr |r xtmflS . 


Explicatur 
diuifto . 


1 1 o G REN ALD. ALGEBRA NOVA. 

Hcc vero nos infra comprobabimus explicatione numerorum ; interim adnorctur 
diuiiionisinftitutio; que fit iuxta priccpta tradita; cft enim a b latus quadratum ip- 
fius a' b‘ , fi enim a b ducatur infc fit a‘ b‘ prattcrca e d cft eodem modo latus 
jofius c ■ d‘ hic latera fimul iuncta faciunt ab fc d , in hoc autem aggrega- 
tum , ducatur latus quadrato-quadratum ciufdcm a' b‘ nempe R, a b , fiet enim 

ai>f Te nr a b . 

Non diffunditer , a b , vt dixiinu; cft latus quadratum ipfiu^a' b* . & c d latus 
quadratum ipfius c’ d' hfc duo latera fimul iumfti faciunt abfcd in hoc autem 
aggreguum ducatur lattts quadrato-quadratum iplius .jietnpc Ri c d . Itaque 
totum quod ex diuilionc emergit, erit abfcu Rta b ♦$< jbfcd 14 c d , & ira diuifto 
commemorata perficitur . Si veto quotiens iam didhts multiplicatus fuerit per 
diuiforem Rt a b — Ri c d producitur f abfcu a b _ Tbfcd c d hoc cft t a’ b‘ t 
a b c d,& — a b c d f c’ d' totum autem hoc a b itio in additione fubtrahendum ob 
notam, fy.nbolumje defeCtus, quare , fimilibus de medio fublatis , fiet refiduum a‘ 
b* c' d‘ nempe quantitas diuidenda. 

Citerum hcc illuftrantur numeris hunc in modum a , valeat 16 , b , 25,0,4, 
& d , 9. Itaque a b erte 400, at c d erit 36 , vnde abfcd erit 436 fed Rt a b , 
erit Ri 400, nempe 50, quare ducatur 435 in 10 , & proueniet 8720 , & hoc erit 
pretium ipfius iuTfJcd Ffc a b . Deinde idem 43 6 , pretium ipfius a b ij* c d , du- 
catur in <5, pletiutn ipfius Rt cd, & proueniet 161 6, quo addito ad 8720, fit 1 1336. 
At ft a b, valet 400, Rt a b, valebit 10, & fi c d valet 36,140 d, valebit 6, qua- 
re R; a b — 14 c d, pretium erit 14, quo du£to in 1 1336 , fit 158704. Hoc autem 
cft etiam pretium diuiJendar quantitatis a‘ d* — c' d‘ fiquidem a‘ valet 256, St b‘ va- 
let 615, ex horum mutua multiplicatione proucnit 160000, at vero fi d valet 9, d' 
valebit 81, Se lic valet 4,c*valcbit 16. at ex i6in8i fit 1296. Si vero a* b’ valet 
160000, Se c' d’ valet 1 296, horum differentia 158704 , erit pretium ipfius , a‘ b* 
c* d‘ , vt fuperius dicebamus . 

Propofitum fit diuidere a’ 4 * a’ Rt b c — b c 14 b c — a b c pera — »bc, fiet quo- 
tiens i' <{• b e 2 a Ri b c , quod multiplicatione comprobabitur , & nu- 

meris illuftrabitur. Interim adnotetur methodus diuifionis fiquidem ex multiplicatio- 
ne diuiforis per quotientem fit quantitas diuidenda. 

Diudo enim a' per a fit 

a* vftbctftaaRtbc 
a — Ri b c 


- a' Ri b c — b c 

<|>i' i{i 2 b c ■)> 


b c — 2 
a' Ri b c 


b c 


a' a b c *J*a‘ Ri b c — b c Rt b c — z a b c 
hoc cft a' Ri b c — b c $ b c — abe 


potiens a* , cum vero diui- 
fo a' per a fiat quotiens a' , 
ducatur a* in a — Ri b c diui- 
forem , fiet produSum a' — a’ 

Rt bc, hoc lubtra&o ex 3 ' 
a‘ Rt bc— beBibe — ab 
c. fit reliquum 2 a’ Rt b c — 
bcvbc - abe, diuida- 
tur hoc ipfum refiduum per 
eundem diuiforem , & fiet quotiens b c adjungendus priori quotienti a', multipli- 
cetur b c per a — Ri b c diuiforem , fiet productum -f. a b c — b c Rt b c quo 
fubtraao ex 2 a 1 Ri b c — b c Rt b c — a b c fiet reliquum 2 a' Ribc— labe, 
diuidendum per eundem diuiforem, fa&a autem diuifione » fit quotiens 2 a Rt b c, 
quo duSto in a — Rt b c diuilorcm , producitur 2 a* Ri b c — 2 abe, quo fubtrac. 
to ex 2 a’ Ri b c — 2 a b c , nihil remanet, vnde diuilio ad finem perducta eft , Se 
ex priceptis traditis diuidemus etiam hoc plurinomium a* a b c d b 14 b c 
d*j*ad'_ a' Rtbc— bedybe — aljibcRibcd — d' Rtbepera — Ri b 
c , fiet autem quotiens a’ ^'b c d + a Rb cd ^ d‘ quod multiplicatione, 
comprobabitur. 


a’ * b 
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a* ^bed^.a 5 kbcd^.d' 
a — fcbc 


— a' 9 ibc — bcdijibc~a!5!bcfcbcd — d^bc 
a^abcd^a^bcd^ad' 


a' & abed.f.a‘&bc d 4 . a d’ — a' 9 ibc— bcd&bc-a^tbcptbc d ~-d' 9 ibc. 


Quod numeris licebit citra difficultatem explicare, diuifionis verd methodus ea- 
dem eft cum procedentibus . 

Illud porro filcntio non proteribo , videlicet huiusmodi operationes , vt redi ex 
crceantur , praeter Artis przcepta , longam , affiduamque exercitationem requiri , 
fine qua nemini licebit expeditam, promptamque pragmatiam comparare, ftudiofis atm fl- 
igitur eft infudandum, ad hanc enim Artem capelTcndam improbus labor exigitur, “*• 
iegni vero ', ac impatientes laboris ab huiufmodi ftudijs arcendi funt, n 7 L‘, h„ 

Numeris autem h$c illuftrare facili quidem erit. Supponamus ipfius a pretium ef- 
fc 1 6 , b , vero a 5 , at c effe 4 , ergo a' valebit 409« , quoniam vero a , valet » 6 , 
eius quadratum erit 256 , quo dudo in 10, pretium ipfius ^ b c fiet 3560. 

Itaque 1560 , erit pretium ipfius a‘ 91 b c coque addito ad 4095 , valorem ip- 
fius a' , fit <5456 pretium ipfius a' 4 . a’ $ b c at vero b c , valet 100 , hoc autem 
dudo in 10, prztium ipfius gt b c , fit 1000 pretium ipfius b c £t b c quo fubtrac- 
to ex 66;6 , pretio ipfius a' 4. a‘ ii b c remanet 5656 , fubtrahatur 1600 , valor 
ipfius a b c fit reliquum 40 96. 

Nuncpcrpendamuspretiumprodudicxdiuifore in quotientem , diuifor eft a— 

It b c hoc eft 16 minus 10 , nempe 6 , quotiens dicebatur a^bcifialibc 
nempe ajfi 4. 100 4. 320 , hoc eft 676 , quo multiplicato per 6 fit produdum -. ' 

405 < 5 , quantum eft pretium quantitatis diuidendz. Czterum in hac, quam attu- 
limus diuifione, quidam neotericus haud ingnobilis Analyfta deceptus eft , 


a* — 

a b c d — 14400 
a’9ibcd^r: 7680 
a' ?fcb c — 1 1664 


a' $ b c — 40960 
b c d 5t b c — 9000 
a$ibc JJibc d 4800 

d' 9i b c 7190 


a‘ — 4096 

b c d 900 

ajtbcd^; 480 


d' 729 


99280 

62050 


620J0 


6205 

6 


37130 a — it b c — 6 


372 3°. 


Qttando veri nequit inftitui diuifio, fieri debet fradio ac proinde fi propona- §."•**"■ 
tur 91 a-fb' diuidendum per c d, fiet quotiens nequit enim It J^T/di- , 1 ', 

uidi per c 4* d quare fieri debet fradio^ Ita fi foret opus diuiderc 9?. iifb' 
per eundem diuiforem, c t d , fieret fradio non fecus fi foret 9» a-fb' per 

eundem diuiuiforero diuidendum fieret enim quotiens azrjjfi» . Infupcr idem eue- 
niet in diuifione hnius It a‘tb’ per d fiet enim qnotiens S.i±*U przterea fi opus 
fuerit diuiderc 9, a^b* — c 1 per d — e fiet quotiens Aducrte autenu 

fradionem illam fuperiorem, & fimiles aliter etiam feribi pofle, vndeR- vjp.iidi- 
uidatur per c 4» d, feribi poterit quotiens ne dum, vt fupra, fcd etiam hoc modo 
lirr&rfiiTfriquotluede alijs intelligcndum fuo modo. M ^ 

Quandoque contingit, vt quantitas irrationalis intelligenda fi: coda ia i: ;aam ,,» 1 :™« 
quantitatem rationalem, diuifio verdinftituenda fit per aliquam qua.xxaTcov>: 'cum «-*»<“« •• 
proponitur a Ik a‘tb‘> diuidendum per b fiet quotiens-^ gf oaad d uber 
quicumque diuifor fuerit, non diffimiliter procedendum, vt jjc a <f< S fore in- dt& ± iT 
ftituenda diuifio , fieret enim quotiens -T^rr pt a 4*y ic.crcr sevevadaxa x diuidc- ' : - 
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Quj vt melius innotefeant , il- 


re a* is b‘d> per c t e fieret quotiens r. Fd 1 
Iuftrare numeris iuuabit . 

SSd»^“ irrcfcr AfifS ' 2 • 1,0C . “ ^P° n - 

e« Pfop-eaquXli * diui fc “S?* ^ ?££££* 

duftum 3 /!' a rw b ’„> C qUOtl f ens T ‘l uo duc ' to in 6, pretium ipfius n, JT b ‘ fi? pro! 
inftltuT. ’ ' 8 pCrf P lcue conftat “te diuifionem jll am ad eum mod P um 

dc„d„,„ p ?,,,Vb„ fiet SST ^JS &SSj^tt *» 


$ C H O L 1 O fj , 


Operatio ent» 
frufficnet *d 
interat m * _ 
%* isttdititt rt- 
UOtAHtHT Xti - 
Us.fi. 


FxemfU i 
r*4. 


lj"r JZiZT ttV ‘ " ”p‘" , qu^nonre- 

aneantur ad magmtud, nes integros nequeunt fehener explicari. 

adb‘,u k‘ Ad aliuT T““ “ m trnnfmutare . Fio, , v, d 

L • * 2 i > f"//' *’> ?' er* ,* w , «rf i- . 

n' T V ' U Z •fidem [quod pUnum illud 

■vt e Adf/lfi‘d^~ruT nC T !m ° per,e V * d ' mesr ‘ s m W"* d ‘»'t renatare . f,a, 
u\£fd b U Ad . iltud qu.df.um , quod Jit zl, & ..a tdem trit zi quod fractio ,1- 


K 

^ qHim e P° r,e “ * d >”"&*> magnitudines reuocare. Fiat v, dadr 
D utZr mr ‘‘ m 1 *Ajit f, cr erit f tdem. quod d *' 

AdV iU (i dud~V ’ q *‘ m >ptr,t “ * d ”“&"**»" 'tuo, Aro . FU, Vt f 
£&. U d ‘‘“ m qU ‘ m P“ m ^'tudinem , qua f„z.,fr ont ^ idem , q,Jd 


O ftrario [m- 
ptr.vr *. utntm 
rit i i Infirmi, 


Metit a eunt, 
ntntur t vt pu- 
te minus »f- 
njfnrim . 


fu^duSo L-fl' . V,f ‘ dTU ' iu h ‘ d *c*o 1” d fit *. . d- trit z .dem , quod 

“F/*"* •""trit illujirari potejl : f.pponamus fra£honem effe , er b odo nume- 
(inlmaue Zj. 3 ’J U ‘l ue b d v *j tb '‘ lo, at g Jit J , quAmobrem fruitio ,/U valebit 6 
i, d d,n, “ r P' r S t“ r°“<»t 6 , quau.ur,, orir, dobo, f, d, [tonamur 
AlJ/mmJ' T. q " r "‘ S A.vttrum fi fiat, v, 5 ai .0 ,iu 3 Att 

DemonJ/ratnr facite bac operatio. Si enim duo f.nt Utera, fab auibus r-Fi. ...... ~ 

hquod comprehenditur , hoc vero ad latus diu, dens applicetur , diuidem erit vrtmu, 
minus, ,njcrtc quatuor proportionalium terminorum, & Utera erunt /ubfcqucntcs termi 
f*,' V ‘ V,0 “ <m U ‘* m qm » firtUtnr, v,AMdiaL!e?pl£!Jmq 7 ^ 

nam.*. U ‘J, “ '* ‘ff' rri > " ,antn cbm '* hatlenus iradiiis facile intelli 

pofnt, libenter fitcniio pr uter eunda duximus fat enim cjl aduerti/fe qua arte fit f acenda 
rcduU.ofr. Ciarum magnitudinem ad integras, quod In, no ZfaJZdZ^ldZt 

C qZZflAdm!rm,“d ’ V “ B *1* tU,mbas >>""» ">od, fratta magnitudines repensi, ur 
qua mfi ad magnitudines integras reuoeentur, aquationes haud explicari pofuit . 


Dc 
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De Aquatione Algebrica . 

CAPVT IX. 


I Am fuperius in Algcbra Diophantea nos aquationem definiuimus . eft autem f- 
quatio, qua Gracis dicitur 0 'uaAhrtu{, nomen enim hoc aquationem importat, 
vt OpoAori; aqualitatem lignificat , definiuimus verd dicentes aquationem e(fej 
comparationem inter certam, de incertam magnitudinem. 

Itaque nil aliud aquatio eft , quam proportio xqualitaris inter duas magnitudi- 
nes, duafuc quantitates , vel res varie de nominatos quarum vna fit certa , & no- 
ta, altera autem incerta, & ignota,- fiquidein inter er, que funt ciufdcm denomi- 
nationis, fquatio vel eft inutilis, vt inter 4 a, & 4 a inter 5 a*, Se j a' inter a‘ if* 
b a, & a‘ t b a , vel non erit jqualitas , vt inter 4 u de j a, vel 3 a' b a & a' t 
b a, &c. 

Huius autem xquationis varia funt genera, quemadmodum memorato loco ex- 
pliuiinus ; quamuis enim xquatio communi quadam vfurpatione fuo quantitatum 
duarum , vel plurimum quacumquf squalitate capiatur, hic tamen proprid accipi- 
tur, prout eft quantitatis quxfitx cum quantitate aliqua data , alterius ad alteram 
facta comparatione , diftin&e ordinata xqualitas . In qua quidem pars quxfititia 
potcftas eft , vel pura , vel affedta , vt mox docemus pars autem data comparatio- 
nis homo gcncum dicitur etenim illa magnitudo incerta Radit eft , vel Potcftas, 
At vero Potcftas pura eft , vel affecta , & affectio aut eft per affirmationem , aut 
per negationem. Sit xquatio a' e z‘. Seu a' zi b d. Potcftas, nempe a‘ eft pu- 
ra; Si verd fuerit xquatio a' q* b a — z ' . Potcftas eft afferra , & htriufmodi af- 
fectio eft per affirmationem, diciturque affici cdiun&ionc plani fub latere dataque 
crcfficiente longitudine,- Hxc vero xquatio Grecis dicitur xanupaTivi ; hoc eft affir- 
rnatiua. Si veto fuerit xquatio a' — ba^t' dicitur potcftas affedta per negatio- 
nem, caquc dicitur affici multa plani fub latere, dataque cocfficicntc Iongicudiue, 
diciturque AWapanxx feu apophatica, hoc eft negatiua . Quando autem afficiens 
homogeneum cuiufmodi hic eft b a , de Poteftate negatur negatio eft direCta . Il- 
lud porro afficiens homogeneum diuifur quoniam ciufdem eft dimenfionis feu ean- 
dem dimenfionis naturam participat cum Poteftate > Se cum Comparationis homa- 
gcijco, vel vnico verbo, quoniam eandem dimenfionis naturam participat cum ci- 
tetis magnitudinis in xquatione exiftentibus, Ar;fi fbrei xquatio b a — a* ~ z' . 
Dicitur A^/ 3 aAoc fcuamphibola , hoc eft ambigua , & Planum autem fub latere., 
dataque cocfficicntc longitudine in hac equationc afficitur multa quadrati, & quia 
Potcftas regatur , de afficiente homogenea fub' gradus , proinde negatio indirecta 
dicitur. Magnitudo autem certa, cui reliqua comparantur, dicitur comparationis 
homogeneum. (Quando verd defignatur z‘ pro comparationis homogenco , poteft 
etiam fubrogari z planum; hoc enim intereft inter hfC, quod , z planum fe habet, 
tamquam genus, non tranfeendit tamen xquationes, at verd z’ fe habet tamquam 
fpecies eft enim quadratum, fpecies planf magnitudinis . 

Quandocumquc vero Radix de qua quxritur in fua bafc confidens datx magni- 
tudini homegenex comparatur xquatio fimplex abfolutd dicitur vt fi a xquetur b. 
Cinn autem Potcftas quxfitx radicis purx ab affectione datx homogenef compa- 
ratur, fquatio folct fimplex climaCtica nuncupari. Vt fi fit a‘ ~ z plane. At cum 
Poteftas quxfitf radicis affeCtf fub defignato gradu dataque coefficietite, datx ma- 
gnitudini comparatur homogenef fquatio nraAwtyua , hoc eft polinomia eft pro mul- 
titudine , ac varietate affectionum , & tot poteft affectionibus implicari ipfa Potc- 
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flas, quot ad rotcftatcm gradus funt parodici, vt etiam in Algebra Numerofa dic- 
1 jr^nim, tum cft. Gradus aurem parodici ad Potcftarcm dicuntur dignitates infra Potefta- 
»«-. tem exiflentis in aquatione ; Cum autem in infinitum procedi poflit in Scala gra- 
/Z"‘ ' duum paiodicorutn : proinde, & affediones in infinitum procedent , atque adeo, de 
aquationes. Sufficiat autem innuifle varietatis originem. Quoniam autem qua- 
tuor ad funimum numero funr, quae requiruntur ad xquarionis explicationem. Pri- 
murn xquationum inucnrio. Secundum inuentx xquationis Antithefis Tranfpofi- 
tnZmZZu!- do, f cu deductio . Tertium Parabolilmus, hoc eft Applicatio, feu Diuifio . Quar- 
/i rmUim. tum Analyfis, hoc cft Kelolucio, feu Radicis extradio. De his igitur agendum fu- 

pereft . 

jilmmit* Hic le&orem monitum volumus nos in fuperioribus, fpeciebus fic vfos fiiiffr,vt 
•ju , ordinatim illas collocaucrimus , iuxta ordinem alphabeti , que in ordine prxdido 
praecedunt , vnde maluimns feribere a b, quam b a , quamuis in idem recidat , id- 
irmwiK que fidum a nobis fuit , quoniam hcc literarum , feu fpccierum ordinatio magis 
frfoundu. c g obuia faltem ex vfu ipfarum, at in pofterum , cum vocales , ad incertas, igno* 
ralque quantitates delignandas, adhibeamus, potius libuit illas tradare quatenus in 
ijs fe fe exercuerunt celebriores Analyft?, & nos quoque eos imitati facere confue- 
uimus , vnde in aequationibus illud oblcruabimus , ac in exrradionc radicis ex il- 
lis, quare potius feribimus a* Hh b a “ z‘ , vel a' tjt b a ~ z plano, quam a’ 
ib" z' , feu a’ tjt a b — z plano, & ita de reliquis. Hic enim a, lignificat quan- 
titatem ignotam, & propterca ob eandem rationem in fcquenttbus feribemus e’*j* 
b c H z* feu c' ij» b c zZ z plano, & ita de reliquis, 
w* niud quoque fupcreft adurrtendum , quod paulo fupcrifls innuimus , & in prima 
huius Operis parte notaui.nus , quamuis comparationis homogencum non ncceffa- 
rio elfe debeat, determinat? fpecict cum lolum requiratur homogcnca natura inter 
squationis membra , vnde fi poteftas planitiem non tranlccndit , comparationis 
hu.nogencum , planum dicatur , atque adeo redi inftituatur xquatio hoc 
modo j' jt b a ^ z plano, nihilominus, pleiunque cxpeJir ad Ipcciem ccrtamu- 
dcfccndcrc, nempe in planis ad quadratum, in folidis ad cubum, &c. quamobrem 
pjflim has squationis formulas vlurpauimus, nempe a‘ ije b a ~ z‘ infuper a’ 
Qftf/uim £ pj. j — z' . Imo ob candent rationem, prxftat etiam coclficicns planum adfpc- 
" Ii’, c tem reftringcre, atque adeo a' b’ a — z' , id enim expeditius pctficitur nec 
irrationabiliter id fit; propterca quod fi quadratum eft, planum eft, & fi cubus eft 
flutmutr . cajm necefsi cft fofidum effe; lolum enim aliquid videtur ingerere difficultatis , 
quoniam ftarim quis fufpicatur huiufmodt planum etfe quadratum , cum tamen ad 
xquattonem nihil faciat; verum fi quis afliicueric omnem difficultatem abijeiet, at- 
que reperict elegantius rem ipfam hunc , quem diximus in modum , tradari. Ve- 
iun , vt ingenui- fatear, res parui momenti cft, atque adeo , vero modo res expli- 
caretur nihil refert, folum hate innuifle fic fatis. 
x w< t*< Poftrcmo loco videtur obferuatione dignum ; nempi non femper omnes com- 
memoratas quatuor operationes ad squationcm explicandam, atque adeo ad Pro- 
hiema refoluendum requiri, fcd aliquando fufficcrc primam , cum fecunda , quan- 
doque, imo frequenter requiri tertiam, plerumque exigi qnartam. Sed hic non om- 
mitram animaduertendum , fcilicer , fxpefepius contingere , vt eidem Problemati 
per plurcs xquationes fieri fatis poflit , prout varia politio fit analyfeos initio • Se 
sarta ipiius Dari tardatio . Tunc autem par eft lemper fimplictora , implicatio- 
ribus prxferrc , nifi quis omnia vdit ad oftcnrationcm fxcunditaris , illius , quam 
callet Artis, comifccre , vnica non contentus refolutionc, de quibus multa nos in 
fequemibus afferemus . In rcfolutiontbus etenim perficiendis , plurima prsccptis 
vmuerfalibus explicatu dificilia, obuia fiunt ,mtllaquc adhibita indufttia iua fpome 
occurrunt . 
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CAPVT X. 


I lfdcm pr(ceptis indagatur (quatio fpeciofa , quibus , & numerofu , cum igitur 

proponitur Problema refoluendum , ca debet Aalyfta curare, memoria que am- "t * 
plcCli pr(ccpra , qu( ibi nos expofuimus . Si itaque Iit quxftio de longitudine, & 

(qualitas , aut proportio fub inuolucris eorum , qu( proponuntur , lateat . Dice- 
mus longitudinem qu(fitam e(Te Latus JSi vero qu(ftio iit de planitie lateat autem 
squalitas, planities qu(fita; Quadratum efto . Si de folidirate, queritur , & cqua- 
tio lateat , foliditas , de qua quxritur Cubus efto , & ita afeendet , vel defeendet 
fua vi per gradus quofeunque, comparatarum magnitudinum , ca de qua eft qu(- 
ftio. His autem conlideratis ii iit refoluendum Problema magnitudines ipf( queli- 
fit(, & datx, fictradtari debent, compbrari, atque adeo addi, fubtrahi , multiplica- 
ri, ac diuidi , prout qufftionis fenfus requirit. Hoc enim pa&o ad aliquam (quali- 
tatem peruenitur . Exemplis hcc omnia declarabimus. Admonendus prius tamen 
Analyfta ne linat , vt animo excidat fuo , (qualitas , qu( eft inter finitum fub ex- 
tremis terminis in ferie trium proportionalium , & quadratum medij , vt neque ca 
qux eft inter facium fub medijs, & fub extremis in ferie quatuor proportionalium 
h(c enim coniideratio plurimum confert, ad (qualitatem indagandam . 

Hic tamen diligenter adnotandum occurrit , quod plerofque Tyronum decipit , J" 
nempe non quamcumqnc equationem idoneam effe ; dc quo etiam fupcriiis non 
nulla tradidimus. 

Hoc igitur in loco oportebit aduertere fic equationem inftituendam effe , vt 
in ea, certa cum incerta magnitudine comparetur i vnde cum magnitudo incer- 
ta , cum certa fuerit coilata, innotefcct incerta ipfa de qua quxritur, magni- 
tudo. 

H aud bene itaque inftitueretur operatio,- fi du( fint magnitudines ccrt( , ac 
not(, puta b, & d, velit autem, vt d, fit fecunda e quatuor proportionalibus,^?"^'"" 
b, vero fit differentia, inter primam, & quartam. Dicatur vero a effe quarta, ,i». 
itaut prima, fit b a at vero fecunda ex hypothcfi, diro fit d fupereft in- 
daganda tertia , vt igitur d ad b tj* a ita a ad aliam nempe his vero 
habitis, quandoquidem funt proportionales di b a,- a ; atque ad co 

vt b tft a ad d, ita ^4^ ad a propterea fadtum fub extremis, nempe b a tf* a' , , ^ 
(quabitur facto (ub medijs , nimirum b a aj* a’ . H(c autem cquatio inutilis a f j» 

eft, cum idem fit ex vtraque (quationis parte, & quidem analogifmum ex "***■ 

qualitate deducentes, ex analogifmo, & rurfus ad (qualitatem redeuntes inu- 
tilcm laborem perferimus. 

C um autem hunc in modum inftituta fuerit (quatio nc inutilis fiat alia in - H 
cedendum via i Si itaque fuerit trian- 77,%7Z<. 

gulum c s u, in quo * t fit paral- F rif triangulo 

lela ipfi c d. Supponamus autem- [\ 

a » effe a, a f effe b , c c effe d, / \ Is , in i h 

c f effe f , & c c efle c erit* vt a/ \ n *di d ,& 

b ad d, ita a ad non eft autem jf T,T'f7js 

hinc inferenda xquatio , inter factum qL ili 

fub medijs, & fub extremis, cum- /\ \ ce ima* 

& huiufmodi equationc ad analogif- \ \ '*j, 

mum deuentura fuerit, vt enim quar- q I \ Aj} a , u it' 

tum terminum reperiremus, duximus E E D, 
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fecundum d in tertium a , vt fieret da cui aquale efle debet faflum fub primo b 
& quarto , & quia quod fupcrcfficir nmitiplicatio illud iefoluit diuifio > ob id dai 
factum iub medijs applicatum ad brcflituct quartum, at applicato da ad b, fit-^ob 
id erit quartus terminus nempe e b, exiftentibus primo * r, leciido a b , tertio e h fcu c o . 

Vt autem hoc vtentes analogifmo ad squalitatem perueniamus ita ratiocinan- 
dum , quandoquidem triangula illa hi.cie, fimilia funt, erit pariter, vt a f ad 
a b, ira e f ad c u, ac vero a f fupponitur b, a e, iupponitur a , infuper c f luppo- 
nitur f, & c i> eft c x, vnde re&angulum b ctj< d j, squabitur fa , qns qui- 
dem equario fecum habet proportionem adiundtam, per antithefin enim ad hanc re- 
uocatur b c ~ fa — d a, dcmflitutoparabolilmo, omnibus videlicet applicatis ad 
f — d fiet a ~ s quare refoluta squalitate in proportionem, erit, vt f — d ad c 
ita b ad a. Vnde ex tribus cognitis quantitatibus quarta innotefeir. 

Alij autem funt cafus innumeri, in quibus haClcnusdiCla obferuare beet. Vt ve- 
ro melius explicetur qua indullria ad equationem pcrucmcndum fit, pratllabit plu- 
ra in medium afferre exempla, quorum primum edo. 

Data differ enti. i duorum Uterum., & aggregato eorundem , referire Utera. 

Data Iit b differentia laterum d vero coi undem aggregatum oporteat jreperire la- 
tera . Minus latus cflo a , ergo maius erit a <J* b ; fcd aggregatum laterum eft no- 
tum, liquidem ponitur datum d ; ergo erit squatio inter 2 a b, ignotum , & d, 
notum, nempe 2 .1 b " d. Quamobrem ad squalitatem perucnimus. 

Secundo proponatur. 

Datum Utut ita dividere , vt reti angulum fttl fartibus ad tjaadratumvnius partium , 
datam habeat rationem . 

Datum fit latus b diuidendum , ita vt rc&angulum fub partibus ad quadratum 
vmus partium datam habeat rationem , proportio verd data fit vt r , ad s . Pars , 
ad cuius quadratum deberet rcCiangulum habere flaturam proportionem edo a , 
ergo pars altera neccflar.d erit b — a, quoniam autem rcCiangulum fub his parti- 
bus ad quadratum vnius partium rationem habere debet , vt r ad s , propterea^ 
fieri debet rcCiangulum illud, quod erit b a — a‘, & quadratum vnius partium eft 
a' ; alterutra enim partium fumi poteft ; proinde erit vt r ad s , ira b a — a‘ ad a* . 

Cum aurem fint quatuor termini proportionales, faClum vero lub medijs squale 
fir faCto fub extremis; erit qusfita aquatio inter r a', & s b a — s a* ; & ita qux- 
ftionem examinando > aeque iuxta eius tenorem datas , & qualitas magnitudines 
tractando ad squalitatem denique pcrucnitur . 

Tertio proponatur. 

Dato extremo ex tribus Uteribus continui froforiionultbus , & aggregato ex fecundo , 
dr tertio dtfltngoere ftngula . 

Datum iit extremum latus d; fumma vcr 6 reliquorum fit b; fecundum latus efto 
a ; erit ob id tertium b — a , vt patet . Conflat autem rcCiangulum fub extremis 
aquari quadrato medi; ,- proinde a‘ aquabitur b d — d a , & hec eft aquatio do 
qua qusrebatur . Cstcrum vr etiam in prima huius Operis parte monuimus, potius 
expedita methodus exercitatione, & vfu comparatui ad aquationem inquirendam , 
quam prsccptis, atque verborum ambagibus. Vt autem hac Ars ad plana proble- 
mata refoluendaplurimumhabeatmomenti,'obferuandum>ell atque magnopere cu- 
randum , vt pcrucniatur ad squationem fine afccnfu planorum ad fohda , vel ad 
plano-plana . Duin enim hoc modo inflituitur analyfis , huius repetitis veftigijs in 
Jynchcli ad ipfam contexendam dcmonflrationem Analyfla ad (olida offendit; cum 
tamen longe felicius, & elegantius fit per plana dcmonflrationem elaborare. Non 
inficiandum tamen eft , quainuis Analyfis ad fohda perucncrit dcmonflrarionciiu. 
contexi polfe non repetitis Analyfcos veftigijs, folidis nullis adhibitis ; itaut Ana- 
lyieos beneficio , quod prsfcrtim in hac Arte intenditur Geometrica tantum effec- 
tio comparetur,- quamobrem dum proponebatur. 

Datum latus dtutdcre , ita vt reciangulum fub partibus ai quadratum vnius partium 
datam habeat rationem. 

Prxflabit analyfin hunc in modum ad quxfttam radicem comparandam , infti- 

tuerc , 
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tuere . Datum fit latus b quod ca lege diuidcttdura eft , vt re&angulum fub pani- 
bus ad quadratum alterius, rationem habeat , vr r ad s . Datum latus fupponatur 
diuifum, & pars ad cuius quadratum datam rationem habet redtangulnm iub par- 
tibus efto a ; ergo pars altera erit b — a . Qgoniam vero eft , vr r ad s , ita rcc- 
tangulum fub partibus ad alterius panis quadratum , ob id crir , vt r ad s ita b a. 

— a“ada‘, & componendo erit vt r rj* s ad s ita b a ad a'; led b a ad a‘ eft, vt b ad 
a, cum eiufdem fint altitudinis a,- ergo, vt r s ad s ita b ad a. 

Quarto proponatur. 

Date aggregato Uterum , Cr differenti* eerundtm inucnirc Uter a . zmti:U er. 

Datum fit laterum aggregatum b , data vero differentia laterum fit h , oporteat 
reperire latera . Supponamus latus vnum effe a , aliud erit a f h, quamobrem a at 
h , jquabitut b ; & per antithcfin erit ii - b — h , atque adeo a aquabitur — 
de hoc tamen infra . 

Quinto proponatur. 

D*l* differenti a duorum Uterum, (f r atime terundem inuenirc Utera. zmtinm v. 

Data differentia fit b , ratio vero data fit vt r ad s minoris ad maius ; Latus v- 
num efto a aliud erit a rf* b; vt vct6 eft r ad s, ita debet effe a ad a -*J* b , qua- 
mobrem erit fidium fub extremis , nimirum r a rf* r b atqualcfadio fub medijs pu- 
ta s a. 

Sexto proponatur. „ 

Date quadrare re < 7 angulum aquale referire , cuius Utera fint in ratione data . ZmttcM vl. 

Datum Iit quadratum b'; huic autem fit iniundutn aquale rcdiangulum reperire 
habens latera in ratione vt r ad s . Latus vnum ipfius rcdtanguli efto a : ergo latus 
alterum erit - hoc enim padto redtanguli latera propofitam rationem feruabunt» 
eft enim , vt r ad s, ita a ad V • Cum itaque redangulum (quale fupponatur b‘ ; 
proinde '-£■ aquabitur b*, & ira ad aquationem peruentum erit . 

Potcft etiam huic Problemati analogifmo tantummodo fatisfieri i quandoquidem ttd m /va- 
fi fupponamus latus vnum redtanguli effe a , in omni autem redtangulo, quemad- 
modum eft latus vnum ad latus alterum, ita quadratum illius , ad redi angulum fub ‘ v ~ 

lateribus, vt fi fit redlangulum, cuius latera 14 , & 6 , vt eft i4ad£, ita 57 fi, qua- 
dratum ex 24 ad 144 , redlanguli fuperficiem ; ob id , vt r ad s , ita a’ , ad qu?- 
fitum redlangulum » quod eft b‘ , hoc enim, redtangulo debet effe (quale, quare e- 
rk , vt r ad s ita a* ad b’ , & conuettendo , vt s ad r ka b’ ad a* . Itaque ex tribus 
cognitis quantitatibus, quarta non ignorabitur. 

Septimo proponatur. 

Latus datum tta fetare , vt partium quadrata fimtel accepta ad quadratum differentia ZmtM r 11. 
partium conjiitutam habeant rationem. Operiet autem rationem propofisam maioris eft ad 
minus . 

Datum larus diuidendum efto a b, & quidem in duas partes > quarum quadra- 
ta fimul accepta ad quadratum differenti^ partium rationem habeat , vt r ad s , 
maioris fcilicet ad minus. Supponatur latus iam diuifum , atque dimidium diffe* 
rentie partium efto a; ergob a pars maior erit ; quemadmodum b — a pars e- 
rit minor . Qiioniam autem iftarum partium quadrata ad quadratum differenti* 
partium rationem habet , vt r ad s , atque horum quadratorum (umma eft 1 b* 
rfr 2 a'; quadratum autem differenti* partium eft 4 a‘; erit igitur analogifmus, vt 
r ad s ita 1 b* tfpt a’ ad 4 a' vnde conflat huic Problemati fatisfieri per folato- 
analogiam. 
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G Rccis am' 9 in'(, antithefis , oppofitionem fignificat , vnde autem fit hoc mo- 
do di&a , iam in prima parte explicatum luit , vbi etiam quo fenfu hoc in_. 
loco vfurpetur infinuatum eft;non enim hic accipitur, vt apud Rhetores quibus i- 
•ruj u.,kr- dem c ft , ac aflumptiua caufa , vnde xaraniOiar. defendi id dicitur , quod per fe 
*■«!,«. improbabile afTumptis cxtriniccus auxihjs, defenditur; Analyftc vero oppofitionem 
& contrapofitionem fonat ; contingit autem , vt commemorato loco explicuimus , 
cum afficientes , affcCtxuc magnitudines cx vna aequationis parte in altera partem 
tranfeunt fub contraria affectionis nota; quamobrem redte antithefis dicetur quan- 
tatis ex vna aquationis parte in alteram panem fub contraria affectionis nota, tran- 
/pofitio. Itaque fi aliqua magnitudo afficitur nota per antithcfin affeCta cuadat 
nota — , & contra . Fer antithcfin debemus omnino certam magnitudinem ex vna 
cquationis parte confutuere, cui reliqua comparentur; vel etiam ita fit, vt magni- 
tudines omnes affedlp.aut nota abundantia?, aut nota defedtus vnam aquationis 
partem conftituant ; ita vt partem reliquam occupet cyphra o , feu numeralis cir- 
culus, vt in fcquentibus planum fiet. Quo autem pacto perficiatur cx ijs, qua: in 
prima parte tradita fuut citra laborem addifees. 
i. gj t aquatiora ij< r b” sa — sb, vtrinque addi debet s b , hoc enim affici- 
citur nota — , ac huius reftauratione f hoc nomen prout attinet ad lignum — con- 
fucu it appellari ) debet huius operationis initium fumi , & fiet ra+jarbrjtsb 
“ s a ; modo auferri debet r a, vt fiat aquatio rb 4 »sb~sa*ra;fcur 
ijisfbs s — r^a. 

ixmfis n. s; fu aquatio b 1 ba“ i a’ — ba reuocabitur per antithcfin ad hanc b‘ 

S i a' ; vtrinque fubtrahendo — b a. 

zxtmpiB ni. Si vero fit b’ — a’ s 4 a', vtrinque addito a*, per antithcfin fiet b’ — J a’ . 
txtmtU n - Si autem fit trquatio a’ — d pl. “ g‘ — b a ; primo reducetur ad hanc a' b 
'a d pl. “ g' , & rurfus a‘ »{«■ b a ZZ, g‘ .J* d pl. vbi vides certas omnino ma- 

gnitudines cx vna aquationis parte conditui.- 

inepti r. Si fit a b a ^ d a tj* b* — 2 b g per antithcfin ad hanc reducetur 2 b a — d 
a — b' — a b g,- vbi obferuandum hanc operationem fieri, ad hoc, vt cognita ab 
incognitis feparentur ; ob id , & fi 2 b g afficiatur nota — reftaurari non debet . 

Illud autem non cft ignorandum, non debere fubtra&ioncm fieri nifi minoris a 
maiori, vt confiat, 

ixtmpti fi. Sit pquatio r b *|t r a — sb s a addatur vtrinque s a fiet equatio r b 4 *r 

ijtsaZ s b, quod fi vtrinque auferatur r b fiet r a s a Z s b — r b icu 
quod idem cft r *hsfa ZZ s — rjb. 

fui. Propofita fit pqu-tio r a >ft r b ~ sa — sb,- addatur vtrinque s b , fiet pqua- 
tiora^trb)frsb“ sa, vtrinque ablato r a fiet rbt}*sb — sa — r a, feu 
r s (b — s — r) a, vbi fupponimus r minorem elfc quam s. 
ixmpti ix. Ita pariter fi proponatur a — 5 “ 15, vtrinque addatur — 5 , fiet a “ ao;Si 
vero Iit a — io~ o, vtrinque vero addatur — jio], fiet a zz 10; & fi fuerit a 1 100 
“ 33 — 60 vtrinque additis 60 fiet a rj» 160 — 3 a, vtrinque fublato a, fiet 2 
a r: 160. 

Et 


Jwtilht/ii 
f * id figKifnt 
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Et fi fuerit »' ♦{♦ b a “ j fo 4* io a* per antithcfin fiet a* — . io a’ 4 * 6 a 

—m 3 6o , 

Ex ha&cnus di&isconftat aperte quantitates affeflas figno — vtrique parti addi 
fi ab vtraque parte eximantur, & fub figno 4* transferantur . Liquet etiam quan- 
titates figno 4» affectas fubtrahi vtrinque ipfas eximendo ex vna parte in alteram 
transferendo lub figno — i quo fit, vt quidquid vel fubtradtione > vel additione- 
transfertur contrario figno afficiatur. 

Quamuis liare operatio re£ti quidem fiat per additionis, & fubtra&ionis regulas 
nihilo tamen minus artificium illud duobus hisce prtreeptis continetur , quod & 
in prima parte traditum eft . 

Primum. Qitcqnid trtnjfomtuT mattt Jignttm . Seu quod idem eft; omnis trtnfmu- U 

urso fit mntittjigno. famJZ!" 

Huius autem praecepti fenfus efl , quod particula aequationis negata tranfpofita 
iu alteram partem fit affirmata, vt contra particula affirmata fit negata. 

Secundum. Htmogtne* figno negnnt . Hetortgene* tffirmtnt. . 

Huius autem lenius eft; Si particula tranfponenda in altera parte fimilem deno- 
minationem habuerit , fit fubtraflio minoris a maiori. Si particula aliqua ipfius f- 
quationis tranfponenda habens lignum quodeumque ex illis duobus 4* vel — ha- 
buerit in altera parte aequationis magnitudinem maiorem eiufdctn denominationis, 
cum eodem figno fubtrahenda eft magnitudo illius particul; a magnitudine , & i- 
dem relinquendum lignum, quod habet illa magoitudo, a qua fieri debet fubtrac- 
tio, atque adeo tranlpolitio, lucogiendo eft a magnitudine minori. 

Si vero particula tranfponenda habuerit in altera parte magnitudinem denomi- 
nationis eiufdctn cum oppofito figno , addendaque eft magnitudo illius particula; 
huic magnitudini , & relinquendum idem lignum , quod habet magnitudo , cui fit 
additio . 


De Hipopibafmo . 

CAPVT XII. 

D E nomine hypobibafmi abunde in prima parte fcripfimus i deducitur a Grs- 
co verbo vrnfiifid .^ », quod opponitur tu , itaque ciim hoc inter ce- 

tera fignificct alccndere facio, illud proinde fignificabit defeendere facio,- fignificar HyfMmn/u 
quoque idem, quod fubduco , imo eft etiam minuo. Fit igitur nomen illud hy- v d t t 
pobibafmus ad fignificandam quandam minutionem poteftatis , 3c parodicorum- 
graduum, quam quidem, etiam minutionem , dcpreflioDcm appellant . Quoniam- 
igitur fppe faepius contingit , datas omnes magnitudines in gradum duci , atque a- 
deo non dati purum comparationis homogencum > ita vt homogeneum fub data- 
omnino menfura non ftatim offeratur, tunc fieri debet hypobibahnus, qui vtdicc- 
bamus nil aliud eft , quam deprelfio , fiuc mauis minutio poteftatis , & parodico- 
rum graduum ; licet huiufmodi deprelfio > minutio , fiuc etiam fubdudlio aequa efle 
debear . vt mox dicemus obferuato ordine fcalae donec homogeneum fub depref- 
fiori gradu in datum omnino homogeneum cadat, cui reliqua comparantur. 

Fit autem hoc artificio, nimirum fimduccndo gradum depreffiorem parodicum , tum 
a potcftate , c um ab alijs parodicis gradibus ,quo opere haud immutatur a-qualitas . 

Efto a-quatio a 1 4* b a' z pl. a > fi fiat nypobibafmus aequatio ad hanc reuo- 3»> wtifm 
cabitur a* 4 * b a “ z pl. illud enim eft omnia folida diuiiiUc per diuiforem- 
communem, feu quod idem eft omnia folida ad communem applicalfe magnitudinem. 

Sit prfterea cquatio ra‘“ s b a — s a' fiat hypobibafraus, & ita prjjdi&a aquatio ad Zxtmflm xd 
hanc reuocabitur r a ~ s b — s a; omibus nimirum applicatis ad a, vt lit aliqua magni- 
tudo omnino data, cui comparentur incertae, fiue incognite, namperautitbefii^fiet r a 
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cv «/«u >(t s a > quod cquabitur s b ; eft autem hoc quidem notum > vtpotc rcftangulu m 
bkimZrf" ta ^ turn a duabus magnitudinibus r, & s, quas notas fupponimus, vt a incognitam 
intclligimus. Hcc vero operatio illi innititur principio ,nimiunna commuui diui fo- 
re non immutatur^ aequalitas. 


De Parabolifino, hoc eft Applicatione} 
fiue Diuifione. 

C A P V T X l 1 1. 


wUJumt T> Arabolifmus dicitur a trafw jiaMa verbo , quod inter cetera fignificat applicaret 
« «««. ^ cum autcm quispiam p cr aliud diuiditur, fit quedam applicatio, nimirum di- 
uidendx quantitatis, ad diuidentem, vnde fit ottiua quantitas , ob id ipfa diuifio, 
non incongrud applicatio didta , parabolifinus confueuit appellari. 

Ui'um/i7ji7. Hoc itaque loco de Parabolifino , hoc eft applicatione , fcu diuifione diflferen- 
tuitur irtiiA. dum eft; qui prout hic accipitur, homogeneorum, quibus conftat aquatio ad da- 
ram magnitudinem, qu( in altioremgradumducitur communis eft applicatio , vt ille 
Potcftatis gradus nomen fibivcndicet.&ex ea tandem xquatio rite ordinetur , quo O- 
pere fit, vt ex (c Poteftas ipfa iubfiftat. 

S Tunc enim fieri debet ipfe Parabolifinus , quando accidit altiorem gradum , ad 
quem afeendit qu(fna magnitudo, non cx fc fubfiftcrc, fcd in aliquam magnitudi- 
nem duci, quo opere non immutatur (qualitas . 
txtntium Sit cquatio b a‘ >J< d pl. a ~ z fol. vclba 1 ^*d* a zZ z' fiat parabolifinus, & tcqua- 
Z?, Z.t t’ 0 a d hancreuocabirura' tj» ^a “ feu a‘ *}* ‘i a Z2 v ■ Omnia enim folida 
r,m.‘ applicantur ad b, quo opere non immutari (qualitatem pcrfpicuum eft; Illud enim 
eft omnia ad communem quantitatem applicaflc , atque adeo , (qualitatem reti- 
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Infupcr efto (quatio da' — dga — b g a “ b z' ; omnibus applicatis ad dfad 
niagnitudiuem enimd.omniafiinr applicanda) Sc fit (quatio a* — ga St ita 

conlimili modo procedendum eft in alijs aquationibus quibulcunque. 

Sit aquatio d a* >|* b d a ~ d z' omnibus applicatis ad d , ficr aquatio i' ifi b a 
^ z' . Quo opere a' liberatur a comite d atque adeo ipfa aquatio rite ordinatur, 
cilm id ad ciufdcm explicationem requiratur . 

Innititur autem h(c operatio communi principio; /Equilia fi per eundem diuifo- 
rem diuidantur, aqualitas non immutatur. 

Vbi vides operationem hanc inftituendam e(Te applicatione omnium ad eam- 
quanritatcm in quam poteftas dudla erat, ideo enim ad hanc applicatio fieri debet 
proptereaquod c6 hac operario tendit , vt poteftatcm reddat pcr fe fubfiftentcm 
cum poteftas, i comite foluta fit per parabolifinum ; extera quoque ad eandem- 
funt quantitatem applicanda, tunc enim diferte erit xqualitas exprelfa, ac ordina- 
ta, rcuocanda fi placet ad analogifmum, %a lege, vt qua fub extremis fiunt , tum 
potcftari , tum affcClionum homogeneis rdpondeant ; fub medijs autem homoge- 
neo fub data menfura, Analogilmus autem ordinatus feries eft . trium , quatuorue 
magnitudinum, fic affc&a in terminis, fiue puris, fiui affedtis , vt omnes fint dat,- 
fi vnum excipias, de quo,qu(ritur eiufiie poteftatcm, St parodicos adeam gradus, 
ita homogencum comparationis tanquam produ&um fub medijs, habeatur, lub ex- 
tremis vero faiftum , tumpoteftati , tum aftc&ionum homogeneis, refpondear . Sice- 
nim ignota quantitas comparabitur , & eam , de qua foliiciti fumus , aflequemur . 


De 
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De tranfhiutanda aquatione in proportionem , 
6c contra. 

CAPVT XIV. 


H Oc prscipuum cft Algcbrs munus , nimirum xquationem ad analogifmum 
reuocare, fcu squalitatem in proportionem tranfmutarc. Obferuandum ita- 
que faAum fub extremis squale efle quadrato medij . & contra , quando nimi- 
rum tria fuerint latera proportionalia . Vel faflum fub extremis fquari fa&o fub 
medijs , quando fuerint quatuor proportionalia latera . Hec autem facile nos 
alfcquemur. 

Quamobrem fi proponatur ra + sa 2 sbad hanc analogiam reuocabitur, vt 
r rjf s ad s . ita b ad a, fi vero fuerit squalitas ra<j»sa“ s b tjt rb, feu quod 
idem efl r s ] a2 s — r]b fupponendo quidem r terminum efle minorem., , 
quam s, ad hanc reuocabitur proportionem, vt r s ad s — r,ita b ad a , 

Si fuerit squatio b a “ a‘ ad hanc reuocabitur proportionem, fcilicec , vt b ad 
z ita z ad a; cft enim fadtum fub b, & a, squale quadrato ex z. 

Si fit squatio huiufmodi 2 ba — da~2bd*J+igdad hunc reuocabitur 
analogifmum , vt 1 b — d ad 2 b tjr 2 g ita d ad a . 

Si vero fit 3 b a — d a n j b g tjt b' £at , vt » b — d ad 2 g tft b ita b 
ad a . 

Aducrtcndum autem pr;cipue cum plana fuerint proportionalia etiam latera efle 
huiufmodi, vt fi fint g’ — d*) 4 b‘ g‘ — d’ 

d‘;a‘, & etiam latera proportionalia efle, vt Ik g* — d 1 ,■ 4 b‘ f g’ — d ' ; d’ a' 
Qf g‘-d*)l*(i/ 4 b‘ titf — ec 9 tfg , -d 1 )|k( 4 b , 4 .S , -d*)id,a 
hoc perpetuo obferuari debet, & contra pote- 
rit etiam squalitas in proportionem trafmutari, vt cui cunque perfpicuum efle po- 
tefl, 

Si fuerit squatio 2 b’ — 2 b d “ d' ad hanc reuocabitur analogiam ab d 

d ; 2 b extrema enim hec inuiccm multiplicata producunt quadratum ex d . 

Si fuerit r b $ b sa — r a ad hunc reducetur analogifmum, vt s — r > ad 
r t$t s ita b ad a . 

Infuper fifitaba — d 5“ b d a d g ad hunc redigetur analogifmum , vt 
ab — d ad b 2 g ita d ad a . 

At fi fuerit 2 bg — b‘ ~ da— 2 b a , fiet analogifmus , vt d — 2 b ad 2 g 
— b, ita b ad a. 

Et fi fuerit 2 b a — d 12 b' — abgfiet analogifmus , vt 2 b — d adb — 2 g 
ita b ad a , 

At hunc in modum cstera perficienda funt. 

Illud porro filentio non prstcribo, nempe, fijpcjfspius vfu venire, vt in illis ter- 
minis proportionalibus ratiocinandum couucrtendo componendo, diuidendo, &e, 
idque vel continuit poftquam squatio ad proportionem fuerit reuocata , vel nulla 
squalitate prseunte, quod frequentius euenit, vt non prpeunte aliqua squalitate, 
erit, vt r ad s, ita a — b ad a b, conuertendo igitur erit, vt sad r ira a 44 b 
ad a — b, & diuidendo, vt s — r ad r ita 2 b ad a — b 

Ira fi fuerit, vt b ad a ita a ad d — a fiet conuertendo, vt a ad b ita b — a ad 
a , & componendo , vt a b ad b ita b ad a ; infuper fi fuerit , vt r ad s ita b 
4 * a ad a, diuidendo fiet, vt r — s ad s ita b ad a- 
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At fi foret , vt r ad s ita b — a ad b *jr a componendo fieret , vt r *Jt s id s » 
ita i b ad 1> >+ a . 

Sic etiam ii foret , vt r ad s , ita b a — a‘ ad a‘ componendo fieret , vt r *}* s 
ad s ita b a ad a‘. ' 

Si fuerit>vt 2badditazaadza^ag_b per conuerfioncm rationis fiet, 

vt a b ad 2 b d ita 2 a ad b — 2 g, & fi fuerit , vt i b — d ad b ita b — i g 

ad a> fiet permutando, vt 2 b — d ad b — 2 g ita b ad a. 

Et fi fuerit , vt b — c ad c ita 2 d ad a — d deinde , vt c ad c b ita a — d 
ad a a erit ex {qualitate , vt b — c ad c ♦{* b ita 2 d ad 2 a feu d 
ad a. 

Plerumque contingit, vt opus fit duplare antecedentia, vel confequcntia rationum; 
vt fi fuerit analogdmus huiufmodi , nempe , vt b ad d ita a ad 2 a 2 g — b , 
etiam duplatis antecedentibus proportionales erunt magnitudines, nempe , vt 2 b 
ad d , ita 2 a ad 2 a rf* 2 g — b . 

Vt autem licet hoc modo arguere, licebit etiam fubduplatis antecedentibus . 
Quod autem de antecedentibus diximus de confequcntibus quoque intelligenduni 
volumus, vt fi fuerit quemadmodum d ad h, it 2 a ij* 2 g — badaduplatis con- 
fcquentibus etiam proportionalia erunt hunc in modum , nempe > vt d ad 2 b ita_ 
21 + 15 — b ad 2 a . 

Quandoque vero duplanda funt omnia , quod contingit quando in aquatione 
fuerit traCtio 4, & fic luo modo de abjs frafiionibus ; 

Quandoque refolutio incipit per analogifmum , nec vlla eft opus {quatione nem- 
pe Ii fuerit > vt b ad d ita a ad 2 a — 2 g — b duplatis antecedentibus fit , vt 2 
b ad d ita 2 a ad 2 a — 2 g — b, & per conuerfionem rationis, vt 2 b ad 2 b — 
d ita 2 a ad 2 g ■+* b , & fubduplatis antecedentibus , vt b ad 2 b — d ita a ad 2 
g >Jr b , & conuertendo , vt 2 b — d ad b ita 2 g b ad a , Sc permutando, vt 
2 b — d ad 2 g b ita b ad a , vbi ex tribus cognitis quantitatibus ca , de qua 
quxrcbatur, innotefeit. 

Aliquando vero ex analogifmo gradum facimus ad {quationem qua comperta 
ad alium analogifmum progredimur , vt ex duabus, vel tribus magnitudinibus co- 
gnitis ea, qu{ latebat maniiefta reddarur 1 itaque erit , vt r ad s ita a — b ad a *■)■* 
b; hoc autem analogifmo ad squalitatem tradudto fit xquatio ra+rb ~ sa 
— s b , & bis antithefi repetita fit {quatio r b+ts b“ s a — r a , qur rurfus 
ad analogiam reuocatur, fitque, vt s — r ad r % s ita b ad a . 

Plerunquc fidimus in ipfa xquatione , qua explicata lecundum Artis prscepta, 
reperta fcilicct eius radice , hoc eft potellatis affci 3 {, & quidem huiufmodi ; prout 
por edatis natura requirit» 

Quoniam vero factionem xquari integrx magnitudini non rard contingit ; ob 
id reliquum eft , vt hac de re fermonem inftituamusinon omnis tamen fra&io in_, 
fua membra rclolubilis eft , nili nimirum illa , cuius numerator refolubilis eft in_. 
duas magnitudines, quxfuo du&u numeratorem iplum efficiant , Huiufmodi ai)tcm 
rclolutionc mutatur xqualitas in proportionem. 

Refolutio ipla hac Arte perficitur. 

Denominator fractionis rcfoluendx, & integra magnitudo, cui fradlio ipfa xqua- 
tur, funto extremi termini quatuor magnitudinum proportionalium , magnitudines 
vero , qux luo dudtu numeratorem efficiunt funto medij termini in eadem ferie , 
& contra; hoc enim paCto abfolutum erit, quod oportet. 

Hac tamen in re h{c obferuanda conditio, vt videlicet primus terminus , & fe- 
cundus (int quantitates homogenex , fiue eiufdetn generis , quemadmodum etiam 
tertia, & quarta ciuldem debent clfe naturx, quandoquidem hctcrogenec compa- 
rari inuicem non polfiint. Ratio enim duarum eft magnitudinum eiuldcm generis 
mutua qu{dam fecundum quantitatem habitudo; tres vero termini quandoque (uf- 
ficcre quidem pollenti nihilominus fivnusbis accipiarur duorum munere fungitur; 
proptcrca quatuor conftitucndos elfe terminos haud iniuria dicebatur. 

Pruno fit gquatio Ar — a ■ Oporteat fractionem hanc in fua membra rcfolue- 
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re, vt squalitas in proportionem tranfmutetur. Refolubilis cft enim numerator in 
iluas magnitudines , qua: efficiunt illum . 

Sunto termini extremi d, & a; medius autem b; feu duo medij b bis repetitus, 

& fiet analogilmus, vt d ad b ita b ad a. 

Quoniam enim cft, vt d ad b ita b ad ~, vt patet i fadum enim fub extremis 
squale eft fado fub medijs ; ergo erunt termini proportionales ; fcd -d sequatur 
ipfi a ; ergo erunt proportionales , vt fupra . 

Secundo cfto squatio d — d‘ . Numerator refolubilis eft in duas quatitates , vt ixmfii u, 
fupra requirebatur; fiant extremi termini a, & d‘; medij vero b, de b* , vt fit a- 
nalogifmus . 

Vt a ad b , ita b’ ad d‘ ; & ob eandem rationem termini funt proportio, 
nalcs, Sc conucrtendo, vt d’ ad b' itab ad a. 

Tertio fit r— g- Sunto extremi termini a, & g medij vero b , & d, vt fiat a- z xw , r u w. 
nalogifmus, vt a ad b, ita d ad g,& conucrtendo, vt gad d ita bada. 

Quoniam eft , vt a ad b , ita d ad St , Sc hsc fradio squatur ipfi g cr- 
go , vt a ad b , ita d ad g . Potfunt etiam fieri extremi termini b , d , Scc. 

Quarto fit squatio -rjj — f funt extremi termini a 4* g, Sc f, medij vero b, & n\ 

d vel contra fiet analogilmus . 

Vt a ij* g ad b, ita d ad f, Sc conucrtendo, Scc. 

Quinto proponatur aquatio r: P fiant extremi termini a, &P medij autemb, r*™y« v. 
& d g vel g , & b d , vel d , & b g ; oftendemus autem eodem pado quo iupra- 
terminos illos effe proportionales , 

Sexto proponatur “ f extremi termini fiant a, & f medij b >$+ g, &d vel. VI - 
contra , &c. vt fiat analogifmus . 

Vt a ad b <lf* g, ita d ad f, vel contra, Scc. 

Septimo fi proponatur squatio b ~ a funto extremi termini g , Sc a medij txmfOvn 
vero b d , & b — d vel contra , vt fiat analogifmus ob rationem fimilcm prx- 
cedcntibus. 

Vt g ad b d, ita b — d ad a. 

Odaud proponatur V +*“■* — “ f fiant extremi termini a , & f medius ver6 b vuu 
d nam ex dudu b >J* d in fe fit ille numerator; fiet analogifmus, 

Vt a ad b d ita bbj* d ad f, vel contra, Scc. 

Nono fit squatio 5 f fiant extremi termini a, & f, medij vero b s*mfUix. 

rjt d, & b g, Scc. 

Sit ^ — a* fiant extremi termini g’ , & a* medius vero b d , & erit , vt g* ad r «”/ u *. 
b d ita b d ad a' . Vel fint extremi termini g' , & a’ medij vero b*, & d'. . 

Hoc eodem modo procedendum in reliquis fradionibus, cum aquantur integris 
magnitudinibus, numeratorefque funt refolubiles, vt fupra iam fjpe diitum fuir. 

Quando autem numerator fradionis non eft refolubilis ad eum modum , vt di- 
ximus , fradio nequit in fua membra refolui , inde tamen non fit , quin squalitas f'"' 
ipfa ad proportionem reduci poffit , vt fuperius innuimus. Fitque hac Arte ; frac- JJXJS 
tionis denominator , & integra magnitudo , cui comparatur fradio , extremi fint »rn . 
termini ex tribus proportionalibus ; r adsat vero ligata , quam parenthefi fignifi- 
camus, efto terminus medius, vt fit squatio didi “ a ; funto extremi termini h, 

Sc a, medius vero fit numerator, vnde fiat analogifmus h; lit(bdi$tfgj;a,- 
Quoniam enim cft, vt h ad 91 ( b d f g ,) ira 9i f b d f g ) ad ‘-didt ; hsc 
autem eft fradio squalis ipfi a ; erunt proportionales ob id termini , vt fupra ; 3c £<“ m P ! *m . 

ita de alijs squationibus intelligc, Scc. Vt fi foret ‘ — a ; fiet analogifmus 


5 r ; ?! ( s b r<l)ia, 

Obfeructur autem perpetuo homogcncorura natura; fi enira fuerit ed. fi c infti- ab;™****. 
tuenda cft analogia, vt b , & c fint antecedentes , vnde fiat , vt b ad c ita d* ad 
aliud planum; illudquc fit P ,& fic de cftcris. 

Quandoque cucnit , vt per anaiogifmum vltimo loco habeatur ignota quantitas f tr 

non fcorfiin , fed vel affeda per negationem notz quantitatis , vel per affirmatio- 


P l 


nem 


h*l>ttur igx* 
r • juxarirm ■ 


Digitized by Google 



124 G RJENALD. ALGEBR.ANOVA. 

nem per negationem, /i fuerit, vt b — e ad e ita 2 d ad a — d vbi quarto loco ex-' 
tar a — d . Hoc autem nihil cft , nam certum cft ex tribus cognitis quanriracibus 
b — e; e, & 2 d; quartam quadam innotcfccrc , h(c autem non clt aqualis a fcd 
a minus d . Si igitur adinuent( quantitati addatur neta illa quantitas d confurgc t 
quantitas quxiita aqualis a , 

rirmfrmMti, Ira per aflirmationem , fi fuerit, vtr 4 sad s , ita 2 bad b 4 a in quano kco cft at 
quantitas ignota, fcd non feorfim, verfim, vt ea innotdeat , fatis lupeique eft ex- 
tiibus illis terminis notis r 4 s; si 2 b , colligere quartam quantitatem, nam liare 
erit (qualis non quidem a, fed b 4 a, quare fi ex inunita per analogifmutn 
quantitate auferatur nota quantitas b, que relinquitur nota, lier cqualis a . 
^nimsiurr- Illud porro animaduertille oportet , per alium analogtfnium fieri polle noram— 
"*Ja fcorlutn quantitatem, qu(firam, qua de re paulo tnlra fcimo redibit. 

Aquationes igitur prsdidtis modis ad proportiones libi refpondentcs, rcuocan- 

ptr medum . tu| ._ Vnde 

jBrU*s i/mi si fuerit b a ~ cd.eritper congruam areAie» a: qirefolutiuo ordine procedendo 
vt b ad e ita d ad a . Vel etiam permutando enr , vt b ad d ita e ad a Vel con- 
tra ex proportione colligitur atquatio per t(tr . 

11 pt i, fuerit b a r A - i e a “ d f fadto paraboltlmo , proueniet •— ~ a fiet au- 
tem analogifmus , vt b r A 'i e ad d ita f ad a,- vel etiam permutatim , vt b e ' — 1 
e ad f ita d ad a, vel contra ex proportione, &c. 
cxtmfini 1. Kec diflimiliterfi fuerit b a ~ e d r A nd f tacto paraboli Aro, per b, erit 

— a. Atque adeo fiet, vt b ad e r^-l f ita d ad a vel permutatim , vt b ad d ita 
e r^-n f ad a. Vel contra ex proportione , Sec. 
ix empta n- ^ ucr ‘ c b a r A n e a ~ d f r^~i e f facto parabolifmo nempe omnibus appli- 
catis ad b r A -) e fiet ~ a fit autem analogifmus , vt b r A n e ad d 

e ita f ad a , vel petmutatim , vt b e ad f ita d r A '', e ad a . Vel contra ex 
proportione colligitur atquatio . 

Si fuerit ba:2 e' — d‘ per parabolifmum fit “ a> vnde analogifmus, vt b 
ixemp «*> > ad c j ta c — d ad a vel permutatim , vt b ad e — d ita e 4 d ad a . Vel 
contra ex proportione colligitur (qualitas. 

Exempli f/. Si fuerit bi~ e ’ 4 e a per antithelin fiet b a — e a ~ e’ facio parabolif- 
mo , omnibus videlicet applicatis ad b — e fiet — a- Vnde fit analogifmus, 

vtb ad e ita e 4 3 ad a , &diuidcndo, vt b e ad e ita e ad a . Vel contra- 

ex proportione fit gradus ad squalitatem. 

Lxempiivii. Si fuerit b a~ e' — ea per antiihefin fiet b a 4 c a — c ‘ inftituto parabo- 
lifmo, nempe omnibus applicatis ad b 4 e fiet ■£_ — a. 

Vnde analogifmus , vt b ad e ita e — a ad a , & componendo , vt b-4 e ad e 
ita e ad d . 

txempHwii Si fuerit b a — b d “ ea per anrithefin er b a “ e a 4 b d , Se 
rurfus ba — e a ~ bd inftituto parabolilmo, omnibus fcilicct applicatis ad 
b _ e fit -fr, = a . 

Vnde analogifmus, vt b ad e ita a ad a — d , & diuidendo, vt b — e ad e ita 
d ad a — d, & per compofitioncm rationis conrrarie facte n , vr b — e ad b , ita 
d ad a. Vel contra ex analogia fit proceffiis ad (qualitatem, Sec. 
tx/pu vim. Si fuerit ba — b d ^ caijtcd per antithelin fiet b a — ea 4 e d 4 b d 
Se rurfus ba — e a ~ e d 4 b d, & per pjrabolifmum fit “ a. 

Vnde analogifmus, vt b ad e ira a |td ad a — d. Se diuidendo , vt b — e ad 
e ita 2 d ad a _ d ex hoc analogtfmo colligitur, Se de qua quxritur quantitas , de 
fi non fcofim exhibita , hoc enim nihil refert, nim vt fupertus quoque tetigimus , 
feiix pr> xff.r quarta per snalogiftnum , quantitas , allata fi augeatur nota quantitate ; qua per 
Vlt negationem, ignota quantitas afficitur, ipfa quantitas ignota comparabitur. 

Alia, Se ii longiori dilcurfu , via iupcrcft, per quam procedens analyfta , feorfinu 
un,. quantitatem ignotam confcquctur, quod etiam luperius adnorauimtis; Si enim fue- 
rit , vt b ad e ita a 4 d ad a — d , inuertendo quidem erit , vt e ad b ita a — d 
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ad a t d, & componendo contrarie tamen, fiet vt c ad c t b ita a — d ad 2 a, 
erat autem, vt b _ c ad c ita 2 d ad a — d , modo eft .vt c ad c f b ita a — dad 
2 a erit , vt b — c ad c t b ita 2 d ad 2 a , vel ita d ad a , quod ex squalita- 
te colligitur ; vnde quantitas ignota , qus fupponcbatur a , hoc analogifmo de- 
prehenditur feorfim ab omni alia feiun&a quantitate, vti perfpicui conttat. 

Si fuerit b d t b a ~ cd — ca per antithelin fietbd 4 *batca: 2 cd,& x. 
rurfus ba^.ca~cd — bd, fado parabolifmo fiet 4rf‘ — a squalitate ad 
proportionem rcuocata, fiet, vt b ad c ita d — a ad d 4. a , & componendo, vtb 
4 * c ad c, ita 2 d ad d 4 > a. Deinde cum fit, vt b ad c ita d — a ad d 4. a, in- 
ucrtendo erit , vt c ad b ita d 4* a ad d — a , & per conuerfioncm rationis , vc 
c ad c — b ita d 4, a ad 2 a quare cum b 4* c > t c , c — b iint proportionales, 
quemadmodum 2 d, d «f a, 2 a, iuntque bons acccpts in eadem ratione proin- 
de, ex squalitate erit, vt b «f, c ad c — b ita 2 d ad 2 a fcu d ad a ; Contra ve- 
ro cx analogifmo infertur squatio. 

Si fuerit b a 4 * b d ~ c a — c d per antithelin fictba4.bd4.cd~ c a, 3 c txar.fiixi. 
rurfus b d 4. c <1 “ c a —balnftitutoparabolifmo.fiet squatio ‘4rr- — a erit 

proinde , vt c ad b ita a «J* d ad a — d , & diuidendo , vt c b ad b jta a d ad a 

— d . Rurfus cum fit , vt c ad b ira a 4. d ad a — d , erit inuertendo , vt b ad c , 
ita a _ d ad a 4. d, & per contrariam compofitionem rationis , vt b ad b 4. cita 
a — d ad 2 a. Cum itaque fit, vt c — badbita b -J.c adb', & infuper.vt 1 d ad a 
d.vta — d ad 3 a; iuntque fine accepts in eadem ratione , proinde cx squa- 
litate erit c — b ad b tj» c ita 2 d ad a a fiue d ad c . Contra vero ex analogif- 
mo infcrtnr squatio. 

Si fuerit b d — b a ~ c a 4. c d per antithelin fietbd — c a 4 batcd,6e xiu 
rurfus bd — cd~ ca4«ba. Inftituto parabolifmo, fiet ‘-ffr — a , Proinde, 

Vi C ad b , ita d — a ad a 4* d • & componendo , vt c — d c 4. b ad b ; ita 2 d ad 
a 4. d . Rurfus cum fit, vt c ad b , ita d — a ad a 4. d erit inuertendo , vt b ad c 
ita a 4. d ad d — a, & per conucrfionem rationis, vt b ad b — c ita a 4. d ad 2 
a . Quarto cum fuit proportionales c 4. b b b — , & 2 d a 4. d 2 a funtque fi- 
ns accepts in eadem ratione proinde cx squalitate erit, vt c 4, b ad b _ c ita 2 
d ad 2 a feu d ad a. Contra vero ex analogifmo, infertur squalitas , &r. 

Si fuerit b a — b d ~ cd— -caper antithelin fiet b a - c d 4. b il - c a , ixffHxi r/, • 
8 t rurfusba-f ca~ cd fbd. 

Inftitutoparabohfmoomnibusnimirumapplicatusadb.}, c proucnit a ~ d. Proin- 
de erit, vt b ad c ita d — a ad a — d, quare fiet d squalis a, neque enim maior, 
neque minot effe potelt . 

Si fuerit b d — b a ~ ca — cd per antithebn fiet b d ~ b a 4. c a — cd zicttexuu 
& rurlus fiet b d 4. c d ^ bi^c a. Inftituto parabolifmo , omnibus fcilicet 
applicatis ad b 4. c fit d ZZ a proinde erit, vt b ad c ita a — - d ad d — a , atque 
hinc concluditur d squalis a . 

Hic porrb non eft cur amplius immoremur , ex hadfenus enim didis exiftimo QuM/lti ftrl 
cuique perfpc&um futurum qua arte vti oporteat ad huiusmodi unapuppefu per- 
ficicndam , eft autem oper? pretium fc fe ad hanc pragmatiain adijccre cum inde 
maxime pendeat squationum explicatio, & cuiufcunque Theorematis , vel Pro- murratu, 
hiematis, analy fis, atque fynthcfis; quamobrein non grauabitur Analytics Difci- 
plins ftudiofus tradita, qus funthucufquc prsccpta memorif committere , vt cum 
opus fuerit, obuiafit dc quo qusritur refolutio , & via pateat ad quamcunquc rc- 
folutionem, compofitionemque inftituendam . 
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De aequationum natura atque conftitutione 
dignofcenda . 

C A P V T X V 1 1. 


21* /Tii 7* "M rarum conducit ad xquationis explicationem ipfius naturam habere per- 
d N fpedtam ; niii enim quifpiam introfpexcrit eius principia, atque adeo natu- 
ram fuerit allecutus haud poterit artificiose illam explicare > proptcrca hoc in loco 
tn/Ttu*'” n °k' s incumbit onus tradendi methodum, qua xquationes iplx recognofci poffint, 
h/IL ** & qua induftria earundem primordia, atque conftitutiones deprehendi queant. 

Quoniam autem non raro praeparatione indigent , antequam feliciter explica- 
ri poffint, pr?fertim cum de magnitudinibus homogenis poteftates negatur, vel ita 
tnixtim homogenex magnitudines de poteftatibus ipfis negantur, Si affirmantur, 
9 i«», vt affedtiones negati prjpolleant affirmatis, poftremo cum affectiones fradtis > vel 
tiitum. afymmctris numeris exhibentur ; propterea fuperclt hic diflerendum de aquatio- 
num origine , primaque conftitutione , vt nimirum his cognitis fternatur via , me- 
thodufquc paretur ad earum explicationem , ad quod vt dicebamus multum refert 
cognofcere, vnde nam aquationes fuum ortum ducant . Id porro pluribus modis 
aflequi licet , & primum ex Twnci Ztttfi . Hac autem indagandi conflitutionem- 
fquationum Viam primus Victa defignauit , qux cum regia fit , ommittenda non 
eft , illam primo calcare , aliam , fi qux fupererit non negligentes ope- 
r? pretium duximus ZVrape Zttifis inquifitionem fignificat , nomen enim- 
grxeum eft, fignificans apud illos idem , quod apud Latinos, inquifitio quamc- 
brem Trpo/ 8a»'h£ ZmiVut, , Preilem t Zcicucon , idem fignificat , ac Proble- 
ma quxfitorium , fiuc inquifitorium , vt enim Zt!n'tut , nempe qujftio , a verbo 
Z«r ut , quod Grxcis fignificat quero, ita Zmnvi vnde Zimtr/xiu' Philofophi dicun- 
tur a upuniKoi xcufxannoi terte Laertio , qui nihil aflcucrantcr enunciabant , fed 
femper quxrcbant , rei veritatem inueftigantes , vt (uSimmif curiofus , & natur? 

. ‘ ferutator dicitur . Ita fit , vt duplex problema fit Zmmxa , Zctcticum vnum , & 
araJivritot Analyticum alterum,- illud qujfitiuum , hoc autem refolutiuum diceres, 
ataAimja opponitur cw&riur, nempe compofitiuum ■ 

Tnrifummr Hic vnus , & quidem prxeipuus ex modis , quibus inquirere licet aquationum 
primordia, ali) quoque extant de quibus infra , fed hinc par erat exordiri cognita 
f autem aquationum natura fit obuia , ad earum explicationem , in quo totum 

tft txZrttti. huius Artis momentum eft Vieta celebris Analyfta vfus Zcteticis ad indagandam 
xquarionum naturam, atque conftitutionem; nec immerito, nam vt ex fequentibus 
aperte conflabit cognita cquationis natura ex Zetctico , ftatim ad cius explicatio- 
nem via aperitur, quo fateamur ncceffe eft magni faciendam effe methodumex 
Zcteticis defumptam . Noftra vero inuenta hac in re poftipodum afferemus. 

Quauis hac de re multa diceda fupcre(fet,ea tame iuuat prxtcrirc filentio, nam id fo- 
ci ‘‘tumr’"" lum eft nobis in animo , ncceffaria tra&are qux nimirum ad oblatum quodcunque 
refoluendum Problema conducunt , idque prxftiturum Deo adiuuante credi- 
derim, fi diligenter adnotauerim, qux in Problematum refolutione hadlcnus exper- 
tus fum, multum enim conducit ad Artem aliquam, vel primo inucnicndam , vel 
inuentam illultrandam , ac promouendam expertum effe que ad illam pertinent ; prop- 
terea quud facile quifquc norat vlterioribus opus effe pr?ceptis , nec vniucrfam Ar- 
tem iam traditis effe con.prehcnfam; ctim non pauca cueniant.qup maiorem indu- 
ftriam requirant, Et fi igitur ab aiijs dilciplinam adinuentam ttadiandam fufee- 

perim , 
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peri de quo veteres, fapientif proceres merito gloriari poliunt , tamen illud laudis 
nobis obtigifle fatis, fuperque iit, illam ed deduxiffc, vtquxolimdificillima , ac in- 
extricabilia, vel Theoremata dcmonftratu , vel Problemata folutu credebantur mo- 
do fua fponte quali dixerim, occurrant . 

Haud an-yfof , Zetefis innftituitur, nec <««' quidem, vt prxclariffimus Analyfta 
dicebat , cum pura a puris, affedta vero , ex affe&is , ratio didet prolicifci ; qua- 
propter ad deprehendendam conditionem xquationum pertinentium ad puras po- 
teftatcs , Artifex ex datis duobus lateribus poteftatcs inquiret ; Ad aquationes po- 
tcftatum (impliciter affedarum, ex data differentia , fummauc laterum inueftigabic , 
vel fuorum graduum vna cum dato fub ijs, vel eorum gradibus paribus , vel difpa- 
ribus fado ex lateribus alterutrum; Atque demum ad xquationes multipliciter af- 
fedarum affedione adiunget affcdlioni fub diucrlis gradibus parodicis laterum , Vel 
le non adiget Analyfta vni quxftionumf'ormul{,fcd fub Zcteticis, fub quocumque 
crfiiio , vel dato themate debebit fc exercere, admonendus cft verb ille, vt recor- 
detur , qua: Geometrico operi eft aptaturus latera ad extremas lineas reftas refer- 
ri in ferie continui prodortionalium, fafla vero fub lateribus > & laterum paribus, 
vel difparibus gradibus ad poteftates aliquarum ex medijs; cumque in xquationctn 
incidet fuo bene obuiam /atlanta, dc illo condet, fimilecuiufcumquc {qua- 
litatis {urramar , hoc eft coinpolitiuum , & fcu tfomusr ,hoc cft expofi- 

tiuum , 

Quid autem ad xquationum fimilitudinem requiratur, fupcrercft , vt videamus, 
ZEquatio dicitur {quationi fimilis, cum par cft vtrobique poteftas, feu xque alta.,, 
& ipfa affecta, vel afficiens fub pari gradu, vel eadem affectionis nota . Vndcduas 
aequationes non immerito limiles effe dicemus, cum in vtraque idem cft potcftatis 
gradus, c?dem funt affeCtioncs, ac ob id fi omnes termini , ex vna parte repedan- 
tur {quales nihilo , tunc xquationes fimiles erunt , cum in vtraque idem cft primus 
terminus, dereliqui termini in vtraque fimiliter funt affc&i, Sc fi in vna, aliquis 
terminus , defuerit , is quoque defit in alia ; fupponendum autem fimilium fcilicet 
xquationum, eandem effe conftitutioriem. 

Cxtcrum, vt alibi etiam adnotatum fuit, triplex xquatio eft , xanaf dtUa' cata- 
phatica, amfatin, apophatica, HfififiSXct, anipliibola ; hoc cft affirmatiua, negati- 
tiua , & ambigua , Qju{ autem didita funt facili ex infra dicendis cognofcentur , 
interim pcrfpicuum illud cfto, vt pote ratione deprehenfum, affcCta quidem ab af- 
fcCtis originem ducere , quemadmodum pura a puris , atque adeo ad dignofccn- 
dam conditionem xquationum pertinentium ad puras poteftatcs operx pretium et- 
fe ex duobus datis lateribus poteftatcs inquirere, & ad {quationes affectarum (im- 
pliciter potcftatum ea opus clfc perficere, qnx paulo (uperius innuimus. 

Supcrcft autem , vt ad quadraticarum xquationum conftitutioncs ex Zcteticis 
gradum faciamus; Huius inuenti auCtor Vieta eft icd hic multa alia, ad idcmfpec- 
tantia non fine magno Attis incremento (ubijeiemus , prxdiCtarum igitur xquatio- 
num conftitutioncs, funt, ad eum, qui (equitur in modum . 

Quadrattcaxtfm xquationum natura, ac conflitutio ex Zetettas aperitur . 

De conftitutiuis igitur quadraticarum xquationum ex Zetcticis hic differendum, 
ea vcr6 funt, qux fcquuntur. 

Si fit xquatio a’ ♦§* b a zl z* • funt tres proportionales radices , quarum media 
eft z, extremarum differentia eft b ,- fit autem a , minor extrema hoc Victa deduxit 
ex Zetetico , 

Data medix trium rectarum line Arum preporuenaltum , & extremarum differentia , 
tepreire minerem extremam . 

Media e tribus proportionalibus magdirudinibus fit z , at vero b fit extremarum 
data differentia. Minor extrema cfto a ; maior igitur erit a b; rcdlangulum au- 
tem fub his eft a’ ift b i , & quoniam fa<ftum fub extremis in ferie tiium propor- 
tionalium xqualc cft quadrato incdiy ; pioinde a‘ Jf* b a xquabitur z’ ; hoc autem 
eft, quod fuperius ordinabatur; conltat igitur huius xquationis quadraticx confti- 
tutio, hinc enim {ciuatio ipfa originem trahit , conftitutionemque lottitur. 

Hadle- 
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Haftenus vero didla numeris etiam explicari poliunt ; propterca. 
nZZifilZ Sit xquatio i Q_>ft 48 R zz 324; erit l 5 t 314, hoc cft 100 media inter extremas, 
‘inmur. quarum differentia erit 400 , & fit x R minor extrema e ferie trium proportiona- 
lium 6 , ioo> 34, & ita quidem cft , nam quadratum ex 6 cft 3 6 , cui ii addideris 
288, fcilicct radicum pretium, fiet 324 , conftat igitur propofitum. 
jiHji imjii Huius autem aquationis , vt & fcquentium natura alijs quoque infra dicen- 
dis modis deprehendetur , interim cx Zetcfi primo loco , vi/um eft illam-. 
m m quire re, 

Sit xquatio a‘ — b 3 “ z‘. Sunttres radices proportionales, quarum eft media 
trthrnmw». 2 & extremarum differentia cft b , fit autem a , maior extrema, hoc autem Vieta 

•dtnmtnit, dCdUXIt CX ZCtCtlCO. 

Z"r:„w». Data media truam proportionalium, atque di ferentia inter extremas reperire maiorem 
extremam. 

Maior extrema efto a, ergo minor erit a — b ,■ reif angulum fub his eft a* — ba, 
& ob rationem fuperius allatam erit xquatio a' — b a - z’. Hoc eft autem, 
quod prius ordinabatur . Numeris autum eandem hanc atquationem fic ex- 
plicabimus . 

Sitxquatio 1 48 R~ 324, cftpr 324 hoc cft 18, media inter extremas, 

quarum differentia eft 48 , & fit 1 Qjnaior extrema b ferie trium proportionalium 
6 , 18, 54, Sc ita cft, namque, fi radicis pretium eft 54, eius quadratum erir 29 1 £ ; 
a quofi auferatur 2592 , pretium radicum , remanebit 324 comparationis ho- 
mogcncum. 

Hinc igitur huius xquationis natura, ac primaria origo deprehenditur. 

Sit xquatio b a — a' ~ z'. Sunt tres radices proportionales , quarum eft me- 
dia z, & extremarum aggregatum b ; & fit a minor, vel maior extrema; hoc autem 
Victa deduxit ex Zctctico . 

Zt tuitum . Data media trinm proportionalium , £j- aggregato extremarum reperire alterutram dc—t 

extremis . 

Data fit media z , & aggregatum extremarum fit b ; Oporteat reperire alteru- 
tram dc extremis . Minor extrema efto ai erit ob id maiorb — a, quapropter erit 
xquatio b a — a' z’ obeam; quam fuperius rationem attulimus . 

Sit maior extrema i; ergo b — a erit minor extrema; ac proinde ba — aequa- 
bitur z’ ; quamobrem a vel dc minori , vel dc maiori ipfarum extremarum poterit 
enunciati ; quandoquidem amphibola cum hxc fit xquatio duplicem habet radi- 
cem; ex Zet etico itaque huius xquationis primordia mnotefcunt. Numeris vero 
fuperius diift * fic poterunt declarari . 

Sit xquatio fio R — 1 Q~ 324 ; media quidem inter extremas, quarum aggre- 
gatum cft <So,crit jji 334, & fit 1 R minor, vel maior extrema cx ferie trium pro- 
portionalium 6 , 18, 54, erit enim 6 , & 54, fuperioris xquationis radix. 

S C H 0 L ION. 
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Va faclenus dc quadraticarum 


r a nacecnms ac quaar amarum tjlarum conjlitutione di fla funt , f ac ile poffuntGc 0~ 
^ metrice demonjlrari . Si enim Jit aquatio a' b a ZZ x. 1 citra laborem conjlabit 
ejjc tres proportionales quantitates , quarum mediae C 

Jit z , & extremarum different ta Jit a , fiat vero a, 
minor extrema. In appofito diagrammate coefficiens 
ejlo ab, & ad extremum b punttum erigatur per- 
pendicularis b c , qua poffit comparationis homoge - 
ncutn \ mox autem a b , bifariam dtuija in t , cen- 
tro e , tnterua/lo ea; vel e b , dejcrtbatur circulus 
a u b f ; detnde a puntto c per e , centrum agatur 
c i» e f ; qua a per efferi a primo fecetur tn d . dein- 
de terminetur ih f , erit quadratum ex c u , plus 
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r, St angulo cavJiK eft plus rc(t angulo comprehenfo fub c d , & D t , hoc eft a e eoeffcseme , 
aquale reclangulo fcji, hoc eft quadrato c b; prxtert a c b , potent comparationis homo- 
g.neum; funtquc c»,ci,cf, proportionales , xdco ut medix fit c b , extremarum diffe- 
renti* d f , pxtet igitur propofitum . 

It* ctum fi 'fit aquas iu a' — b x~ medix trium proportionalium eft z, exirem*- LxpWrmfMr 4. 
rnm digerenti * eft b-,& fit x,m*ttr extrema, sdqne confiat, namque in fuperiorifchema- V"’’’ 
te , fi /// exefficiens , *t vero e c pe fit comparationi i homogencum . Quadra- 

tum ex c f minus reci. ungulo c t d aquale eft reci angulo f c d ; hoc eft quadrato ex ts 
c , eft igitur radix c f , erat enim u r coeffinenU aqualis ; at vero c e poterat compa- 
tionis homogenturn , cr quadratum ex c f. minus rellangulo c f d, aquale eft quadrato 
recta b c ■, funtqu e c d , d 8 proportionales , quarum mtnor extrema c d , maior autem 
c f medi* vero b c ; qua poterat comparationis bomngeneum ; extremarum differentia-, 
tot fictcns k f . Patet igitur propofitum. 

Ita dentum fit aquatio b a — *' “ z' .Ojlcndemus ex 
tribus qroporttenalibus me d tam efte ft extrema- 
rum autem aggregatum b, fieri que a, minorem , vel 
maiorem extremam . In adtunlto enim Schemate-, 
retia a b ,fit coeli ciens , fupra quam defcrtptus fit 
Jcmicirculus a i> b > ex punito vero B t creti* fit 
perpendicularis b c , potens comparationis homoge- 
neum ,* puncto autem e, ad ac o par ale U* ipfi a 
b occurrat peripberia in D i a punito D agatur 
o e perpendicularis ad a b ; cum igitur redan- 
gulum a b e minus quadrato ex e b hoc eft rcdangulam a b b , aquale fit quadrato ex 
»<|/«IC ,efi AB erat cocficicus i b c vero poterat comparationis homogencum , ertt 
d b radix, funique proportionales b b, e o , b a quarum medsa eft e d , fiuc b c , ex- 
extremarum autem aggregatum a b .• ad radicem igitur minorem quod attinet patet pro- 
pofitum , Conftabtt et tam de miaori , eft enim red angulum b a e minus quadrato ex 
a d, aquate redangulo b e a , hoc eft quadrato «Dti fine e c j protnde radix erit a e. 

Supradtdarum autem aquationum natura , atque conflitutio aliter quoque deprehendi- infragilia,» 
tur nimirum , vt fuperms quoque monuimus per E inaniae tu» «Voror . St tamen td • 

pra oculis habeatur, quod tn fequentibus fuse tradahttur, nempe vniufcuiufque aquationis 
dari duas, vel ptures radices, fi etiam fermo fit de aquationibus affedis, & quidem duas 
cum aquario fuerit qnadratica, tres fi fuerit cubica, lot, nimirum, quot dimenftones funt 
potcftatts affeda-, quadratum enim duarum eft dtmenfionum , propter e a quadratu a aquatio 
duplicem habet radicem, cubus trium eft dtmenfionum ; ob td aquatio cubica tres radices 
habet, ftr ita deinceps i illud porro eft antmtduertenium , quod in aquatione quadratu 
e duabus radicibus fape accidit, vi vna fit fsljx, hoc eft minor quam nihil, altera autem 
vera , hac de re tamen fusi tn feqeenttbus differendum erit i inter tm tamen hoc tn loco in- 
nat animaduertiffe, quod etiam tn prima parte tetigimus, dr hac de re mulla quidem 
fcripftmus . 

/!d hanc autem alteram viam, qua natura, atque conflitutio aquationum compofitarumi» 
dagatnr, earum nempe , qua ad hoc primum genus pertinent pra flat facilitatis gratia per 
amuheftn, fic aquationem tpfam parare , vt ex vna aquationis parte nihil exiftat , atque 
adeo eum nihilo tnftiluatur arti cane, prius tamen aliquid de ftmplicihus dicendum . 



Ali? quidam , & primo fimplicium, deinde compofitarum 
/liquationum conftitutiones . 


Cflitufig ftm 
plicis MfUMti» 

S I propofita fic aquatio a' - g* ^ o . Ortum ducit a duabus , xquationibuslc- mtxduti», 
linentibus' a — g ~ o, & a >{* g ocx harum enim multiplicatione mutua fit '■** 

a* — g' ~ o. Ipfius igitur diu* funt radices, vna quidem vera , nempe g , altera 

Q_ itidem J 
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itidem eadem g, fcd falfa.quarnm fcilicet vtraque aequalis eft ipfi g. Hunc olim 
conftitutionis modum attigerat Bcaunc , auxit Erafmius > & nos adijccimus, qu( 
peropportuna ad abfoluram argumenti traCUtionetn videbantur. 

Si fuerit a' ijt b a “ b c . Huius aquationis ea eft originalis aquatio , qui per 
multiplicationem quadraticam c radicibus binomijs ortum ducit i in hac enim fac- 
tum ex radicibus multiplicatis , radicibus iplis multiplicandis fub ipla forma tan- 
tummodo multiplicationis ordinatis , aequatur . Hinc autem originem trahit fupe- 
rior aquatio; fi enim a aequatur b; vtique a — b (quabitur o,- pofito igitur , quod 
a aequetur b ; etiam radices multiplicande a — b , & a t c fub forma multiplica- 
tionis tantummodo ordinati, aequabuntur o i at vero hifcc radicibus binomijs mul- 
tiplicandis faCtum ex multiplicatis , nempe a‘ — b a*f«ca — b c ~ o( hoc 
autem fit, fifquutioa — b~ oducaturinxquationcma«I»c ~ o d (quabitur, & per 
antithefin a’ — b a,>J+ c a xquabitur <ftb c. Retentis autem omnibus terminis 
tx vna aquationis paite facilitatis gratia, ita vt ex altera exiftar o , cui fupradic- 
ti termini comparentur; atque adeo fint nihilo aequales ; propofita aequatio erit ad 
hanc formam redaCta a — bc “ o, qui a, binomijs pr(diCfis, tanquan^ 
a radicibus ongincm trahit, c quibus vna nimirum a — b radix eft vera, altera- 
vero fcilicet a c eft falfa , vnde b, eft vera > at vero c, eft; falfa . Hisfup- 
pofitis. 

Piopofita fit trquatio a' f d a — g‘ “ o . Ex hypothefi quodc.miior fit quam 
b aequatio iam diCta fimilis erit fuperiori, vt patet , eiufdcm propterca lunt natu- 
ri, arque conftitutionis, faCfa igitur mutua carutn comparatione, ac vtriufquc fe- 
dundis terminis inuiccm collatis, innotefeit c — b xquari d ; cumque c foret ra- 
dix falfa , b autem vera , cocfficiens fublatcralis > nempe d deprehenditur xquahs 
diffcrentii inter c , &b, atque adeo inter radicem falfam, &vcram;hanc eandem 
cocfficientcm oriri ex applicatione differenti^ potcftacum, ad aggregatum laterum 
infcqucntibusoftendeinus . Intclligimus quoqueeognita c,falla, veram b, (qua- 
lem clfc c — d, vt cognita vera b, falfam c.xqualcm cfte b d , addifeimus iti- 
dem collatis vltimis terminis g',cquaribc, nempe rcCtangulo fub ip fis radicibus ve- 
ra,& falfa.vndc falfa c, cognita, veram b(quari cognita vera b, falsam ciquariV-. 

Sic igitur fc habet, huius xquationis conftitutio, vnde quamraaximC paret adi- 
tus, vt cx fequentibus pefpicuum fiet ad eiufdcm explicationem. 

Cohxrcnt hcc autem cum prxcedcntibus; funt enim tres proportionales magni- 
tudines, e quibus cxrrcmx du( funt radices , vna quidem vera , altera vero falfa 
in (quatione , in qua quadratum alficitur adiumftionc plani fub latere , dataque 
coctncicnrc longitudine , vnde in fuprapofito fchematc infra repetito , b c poteft 
comparationis homogencum iuxta priorem (quationis formam , quod iuxta pofterio- 
rem vltimus efteius terminus; d c radix eft vera, cuius quadratum afficitur adiunc- 
tioncplanifub latere, &c. Radix falfa eft fc, differentia fd, cocfficiens eft fublatcralis 
longitudo; ex veraradicc d c, infallam f c.fit re&angulumF c o.quod eft xquale 
quadrato eme; in huiufmodi igitur (quatione perfpicimus coelficicntem f d dif- 
ferentiam efle inter veram radicem d c, & falfam f c, atque cognita falfa f c, ve- 
ram d c, (qualem eflfe ipfi f c, minus f o , & cognita vera d c, falfam 1 c,cffe(qua- 
lcm ipfi d c, pliis f d , Sc quadratum t c, (quale cile re&angulo f c d , fub falfa , & 
vera radice, & cognita falfa f c, veram d c, (qualem efle magnitudini ortiux cx ap- 
plicatione quadrati b c, ad f c , cognira autem u c, falfam f c, (qualem cfTc ma- 
gnitudini ortiup ex applicatione quadrati e c, ad veram radicem d c. 

Si fuerit a‘ — ba^ b c. Huius xquationis ea eft originalis xquatio.qux per 
multiplicationem e radicibus binomijs ortum ducit , in hac enim faCfum ex radi- 
cibus multiplicatis , radicibus ipfis multiplicandis fub ipfa forma tantummodo 
multiplicationis, ordinatis (quatur. Hinc autem originem trahit fuperior xquatio. 
Sicnun a.xquetur b , vtique a — b xquabitur o , quod fi a — b xquetur o ergo 
fadum cx a — b in a ift c xquabitur o, pofito igitur quod a.xquetur b; etiam ra- 
dices multiplicandx a — b , & a Hh c , fub forma multiplicationis tantummodo 
ordinati aquabuntur o , at veto hifcc radicibus binomijs multiplicandis , factum 

cx 
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ex multiplicatis , nempe a' — l> a *(( c a - b c C hoc autem fit, fi xqua- 
tio a — b ~ o ducatur in xquationcm atj«cr o) xquabitur ; & per anti- 
thefin a‘ — ba + ca aquabitur b c . Retentis autem omnibus terminis ex v- 
na aequationis parte , facilitatis gratia , itaut cx altera cxiftat o , cui fupradifti 
termini comparemur, atque adeo fint nihilo xquales, propofita aequatio erit ad 
hanc formam rcdadfa"+‘ a — b c ~ o, qua: a binomijs praedicis, tan- 
quam a radicibus originem trahit, e quibus nimirum a — b radix eft vera, altera 
vero fcilicet a rj* c eft falsa, vnde b, eft vera; at vero c, eft falfa . His fuppofi^ 
tis. 


Propofita iit aequatio a* da — g' ~ o> ex hypothefi, quodb, maior fit quam rn f n j'*’ *- 

c, aequatio iam didfa fimilis erit fuperiori, ve patet , eiuldem propterca funt natur; 
atque conftitutionis , feifta igitur mutua earum comparatione , ac vtriufquc fecun- 
dis terminis inuicemcollatis,innotefcit c — b ;qualem effe — d,vel d, aequalem e(Tc 
b — c; eiufdcmcoefficientis ortum alium, in fequentibus offendemus; cumque c> fo- 
ret radix falfa ; b autem vera, coefficiens fublateralis, nempe d, deprehenditur aqua- 
lis differentiae inter c, & b atque adeo inter radicem falfam, & veram; Intclligimus 
quoque cognita falfa c , veram b , aequalem effe d c; cognita vera b , falfam c, ae- 
qualem effe b — d , Vltimifque terminis collatis. 

Addifcimus itidem g' xquari b c, nempe re£tangulo fub ipfis radicibus, falfa, Se 
vera, ac ob id cognita falfa c , in xquationc propofita > veram b, cquart & cognita* 

vera b falfam c , xquari V . 

Sic igitur fe habet, huius xquationis conftitutio, vnde quammaximi patet aditus 
vt ex fequentibus perfpicuum fiet, ad eiufdetn explicationem. 

Cohprent hate autem cum prxccdentibus, funt 
enim tres proportionales magnitudines, £ quibus 

extremx du; fuut radices, vna quidem vera , alte- C 

ra autem falfa in xquationc, in qua quadratum.. / 

afficitur negatione plani fub latere , dataque coef- -B' 

ficiente longitudine ; vndff in fuprapofito fche- z' 

mate hic repetito b c, poteft comparationis ho- ( / \ 

mogeneum iuxta priorem aquationis formam>quod ^ 

iuxta pofteriorem vltimus eft eius terminus, at f c \ / / 

eft radix vera , cuius quadratum afficitur abiun- \ / / 

dfione plani fub latere, radix fella eft o c, differentia « 

d, eft coefficiens longitudo fublateralis ; ex vera 

radice f c in falfam d c.fit re&angulum fcd, 

quod cftpquale quadratos c . In huiufmodi igitur 

xquationc pcrfpicimus coefficientem f D,elfe differentiam inter veram radicem f c, 

& falfam d c , atque deprehendimus cognita falfa radice d c, veram Fc.xqualem 
effe f d, plus »c,!t cognita vera ic, fallam n c.equalcm effe f c, minus f, d qua- 
dratum verd ex» c.effe xquale reftangulo f c n,fub vera, & falfa radice , cognita 
autem falfa d c , veram f c equalem elfc magnitudini ortiu; ex applicatione quadra- 
ti a c,ad d c, cognita vera f c, falfam n c cqualcm effe magnitudini ortiu; ex appli- 
catione quadrati b c,ad veram radicem fc. 

Si fuerit b a — a' ~ b c. Huius aquationis ea eft originalis xquatio , qux per ° n id" r “*- 
multiplicationem decentem £ radicibus binomijs ortum ducit , in hac cnimfec- 
tum ex radicibus congrui multiplicatis > radicibus ipfis multiplicandis fub ipfa 
forma tantummodo multiplicationis ordinatis , xquatur . Hinc autem originem* 
trahit fuperior xquatio fi enim a, xquetur b,vrique a — b xquabitur o;vcl li pona- 
tur a xquari c vtique a — c xquabitur o . Si itaque a ^uctur d vel c , etiam ra- 
dices multiplicandi a — b, & a — c fub forma multiplicationis tantummodo or- 
dinat; ;quabuntur o , at vero hifce radicibus binomijs multiplicandis.fadtura ex 
multiplicatis nempe a‘ — ba — c a «Jk b e f hoc enim , fit fi ;quatio a — b ~ o 
congrui ducatur m xquationetn a — c: o) xquabitur ;& per antithefin a' — b 
a — cas )Jt b c. 

Q. a Reten- 
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Retentis autem omnibus; terminis cx vna aquationis parte facilitatis gratia, itaut 
ex altera cxiftat o, cuiluprajicti termini comparemur, atque adeo fint nihilo ?qua- 
Ics, propoma xquatio erit ad hanc formam rcdacU nimirum ; a — b C— ° 
qua- abmomys prxdidtis tanquam a radicibus originem trahit, e quibus vna nimi- 
rum a — b radix cft vera, altera vero a — c itidem vera. His vero fuppofitis. 

Propoma iit aquatio a‘ — da%g‘ — o . Hac aquatio perfimilis erit fuperiori 
vt patet , ciufdem propterea funt natur*, atque eonftitutionis h&i igitur mutua 
c.uu reparatione, ac vniusrerminis eu alterius fecundis terminis collatis innotefeit b 
q, c arquatid, cumque tam b ,quam c, radix fit vera, coetficiens fublatcralis , nem- 
pe d deprehendatur aqualis aggregato, ex b, & c atque adeo ex vtraque radice ve- 
ra . Imelligimus quoque fi vna iplarum fuerit cognita, nempe c reliquam b aqua- 
lem ciTc d — c, & cognita b, reliquam c aquari d — b . Vltimifo; terminiscollatis,- 

Addifcimus quoque g' aquale ciie b c , nempe refiangulo fub duabus veris ra- 
dicibus, ac ob id alterutra cognita , vtputa b , alteram c aqualem effe > & co- 



gnita c alteram b aqualem effe -V • 

Sic igitur le habet huius aquationis conftirutio , vnde quam naxirae patet adi- 
tus, vt ex kqucn::i us perfpicuum fiet ad ciufdem explicationem. 

Cohgrent autem hxc cum prxcedentibus 
funt enim tres proportionales magnitudines , 

c quibus, vtraque extremarum cft radix in se- r 

quatione, in qua planum fub latere, dataque 
coeffie tente longitudine afficitor multa qua- 
drati , vnde in luprapofito fchcmatc hic repe- 
tito, b c poteft comparationis bomogeneunx. 
iuxta priorem aequationis formam , & iuxta 
pofteriorem, vltimusefteius terminus,- at e b , 
radix vna , altera etiam, * s vtraq; vera; & redtao- 
gulum * * e, afficirur multa quadrati s i , rcc- 

tangulum vero b a e , afficitur multa quadrari a r aggregatum ex a e , e b radicibus 
cft xquilecoefficienti longitudini >cx radice « b , & radice a b , rcdtangulum squa- 
le cft quadrato 1 1> , fcu *c. In huiulioodi igitur aequatione perfpicimus cocfficiea- 
teen a e. effe xqiulem aggrato vtriufque radicis, atque deprehendimus cognita ra- 
dice a s , fieri cognitam e b, & contra, Scc. 

Quae tamen fecundo loco attulimus ad pnediiftarum aquationum conftitutionem 
indagandam, per cvyxptm indagantur; vndenon eft cur aliquis e Neotericis id fibi 
3rrogct, cum tam prxdidfo modo ea fuerint comparata. Quod ita planum fiet. 

Proponatur a’ if b a - z pl. , & rursus e' -* b e ~ i pl. cum igitur qux vni 
aquantur fint inter fe xqualia a‘ >$i b a aquabitur c‘ — b e , & per anrithcfin e‘ 

a‘ quabitur b e 4* b a . omnibufque percifra diuifis.fict aequatio id eft 

e a “ b. Igitur b cocfficicns iublaterahseft differentia duorum laterum , quo- 

rum vuum cftfiaifum ^Iterum autem verum , oriunda ex applicatione differenti* 
quadratorum ad aggregatum laterum pra-di&orum , Se quia a' *h b a xquaturz 
plano in locum ipfius b fubrogetur agnitus cius vafor , nempe Hqrr ergo a‘ 44 
a aquabitur z plano, hoc cft omnibus rild qrdioatis ) id eft e a aequa- 

bitur z plano j eft enim c a , aequale huic fra&ioui ' , fi namque diuidatur a* 
c e‘ a per c aorjeter ca pro quotirme Vnde addifeunus z planum fieri 
cx mutua multiplicatione duorum prardr&orum laterum , b*c fuperius incendebatur . 
Qpa: vt melius intelligi queant, numeris explicare non pigebit. 

Proponatur r Qjfr u K“ 85. & rarius 1 A Q 1* A - 85 , erit aequa- 
tio 1 Q 4* 1 1 R — 1 A — 12 A > & per anwhcfm 1 A Q^- I Q ZZ 1 a R 4 * 
ia A omnibufque diutfis per 1 A tj* 1 Rent aquario VjVt*' 2 ' — 13 , & quia 1 Q_ 
1 2 R aequatur 8 j , in locum ipfius 1 2 fubtogictMr cognitus cius vaior ‘iVVVtN & 
erit equatio 1 Q •t',*'» r R ~ Sj, & omnibus rite ordinatis, ftet -Id cft 

1 A in 1 R aquabitur 8y. '■ q l5; ' 

1 d Vnde 
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Vndc hadcnus tradita colligimus cum veritate confentire namque radix 
i R e(l 5 , & A cft 17 , illa vera; hzc autem falfa , quod cx multiplicatione de- d 
prehenditur, (i enim ducatur a «f. 17 “ 

o ina— 5 n olit produdnm a* -tjt ia a a*(*i7^o 

— 8y “ o. Agnitum etiam cft compara- a — 5 ~ o 

tioms homogeneum , nempe 85 , fieri cx — 

multiplicatione falfx radicis 17 in veram — ; a — 8j 

S . De his tamen fus& in fcquentibus difi a‘ 178 

lercndum . lnterim illudadnotetur , puta 

laterum prxdidorum , nempe 17 , & 5 , a‘ tj* ia a — 85 ~ o 

quadrata effe 289, 25 quorum differentia 

cft 264 , qu; (i applicetur ad 22 , aggregatum eorundem laterum , oritur coeffi- 
clcns lublateralis 12 . £ 

Qiut vero dc fuperiori aequationis, diximus genere, fuo debito modo de alijs " 
duobus generibus, nempe apophatica, & amphibola intelligenda funt , vt cumu- " 
lati in fcquentibus explicabimus. e 

Si implicatioribus , pratferenda fimpliciora funt , non nihil fpei mihi blanditur 1 
futurum, vt hxc, quae nos excogitauimus quadraticarum xquationum primordia a- \ 
liquo digna plaufu xxiftimentur . Harumautcm principia funt, a quibus ipf{ fiunt, 
funt , & cognofcuntur , cum hxc fit ipfius principi) ratio , fed quoniam hx notu 
tranfeendunt planorum limites, planorum autem principia immediata funt latera, ‘ 
quorum dudu producuntur > harum igitur xquacionum immediata principia erunt ; " 
at ex lateris diffedione , non nifi latera oriuntur ; hinc iftarura xquarionum pri- / 
mordia, latera ipfa dicenda cxiftitnauimus. Ad primam igitur xquationem , quod '' 
attinet, in qua quadratum afficitur adiundione plani fub latere, dataque cocfficicn- 
te longitudine, conftitutiofic fc habet per 

$nu‘ ptim ni «p 9 »f , 

Sit reda d g feda vtcunque in e feda_. t 

vecb fu t o aqualis ipfi o a , manifeftum n E e “ a - f c eftb e q / 

cft , quadratum ex o e , vna eum redan- e “ fi&tftftc-i. 
gulo dee; xquari fectangulo d f g , eft + 

enim quadratum ex d e, vna cum redan- t Jl 

gulo dee xquale rcdangulo ede, hoc D a E c — b F b G < 

cft d e c, fi itaque d e , inerit radix; e f • > 

vero coefficiens quidem fubiatcraiis;cum 

quadratum ex oT. rni cum redan- j 

gulo d e f , nempe quadrarum radicis plu <, homogeneo fub latere , & Coefficiente 1 
longitudine, xquale fit rcdangulo , d e o , erit rcdangulum d e g , fcu e g s , ho- 
mogeneum datp menfurx; itaque d e erit radix vna, cui xquatur f g , quamobrera 
d e, ramus e o, xquabitur o; nempe nihilo, vnde d e erit radix vera , & e s , ra- 
dix falfa , illa enim plus s o xquabitur o 1 harum differentia s f , eft ipfa coeffi- 
ciens longitudo . Hinc addifeitnus differentiam duarum radicum , quarum vna_. 
cft vera; altera falfa in xqustionc de qua loquimur effe coefficientem longitudi- 
nem , atque cognita radice vera d b> feu e o, per additionem cocfficientis longitu- 
dinis e f fieri cognitam radicem falfam e g ; vt Contra cognita falfa e g , per fub- 
tradionem eiufdeta coeffieicntis longitudinis e f fieri cognitam radicem ve- 
ram f c, feu » e, & comparationis Homogeneum puta redangulum d e g , fcu ege, 
ficti ex radice quidem vena de , fcu f o , in falsi t o qUamobrcm fi d b, fuerit a,& e g fuerit 
c, & t g, denique b, comparationis homogeneum nempe redangulum d e g , feu 
e c f erit b t , eft autem A — b pqualis o cum a xqtietur b, & s f , cft c — b . 
proinde fiet aquatio ’ *£ ‘a “ b ;c quod fi placet fieri comparationem inter po- 
fitinum, & negatiuum erit a — b c ~ o. Hic aduene cnm c fit maior qua 
b; per additionem ipfius c ad — b fieri xquationem affirmatiuam , Vides igitur 
qua fimplex fit huius aquationis co ftitutio, & quomodo abfque, Zeteticis , vel collatio- 
ne cum alia xquatiorte , propofitx xquationis primordia comparentur. 

Si 


d e cft a; f g eftb e g 
eft Ci&ttcftc-i. 
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d e, eft a itcmq,- b; 
D F,cft c ) &i F, 

cft c — b. 


DbH 

* 


• b F 

* 


au , Si placet poteft etiam eadem retfta ap- 

p e j| ln a , & [,; cum enim a fupponatur s- 
qualis b, vnde a -~b cft xqualis o,prop- 
tcrca eadem dici poteft a , & b,vnde ad 
huc a b > aquabitur o . Tunc vero 
fchema fc haberet , vt hic . Manifcftunu. 
cft quadratum ex d e , vna cum redangu- 
louf r aquari rcdtangulo rts. Si itaque 
o c fuerit radix, ir, vero coelhciens tub- 
latetahs erit . Cum igitur quadratum ex d 
e vna cum re&angulo dee, nempe qua- 
dratum radicis, plus homogeneo fub late- 
re , & coefficiente longitudine , squale fit 

rc&angulo f n e; rcctangulum i d e, erit homogeneum datx menfurx . Erit igirur 
u t radix vera, & d f radix talla, hic enim plus de sq nabitur o ; harum autem dif- 
ferentia f. f, erit coetficiens longitudo. Hincaddifcimus differentiam duarum radi- 
cum, quarum vna cft vera, altera falfa in aquatione, de qua loquimur efte cocffi- 
cientem longitudinem, atque cognita veta radice d e per additionem coclKcientis 
e f , fieri cognitam radicem falfam d f , vt cognita falla d f , per fubtra iftioncm eiuf- 
dem coelficientislongitudinisE f fieri cognitam radicem veram d e , & comparatio- 
nis homogeneum, puta rcdtangulum , f d e, fieri ex radice quidem vera d e, & fal- 
fa d f, quaroobrem, liti fuerit a, & eadem fit b, & d f fit c; comparationis ho- 
mogeneum, nempe rcdtangulum f d e , eft b Cieft autem a — b xqualis o ; cum a 
xquetur b, imo fit eadem , & b f eft c — b; proinde fiet xquatio ** b c feu 
“'iV — b c ~ o. 


T,,faimr /«- Sequitur xquatio , in qua quadratum afficitur multa plani fub latere , dataque 
coefficiente longitudine, cuius conftitutio 

r;r^c e a. 

Bifariam mftitui poteft hypothefis , vel 
protra&a d f in o , itaut f o fit xqualis ip- 
fi d f, & hxc dicatura; at f c dicatur b; 
vel (uppofito , quod o f , fit a eademquo 
dicatur b,-quia tamen in fecunda hypothe- 
fi adhuc a — b , xquatur o , non minus , 
quam in prima , & eadem currit demon- 
ftratio, vt in antecedenti licet aduertere, 
proptcrca fecundam hypothcfiu ample&c- 
rnurj ergo. 

Sit redta d r.feCfa in E,vtcumque, mani- 
feftum cft quadratum ex df multatum rec- 
tangulo d f e, xquari reClangulo f d e , cft enim quadratum ex d f, xquale re&atv 
gulo d r r, vna cum rc&angulOF u e , vnde quadratum ipfumex de, multatum rec- 
tangulo df r, squabitur reCUnguIo f d e, fi itaque d e fit radix, erit e f coetficiens 
lublutcralis.cum itaque quadratum exD f , minus re&angulo d f e , nempe quadra- 
tum lateris minus homogeneo fub latere, & coefficiente longitudine, squale fit 
rcClanguloFDE, reCtangulumFDE erit homogeneum datsmenfurf , itaque d f erit 
latus vnum , cui cum squecur eadem d f, crito f, minus d f, squalis o , nempe ni- 
hilo, vnde d f erit radix vera, & d e radix falfa , illa enim plus d e squabitur o , 
harum differentia e f cftipfa coetficiens longitudo. Hinc addifeimus differentiam 
duarum radicu, quarum vna eft vera, altera falfa in pquattone, de qua loquimur, effc 
confidentem longitudinem, atque cognita radice vera.D f per fubtrattioncm cocf- 
ficientis longitudinis e f fieri cognitam radicem falfam d e , & cognita falfa radice d e 
per additionem eiufdcm coethcicmis, fieri cognitam radicem veram d f , & com- 
parationis homogeneum , puta rcCiangulum f d e, fieri quidem ex radice vera d f 
in fallam d e, quauiobrcmfi d f, fuerit a itemque b,<Sc o a fuerit c > comparationis 

homo- 


d f, cft a, itemque b, 
& foret ctiab.ipfa fo. 

d a eft e , & e f, cft 
b — c. 


a * 


DcE b — c F G 

* b * 
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homogeneum, nempe rcflangulum f u e cft b c, eft autem a — b squalis o,cum 

a, xquctur b, & i f eft b — c , proinde fiet aquatio “ ' ‘ a “ b c, quod fi placei 
fieri comparationem inter pofitiuum, & negatiuum erit a — b c ~ o. 

Hic aduerte cum b, fit maior , quam c , per additionem c ad — b fieri ae- 
quationem negatiuam . 

Supcreft ad extremum aequatio , in qua homogeneum fub latere dataque cocffi- 
ciente longitudine afficitur multa quadrati, cuius conftitutio hxc eft . 

Bifariam inftitui poteft hypothefis , vel 
protrafla p f , in o , itaut f c , lit aequalis d e> 

St hxc dicatur a at f c, dicatur b, vel fup- 
pofito, quodo e dicatura, & eadem dica- 
tur b , quia tamen in fecunda hypothefi 
adhuc a — b aeqnatur o, non minus quam 
in prima , & eadem currit demonftratio , 
vc m prima huius licuit aduertere,- propte- 
rta fecundam hypothefin amplcflcmur , 
ergo. 

Sit refla d f, vtcunque fefla in e, Mani- 
feftum eft reflanguluui f d e minus qua- 
drato d e xquari rcflangulo d e f i qua- 
re ablato quadrato ipftus u e, ex rcflangulo f d e, remanebit rcftangulum d e f eft 
igitur rcflangulum f d e , minus quadrato ipfius u e , squale rcflangulo d e f . Si 
itaque d e, fit radix, erit d f, coefficicns fublateralis longitudo; cum itaque reflan- 
gulum f d e , nenpc homogcnctim fub latere , & eoefficicnte longitudine , minus 
quadrato ipfius u e , fcilicct radicis squale fit rcflangulo d e f , erit reflangulum n 
e p, homogeneum datx menfure. Itaque d e, erit radix vna > cui cum squalis fit 

b, imo eft eadem, erit d b, minus o e, aqualis o nempe nihilo, vnde n e , erit radix 
vera , & quia idem contingit de e f ; proinde, e f , erit altera radix vera, quarum- 
aggregatum cft u f; Hinc addilcimus aggregatum duarum radicum • quarum vtra- 
que cft vera in squationc de qua loquimur , cftc cocfficientcm longitudinem , at- 
que cognita radice vna, ficti cognitam alteram per fubtraflionem ipfius a 
cocfficicntc longitudine, & contra altera ,’&c. & comparationis homogeneum pu- 
ta reflangulum d b f, fieri quidem ex radice d e, in e f; quamobrem fi n e fuerit b 
atque d t fuerit c, comparationis homogeneum, nempe rcflangulum p e f, erit b c ; 
cft autem a — b squalis o • cuma, squetur b, imo fit eadem , & n f , erit b >ft c 
proinde fiet xquatio a — a' ~ bclcufafla comparatione inter pofitiuum, & nc- 
gatiuumicrit "Zla + bc" o. 

Cubicarum aquationum , tn quibus affcElioncs exijiunt fub latere natura , atque 
conjlitutio ex Zelet icis aperitur . 

Haflcnus explicuimus conftitutionem squationum quadraticarum , nunc proxi- 
mum eft, vt squationum cubicarum naturam explicemus > earum nimirum in qui- 
bus affefliones exiftunt fub. latere , harum autem natura tum ex Zeteticis , 
cum etiam alijs modis innotefeit ,• primo dc conftitutiuis cx Zeteticis verba 
faciemus . 

St fit squatio a’ tjt b‘ a ~ b‘d . Sunt quatuor quantitates proportionales, qua- 
rum prima, maior, vel minor iotcr extremas cft b , & aggregatum ex fecunda , St 
quarta cft d,fit autema, fecunda, quod cum Vieta ex Zetctico deprehendemus . In- 
ferius tamen in fcholio dcmonftrationcm intueberis . 

Data prima , & aggregato ex fecunda > & quarta tu ferte quatiar continue proportio- 
nalium , fecundam repertre . 

Secunda efto a; ob id quarta erit d — a, at vero cubus e fecunda xquatur fo- 
lido fub quadrato prims, Sc quarts. Sunt enim proportionales termini hi hoc mo- 
do, vt quadratum prims ad quadratum fecunda: ita fecunda ad quartam ; proinde 
ducatur b', nempe quadratum prims in d — a, quartam , St fiet folidum , b’ d — 
b' a, atque adeo,vt dicebamus cubus t fecunda, nempe a , xquabitur b" d — b‘ a , 

St per 
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A /HAtier.hm 

CMhitMrmr , 

tanfnmtto ex 
Zetfiirn . 


[‘repet, i fur tu 
quarte tata, 
piatu a . 


Ziterumm . 


Digitized by Google 



Ztlttitum . 


Rumtth «* 
ftuMIUT /utf 

f ior .0 . 


Zt tt Heum . 


Knmtrit rx- 
f liratur fuf*- 
risr aquario . 


N eunda qua 
dam . 


Haflerir tra • 
titia magi rx 
f lirat *r , 


x 3 6 . C. REN ALD. ALGEBRA NOVA . 

& per antithefin fiet xquatio huiufmodi a' b' a S b‘ d . Hoc autein prius or- 
dinabatur. Numeris liate eadem hunc in modum p oterunt explicari. 

Sit xquatio r C *|« 25 R ~ izjo. Sunt quatuor continue proportionales, qua- 
rum prima maior inter extremas eft 14 a 5 . hoc eft 5; & aggregatum ex fecunda.. 
& quarta eft '-ff hoc eft 50, & fit 1 R fecunda ex ferie quatuor continue propor- 
tionalium 5, 10, 2o, 40. Et ita quidem eft; nam (i radix eft io, cubus eft 1000; 
cui fi addideris 250 , pretium nimirum radicum , fiet 1250 , comparationis homo- 
gcncutn . 

Si fit aquatio a' — b' a — b' d . Sunr quatuor continue proportionales , qua- 
rum prima minor inter extremas, cftb, & differentia inter fecundam , & quartam- 
eft d, & fit a, fecunda ex Zctctico. 

Data primi tuter cxtrtmis , & differentia inter fecundam , & quarum in ferit qua- 
liter continue proportionalium, reptrtre fecundam . 

Data fit b, prima inter extremas , & differentia inter fecundam , & quarta fit d,- 
oporteat reperiic fecundam. Secunda efto a: ergo quarta erit a >J* d i & quia fo- 
lido finito liib prima: quadrato, & quarta, atquahs clt cubus ex fecunda; proinde fi 
ducamus b* > mnipe quadratum primx in a + d nimirum quartam, fier folidum b' 
a ■(» b' d , cui aquabitur cubux ex fecunda, nempe a'; & per antithefin fiet xqua- 
tio a' — b’ar b* d ; quod prius ordinabatur. Numeris autem hunc in modum . 

■Sit (quatio > C — 25 R “ 750; funt quatuor continue proportionales , qua- 
rum prima eft 14 25, ideft 51 differentia vero inter fecundam, & quartam eft '-£■ 
hoc eft 50; & fiet 1 K fecunda cx ferie quatuor continue proportionalium, 5,10, 
20, 40 . 

Sit aquatio b' a — a‘ ~ b’ d i Sunt quatuor quantitates continue proportiona- 
les, quarum prima maior inter extremas eft b, differentia vero inter fecundam. & 
quartam eft d, & fit a, fccuuda cx Zctctico. 

Data prima materi inter extremas , & differentia inter fecundam , & quartam in ferie 
qualiter continue proportionalium , reperire fecundam . 

Prima maior inter extremas efto b ; aiffcrcatia vero inter fecundam , & quar- 
tam data fit d ; oporteat reperire fecundam ; ipfa autem fecunda fit a ,- ergo quar- 
ta erit a — d , & quia cubus e fecunda xqualis eft folido finfto fub quadrato pri- 
me, & quarta , nimirum quadratum primx in a — d , nempe quartam fit folidum. 
b‘ a — b' d, cui aquabitur cubus e fecuda > nempe a' , & per antithefin fiet xqua- 
tio b' a — a’ “ b* d numeris autem hoc modo. 

Sit xquatio 256 R— iCz 1535, funt quatuor continue proportionales, qua- 
rum prima eft 14 256 id eft 16 differentia vero inter fecundam, & quartam eft 
Wfi id eft 6 , & fit 1 R fecunda cx ferie quatuor continue proportionalium 16, 8, 
4,2, ipfa autem fecunda duplex effe poteft, fiquidem hxc (quatio dupliltcm ha- 
bet radicem ob fuam, qua laborat , et/^i/SsA/a, . 

Cxtcrum animaduertendum, quoniam data eft maior inter extremas quxfira ve- 
ro eft minor; ob id fecunda, minus differentia. xqualis eft quxfitx . Secus vero fi 
data fuiflrt minor, & maior in qu(flionc foret. Tunc enim minor plus differentia 
a-quarctur quartx. 


5 C H O L i O fi . 


H Alienus dilia circa aqualitatum quairaticarum confiitutionem ex Zeteticis , eo 
confiant , quia tn ferie trium ttroporttonalium laterum , f alium fub extremis , aqua- 
le ejt quadrato medi/ , vt ex Elementis confiat . 

At cubicarum aquationum confiitutio itidem ex Zeteticis , ex eo plane colligitur , 
quod tn ferie quatuor proportionalium laterum , cubus e fecundo aqualis efl folido a qua- 
drato prtrni us quartum, quod pruno /Dialytice, deinde Geometrice demonjirabtmus ideo 
ejio. THEO- 
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THEOremapaulo pofi oficndcndum . 

Cattcrum cum lubctur fermo de quartior continue proportionalibus particulam 
continue aliquando ncgledtam > fubintelligendam volumus ; vt cum opus cft expri- 
mere num minor, vel maior fit prima inter extremas, fubaudienda particula cft minar, 
vel maior prout res ipfa poftulat, &li aliquando vel cmanucnlis, velTypographi incuria 
fuerit omitfa . 

Hic non pralerilo , qutndam ahoquin in rebus Mathematicis haud mediocriter verfa- 
lum , attuli satum futffe > exijltmans effit foltdas aquationes , m quibus foltda aquantur 
[olt dis , vnde ft foret b a' ~ * fohdo , non ob id [olida dicenda efi aquatio , quamuis fo- 
ti di, [olidum fit aqualtvfi enim infiitntndus parabohfmus , omnia fi ititet applicando ad b , ma- 
gnitudinem, vt pronent at ordinata aquatio a‘ ~ n, fi b a' fik d plano a,aquetnr 

a, fohdo , foltda aquatio non efi, cum omnia debeant appheari ad b , vt fiat aquatio a' ,f, 
‘-i!: a ~ '-tt-’. & de confimthbus , qua plana [ui natura dicenda funt , quamuis foltda 
per afcenfum dici poffmt ; fiquidem plana in aquationibus rite ordinatis ad [olida afeen- 
dant planorum eorundem duclu m longitudinem b , vel alsam confimilem , prout aquatio 
fuent [pectebas infiilula . Soltda vero dici non pofiunt cimi aquationes k poteftate nomen 
elaturam fortiantur , at in hutufmodi aquationibus , altior patefias , non afecndit ad tres 
dtmcnfiones , quod ad J olidum requiritur , Cr quamuis inter foltda fiat comparatio , nihil 
refert, id enim prouenit, quia non dum ipfa rite funt ordinata fecundum Artit pracepta 
infl nuendus enim (npereft paraboli [mus , vt altior gradus potefiatis nomen fibi venditet , & 
ex ea aquatio fubfifiat, quod accidit, cum per eum, qui par oboli f mus inflituitur, altior pa- 
tefias emergit , vt itaque [olida dteimereantur aquationes, oportet, vt in ys altior potefias, 
trium fit dtmenfionum,vnde cubumefie ncccffccft ,rehqua vero homogenea naturam eiufdem 
eonfcqnuntur . Hac innutjfe non altendum duximus ab mftttulo , cum de aquationum na- 
tura differatur, litui infuper fe fe offert confidcrandum , nempe cubicarum aquationum , 
naturam , atque confittiitionem ex atqs quoque Zetetieis indagari . Vade 

Ss fit a' 4* b’ a ZZ b ' d. Sunt duo latera , quorum vnum efi iudtutfum ; nempe b ; al- 
terum autem d , in duo fagmenta dmifum ,vt quadratum ipfius b, ad quadratum vuius fig- 
menti rationem b abeat , quam pradtclum figmentum ad altud figmentum eiufdem , fit au- 
tem a , primum figmentum ex Zetetico . 

Datis duobus lateribus , vnum eorum ita diuidere , vt quadratum indiuifi , ad 
quadratum e fegmento diuifi eam habeat rationem , quam fegmentum idem, ad 
Icgmcntum reliquum. 

Data fiat latera b,(fid oporteat efic. Segmentum vnum e flo a , alterum erit d — a > vt au- 
tem efi b' ad a' , ita debet ejfi a, ad d — a, (fi multiplicatis extremis , at medys proueutet 
aquatio a' — b' d — b' a ,& per antithefin fiet a' b' a zZ b • d. 

Sit aquatio a' — b' a zZ b' d. Duo fuut latera, quorum vnum b, alterum d , auge- 
dum cremento , vt quadratum illius ad , quadratum crement! rationem habeat , quam 
crementum , ad latus cremento adaulfam , fit autem a , crementum ex Zetetico • 

Datis duobus lateribus, vnum eorum ita augere , vt quadratum alterius ad qua- 
dratum crementi i rationem habear.quam crementum ipfum, ad latuscremcnto adauc- 
tum. 

Latera fini b, (fi d, oporteat efic. Lateri d, fieri debeat additio , cremento , quod dicatur a, 
ergo adaullum erit d i f* a, vt autem efi b' ad a' ita debet efi: a ad d j* a multiplicatis 
extremis, cr medijs fiet aquatio a' ZZ b' d fis b" a, (fi per antithefin fiet a' — b' a ZZ 
b ' d . 

Sit aquitio b' a — a' ZZ b' d. Duo funt latera , quorum vnum b , alterum d , mi- 
nuendum de alio ; ad cuius quadratum , quod fit ex priori quadratum , rationem hab et , 
vt idem latus ad reftdunm , fit autem a , illud quod minutionem patitur ex Zetetico . 

Datis duobus lateribus vnum eorum ex alio quodam auferre , vt quadratum 
prioris ad huiusmodi lateris quadratum rationem habeat > quam idem latus ad re- 
luimini . 

Latus vnum ,fit,b , alterum auferendum d, oporteat efic.Qnafiettm latus cflo a, ergo refiduum 

erit a d, vt autem b' ad a‘, ita debet efi: a, ad a — d multiplicatis extremis , (fi 

meri"S,ficta' ZZ b' a b' d, (fi per antithefin fiet a' A b' d ZZ b' a, efi rurfus fiet a- 

— b a ~ b' d, K THEO- 
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THEOREMA. 


S I Jiat quatuor Utera continue proportionalia : cubus i fecundo aqualis ejl folidt failo a 
quadrato primi ia quartum . 

S it a , primum in ferie quatuor continui proportionalium , fecundum efto b i e- 
rit ob id i- tertium , vt patet, ex huius Artis Elementis i fi enim b ducatur in 
fe quadratici fit b’ quo applicato ad a; primum, fit —i deinde fi 7- ducatur in fc 
quadratici , fit ■— quoapplicato ad b, fecundum, fit -rrt; ergo quartum erit-^-funt 
igitur quatuor latera continue proportionalia a, b, > nt, Ducatur a, primum in 
fe, & fit a‘ quo dudlo in quartum , fit produitum . Hoc autem xquarur 
b', vt patet ex diuifionis ptarceptis. Nam fi diuidatur a' b' per a' b, proucnit b* , 
quod multiplicatione comprobatur , fi enim a* b ducatur in b' fit a* b* , vt 
confiat . 

S int quatuor latera continui droportionalia * , i, c, d . Dico cubum ex fe- 
cundo s, aequalem efle folido fadto a quadrato, ex * primo in quartum d. Quoniam e- 
nim iam dt&a latera funt continui proportionalia, ergo, deco- 
rum quadrata continue proportionalia erunt . Itaque , vt eft 
quadratum ex a > ad quadratum ex b , ita erit quadratum ex b, 
ad quadratum cx c , & vt eft quadratum ex b , ad quadratum 
ex c , ita quadratum ex c, ad quadratum ex n, fed.vtquadra- 
tum ex c > ad quadratum ex o , vt patet ex Hiemetis ita eft b ad d , 
ergo erit quadratum ex a ad quadratum exi, vt e ad n ; at- 
que adeo tailum fub extremis nempe fadum fub quadrato 
cx a, & latere d xqualc erit failo fub medijs, nempe fub qua- 
drato cx c, & eodem latere b , fed faflum fub quadrato ex b , 

& eodem latere b, eft cubus eiufdem b , & faitum fub 
quadrato ex a , Sc latere o , eft folidum , fub quadrato primi lateris compre- 
hcnfo , & latere quarto; ergo fi fuerint quatuor latera continue proportionalia ; 
cubus e fecundo aequalis eft folido a quadrato primi » in quartum .Quod erat o- 
ftendendum. 

Hatc facili numeris declarantur , nam fi fint quatuor numeri continui propor- 
tionales, vt 8, ia, i8, 27, fi multiplicemus 6 q quadratum ex 8, per 17 numerum 
quartum, reperiemus, fieri numerum 1718 , quantum fani facit fecundus numerus 
11, fi cubici multiplicetur. 

Cum itaque fit prima b , in atquatione illa a' b‘ a “ b‘ d , fecunda veri a 
aggregatum autem cx fecunda, & quarta fit d , certe ipfa quarta erit d — a , & ex 
antea diftis cubus i fecunda, vt a' xquabitur folido, a quadrato prime b.inqnar- 
tam d — a ,• quadratum ex b eft b' folidum vero iam diilum erit b’ d — b' a , huic 
autem aquabitur a'; ob id per antithefin fiet a‘ + b‘ a ^ b‘d . 

Alia quoque eft cubicarum aequationum conftitutio , cx Zcteticis , earum fcili- 
ccr, in quibus affeilio eft fub latere > fiquidem aequatio fuerit mtrapanx» , & «*■*- 
pecTfXB ; fingularis tamen eft , cum videlicet quadruplus cubus a triente coefficicntis 
plani , cedit quadrato folidi datat menfura: , hoc eft comparationis homogenei 
Vnde . 


ABC D 
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Si fuerit iquatio a' Ifo 3 b pl. a 2 d fol. Tunc b planum , eft quod fit fub la- "J 

teribus , a quibus , qui fiunt cubi d illerunt per d (olidum , fit autem a , differentia 
laterum > quod cx Zaetico deprehenditur. <•««* fitut 

Data differentia tuborum, & reti angulo fub lateribus , differentiam laterum referire, 

Vides igitur quis fint huius aequationis conftirutiua, & quo pa&o fc habeat cius 
conftitutio, quod fi nulneris placeat explicare Si 1 c *{* 6 R iquatur 7 erit f-hoc znauum. 
cft 2 rcdangulum fub lateribus , quorum cubi differunt per 7 , & fit 1 K laterum— 
differentia 1, fuppofitis lateribus 1 , & 2 . Vel fi 1 c «|» jtf R iquatur 208 , erit 
hoc eft 12 rcetangulum fub lateribus, quorum cubi differunt per 208 , & fit 1 R late- utr. 
rum differentia 4 , fuppofitis lateribus 2 , & 6 , & quidem cubus ex 2 , eft 8 , at ex 6 
eft 216 , quorum differentia eft 208 , at fi 4 , differentia laterum 2 , 8c. 6 , cubice 
multiplicetur, producitur Aj.cui addito 144 producto ex ? 6 , plano cocflicientc in4, 
radicis pretium, fit lulnma 208, squalis comparationis homogeneo. 

Sj a' - 3 b plano a, iquetur d lolido . At verd d , folidi quadratum priftet 
ouadruplo b plani cubo , eft b planum, rcClangulum fub lateribus, quorum cubi eifur multum 
componunt d folidum , & fit a, aggregatum laterum, quod Victa ex Zetetico de- /Mi /»s /*- 

prehendit . . . . . ter^icitutefi/% 

Dato rettan*ulo fub lateribus , & aggregato cuborum , tnuentre latera . M . 

Hxc inferius oftendentur . Numeris autem hoc modo. • 

Si t C — 6 R iquetur 9 eft ‘ hoc cft 2, rcdangulum fub lateribus, quorum cu- 
bi aggreoati faciunt 9, & fit 1 R aggregatum laterum ex hypotheli quod latera fint 
1 2 Vel 

Si 1 C— 36 Rcquttur 2 2 4,- eft quidem hoc eft 1 i.rc&angulum fub lateribus, quo- 
rum cubi fimul additi, faciunt 224; fitque iR,8, laterum aggregatum, fuppofitis la- 

tC Si a' *■ fb plano a, iquetur b plano d, funt quatuor tine? proportionales, fub 
quarum medijs , vel extremis fit b planum , differentia vero extremarum cft d * ^ fititur itidtm 
fit a differentia mediarum, quod Vieta defumpfit ex Zetetico. 

Data differentia extremarum, & re» angulo fub medqs , vel extremis inferte quatuor u '" 

continuc proportionalium, mediarum differentiam referire . z,„utmu. 

H«c inferius conflabunt . Numeris autem hoc modo . 

c: ia R vernetur *6, funt quatuor continue proportionales, fub quarum ***w»/*r 

mediis, velextrcmis.quod fit planum, squale eft * hoc eft 8 , differetia vero ex- — 
tremarum eft id eft 7, & fit 1 R differentia mediarum ex ferie continue propor- 
tionalium r,2, 4, 8 . Vel . , 

Si 1 C 4 t 81 R arquetur 702 , funt quatuor continue proportionales fub qua- 
rum mediis, vel extremis, quod fit planum eft, squale — hoc eft 27 , differentia 
verb extremarum cft £ hoc eft 26 , & fit 1 R differenta mediarum ex ferie con- 

continuc proportionalium 1, 3 > 9 , » 7 * , . - .-. .... . , x.ououeia, 

gj a i 3 b pl a renuetur b plano d . Sit vero d femiffis quadratum maius b, 

nlano Sunt quatuor proportionales linea: redi fub quarum medijs, vel extremis u, 
fet b planum . aggregatum autem extremarum eft d , fit vero a , aggregatum me- 

diarum,- hoc autem Victa deduxit ex Zetetico. .... 

Dato aggregato extremarum , & reitangulo fub mtdqs, vel extremis t» ferie quatuor 
continue proportionalium, mediarum aggregatum admoenire. 

Hic inferius perfpicua fient Numeris autem hic modo . 

Si , C _ 24R iquitur 72 . Sunt quatuor continue proportionales fub quarum • 

mediis vel extremis , planum quod fit iquatur — hac cft 8 . Aggregatum extre- 
marum cft ? hoc cft 9 , & fit 1 R aggregatum mediarum ex ferie quatuor conti- 

nuc pre^ortion ^ ’ uc ’ tur > f unt quatuor continue proportionales fub quarum 

mediis vel extremis, planum quod fit iquatut * hoc cft 27 , aggregatum extre- 
marum cft -£ hoc cft 28 , & fit i R aggregatum mediarum ex lene quatuor con- 

tinub proportionalium r, 3 * ?> 2 7 ' 


R 2 
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S C H O L 1 O 9 i . 

I Llsd ejl ofiendendum , Si a' 4 3 t> 'fUno * aquetur d / 'olido-, effe b fUnum , quod fit fub 
Uter ibus , i quibus , qui fiunt cubt differunt fer dfoUdunr, jdque a differentia Ute- 
rum , in cuius gratiam ejio . 


THEOREMA. 


C rbus differentia Uterum , f/us / 'elide a tripla rett angulo fub i/sdem Uter ibus , atque 
differentia eorundem , aqualis c ii differentia cuborum ab ipfis . 

L Atus vnum efto a , & quidem- 
maius, alterum vero b, nempe 
minus, horum differentia cft a — b, 
huius cubus cll a' - j b a' <Jt J l>' 
a — b*,huic (i addatur 3 b a‘ — 3b* 
a, solidum, nempe fadtum per mul- 
tiplicationem differenti; laterum, fci- 
cct a — b in triplum redtangulum lub 
lateribus > nimirum 3 b a , liet a' — 
b'. Huius autem generis funt aqua- 
tiones iit; 1 c ^48 R“ 504, cuius 
radicis pretium elt 6 ; altera erit ■ c 
72 K ~ 1710 , cuius radicis va- 
lor elt 10 j Prioris quidem radix erat 
6 , differentia laterum, qua: nimirum., 
fupponebantur 2 , & 8 ; polterioris elt 
10, ex hypotheli > quod latera lint, 

1 , & ia. 

H Oc autem Geometrici faci- 
li cft ex Elementis offende- 
re . 

Cuin vero d iccrcmustfi a'— 3 b plano a 
xquetur d (olido , dummodo tamen 
d lolidi quadratum prxftet quadru- 
plo b plani cubo , hoc cft quadratum folidi dat* menfurx prarftet quadruplo cubo 
a triente coetfieicmls plani, effe quidem b planum reiiangulum fublatcribusa qui- 
bus , qui fiunt cubi , componunt d (olidum , fitque a , laterum aggregatum . Id 
veto conffat; in cuius gratiam efto, quod (equitur Theorema . 

Illud autem cftanimaduertendumfcilicetinhuiufmodt demonffrationibus , a no- 
bis veritatem (pcCtari, non autem attendi lymbola , liuc (pecics , quibus magnitu- 
dines defignantur, qua* fcilicet, apprimi relpondeanr ijs quasinZctcticis adhibui- 
mus, hoc enim puerile duximustvndc fi ibi, in leric quatitor cotinui ptoportionaliu pri- 
mum lacum obtineat b , fecundum vero a , hic non idem attendimus, cum ad rem 
non faciat, (ed naturali ordine procedentes, primum locum a , fecundum veri b, 
concedimus , quod aduertiffe tuat , etiam in gratiam eorum , qux deinceps fu- 
tura iunt. 

THEO- 


a — b 
a — b 


— b a 4 b’ 
a‘ — b a 

a* — 2 b a 4 b* 
a — b 


— b a’ 4 2 b' a — b‘ 
»• — a b a' 4 b’ a 


a 1 — 3 b a' tjt 3 b‘ a — b' 
3 b a' — 3 b‘ a 


a 1 — b 1 

a — b 
3 b a 

3ba’ — 3b’a 
3 ba‘ — 3b'a 
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C vbus aggregati laterum, minus folido fulto a triplo relf angulo fub lateribus in ag- Jaalj*). 
gregatum laterum, aquales ejl aggregato cuborum ab ijfdem lateribus. 


Latus vnumefto a , aliud vero fit b, 
lacerum aggregatum cft atfrb, cuius 
rubus eft a' HE 3 b a‘ r{r 3 b’ a ij* 
b',folidum autem faftum a triplo rcc- 
tangulo fub lateribus in laterum ag- 
gregatum cft 3 b a* 3 b' a , quo 
dempto ex cubo iam dicto , remanet 
a' b' . Huius generis atquatio cft 
illa 1 c — 48 R ~ 520 ; cuius ra- 
dix cft 10 ; cxhypothcfi laterum a > 
& 8, a quibus cubi additi conficiunt 
520* 


atfb a rjr b 

3 b a a rj+ b 

3 b a' ij» 3 b* a b a aj* b‘ 

a’ b a 

a‘ a b a b* 
a b| 


-rft ba’tjt2 b ! a rft b' 
a' i}* 2 b a' <Jt b’ a 


H fc autem Geometrici nullo 
labore cx Elementis oftendi 
poliunt . 

Deinde, ad illam aequationem, quod 
attinet cum diceremus fi a' tf* 3 b 


a‘ tjt 3 b a' +E 3 b* a ij* b' 
3 b a‘ >j* 3 b‘ a 


a' ijt b' 


«JUUlli (.Ulli Ulici Ci II U 3 11 a 5 U 

pl. a ^queturb plano d.effequatuorcotinue proportionales magnitudines, fubquaru 
medijs, vclextremisficribplanum.diffcrcntiamextremarumcfle d, ficrique a, me- 
diarum differentiam, conflat cx eo, quod mox fcquitur. 


Cttmt/rie) . 


THEOREMA. 


S it fint quatitor latera continue proportionalia, cubus i differentia mediorum , plus fo- 
lido facto ex triplo relt angulo fub medqs , vel extremis, dreaacm differentia medio- 
rum aqualis ejl foltdo , it relt angulo fimplo pr adiit 0 in differentiam extremorum . 


Sunto latera continui proportionalia a, b 
huius cubus eft b' — 3 -v- Ht* 3 tt — 77 
cuius triplum cllj 7 quo duito in b - 
producitur 3 f- — 3 7? quo addito 
ad cubum iam dictum, fit b' — 77. Hoc 
idem autem rucnit , fi multiplicetur 
-i- 1 , redfangulum fub medijs > per 
a — rf; diifcrf ri 3 extremorfi , & pro- 
uenit ^ — ctt hoc eft b' — 77 . 
Cxterum fuppofuimus a, maius elfc 
extremum ex quatuor lateribus pro- 
portionalibus , proinde b , maius 
eft quam quamobrem differen- 
tia mediorum laterum cft b — ~ 
quemadmodum differentia extremo- 
rum cft a — . Id autem euc- 

met , eodemque modo dcmonftra- 
bitur fi fupponamus a, cxttcmuio. 
minus . 

Quod attinet ad conftitutionem 
aquatiomi n cubicarum in quibus 
atfciStioncs exiftut lub quadrato , quid 
oporteat ofteudere, inferius dicemus. 


■7 i differentia mediorum eft b — 
At vero reflangulum fub medijs eft 
V differentiam mediorum laterum. 



b 1 _ a V * rf 
b-t: 


— *{* 2 -H — 

- 3 V * 3 - r} 

3 v - 

b’ — 7 T 


Si 


JhUbljtWi . 

eiUniitur 

Theoremm. 
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fS.llZT indaganda fit cubicarum xqnationum conftitutio hxc non vna cft , quia non 
(inthftcfl. vna atquatio cubica» alia enim cft in qua affe&io cxiftit fub latere, alia in qua af- 
fcdlio exiftit fub quadrato, alia denique in quaduobusprxdidlis modis affodio contin- 
4 ‘‘' git, nempe fub latere , & per t»V mtuurlanut ohoum cum neoterico, aliam deinde 
quam nos cxcogitauimus longe limpliciorcm allaturi, vt in quadraticis , haud in- 
fcl icitcr credimus prxftitiffc. 

Ad primum aquationis genus , quod attinet , in quo affe&io eft fub la- 
tere tantum . 


frepMinir Si fuerit xquatio a' * if* d' a — g' “ o. Huius igitur conftitutio fuperiori modo 
**!"»*, fc habet . Sint dux aquationes a* b a ijt c' " o , & a — b “ o multipli- 
. catis inter fe.rict ‘ ' + ',‘ a — b c' ~ o . Ex hypothcfi vero quod c : prxftet b‘ h.cc 
erit natura perlimilis luperiori ; fa&a itaque collatione terminorum , qui tertio 
funt loco habiti, erit c’ — b* , xqualcd'; quare fi vera radix bjcognofcitur, conflat 
c' a-quale fore d‘ b‘, quo iubftiruto in locum ipfius c’ , cum prius effet a‘ b 
a^c’“ o erit vtique a* >}t b a 4 d‘ b“ “ o . Hxc autem xquatio ad duas 
reliquas radices rcfpicit cum vera radice b, concurrens ad etformandam propofi- 
tam xquationem, Vltimis vero terminis inuiccm collatis fiet g' “ b c* , quare c' 
arquabiur V i atque cognita vera radice b , atquationem hanc i' + b a 
*r — oad duas quoque reliquas radices refpicere, atque cum vera b , concurrero 
ad efformandam xquationem propofitam fit manifeftura. 

Si vero fueritaquatio a' * — d' a — g' ~ o;cius conftitutio itafc habet, fint dux x- 
tnTmfAr'. q uat iones a' 4 b a 4 c' n o, & a — b ZZ o, multiplicatis adinuicem produci- 
nm,m ■.■ifi. tur xquatio a — b c’ ZZ o. Ex hypothefi autem, quodb' .prxftet c',erit hxc 
natura perfimihs fuperiori propofitx xquationi . Fadla igitur mutua illarum dua- 
rum xquationum comparatione , collatifque terminis vtriufque tertio loco habi- 
tis , erit b‘ — c‘ ” d‘ . Vnde deprehenditur c’ efle xquale b‘ — d’, quo fubllitu- 
to in locum ipfius c' , cum prius effet a’ «J. b a >j* c* ~ o erit vtique a' •}* b a 
t b’ — d' ~ o. Hxc autem xquatio ad duas reliquas radices refpicit cum vero 
b .concurrens ad efformandam propolitam xquationem . V ltimis vero terminis in- 
uicem collatis , fiet g‘ “ b c‘ quare c‘ xquabitur V > cognita autem vera radice b 
xquationem hanc a‘tbaf H — oad duas reliquas radices refpicere fit manifeftum . 
pret enitar e- gj f ucr j t aquatio a' * — d* a *ft g‘ “ o, eius conftitutio fic fe habet; fiant dux 
i::::;-- xquationcs a‘ ijt b a — c‘ ZZ o, & a — b “ o, multiplicentur inter fe , vt fiat 
a„ t/i ,empn. " * ” * ; a b c‘ “ o . Hjc natura perlimilis eft tpriori; facta igitur mutua earum 
""*• comparatione , collatifque terminis vtriufque tertio loco politis , habebimus b‘ *J* 
c’ ~ d‘, vnde fit manifeftum c’ xquale efle d’ — b', atque cognita vera radico 
b ; hanc xquationem a' + b a q. b* — d' “ o , ad duas reliquis radices relpi- 
ccrc. Vltimis verb terminis adinuicem collatis, habebimus g' — b c 1 , atque adeo 


c’ ~ V quamobrem cognita vera radice b ; fit manifeftum hanc xquationem a' ift 
b a — 4 — o , a duabus reliquis radicibus concerni . 

Et hxc eft apud nonnullos fupradiiftarum xquationum conflitutionis ratio. 

Mihi prxdiCtarum xquationum cubicarum longe aliter , & quidem per fimpli- 
' ciora procedens eft conftitutio per Jla/ptm» t»; ypmmvit op3*f. 

Sunt autem immediata folidi principia planum , & latus; cum itaque nos inqui- 
ramus cubicarum xquationum conftitutioncm , atque adeo conftitutiua; duo fune 
illa, qux immediate concurrunt, a nobis recognofcenda primordia , at fi rc&a di- 
uidatur in partes , vtrumque fit obuium , illud multiplicatione partium, hoc vero 
diuifionc totius in partes. 


Trefenitmr e Si fuerit xquatio in qua cubus afficitur adiunclione folidi fub latere > daroquo 
qunmfniki COeffidCntC plailO. 

Sit rc6ta quidem u e, vtcunque diuifa in t, poteft autem hypothefis bifariam in- 
SnpffiheJn- llitui, vel fcilicct protracta d f, in c, itaut r o,(it xqualis ipfi di.&dpi dicatur 
t Ux • d- *>» a, atque fo, dicarur b. Quemadmodum fuperius etiam dicebamus, ciim ageremus 
"1'flnm fle buiulmodi ratione indagandi xquationum primordia atque adeo naturam. 

ei» . ' Vel fupponendo t> f , efle a , itemque b . 

Quia 
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Quja tamen fi fupponatur eadem dici a ; dici- 
que b, adhuc a — b, aquabitur o, non minus 
quam, fi b , foret diflinda ab a . eadem vero 
currit 'demonftratio i propterca fecundam am- 
ampicctcmur hypothefin . 

Sit ergo reda i> f, feda vtcunque in t , Ma- 
nifeftum eft cubum ex d e , adauctum folido a 
plano d e f , in latus a e , aquati folido a pla- 
uo f d e, in d b, latus . 

Si itaque d e, fitradix; erit planum de r.coef- 
ficiens planum fublatcrale,- cum igitur cubus ex d e, pius louno a piano d e f , m d 
e, hoc eft radicis cubus, plus homogeneo fub latere, & coeflkiente plano, aequalis fit fo- 
lido a plano f d e, in d e , latus, folidum a plano f d e , in d e , latusterit homoge- 
neum data mcnfurx. Itaque d e, erit radix, cui cum xquetur ipfa d e, imo fit ea- 
dem, erit d e, minus d e, aqualis o, nempe nihilo, vnde de, erit radix vera, ateoef- 
ficiens fublatcrale erit planum f d e, minus quadrato ex d e . Hinc addifeimus dif- 
ferentiam duorum planorum, quorum vnum eft quadratum a radice vera, alterum 
autem planum proueniens ex applicatione homogenei data menfura ad ean- 
dem veram radicem, efTe in ?quationc de qua loquimur, planum cocfficicns fubla- 
tcrale. Quamobrcm fi d b, fuerit a , itemque b , planum autem ortiuum iam dic- 
tum fit c planum; homogeneum dat? menfur? cric folidum , nempe b c planum; 
eft autem a — b xqualis o ; ciima.aquctur b , & eadem quantas fit a , itemque 
b, planum ortiuumjcft c planum.fi ex c plano , auferatur b\ prouenit c planum 
— b';in quod fi ducatur a, fit c planum a — b* a , quo addito ad a', nempe cu- 
bum ciufdem a, fiet a' t c plano a — b' a , quod aquabitur folido a b in c pla- 
num, vndcoriturxquatio '!^V» a — b c plano , quod fi c planum intelligatur ad 
quadratum redadum fiet aquatio '±~'' b c* . At fadta comparatione in- 
ter pofitiuum , & negatiuum erit "r\' a — b c' — o. 

Huius xquationis radix vera eft b, nempe lateralis, altera plana , falfa , vt a’ f 
b a t b* . Vnde funt dux xquationes vna vera altera impoflibilis , a quarum mu- 
tuo dudu fuperior oritur xquatio ; eft autem xquatio vera a — b “ o at impoffibi- 
lis eft a’ f b a t c‘ " o . 

Si fuerit xquatio in qua cubus afficitur multa folidi fub latere , datoque coeffi- 
ciente plano, milii per Sixptra riit ypaufuif op9»c conftitutio fic fe habet . 

Sit reda quidem d f , vtcunque 
diuifa in e poteft autem hypothefis 
bifarjam inftitui . Vel fcilicct pro- 
traCta d f, in o, itaut f c fit xqualis 
ipfi d f, vnde h?c dicatur a , illa ve- 
ro b,. Vel fuppofito , quod d f , fit 
a, eademque dicatur b,- quia tamen 
in fecunda hypothefi adhuc a — bj 
xquatur o; nempe nihilo, non minus, 
quam in prima , & eadem currit dc- 
monftratio; propterca fecundam hy- 
potbefin ampledemur , ergo reda d 
f , feda fit vtcunque in b ; Manife- 
ftum eft cubum ex d f, minus folido 
abs d f, in rcdangulum d f a, cqua- 
ri folido abs o f, in rcdangulum f d 
e . Si itaque d f, fit radix , rcdangulum d f b . erit planum coefficiens fublatcrale ; 
Cum igitur cubus ex d f minus folido abs d f, in rcdangulum die, hoc eft mi- 
nus homogeneo fub latere, & cocfficiente plano, xqualis fic folido a , plano f d e, 
in d f, latus, lotidum a plano f d e, in d f , latus erit homogeneum datx menfu- 
re . Itaque d f, erit radixjcui efimequetur ipfa d f, imo fit eadem, erit p f, minus 


d f, eft a , item- 
que b , at etiam f 
o foret b, d f qua- 
dratum eft b‘ , & 
rcdangulum f d e , 
eft c pl. redagulum 
o f e eft b* — c pl. 

* a * 


D E F G 

* b 


d b eft a, itemque b, 
foret etiam b, ipfa f c, 
rcdangulum f d e , eft 
c planum; redangu- 
lum o e f, eft c plan. 
— b‘. 
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u f, xqualis o; nempe nihilo. Vndc n f erit radix vera , at cocfficicns fublaterale 
erit quadratum u f, minus rc&angulo f de. Hmc addifeimns differentiam duorum 
planorum , quorum vnum , nempe maius cft quadratum verx radicis; at minus cft 
planum proucnicns ex applicatione homogenci date menfurx ad ipfam veram ra- 
dicem in aquatione de qua loquimur effe coefficiens planum fublaterale quamo- 
brem liin, f 'net it a, itemque b; planum ortiuum iam didtum nu, lir c planum, 
bomogencum datx menfurx erit folidum, nempe b c planum; cll autem a — b ae- 
qualis o; cum a .xquetur b; eadem quantitas cft a , itemque b , planum ortiuuni 
cft c planum ; fi ix l>‘ auferatur c planum ,proucnit b‘ — c plano iu quod fi duca- 
tur a, fit b’ a — c plano a , quo fubtradlo ex a‘ , remanet a 1 — b' a f c pl. a ; quod xquabi- 
tur folido abs b‘ in c planum, vndc oritur xquatio a~ b c plano, quod fi 
c planum intclligaturiedaftumadquadratum, fiet equatio “+7,“ a“ b c‘ . Et fac- 
ta comparatione iner politiuum, & negatiuum fiet j - b c' “ o. 

Huius aquationis radix vera eft b, nempe lateralis, altera plana falfa, vt a‘ t b 
a f c‘. Vude iunt dux cquationes, vna vera, altera impoffibilis , c quarum mutuo 
dufftu fuperior oritur xquatio, cft autem xquatio vera a — b ~ o at impoffibilis 
cft a' J b a t c’ ~ o . 

Si fuerit xquatio in qua cubus negatur de homogenco fub latere, datoque cocf- 
ficientc plano, nobis hxc cft conftituno per J.tupam rf; yftzuunt op3»; . 

Sit redta d f , vteunque ftdta in e, potell au- de, cft a, itemque 
rem hypothefis bifariam inftitui , vel fciiicct b, vt f o, xqualis ip- 

protracta d f, in o , itaut f c, fit xqualis i> e , fi de, foret b, & reclan- 

vnde hxc dicatur a, illa vero b ; Vel fuppofi- gulum de f, cft c pia- 
to, quod d e , fit a , cadcmquc b ; quia tamen num, rcdtangulum ve- 

in fecunda hypothcfi adhuc a — b, xquaturo, roFDE,eftb*tc plano, 
nempe nihilo , non minus quam in prima , & 
eadem currit dcmonftratio , proptcrca fccun- * a * 
dam amplefkemur hypothefin . ■••••• 

Sit ergo o f , vteunque ie&a in f s Manifc- D b E F G 

ftum eft lolidum ex d f, in quadratum d e, mi- * * 

nus cubo eiufdcm u e, xquari folido abs d f, in redlangulumn e f; fi itaque d e, fit 
radix , rcftangulum f d e erit planum coefficiens fublaterale , cum igitur folidum* 
ex d e, in rectangulum f d e, minus cubo ipfius de, xquale fit folidoab eadem de, 
in rcdlangulum d e f, folidum ab ipfa d e, in re&angulum dee, erit homogencura 
datx meniurc. Itaque d e, erit radix , cui ciim xquetur ipfa d e , imo fit eadem- , 
erit d e, minus d f, xqualis o, nempe nihilo; quare d e , erit radix vera, & re&an- 
guium f d f., cocfficicns planum fublaterale. Hinc addifeimus planum proucnicns 
ex applicatione homogenci dat? menfurx ad radicem , plus quadrato ex eadem 
vera radice effe, in xquationc de qua loquimur, coefficiens planum fublaterale; qua- 
iiiobrem.li d e, fuerit a, itemque b , planorum aggregatum iam dictum erit redtan- 
guiumFDf,lcilicctb‘fJ»c plano ; homogeneum datx menfurx erit folidum , nempe b, 
c planum itftautcm a — bxqualiso,- cum a, xquetur b , & eadem quantitas cft a , 
itemque b, planum ortiuum eft c planum , fi b' addatur c plano, prouenit b' + c 
plano , m quod ii ducatur a, fit b’ a fJf c plano a, quo fi auferatur a’ , remanebit 
b'a4 c plano a — a', quod xquabitur folido abs b in c planum , vndc oritur x- 
quatio a ~ b c plano, quod fi c planum intclligatur redarum ad quadratum 

erit '*'r.V a ~ b c‘, & fadta comparatione inter pofuiuum, & negatiuum , fiet 
‘ a — b e* T!. o . 

Huius xquationis radix vera cft b; nempe lateralis, altera plana, videlicet a’ 
b a — c'. Vndc iunt dux cquationes, vna vera altera item polfibilis, e quarum mu- 
tuo duclu luperior otitur xquatio, eftautcm xquatio veraa — br o at item poffi- 
bslis eft a' 4 b a — e’ ZZ o . 

Culleorum aquationum m quibus affectiones exijhmt fub quadrato natura, at- 
que conjiitutio ex Zeteticis , aperitur , 

Hucu- 
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pli^ntrcVItt^Lf ac . , ’ u f ationibu . s edicis, naturam, atque conftirutionem cx- 

lcctioncs f k i’ ' ,fc|UC modls ■ ac vero carum tantummodo in’qu>l>us:i t : 

, nUnC ! dem P^ftabimus , in conftitutione carum Z 

bis, modis tcfo [ iml Unt C,U3dr3 1 t °' & P rim6 ^ uidcra c * Z««icis, deinde a- 
1 ‘ moais pr^Iatim eo, quem nos adinuemmus. 

111 zc l uat *o a 1 ij, b a‘ , Suuc quatuor continue proportionales quarum ori 

rF? a ;r a Tr tftb;d,faA ver6 

. co cognoTccmuV. P “’ & ' ertia,n ’ <l“ od cum Vie» ex Zctcti- 

m, T' initr ' x,rcmas ■ & differentia inter [«undam , & quarum m fi. 
Z m '” Ut differentum mter pnmam t , rti J. 

mter ex Lni? C ° ntWud Portionalium, eademque minor 

k ennfm , ’ d, ' Fercnt i 1 vcro fccund - E • & quarte fit d , Oporteat repetite dif. 
rc rumam inter primam, & tertiam. ' 

ad^So^W f° a ; ers ° tcrt . ia crit a * b S eft autem vt a, ad d.ita b 
rcntiam tc ut ‘d v * fecunda ’ cuin <u vt differentia prima- , & tertia; ad diffe- 
nr m? J d ’ & qUart „ ? ’ lta P ftma * ad fecundam , At veto refiangulum fub 

Pt ma^term -1 ’ * q ' r‘ C - S Mdrat0 / ccundx < 1 P roindc b a * b ‘ ««angulum ub 
" CmpC rccu,,dx <l uad '«° ~ veto ducantur m 
lu ; ** b> dlllldamur ’ & hct a' * b a» = b d- , quod prius ord.naba- 

Skaqiat» 1 C 4 a Q- a88 Sunt quatuor continue proportionales, qua- 
... P rima n ' lnor mretextremas c(l aidiffcrentia vero inter fecundam , & quartam eft 

n 1 h ° C C o ‘ R d, ' rcremia Prinis . & terti? . &c- ex ferte proportiona- 

J, um 2 j 4, b , 1 o . 1 r 

Si fit a-quatio a' _ b a‘ ~ b d’ ; Sunt quatuor continue proportionales , qua- 
rum pruna, maior, vel minor inter extremas eft b , aggregatum vero fecunde , & 
quarte eft d , & fit aggregatum prima; , & tertie C! < Zctctico . 

Data prima , & aggregata ex fecunda , & quarta inferie quatuor continue proportio- 
nalium, repertre aggregatam prima, tertia. 1 ‘ 

Data fit prima b , maior , vel minor inter extremas, aggregatum autem ex fecun- 
da , & quarta fit d ; in ferie quatuor continue proportionalium Oporteat reperire ag- 
gregatum ex prima, & tertia . r -o 

Huiu/modi aggregatum fit a, ergo tertia erit a — b; eft autem, vt a ad d j ita b 

ad - quamobrem — erit fecunda, cum fit, vt aggregatum primi, & tertie» ad ag- 
gregatum lecunda:, & quarti , ita prima ad fecundam ;rcdangulum vero fub prima , 

& tertia equatur quadrato fecundi ; quare erit , iquatio b a - b‘ “ iiii ncm _ 
pe reflangulum fub prima b,- & tertia a - b, hoc eft b a _ a', equabitur’ quadra- 
to c lecunda 7- hoc eft iri: . Omnia ducamur in a‘ atque diuidantur per b , fiet 
iquatio a 1 , — b a’ „ b d 1 , quod prius ordinabatur, 

Sir iquatio 1 C_iQ- 800, Sunt quatuor continui proportionales prima_, 
quarum inter extremas eft 2 ; aggregatum autem ex fecunda , & quarta eft Ji !p id 
eft 20, & fit 1 R aggregatum prime > & tertii, ex ferie proportionalium 1, 4', 8, 
ifi, & quidem fi 1 R valet 10, aggregatum ex prima 2 , & tertia 8 i cius cubus eft 
1000; aquoli fubtrahatur 200; radicum pretium, remanet 800, comparationis ho- 
mogencum . 

Si lit equatio b a* — a' — b d* . Sunt quatuor continue proportionales, quarum 
prima eft maior inter extremas b; differentia vero fecundi, & quarti eft d, fit au- 
tem a , differentia primp, & tertii ex Zctetico. 

Data prima maiori inter extremas, dr differentia fecunda , & quarta in ferie quatuor 
continue proportionalium , reperire differentum prima, cr tertia. 

Data fit b, prima in ferie quatuor continue proportionalium eademque maior in- 
rr cxxriemas differentia autem fecunde, Se quarte fit d; Oporteat reperire differen- 

m nriiivv. .‘Cf 


N torreri > fuft 
tiem tvtUtfiHa 


Propellitur 
fNMt io n tgmti- 
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b , ud -7 ob id f erit fecunda , cum fit vt differentia primae , & terti? ad differen- 
tiam fccuud? , & quarte ita prima ad fecundam ;at vero rc&anguluin (ub prima , & 
tertia, ?qualeeftquadratofccundsjpraindecrit aquatio b' — b a ~ - Omnia* 

ducantur in a‘ , &diuidantur per b i fiet aquatio b a‘ — a' “ b dS&id ordinaba- 
tur , 

Sttthiri tX’ Sit aquatio 1 6 Q. — iC" 57 6 . Sum quatuor continue proportionales , quarum 

r ‘T ""tj 7 t P rlma ma * or inter extremas cft 16 , at differentia fecundz > & quam eftljt tf 2 id eft 
f "'“ :rr ' m tfj g tautcmi R differentia primz, & terti? ex ferie proportionalium 16 , 8, 4, a 


S C H O L J Q N. 


iciumU* /rea fupertus dicta illud occurrit tantummodo confiderandur» , quod velati demon- 
liu4*m. V j /Iratum affummebatur , nempe differentiam inter prinum, <f tertum, ud differen- 
tum , uner fecundum , & quarum m ferie quatuor continue proportionalium, effe , vt 
pruna , ad fecundam, velvt fecunda ad tertiam , velvt terna ad quartam', vade ejlo. 


THEOREMA. 


atualpui . 1 Iffcr entia inter primam , er tertiam ad differentiam inter fecundam , & quartunu 

I 3 in ferie quatuor continue proportionalium , eft vt prima ad fecundam-, atque adeo, vt 
Jecuuda ad tertiam, <*r vt tertia ad quartam , 


S it prima a, fecunda b, tertia erit — , vt patet ex fupra traditis , Sc quarta erit 
igitur funt in continua raSione » vt verd differentia inter primam , & ter- 
tiam eft ~ — a ita quidem differentia inter fecundam, & quanam eft — b, Often- 

dendum cft ita effe -V — a ad — b, vta ad b . Quoniam enim li ftnt propor- 
tionales “ — airri — b; a , & b erit fadtum fub extremis xquale fafto fub me- 
dijs ; propterca V — ab aquabitur |4C — ab, at ita fc habet , nam ~ — ab 
idem eft quod ~ — at vero ;4i — ab idem eft, quod funt autem 

^‘^tH 2 ^ 2 inter fe xqueles, huius enim numeratore,» denominatote diuifo per a , fit 
— ~.V“ > & diuifione inftituta per b fit funt igitur ?quales V- — ab, & ; 4 r 
— ab, quare proportionales erunt hz magnitudines videlicet , vt a ad b , ita 
sa — a, ad ni — b. Quod nobis erat iniumSum demonftrare. 


g nmtiriti . O Int continui proponionales *, *, c, d . Dico efTe differen- 
ij tiam inter a, & c, ad differentiam inter b, & d, vt *,adm 
&c. Quoniam enim a, d , c , d, funt ex hypothefi proponiona- 
« * es * ent > ■ vt a, ad c, ita» ad d , proinde inuertendo * erit , vt c 

44 50,«, . ad a, ita n ad >, itaque diuidendo >' vt c, minus Aad a , ita d , 
< 17. -Mi. minus b > ad b , atque adeo rivt c, minus a , hoc eft d ffe- 
i«. s»>»« , rcn ,iap r im?,& terti? ad d, minus b, id cft differentiam fccundz.dc 
quartziita a, ad s.hoc eft prima ad fecundam , &c. ac proinde con- 
tra, vt b, ad a, fecunda ad primam , ita ctit d, minus b ad c , 
minus a, Scc. 
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THEOR EMA. 


I A' ferti quatuor continue proportionalium, vt efl prima , ad fecundam , (jrc. ita aggre- 
gatum prima , (jr tertia ad aggregatum fecunda , <*r quarta. 


S it prima a, fecunda b, tertia erit ^ , & quarta rri aggregatum ex prima . & 
tertia cft a 4 V aggregatum ex fecunda , & quarta cft b 4 vt autem cft 
a, ad b, &c. ita cft a 4 ad b 4 ~f, , quod multiplicalionc comdrobatur . mul- 
tiplicatis enim exrremis, & mediis, fiunt producta aqualia , ducatur a in b 4 — 
fit ab 4 fnri hoc cfta bf-riducatm-bina 4^ a b t -r funt ergo in eadem 
ratione , 


S int quatuor magnitudines a , e , e, b, continue proportio- 
nales. Dicoclfc, vt prima ad fecundam, vel vt fecunda 
ad tertiam, vel vt tertia ad quartam ita ,&c. Quoniam a , b, c , v, 
funt ex hypothefi proportionales,* erit vt a, ad e, ita a, ad », qua- 
re conuertcndo , 4 vt c, ad a, ita n ad a, & componendo,, vt c,plus a, 
ad a, ita d, plus b, ad «, quare, a vt a, plus c , id cft aggrega- 
tum primf, §c tertip ad b, plus d, hoc eft aggregatum fecun- 
da, & quarte, ita a, ad b, prima ad fecundam . Quod aporte. 
bat o (tendere . 

Hoc numeris conftat , fi fint enim continuet proportionales A fi C D 
a , 4, 8, 16 , manifeftum eft effe 10 , aggregatum primi , & 
tertij , ad 20, aggregatum fecundi , & quarti, vt a , ad 
4, &c. 

Mia etiam ratione httiufmodi aquationum naturam apud quofdam explorare licet . 

Sit aquatio a' 4 d a' * — g' “ o . Multiplicetur hfc aquatio a* 4 c a 4 

b c ~ o per hanc a — b ^ o, vt producatur hjc,- puta a‘ * b‘ c “ o, ex 

hypothefi vero , quod c , maior fit quam b ; hyc erit perlimilis priori , ciufdctn- 
proptcrca narurx ,- atque coftittitionis ; fadla igitur mutua earum comparatione, & 
fecundis vtriufque terminis collatis, habebitur c — b n d; vel c — d 4 b . 

Proinde conftat cognita vera radice b, xquationem a 4 b' 4 b d “ o, 
duas reliquas radices refpiccre. Vltimifque terminis collatis, innotefeit g 1 aquari b* 
c quare fj xquabirur c, itaque c, oritur ex applicatione g’ , ad quadratum radi- 
cis vera;, qua cognita, nempe b, conftat xquationem a* 4 ‘r a ^ u - o, 
duas reliquas radices refpiccre. 

\ biaduerte in locum eorum, qux in xquatione a‘ 4 ci b c“ o, haben- 
tur,ncmpec a, & b c, fubrogari b a 4 d a, & b‘ 4 b d; illud fit exa, inb4d, 
hoc autem ex b in b 4 d . 

Sit aquatio a 1 — da’’ — g 1 “ o . Multiplicetur a‘ 4 c 14 c “ opera 
— b~ o, vt fiat xquatio “J, k , a* * — b’ c ~ o. Suppofito autem quod b , ma- 
ior fit quam c.erit initio propofitx fimilis, ciufdem proinde erit naturx, -atque con- 
llitutionis , fada igitur mutua carum comparatione , ' & fecundis vtriufque ter- 
minis collatis , habebitur b — c z; d . 

Vndc conftat c, arqualem elTe b — d, & cognita vera radice b , xquationem- 
hanc a 4 b’ — b d ~ o , duas reliquas radices refpicerc . Vltimis autem- 
coliatis terminis,- fiet g' — b' c; Vnde fequitur c. efle xqualcm {7 , & fi radix b , 
ver^ innotuerit, hanc xquationan a' 4 K- a 4 t 3 o duas reliquas radices rc- 
(p-cre. S 1 Vbi 


dU idl)tite . 
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JdmtTitad* 

*tud*m . 


Vbi aducrtc in locum eorum, qux in xquatione a* rj* e a b e — o haben- 
tur, nempe ea, & b e, fubrogari ba — d a, & b‘ — b d. illud fit ex a in b — d 
hoc autem ex b,inb — d. 

r„fct »«r gj t jn uat j 0 a . — d a“ e* “ o Multiplicetur a’ — ea — bc n o per a — b 
9*4 i»tmd* — o , ve nae arquano a' * b er o. Harc erit initio propolitx pcrumjlis , 
i« ciufdcm proptcrranaruri, atque conftitutionis , fafla igitur mutua carunt compa- 
mui- rat,onc > & vtriufque fecundis terminis collatis, habebitur e tjf b ZZ d. 

•ttgirmu i Hinc autem addifeimuse , xqualcm eife d — b ■ & fi vera radix b, innotuerit, 

hanc xquationem **'2j a — b' — b d ^ o duas alias radices concernere , Vlti- 
mis vero terminis comparatis , habetur g' ~ b‘ e , vnde fequitur e , xquale effe. 
•fi» & cognita vera radice b, hanc xquationem a‘ — ff a — V — o reliquas duas 
radices rcfpicerc, 

Vbi aducrtc in locum eorum , qux in xquatione a’ — ea — b e “ o haben- 
tur, nempe e a, & b e , fubrogari da — b a , & — b’ — bd. Illud fit ex a , in d 
— b hoc aurem ex b, in,&c. 

Qux nos hac in re cxcogirauimus ita fc habent, & primo . 

Sit xquario, in qua cubus atficitur adiunctione folidi fub quadrato, dataque cocf- 
fi ciente longitudine. 

" ™” *"** Sit refla d f , vtcunque fefla in s , poffet 
autem inftitui hypothefis eadem protrafla , vt 


Adurtteni* 

qtttdsm. 


d e, cft a, itemque b, 
atuF.clt c.&s tefte 

-b. 


b E e — b 


crementum fit xquale ipfi a e, fed, obeas, quas 
attulimus caufas, prima erimus hypotheli con- 
tenti . Sit igitur, vt diximus df, fefla in e , Mani- 
feftum cft cubum ex o e, plus folido ab ciuf- 
dcm quadrato in e f , dfe xqualem folido , a 
quadrato ciufdcm o e, in o f; Si itaque d e, fit 
radix , & e f , cocfficicns fubquadratica , cum 

cubus ex d e , plus folido i quadrato ciufdcm * e * 

in e f, nempe cubus radicis , plus homogenco 
fub quaorato, & cot-llicicntc longitudine, xqua- 

lis Iit folido a quadrato ipfius d e, in » f> proinde folidutn i quadrato d e, in lon- 
gitudinem d f, erit liomogcneum datx menfurx. 

Itaque d e, erit radix vna, cui cum xqucrur » e , imo fit eadem, propterea o e, 
minus o e, xquabitur o, nempe nihilo,- Vnde o e, erit radix vera ; differentia autem 
inter d e, & d f, nempe e e , erit cocfficicns longitudo . Hinc addifeimus differen- 
tiam prxdiflam m xquatione de qua loquimur effe cocfficicntctn longitudinem-,, 
atque cognita vera radice u e, per additionem ipfius coefficientes longitudinis e f, 
fieri cognitam d f , & contra cognita d f, per fubtraflionem ciufdcm coelficientis 
longitudinisfiericognitamvcramradiccmDE; Comparationis autem homogencum 
effe lolidum faflum a quadrato verp radicis n e, in ipfam d f. 

Hin etiam deprehendimus i> f, oriri ex applicatione homogenei comparationis, 
ad quadratum verx radicis, Scc. 

Itaque liti, fupponatur a , itemque b j at vero o f , dicatur e , vt b f , fit e 
— b; proucnict xquatio, a‘ * — b' e, quod fi placet fieri comparationem in- 
ter pofitiuum, iknegatiuum ;crit •' a“— b' e ~ o. Vbiaduertccx hypotheli, 

quod e, fit maior, quam b.per additionem te, ad — b, fieri aquationem atfirmatiuam, &c. 

%£££. Stc l u ' tur aquatio in qua cubus atficitur multa folidi fub quadrato , dataquo 
" cocfficiente longitudine . 

Sit refla d f , fefla in e , & quamuis pofTet 
aliter inflitui hypothefis, vt in fuperioribus vi- 
dimus , hic eam adhibebimus, in qua radix ve- 
ra, duplici (ymbolo infignitur, vt diximus fit» f, * a * 

fefla in e , Manifcflum eft cubum ex o f , mi- 

ijus folido a quadrato ipfius » f, in e f , longi- D e E b — e F 

tuiiincin > e fle xqualcm folido ab eodem qua- * b * 

drato 


nr, cft a, itemque b, 
at » e, eft c,& e f , cft e — b . 
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drato d f , in d e , fi itaque d f ; fit radix, & b f , coefficiens longitudo fubqua- 
«iratica , ciim cubus ipfius n f , minus folido a quadrato eiufdem , m e f , nempe 
cubus radicis, minus homogcnco fub quadrato, & coefficicnte longitudine, squa- 
lis fit folido a quadrato eiufdem d f, in d m Solidum a quadrato u f, in d 1 , erit 
homogeneum daex menfurx . Iraque o f , erit radix vna , cui cum xquetur o f , 
imo fit eadem, propterea i> f, minus d f, xquabitur o , nempe nihilo . Vnde u r, 
erit radix vera, differentia autem inter d f, & u e , nempe e f , erit coefficiens lon- 
gitudo . Hinc addifciinus differentiam prxdidbm in xquationc de qua loquimur 
effe cocfficicntem longitudinem. Atque cognita vera radicent, per iubtraflionem 
ipfius coefficientis longitudinis e f, fieri cognitam de,- & contra per additionem eiuf- 
dem coefficientis longitudinis ad d e, fieri cognitam veram radicem d f, innorefeit 
quoque comparationis homogeneum effe folidum factum a quadrato verx radicis 
n f , in ipfam u e . Hinc etiam deprehendimus d e , oriri , ex applicatione homo- 
gcnci comparationis, ad quadratum verx radicis, &c. Itaque fi DF,fupponarura, 
itemque b > at vero o e , dicatur c , vt e f, fit b — c proueniet xquatio *' a‘ * 
— b' c , quod fi placet fieri comparationem inter poliriuum , df negatiuum , erit 
‘* a‘ * — b' c ~ o. Vbi aduerte, ex hypothefi , quod b , fit maior quam c , 
per additionem 4* c ad — b, fieri xquationem negatiuam. 

Sequitur tandem xquatio , in qua folidum fub quadtato , dataque coefficicnte 
longitudine afficitur multa cubi. 

Sit reda n f , feda in e , manifcfhtm cft fo- 
lidum, a quadrato i> f., in n f, minus cubo eiuf- 
dem d e , aquale effe folido a quadrato eiuf- 
dem n e, in f f; Si itaque o e, fit radix, & df, 
coefficiens fubquadratica.cum folidum a qua- 
drato u e, in d f, minus cubo eiufdem d e, nem- 
pe homogeneum fub quadraro , & coefficicnte 
longitudine, minus cnbo ipfius d e , xqualc fit 
folido a quadrato eiufdem d e, inc f; (olidum a quadraro d e , in e f , erit homo- 
geneum datx menfurx > itaque d e , erit radix vna , cui ciim a-quetur d e , imo fit 
eadem, ptopterca d e, minus d e, xquabitur o, nempe nihilo. Vnde d e , erit ra- 
dix vera . Aggregatum autem ex d e , & e f , nempe t> f , erit coefficiens longitu- 
do. Hinc adciifcimusaggregatumprxdidum in xquationc de qua loquimur effe cocf- 
ficientem longitudinem,- atque cognita vera radice d e , per additionem ipfius e f, 
fieri cognitam o> , &c. Innotefcit quoque comparariouis homogeneum effefoliduim 
faftinn a quadrato verx radicis d f. , in e f , Hinc etiam deprehendimus r f , or ri 
ex applicatione comparationis homogenei , ad qnadratum verx radicis , Itaqucefi 
d e , fupponatur a , cademque b , at vero f. f , dicatur c, & i> f fit b c proui- 
niet equario ‘‘ ri a' * zZ b‘ c ; quod fi placet fieri comparationem inter pofit- 
uum, & negatiuum, erit "rf a‘ * — b’ c ~ o. 
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I N ulijs uquutionum generibus non ubflmili modo procedendum erit, vt eurum nu furant, 

utque eonflitutio conspiretur, que de re multi doli i fime fer ip ferunt , quos udire iuuu- ntjhf.L 
bit Artificiose igitur inquiritur natur u , utque eonflitutio uquutionum trium dimenflo- ttis*u„-n 
num fecundo , vel tertio, vel nullo tcrmsno curentium i & quidem tertio , vt u' ofu d u’ 

' — 0 . &c. Vclfltlecct ulius adhibere fpeeies, vt in vfu sum qmbufdum pofltis, vtt liceut 

pro uquutionum ruditibus , itu fe hebebit uquutio u' 4 * / «' , — « ! " c . Infuper u’ — / r ayuu 

1 u' ‘ n' ~ 0 , demum in ordine herum erit u' — l u' * 4 * »' — c • “mu». 

Si fuerit u' 4 * l *' " — — 0 . Perficietur , vt diximus . Ducetur u' 4 * c * 4 * 

b e ~ 0 tn t — b SS. 0 , fit “ »’ ’ — b' c — 0 . Ex hjpothefl uulem , quod c , fit 
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nutor quam b , perfimilis tnt propofita, atque odeo eiufdem erunt juturo ; atque confiitostsn- 
nil , f-tila mutue eorum comparatione , fccundifiqut termini 1 inttieem collutu, repe nemus 
e — b aquar, /; flue e, 01jn.tr, i >$* b . Vnde cognito vera radice b, fit mansfeftum aqua- 
tiomrn ‘ ‘ i* *f« £ / — 0 duas rtliquAt conterner e radices , dr vltimss collatts 

termiti, s , 'conflat n' aquar, b' c ; vnde fit vt c , aquetnr atque cognita radice b , aqma- 
t lenem hanc a' rfr .1 ■!+ -V " 0 duas reliquas radica refpteerc . ~ 

it veri fatrtt a' — la' * — n ~ 0- Ducatur a' rfac adja b c ~ otna — b _ o , fiet 
" ;,y —b'e —0. Ex bypothefivcro.quodb, fit maior quam c, hac perfimtln ent propufita, 
atq, adeo etufdcm erunt natura, atque conjitiuiionitifilla proinde mutua tarum 1 omparcusnme, 
/ciHudtfque terminis tunicem colia/ts , /tabebimus b — c “ /* Vnde fit mantfefium c , ejje 
aqualem 6 — t , atque cognita vera radiet b ; hanc aquationem “ a 4 « b' — b l — * 
anas reliquas r adites concernere . Vlltmtfque terminis eolDtts , perfptcuum fit n' ,nqnarl 
b- e, vnde confiat c, cjfi aqualem , & cognita vera radite b i hanc aquationem a' afp 
fq a r(* — ZZ 0 duas reliquat rcfptccre radices . 

Si /acri! a' / a' • Hh » — 0 . Ducatur aquatio a' — ea— b c gZ 0 per hanc a 

bzZ 0, vt producatur a' * % b c ~ 0 , hac em prepofita perfimilts , atque a- 
deo etufdcm erunt natura atque conjittultonts , facta mutua earum comparatione ,fic«»dtf- 
que termini s inuiccm collatu .reponemus, f jp b aquari /; vnde confiat c , aquari^ l * 
O- fi vera radix b , cognita fiuertt , innotefiit aquationem "I , 1 4 — b' — b l — * ad 
duas reliquas radices re, /putre . Atque vlttmis termin/s inuiccm Cillatis i habebimus m'* _ 
b' c , vnde confiat c aquari atque agnita vera radice bi aquationem banc a : — , r * 

-V — u, ad duas reliquas radices tnueniendes referri. 

Cum autem aquatio fuerit cubicafiue trium dimefionum fieptem quidem modis vanari pote fi ; 
propter totidem affeci ionum variationem per figua >Jt , er — , Vt fi f, 'nent a' — 1 a' ij» 

m ' a n' “ 0. Huius quidem natura inquiritur tnjhtuta multiplicatione inter a' — c 

a Jjp d' ~ 0 , cr a — b ~ 0 . Hinc enim prouenit aquatio "Zf a‘ Jt’ a — b d' ~ 0 
qua t inflem e fi natura cum prepofilaiae proinde einjdem cenfiituitonis . Infiitnta autem 
comparatione inter tp/as , teilaujqtu ttrminis fettmdts vtrtufqnt , (it b c “ Ijeut 
~ 1 ~~ b, & cx comparatione terminorum, qui tento fiunt loco , fit d' b cZZ m' ,&(• 
atque confimtli mado, & /sutus , dr t aserar nm huius ordims indagatur natura . 

Ad horum imitationem inquirenda efi natura aquationum quadratoquadr alitarum ,feu 
quartior dimenfionum ; fine 1» fis fecundus , & ternus terminus defis , fiue tertius, & 
quartus , fiue fecundus , fiue quartus, fiue tertius Samum i fiue nullus terminus defit , efic. 
De his tamen confuter e tnuat alios, qui cumulate, atque dsferte hac de re locuti funt-, no- 
bis cmm f affuit * & aliorum modos resuis fic , pro /upcrtonbus aquationibus ,& nofiram me- 
thodum tradtdiffe pro qfdem \fiquidem es qs , haud ohfeure conflabit , quid 1 » reliquis a- 
gendum fit, vt earum natura comparetur , atque primordia explicentur . V tergo fupenus di- 
ximus, Alia prater hae aquationum genera perferutari In et non diifmiii arte ad earum inda- 
gandam naturam . Vnde extant cttam aquationes tubiea, feu trium dimenfionum tn qui- 
bus nullus terminus de efi , infuper aquas tones quatuor dimenfionum , tnsufmods funt qua- 
drato- quadratica , fiue fecundo , tertio termino, /iue tertio, & quarto, fiue fecundo tantum, 
fiue quarto, fiue tertio tantum ,fiue nullo c areant , quarum naturam explorare , tum me- 
thodi,, quas, ex ahjs tradidimus, cum essam, ea, quam nos proprio mane adinuenimus 
opero fum non erit diligenter notatis tjs , qna hactenus enarrausmus , ac explicuimus . 

Super efi modo , vt perpendamus vlterihi , fi que alia efi ratio inquirendi ipfiarnm aqua- 
tionum naturam, quod m feqnemtbus prafiare conabimur . 
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Alia traduntur , vnde licet Artifici , aequationum 
conftitutionem , atque naturam indagare . 

C A P V T X V l l 1, 


P Rfftat hic primum differere de tranfmutandts aquationibus ; & quidem hoc 
hifariam perfici poflfe, alias monuimus» vel nimirum alterata, vel inuariata ra- 
dice, Alteratio plurifariam contingit , atque adeo radix de qua quxritur pluribus 
modis noua poteft fpccie exhiberi. Primo fit per additionem i Secundo per fubtrac- 
tionem, Tertio per multiplicationem; Quarto per diuifionem, Quinto per analogiam 
rationis , vt aiunt explicata:, Sexto per analogiam rationis implicit? ; Septimo per 
parabolicam hypoftafin, & iterum in fcquentibus de huiufmodi tranfinutatione fer- 
mo redibit. Illud vero non pratteribo, nempe quomodocumque huiufmodi altera- 
tio perficiatur, inter radicem primariam, & nouam, dari notam differentiam, vel 
rationem, itaut vna cognita, altera nequeat ignorari. 

Siprimiraoporteateam.quam dicebamus primam alterationem per additionem 
inftituere, ita procedendum. Sit radix a, additione alteranda, ei addatur b, vt fiat 
a b; At vero a «Jt b cfto c, quare e — b erit a ,- Si itaque cognofcamus ma- 
gnitudinem e, cdm nota fit magnitudo b; non poterit quidem ignorari primxua ra- 
dix a; Vt fi b, fuerit 4, & cognofcamus e, effe ia , illico innotefeee a ; foret e- 
nim c — b, nempe S; In huiufmodi autem opere , radix alterata , quxfititia con- 
ceditur effe xqualis alteri inquirendx , ex hac enim conceflione nouam induit fpe- 
cicm, fub qua xquatio primo pofitadirrigitur, ac ordinatur; vt fi propofita foret 9- 
quatio a' ~ z plano. Dicemus a q* b effe e, quoniam autem a‘ conceditur cqua- 
n z plano, & a b cquatur ipfi e, proprerea e — b, xquabitur a; hinc noua or- 
dinabitur xquatio hunc in modum . Quadratum ex c — b ; xquabitur z plano; at 
huiufmodi quadratum eft c‘ — a b e tftb 1 , quare fiet equario e' — 1 b e >(♦ b' “ 
z. plano, & per antithcfm fiet e' — abes z plano — b‘;Si placet adhibere z‘, lo- 
co ipfius z plani , proucnict c‘ — a b c z; z* — b* . 

Alteratur xquationis radix modo iam explicato., itaque dicimus a q. b cfto e, 
ergo c — b, xquabitur a; hac autem conceflione, atque argumentatione, vt vides 
radix alteratur, & noua quadam exhibetur fpccie, & hic primus eft modus. 

Secundus per fubrra&ionem fiet alteratio radicis hac conceflione , & argumen- 
tatione , 'Sit radix a ; cui fubducatur b ; vt fiat a — b t at vero a — b , cfto e , ergo 
c q. b erit a; Vbi vides fubtrahendo b, ab a,primxuam i piam radicem a, alterari, 
Sc noua quidem fpecic exhiberi . 

Tertio poteft etiam radix alterari per multiplicationem hac fcilicct conceflione, 
Sc argumentatione , b a, cfto e planum ; ergo L!l r = erit a ; Vides igitur qua arte 
radix , per multiplicationem , alterationem fubcat ; Si enim concedatur b a ef- 
fe c planum, hoc vtique applicato ad b ; fit ^i^x.&ortiua magnitudo fieta; hoc 
enim pacto , magnitudo ortiua duda in metientem magnitudinem, facit magnitu- 
dinem applicatam. 

Si vero loco ipfius e plani , fymbolum quis adhibeat e* , nempe accepta fpccie 
pro genere, expeditius pragmatiam inftituet; vnde dicetur b a, cfto e 1 , ergo x e- 
rit a. 

Quarto per diuifionem quoque radix alteratur, hac fcilicct conceflione, & argu- 
mentatione cfto e ; ergo be erit a planum; fi enim apianum applicetur adb , 

quod 
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quod fir ’-t!J= dicatur e ; manifcftum eft ortiuam magnitudinem duitam in nie- 
tientem, debere efficere magnitudinem applicatam , quare b e , faflum ex b in c , 
erit a planum . 

Hic etiam licet , loco ipfius a plani, adhibere a’ , vt fit V idem , quod - 1 **— , 
vnde dicetur -V- edo e, ergo b c erit a‘. 

Quinto per analogiam explicata; rationis , hoc padlo concedendo nimirum effc, 
’*>» rUmt. vt b, ad g, ita a, ad e, deinde analogiam refoluendo, &: arguendo ~ erit a, quan- 
doquidem fi fintquatuor latera proportionalia, quorum fcilicet primum fit adfccudum, 
vt tertium , ad quartum , fiui fint in proportione continua, fmc non , & rciftangu- 
lum factum lub extremis , applicetur ad fecundum ex eadem ferie,- magnitudo or- 
tiua eft latus tertium in eadem ferie . Vt fi fint n,6,4,2,-&i4, numerus fadtus 
mutua multiplicatione 12, iu 2, diuidatur per 6 , terminum fecundum, fit quotiens 
2, qui eft tertius terminus ciufdem ferie. 

Sexto per analogiam rationis implicitat, vt fi concedatur cflfc vta , ad b ; ita g, 
ad e, deinde refoluatur analogia, & arguatur; ergo -V- erit a; Quandoquidem fi fue- 
rint, quatuor latera proportionalia , lactum autem (tib mrdijs , applicetur quarto 
orietur primum, cum igitur fint quatuor propottionalia a, b, g, c, finitum iubme- 
di;s, eft b g; quare fi applicetur quarto c, orietur primum a. 

Septimo altcratio radicis' fit per parabolicam hypoftafin in quibufcuuquc cqua- 
tionum generibus, vrpatotc in quadraticis arquatiombus concedendo c' *J> ac xqua- 
ri d plano ; qux quidem xquatio eft quadrati affedi affirmate ; mox arguendo 
i&i-rza* erit a ; Vel concedendo c’ — a c xquari d plano ; qux xquatio dicitur 
quadrati affedi negate, & arguendo ergo xquabitur a ; Hxc autem ope- 

ratio ea ratione perficitur ; quia cum fuerit e' «f. a e ~ d plano , per antithefin.. 
fiet a c “ d plano — c‘, cum autem fadum ex a in e, xquetur d plano — e“ ; fi 
lioe fuerit applicatum ad vnum cx illis lateribus , orietur alterum ; quare fi appli- 
catum fuerit ad c, orietur a; vnde aquabitur a. 

Quod fi concedatur c‘ — a e xquari d plano ,- per antithefin fiet c‘ “ d plano 
t a e, rurfus c‘ — d plano “ a e ; At fi ladum cx a in c , xquatur c* — d plano 
hoc applicato ad vnum cx illis, aliud orietur, quare fi applicetur c* — d plano, ad 
e orietur a , propterea ' ’ ~ ‘ xquabitur a. 

Tandem fit radicis altcratio concedendo a e — e* cquari d plano; qux quiaem 
xquatio eft plani fub latere de quo negatur quadratu, & arguedo ergo xquabi- 

tur a ; Cummim ac — e‘ xquetur d plano , ergo a e xquabitur d plano t e' at ve- 
ro fadum ex a in e , xquatur d plano f c’ propterea hoc applicato ad vnum exil- 
iis, alterum oriatur necefsc eft, vt fuperius dicebatur, quare ' a 1 —- 1 . -- yquabitura. 

Cytcruin obferuanduni eft , quatncnmquc lpecicm induat a ; aquationem iuxra 
eam effc transformandam ; atque nouam de c , quidem ordinandam , itaut fi qux 
cnuncianrur de 3; in propofita xquatione , eadem cnunciari debeant de noua illa 
fpccic, quam a, quidem induit, & inquam eft transformata . 

A Iteratur a, per additionem fingendo nimirum as|«b effc e ,■ & hic eft primus 
dtnjiirmjji tr anfinutandt modus, ex fuperiiu allatis; erit ob id e b, idem, quod a;' cum er- 

go creabitur par potcftas , ab c — a ; qux procreabatur ab a ; fimilifque parodi- 
ci gradus ( vt interitis exemplis manifeftum fiet ) in quos ducantur coefficicntcs in- 
u.iriandy ; ad efficienda eadem affectionum homogenca ; huiufmodi fa&a xquabun- 
tur omnino propofito homogeneo, & procedendo iuxta Artis prxeepta ; de e ; 
ordinetur xquatio ; erit enim equario trafmutata in nouam , enunciandam dc e,- 
hoc eft ipfa a, produda cremento b. 

Supponatur a‘ xquari 1 plano: alteretur a per additionem fingendo a b , cf- 
fe c,- & e — b, fieri a. Ac vero ab a , creatur , potcftat a’ ; par autem potcftas 
creabitur ab e — b , nimirum c‘ _ 2 b c -Jt b' , & tam hoc quadratum , quam il- 
lud xquabjttur 7. plano, & per antithefin fiet e' 2 b c ~ 7. plano _ b' , & ita_. 

j>--.. nrv , S c l UJtio lllj primaria tranfmutara eft in nouam, enunciandam de c.hoc cftipfaa, 

1 pro iutfa cremento b; & hoc alijs in modis locum habet. 

•• 'J'<- /Eqtutiones altctata radice tranfmutantur , vt vidimus , idem autem perficitur 
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ipfamct radice omnino inuariata, dc quo nunc differendum. 

Eft autem ipiius aquationis tranfmutatio , qua; fit Inuariata radice , nil aliud 
quam graduum in eadem aquatione deprcffio , qui alioquin Grxce diceretur 
irrofltficurnos vel elatio , & Grxce ata 0 i@aani( i adeo vt inuariata radice xquatio- * 
nem lpiam tranlmutare nil aliud fit, quam ciufdem xquationis gradum deprimere, 
vel attollere; fit igitur quidam defcenfus, vel alccnfus. 

Afcenfus autem, vel defcenfus climadticus, fiuc fcalaris duplex , resularis vide- .*/«<>/«,, «< 
licet, & irregularis. * ° d.gifr .i,. 

Regularis fit climaaicus afcenfus, cum vtraque pars xquarionis propofitx ordi- "i, 7 , 7 . 
nate diftributa ducitur quadraticc, cubice, & vlterius climaaice. »/. 

Defcenfus vero climaaicus regularis eft , cum vtraque propofitx , xquationis ' Um “ 
pars ordinate diftributa diuiditur , fubquadraticc, fubcubicc , atque dcpreffius liib- "tuf,./., „■ 
clima&icc ad id videlicet adfeito dato, vel inquirendo fupplcmcnto , multiplica- 
tionp, vel applicatione faaa, omnia congrue ordinantur. Hxc autem exemplis il- 
luftrarc iuuabit. 

Si a’ b a xqucturz pl. per antithefin a‘, xquabitur z pl. — b a ducatur vtra- 
que xquationis pars quadratice, a' xquabitur z pl.pl. — 1 b z plano 1 ^ k' a‘, 
recipit autem interpretatione m affeflio illa b’ a’ ex xquationepropofita.vt inferius 
dicetur; proptcrca a* *{< b 1 «f 1 b z pl. a xquabitur z plano plano b‘ z pl. 

De his tamen rurfus infra fetmo redibit. Dt his infra L* 

Irregularis autem afcenfus fit, cum omnia lingularia horaogenea, quibus propo- 
fita confiat xquatio in eundem parodicum gradum ducuntur, fiuc purum , fiuc af- mZuZlii 
fedlura a datis congruentibus magnitudinibus, vel eas etiam afficientem, atque duc- r »'"«• 
ta congruam interpretationem, & ordinationem accipiunt. Id autem exemplo hunc 
in modum illuftrabimus. 

Si a’ b a ?quatio z pl. fiet xquatio per antithefin a’ ~ z pl b aj omnia^ «- 

fi ducantur in a fiera' — z pl. a — b a‘; fed hac dc re iterum inferius. 

Defcenfus fit cum omnia illa lingularia homogenea applicantur ; fiuc ad quxfi- 
titiam radicem, fiuc ad gradum radicis potcftatc inferiorem , vel pure , vel curris *•*>•'«: **■ 
afficientibus, vel cum affeifiis datis magnitudinibus congeneribus; hoc eft ciufdctn 
generis; & diuina ad id fcilicet adeito fupplcmcnto dato, vel inquirendo congruam 
interpretationem, ac ordinationem accipiunt ; hac tamen omnia facilius exemplis 
infra a nobis in medium afferendis .intclligcntur. 

Huc fpc&at TrAaat ; ; vnde wAarriKos locum habet, vtile quidem eft, rbfiwum m 

& hac in re non inconfultb Analyfia toV 7 rAari*an'ar adibit ; vt nimirum inquirat **** 
xquationum naturam, lmr ‘ 

Aquationibus autem 7 rAar.ua , ineffe nos intelligimus , cum potcftatcs affeflx d Jf-i *•»/>»«,, 
puris , vel a minus affe&is , ?que tamen altis , vel etiam altiorcs a depreflioribus ''*/■ 
deducuntur , itaque huic xquationi c‘j_jbc = z pl. — WtTrA^r/xa ineft, cum 
ab hac pura deducatur xquatione a’ — z pl. infuper huic e’ t 3 b e‘ — z fol. »f< 

.ab'; cilm ab hac deducatur J' - 3 b' a ~ z fol. infuper huic a* ijt bGJ.TbzpT, 
ar t pl. pl, t b' z pl. 

Plafma ineft , quoniam deducitur ab ca 1' q. h 1 — j plano • Huius operatio- a. 
nis prxeipuus linis eft, vt cognirx xquationes plafmaticx , in fimpliciorcs , a qui- 
bus cdu&x funt , refoluantur , per omnes autem modos inftitui poteft , quibus ni- i, fu. 
mirum xquationum tranfmutatio fit diuifionc excepta , atque etiam clima&ico de- 
fcenfu . 

Oportet autem aduertere , fi aliqua poteftas , affeifta eft , vel afficit fub lingulis M**u*i* 
gradibus , ad eam. parodicis plafmaticam effe per modum additionis , vel fubtrac- s* - "*»*" 
tionis; quandoquidem radix intelligitur affciSa fuiffc , cremento , vel decrcmcma 
defumpto ex coefficicnte fub gradu altiori fecundum potcftatiscdnditionem, at que t" 
maturam, Vt fifit xquatio e 1 .$. a be = z pl — b*,pla(matica eft per modum fubtrac- 
tionis; intelligitur enim radix affeifta fuiffc decremento quidem defumpto ex dimidia ” . " “ 
coefficicntc b ; prout quadratum expofeit; fic etiam m alijs quadratis, &c. 

Si namque fit xquatio a‘ — i plano . Intelligatur a, affedta decremento b , fitque 

T a — b s*""- 


i 5 4 C-RENALD. ALGEBRANOVA. 

a — b,- & hoc erit idem quod.es nam e' 4 a be xquabitur z plano — b‘. 
x ■••*>:* Pi* Quod fi fuiflct xquatio e‘ — i be“ z plano — b‘, Plafmatica fniffet per modum 

A"*"" t" additionis j intclligeretur enim radix affeda cremento defumpto ex dimi- 
maSmi. dia coefficiente b. Si itaque effet seqtiatio a* “ z plano. Intelligatur a , afleda_ 
cremcrito b ; & fit a 4 b ; idem » quod e ; quamobrem e — 'b xquabitur a & ita 
e' — a b e xquabitur z plano — b’ . 

in In Cubis verb intclligitur affeda radix triente coefficientis fubquadrato . InQua- 

m "i'u *»toquadrati* , quadrante coefficientis fubcubo. In Quadraro-cubis quintantej 
A"" Ji coefficientis fub quadratoquadrato, & ha deinceps. 

Quamobrem Quadrata afleda fumunt originem d puris, vr e' 4 * J b e “ z pla- 
no — b', & e' — a b e ~ z plano — b* ducum originem d pura xquatione a' ZZ 
z plano. Infuper cubi affedi fub quadrato, & latere , originrm ducunt i cubis affec- 
tis fub latere, quemadmodum hxc xquatio e' — 3 b e’ 4 3 f 4 d plano c ZZ 
z fol. 4 d pl. b f b' ducit originem ab hac alia a' f d pl. a 5 z fol. nimirum i cu- 
bo affedo fub lateres Intclligitur autem a, affici quidem bs quamobrem c — b; 5- 
quatur a s quod inferiis exemplis illuflrabimus . Quadratoquadrata vetb affeda^ , 
fub cubo ; quadrato > & latere , dQuadratoquadraris afledis lub quadrato , vel la- 
tere , aut tdm fub quadrato , quam latere , & ita deinceps , de quibus inferiis affe- 
remus exempla . 

Prxtercrea fi aliqua pote fias eft d radice plana , aut folida , vel homogenea or- 
/* 4 ‘ dinis vlterioris , plafmatica eft per modum multiplicationis de quo fupra verba fe- 

jMfUu. £ i mus> vc | jmplicitx analogii Vt c* 4 t>‘ c> — b‘ z plan. Plafmatica eft per 
modum multiplicationis , & ducit originem abs a* 4 b a — z plano. Sic enim 
arguitur b as cfto e‘ ergo x, aquabitur a 5 fi enim ?quatur a , multiplicetur idqua- 
draticc , vt fiat f’ ducatur autem ~ in ipfum b, fiet quidem produdum e' , quo 
addito ad ffrfiet^ 4 c ‘ ~ zplancr, hocefte* b' t' “ b‘zp!an. Hacjautcm de 
re inferiis cumulati loquemur . 

Ita Quadratoquadrarum , afledum fub quadrato , ducit originem , d quadrato a f- 
l 3tcrc ■ quoniam omnia Angularia homogenca , quibus xquatio conftat , 
duda funt m quadratum coefficientis fub latere > atqaeadeo radix effedi quadrato 
quadrati media intclligitur proportionalis inter coclficicntem fublatcralem, &earn 
ra ^‘ ccm > l l DE primo proponebarur, qua de re infra. 

Ita quoque Cubocubus affedus fub cubo , ducit originem d quadrato affedo fub 
,T... tfi 4 j fu latere, atqtrcadeo radix effedi cubocubi, fecunda fit proportionalium continui c quibus 
'*‘‘ u fublatcralis coefficicns eft prima , & radix primo propofita, eft quarta . Itaque C* 
4 b ! e' “ b' z pl. ducit originem abs a‘ 4 b a ~ z pl. Infuper Cubocubus affec- 
tus fub quadratoquadrato, ducit originem d cubo affedo fub quadrato , omnibus 
lingularibus homogcncis, quibus xquatio conftat dudisjin cubum coefficientis fub qua- 
drato , &•’ radix effidi cubocubi eft media proportionalis inter cocfficientem fub 
quadraticam , & primo propofiram , Sc ita e’ 4 h* e 4 ZZ b’ z fol. ducit originem^ 
abs a* 4 b *' — z fol. vt ex infra dicendis, pcrfpicuum fiet. 
om, rf uj r . Omne autem Qeadratoquadrarum afledum fub gradu parodico ad illud , vno # 
m vc j pluribus plafmaricum eft per afctnlum clitnadicmn, docens originem d quadra- 
ri to affedo fub latere, vtxquatio ifta a‘ fb' 4 » 'b ‘ f a ZZ z planopL 4 b‘ z pl. du- 

r»i,o , o-t. cit originem per chmadicum afcenfum abs a' 4 b a — * plano . Cum itaque 
quadratoqu.r.lr.imni afficitur fub latete , aquatio affedi quadrati , d quo xquatio 
quadratoquadratica duxit originem , palla eft diftributionem Angularium ho- 
mogencorum, quibus aquatio conftat, ftaut fecerit aquationis panem vnam fymbo- 
lum quadrati, & planum fub latere, vna cum comparationis data magnitudine, al- 
teram. Vt (i lit xquatio a '4 b a ZZ z plano . Quoniam a‘ 4 b * >’ sequatur z pla- 
no; fiet per antithcfin xquatio a' “ z plano — b a, & ita quadrati fymbolum con- 
ftituit vnarn xquationis partem, & planum fub latere, vna cum , &c. vtraque vc- 
rb parte duda quadratice.fict (quatio , vt vides a' “ z pl.pl. — 2 b z pl. a 4 b‘ 
a’, & Ii imerpretationem acceperit congtuam, homogtneum fub quadrato , nem- 
pe b 1 a’ , vt valeat b’ z pL — b' a , fiet xquatio a* 4 b' 4 ib ipi. a ZZ z pl. 
pl. 4 b’ z pl. Si 
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Si vero Quadratoquadracum afficitur , tam fub quadrato , quam fub latere Plaf- 
matica cft. eodem modo , vt aequatio ifta a' >f* i d r . t> : a’ ijt i bipL a s 
z pl.pl. ■ — d planopi* ducit originem ab a 1 b a “ z pl. — * pl. etenim hxc fit per 
antithefin a’ *f* d pl. ~ a pl. — b 3, & vtraque parte duifta quadratice, fit atqua- 
tio, vt fupra faifta nimirum ordinatione fecundum Artem, &c. Itaque ii Q Q_; affi- 
ciatur, tam fub quadrato, quam latere, equatio aifedti quadrati .1 quo dedudfa cft 
qttadrataquadratica paffa cft diftributionem lingularium fuorum homogeneoruou , 
quibus ipia conftat itaut poteftas quadratica , vna cum dieft dati plani compara- 
tionis, vel eiufdcm produ&ione fecerit vnam aquationis partem . at vero planum 
fub latere, vna cum apatome (eu refiduo dati plani comparationis, vel eodem pro- 
du&o conftituat alteram parte, & vtraque parte dudta quadratice omnia ordinetur, &c. 

Poftremo fi Quadratoquadratum afficiatur fub cubo , vt a - 1 " 1 "fifi' i a' ” 
ducit originem ab a 1 q* b a — z plano, Se ita xquatio ifta affecti quadrati 
a quo quadratoquadratica deducta cft , palla cft deftriburionctn fuorum , quibus 
conftat lingularium homogeneorum, itaut qujdr.it i fyrabolum, vna cum plano fub 
latere, fecerit vnam oequationis partem, vtrumque comparationis planum fecerit 
alteram, Sc duCta quadratice vtraque parte tam hamogenca fub quadrato , quam 
fub latere, congruam acceperint interpretationem . 

Atque etiam Cubica quxeumque xquatio deduci poteft .i quadrabas per cli- 
ma&icum irregularem alccnfimiA t (i fit t>’ q, , pi. a r zz b 2 pl. ducit originem 
ab a‘ *J* b a “ z pl. Quoniam enim elt a‘ >f* b a “ z plano; fi omnia ducantur 
in a , & adfeita interpretatione , quod a’ cquetur z pL — b a , ad exprimendum- 
valorem fub b, nimirum in a' folidi coqfefti fiet a' q* b a pl, _b'i~ z plano a , 
onmibufque rite ordinatis fiet 2 P l. 4 Tb 1 a — a 1 3 b z pl. 

At vero in his non patet reductionis via ad primatuas aequationes , nili per ae- 
quationem xqu$ altarum poteftatum ; quamuis inde conditurarum aequationum- 
proprietas non mediocriter iuueti Cancrum iam fuperius infinuauimus Plaftices fi- 
nem , eiufdemque praecipuum vfum , cum diceremus , ope ipfiusxquationes Plaf- 
macicas agnitas in fimpliciores , a quibus deduftx fuerunt haud inutiliter re- 
(olui. 


Quund» 4UA' 
dr,u 

tum afeitur 
t*m /mi qutt. 
drate , quam 
/mi Utrrt/fm 
medo vjKA/i» 
pUfmmrirM fit 


Sponde qua- 
Jrgttquadra- 
n/lcuut 
ft*b (mia , quo 
facie pia/uiAm 
ttra fit - 


A' qua '10 tu. 
lif* t que fac. 
te Jiduii pef- 
fit 4 quadra, 
tirii firrlima 
H.tum 

larem afern . 
/uro i 


Ftttis Plafiifgs 
/uftrius in fi. 
uuatui fmit , 


s c fi 0 l 1 o n. 

I N gratiam Tyromtm , placet vmtm vel alterum exemplum diligenter explicare. Prope- r>- 

natur a' aquari z. plano. Supponamus a, ejfe 6, & gjlanum t fo J6i Dum alteratur a, 
per additionem fingendo 4 6 ejfe e , quod cft plafma adhibere ; Dicamus b, valere 4; ai aUi t n,U 

proinde a if b, valebit toi atque adeo e, erit 10; (fi confequenter e — b erit 6; atquc_^, m.fualia, 
adeo , etiam a , erit 6 ; at vero dum ab a , creatur poteftas 4* , par poteft at creatur ab e 
— b , trit e' — a b e *f* b’ , quadratum illius refidui e — b -. Tam igitur illud, qua- 
draium a' , quam hoc, nimirum e ' — a b 0 if* b' dicebamus aquari z plano , & ita cft , l ’"“ 

Nam fi explicetur quadratum iftud, comperiem«s fecundum prafixas aftimationet valete X/mHtialL 
3 6 1 nam c' cft i oo ; cui fi addatur b‘ , puta \6\ fiet i 16, a quo fi auferatur i b e, nem- «< . 
pe 80; remanet 3 6. 

Si fit aquatio a' i b 4 ~ •gjplan» .Dicebamus etiam ejfe equationem a' f VfTT ~g~pF. 
a “ \pl-pl- f b' Xfi. Pofita enim aquatione f b a~ z p/. dicebamus fieri 4* — Zpl. Hrm attipltu: 
— b a i vtraque parte dnlfa quadratice, fieri a' " z pl.pl. ~ a b z pl. a f b' 4* , (fi tta "O*'--' 
c/l ; Supponamus a, valere 1 ; (fi befie 10; atgfil. valere 14 , itaut fit 1 io R “ 

24, per antithefin, fiet 1 14 — to R; vtraque parte duila quadratice , fit l "s 

"57 6 — 480 R t 100 J%J At vero 1 00 nempe b' a' , valebunt 2400 — - iocd 
R, hoc cft b' T^pl , — b' a i quandoquidem dutla vtraque parte huius aquationis 1 
1 4— 10/? m 100, quadratum ex 1 o ; fit 1 00 d? " 2400 — 1 000 R . Itaque fi loeo tunduu, .0. 
iiliut 1 00 Jfi, [abrogemus 2400 — tooo R,hoeeft adq 7 6 — 480 R, addamus 2400 — " m ' 
\oooR;fietfrmmazgq6 — 1480 R, 6” erit 1 2976 — 1480 R, (fi ita tft t 

Si quis epim exiguo labore fetandum radicis afiimatienem omnia perpendat, rem aliter f e 
habere non pofie , ccmperiet . 

• T * Dc 
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De aquationibus deducendis . 

C A P V T XIX. 


A D affequenda xquationum primordia , atque aded ad earum naturrta- 
dignoscendam plurimum facit deduClio , qui Gr;cc KaSoJujia dicitur; 
proptcrca non grauabimur hic de ratione deducendi xquationes magis com- 
potitas a fimplicioribus tractationem inftitucre idque eo libentius faciendum arbi- 
trati fumus, quia inde aperitur via ad xquationum reductionem , qua de re, pau- 
lo poft nobis erit agendum non fine commodo Artificis , prxfertim in Arithmeti- 
cis imo etiam in Geometricis non exigux eft vulitatis , quamuis alia via nos 
incedentes nulla forte ad id quidem cogat neccflicas , vt in noflro Geometra 
Promoto, manifefte conflabit. ilEquatio, quam generarim fupra definiuimus qux, vel a 
Quxftionum, fiue Problematum, vtcunque propofitorum terminis communiter de- 
ducitur. Communis appellari confueuit;vcl Canonica dicitur, aut quatenus ex ca, alia 
qux proprii huiufmodi cfl , deducitur, aut quia abfolute huiufmodi (ibi vcndicat 
nomenclaturam. Aquationes i°itur illae , qux etfi Canonicx non fint, quoniam ta- 
men ab ijs, vt ab originalibus luis alix deducuntur, qux proprie hoc nomine funt 
infignitx , propterea Canonicarum xquationum originales non iniuria nuncupantur . 
Hoc autem paClo xquationes lllx fe habent , qux per multiplicationem ex radici- 
bus binomijs immediate conficiuntur, in. quibus produ&aex multiplicatis radicibus 
xquantur radicibus multiplicandis fub forma tantummodo multiplicationis, ordinatis. 
Ab his, quibus minus bene accommodata cft xquationis deferiptio, dux proprie 
deducuntur fpecics Canonicarum, quarum vnam Primariam, alteram Secundariam 
, appellant; Canonici fortaffc nuncupati, cum per earum applicationem , tanquanu 
per canones radicum numerus in xquationibus communibus determinatur. Cano- 
nicarum igitur xquationum fpecies primaria cft , qux ab originalibus per deriua- 
tionem conftituuntur ; rcicCta fiquidem formali radicum binomiarum ordinatio- 
ne , obtinente alteram xquationis originalis partem, & ex alterius partis homoge- 
ncis, homogeneo dato per affe&ionis mutationem in firum reliquis oppofitum tran- 
slato ; fit xquatio quam Primariam Canonicam dixerunt . 

Secundaria autem carum cft , qux a priroarijs per redu&ionem conftituuntur 
ablato fiquidem de medio vno ex parodicis primarii xquationis gradibus, fit h;e 
de qua loquimur xquationis fpecies Secundaria . 

Aquatio autem Reciproca, de qua fxpe in fequentibus mentio fit; ea eft , cu- 
ius homogeneum datum faCto ex coeflicientibus, Se rcciprocd poteftas faCto e gra- 
dibus parodicis, xquatur. 

Sunt etiam aquationes, qux Collaterales appellantur, fimplicesillx, in quibus fieri 
poteft liypobibalmus , per depreflionem gradus parodici, itant faCta xqua depref- 
fiooe tandem aliqua magnitudo folitarie cxiftat , vcluti homogeneum dat; menfurc 
cui poflint reliqua homogenca comparari, funt igitur illae, in quibuj dignitates col- 
laterales exiftunt ; vt fi ex vna aquationis parte exiftat quadratum, ex ,altcra vero 
radix; Sunt etiam equationes Correlar;, qu; nimirum limiles funt , & ijsdem da- 
tis magnitudinibus conflant, fiue affectionum parabolis , fiue atfc&ionum homo 
geneis.de quopoftea. 

H;c eo alacrius traCtanda fufeepimus, quoniam in animo eft ne dum Spcciofam 
Algcbram tradere, quatenus Geometricis effectionibus inferuit, & prout cuique li- 
cet 
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cct ea vti ad Geometrica refolucnda Problemata, fed etiam quatenus inde nos in_, 
Numcrofa fic erudimur, vt huius penitiora inrrofpicicntes, affcquamur, qux ha£tc- 
nus in tenebris latitarunt, 

At fummoperc decet nos eflif foUicitos de huiulmodi deducendi ratione; proptc- 
rea quod patcfa&a via tunc demum ad reductionem videtur , cum conftaucrit , vn- summ>pt rcj 
de reducenda tequatio fuam originem traxerit, & quidem, vt ab aquatione Pura , *’"• ** 'fi 
deducitur Affedla; ita contra & affeCta ad puram rcuocatur; fed quo paCto fint hac 
vfurpanda ex infra dicendis exploratum erit, ai 

Neminem prxtcrit ratio ordinandi binomias radices in multiplicationis formam. 

Hinc vero fit qua nimirum aquationes, cuiufquc ordinis ab originalibus 

fuis,deducuntur. Vndc cum oblata fuerit Canonica quaedam aequatio, ad quem or- ZZ.qLZfj, 
dinem pertineat infpeda potcftatis natura confiderandum cft. Primo autem quadra* ^ 
tici ordinis fe fe offerunt aequationes e quibus prima (it xarapni*». 

Si igitur fuerit * “ t b c,fuppofito quod b, xquetur a. /Bquatio affirmatiua 
ab originali fua in qua faCtum ex radicibus binomijs multiplicatis aquale cft ipfis ixtmfitm-, 
multiplicandis radicibus fub forma tantummodo multiplicationis ordinatis , quae 
quidem improprie fibi aequationis vcndicat nomen , atque rationem; ita fe habet • 

~ "7 t ‘| — bc. Si igirur fupponamus b, aequari a; cx hac hypothdi , vtique a 
— bxquabjtur o. Vndc (i a, f quetur b ; confequcus cft vt j^j xquaturo; erat 
autem r! — bc., ergo — b c, aequabitur o ; & per antithdim 


autem z: ‘ ; — bc., ergo “ + , k i — b c, aequabitur o; & per antithdim 

aequabitur b c. Hunc itaque in modum apud nonnullos quadratici ordinis 


aequatio , ab originali fua deducitur . 

No mireris autem, quod ex a — b in a *{» c fiat produCtum xqualeo; fi namque tx mu i, if u. 
a — batquawr o; perinde eft ducere a — b in a *£* c ac ducere o, in a -p. c; indo tMtinut fef- 


autem fit o; vt in multiplicatipnejvulgari contingit > fi enim o, ducatur in a, vel 
alium quemcumque numerum fit o, de his tamen agentes de Maximis , &Minimis 
plura dicemus fufiori calamo feribentes . 

Nec diflimiliter fi aequatio fuerit «robora*. At fi fuerit vt. 

Si fuerit, aequatio ! .)‘.S — b c; polito quod b, vel c, equetur a, deducitur ab 
originali, in qua fiuftum ex radicibus binomijs multiplicatis, aquale eft ipfis multi- 
plicandis radicibus, fub forma, tantummodo multiplicationis ordinatis , qua: qui- 

:i„™ ; r.U: J:—. c.. ■-» * . 


dem improprie fibi aequationis vcndicat nomen, atque rationem; ita fe habet ,‘l‘ «’ 

“-'1 + . Nam polito quod b, velc, aequetur a; cx hac hipothcfi erit a — b 
aequalis o, vel fi a, aequetur c,- erit a — c, «qualis o. Si igitur fupponamus a aequa- 
ri b, vel c; erit quidem .‘I,‘ rj o. At verd aequatur proptcrca^ .mfLuu. 

**.“** ift b c xquabitur o ; ergo & ‘ ‘I ‘ • xquabitur — b c. 


Hunc itaque in modum fupradi&ae aequationes ab originalibus fuis deducuntur : 

Quod fi xquationes fuerint cubicx, non abfimilis eft modus eas ab originalibus ZnZiZZZZ 
fuis deducendi; vndc. mmm , .4 

Si fuerit a' — ba“— bea " 4, bc d pofito quod b, aequetur a, 'ab originali fua 
deducitur ca*— b da ' 

q. d a’ c d a 

in qua faiftum cx radicibus binomijs multiplicatis, xquale eft ipfis multiplicandis ra- 
dicibus in formam tantummodo multiplicationis ordinatis qu; vcndicat quidem impro- x^nnr, 
pric fibi xquationis, nomen atque rationem. tmUdwduU 

ptitafehabet a — b — a' — b’ — bea Ex hypothefienim, quod a, xqucturb; 

a c qje c a' — b d a r*m ,i 

a «J. d <|> d a%|. c d a — b c d . * /••• 

erit quidem a — b, xqualis o. quare pofito quod a xqucturb, erit a — b-| (qualis o. 

Eratautem a— b “ a'— ba’— bea it c f 

a >i*c c a* — bd a a t d J 

a<fc *f. da’^. eda — bcd. 


a t c I* 
a t d -I 


Quamobrcm 
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au At ama 

tw\n jurrint 
Pet/pUfA t 


Kte 

ttr e Ater* a. 
tjHAtimti btf 
iui frjiniiab 
erifin*l>l>ui 
/hii dcduiun- 
IKT . 


J£tfMAtl9»tS 
mffttt* * furit 
atkucur.ttiT . 

txrmflum . 


Ixtmflum , 


E r tmflum % 


J 'xtmftum . 
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Quamobrcm i'_ba'-bca xquabitur o . Igitur . 

Iu' — bda J- 

q.tla‘4ic(ia - b c d J 

a' — ba’ — bea 1 

■{■ea' — bda S 

^.da'^.cdaJ aquabitur «J. b c d - 

Nec diffunditer aliae quoque cubici ordinis aquationes ab originalibus luis de- 
fignatis, deducuntur. 

Quod fi fuerint Reciprocat cubici quidem ordinis, vt fi fuerit a 1 — b a‘ c d a 

— >J+ b c d pofito quod b, xquetur a , deducitur ab originali luu delignata , in-, 

qua faCtum a radicibus binomqs multiplicatis (quale cft ipfis multiplicandis radi- 
cibus in formam tantummodo multiplicationis ordinatis, qux quidem improprie fi- 
bi cquationis nomen, atque rationem vcndicat, St ita te habet )~ a 1 — b a’ t 

c d a b cdjcx hypothcfi igitur, quodb,(quctur at erit a — b equulis o, fi ita- 

que, bjquetur a, etiam .Jjj, aquabitur o. At vero . 1 *"■ •> ?quatur a' — b a' c 
d a — b c d, ergo a' b a‘ c d a — b c d?quabituro ; ergo per anrithcfm a' 

— b a’ *J* c d a cquabitur 4<bcd, 

Atque hunc in modum cxtcr( cquationes huius ordinis Rcciprocx ab originali- 
bus fuis deducuntur. 

Nec abfimili modo ac fupra» ciim de cubicis aquationibus loqueremur , proce- 
dendum in arquationibus ordinis quadratici, femper ex hypothefi , quod a, cque- 
turb modo enim confimili ab originalibus fuis deducuntur ; quemadmodum etiam fi 
huius ordinis cquationes extiterint Reciproce , prout de Reciprocis ad cubicum or- 
dinem fpc&antibus, paulo anteadidlum cft. Se ita de ceteris, Sec. 

Deducuntur autem xquationes affcftx, ab ijs.que purx dicuntur. Itaque. 

Si fit xquatio a‘ ~ z plano ; a — b efto e ; Se erit c* »J* a b e “ z pl. — b’ 
Cum enim fit xquatio a’ ~ z plano ; Gtque a — b xqualis radici c; ergo et 
b cquabitur a ; fi itaque c «{t b fubcat eandem multiplicationis affeftionem, quam 
fubit a, fiet quadratum ex e b , xquale quadrato ex a, cft autem ex hypothe- 
fi a’ xquale z plano; ergo quadratum cx e rjft b , cquabitur z plano ; at , vt patet 
ex genefi, quadratum ex a ffc* b , cft e' «J. a b c .f. b' , hoc igitur cquabitur z pla- 
no, ciim itaque c‘ rft 2 b c 4. b‘ xquetur z plano; per antithefin fiet , vt fupra e* 
t 1 b e S * pl. — b’; hoc autem ordinabatut. Vides igitur qua induftria , cx pu- 
ra xquationc, affc&a deducatur. H(c cft per decrementum deduStio. 

Si fit xquatio a* ~ z plano. Hinc affectam xquattonem deducemus hoc padfo. 
Supponamus a 4. b effc e ; ex hac autem hypothcfi proucniet xquatio e' — a b e 
~ z pl. — b‘ . Cum enim fit xquatio a' ~ z plano; fitque a b xqualis radici 
c; ergo c — b ; xquabitura, radici; fi itaque e — b , fubcat eandem affcClioncm , 
multiplicationis > quam Ajbir a ; fiet quadratum cx e — b , xquale quadrato ex as 
cft autcui ex hypothefi a', xquale z plano , ergo quadratum ex e — b , xquabitur 
z plano. At vt patet cx genefi , quadratum cx e — b , cft e' — a b c «J» b‘ hoei- 
gitur xquabitur z plano ; cum itaque c* — J b c q, d' xquetur z plano; per anti- 

thefin fiet , vt fupra c'_ibc“ z pl b’ hoc autem ordinabatur . Vides igi- 

turquaartcex pura (quatione deducatur affeCia; quod Victa, ingeniose cxplicauit, 
Hxc cft per crementum dcduCtio. 

Si fit xquatio a* ~ z plano; b — a> vel a b efto e ; & a b e — e' xquabitur 
b* — z plano . Siquidem a 1 fupponitur xquari z plano , & b — a ; xqualis eft ra- 
dici e; ergo b — e xquabitur a; Sc b’ — z b e e’ hoc eft quadrarum cx b — $ 
xquabitur z plano, & faCla ordinatione , fiet (quatio, ad eum qui fequitur modum 
z b e — c‘ ~ b‘ — z pl. 

At Ii .1 4, b; (quetur e; ergo e — b; xquabitur a , & e’ — 2 1 , c 4. b’hoc eft 
quadratum abs c — b xquabitur z plano , & per antithefin fiet z b c — e* 3 b* 

— z pl. 

SCHb- 
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H Alienus tredite numeris txf liceri figunt , & in gruium Tjreuum ; exemfkmj 

afferemus. . 

Supponimus 1 144 iuut se, fl. veleet 144 Itet tutem b tnteStgitur numerus 4, 

tant i R H* $ Jit 1 A hoe efl vnt fecunde redsx , ergo quornem 1 A 4 * 4 i equitur 1 
Ai erit ob id equitio inter I A — 4, & 1 A frtinde quedretum ebi. 1 A , — 4 nempe 
A 'et _ g a H* 16 equebitur 144, vtrtnque ebletit 16; remenes I A 3 ^.— 8 A ZZ 
I »8 ; cuius equetionis redsx eji I< 5 , et fi ex 16, euferetur 4 ; nempe crementum , reme- 

nebit ti> veJtr iffius R. . __ „ . . . ... 

Sed de his quoque Vieti: Nobis aquationum affedarum a puris eiufdem ordims 

ita fc habet dedudio. . 

prirair fiquidem illud fc offert confiderandum d folinomia radice , puram aqua- 
tionem oriri’, cum autem binomia eualcrit , tunc fc prodit affodio i vnde eadem 
magnitudo, & folinomia Ct, & binomia ; illa pur* aquationi hfc autem atfcdc 
primordium cft; Non ibimus inficias, etiam lolinomiim affeds aquationi infcr- 
uire, cum ad libitum fit latus afiumere , & ea eo poteftatem cuiufque generis ct- 
fin^erc, qu* deinde, vel affcda effe poterit homogeneo fubvno ea parodicis gradi- 
bu? vnafiue multiplici affedione , prout homogenea ipfa pro diuerhtate parodico- 
rum graduum plura , vel pauciora fuerint , & aftftja diuerfimode fc fc habere po- 
teft fiuc poteftas afficiatur, vt diximus, fiud fit afhciens . Tamen bic fcrmo cft de 
affeaa aquatione , qu* duau poteftatis in feaffedionemconfcqiutur , foliata curo 
homogeneo dat» meafurf. Hoc itaque pado res fc fc habet. 

Sit aequatio a' “ z plano. 

Reda k h , diuifa fit in t;& quidem 
Ipfa k M.efto a; 6 c l m fit b^rgo k L.crit a — . 
bi qu» dicatur e ; fi igitur n l , puta a — 
b.eft e i ergo km, erit e b qu» cdm 
fit a; proinde e ijt b , *quabitur a 1 
Manifefturo eft autem, quadratum km, 
squale effc quadrato t. l, plus duplo 
tcftangulo k t m i vna cum quadrato 
rMihocefte 1 * a b e *b-, hoc igi- 
tur»qnatur a‘,fcuz*,hoc cft z plano; vnde per antuhefin e‘ *f* * b c.squabitur z 

pl b*. 

Sit {quatio a’ ZZ z pl. 

’ Reda k l , poduda fit cremento t 
m; fit autem k t; idem , qu 6 d a, at vc- 
rb 1 « , fit b; ergo * m , erit a «f* b , 

que dicatur e, fi igitur * m, pura a |bi 

eft e, ergo k l , erit e — b; qu* cum e 

fit a : propterca e — b{quahitura, Ma- 
nifolium eft autem, quadratum «ii „ 

squari quadrato km, minus duplo redangulo tui. plus quadrato 1 m ; hoc cft 

j b e b' , hoc igitur {quarura‘,ieuz‘, vel z planos quare per antithefin e 

1 be.squabitur z pl. — b*. 

Sit xquatio a’ 3 z plano. 

Keda k l , fubduda fit red? k 11 . aut k l i auda fit cremento l u , 

Sit autem k l , idem , quon a i at vero k « , vel 1 m , fit b ; led 1 m . vel 
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* m , erit c; cui quidem (quatur b — 
a , vel a 4« b , & k l erit b — e , & 
eadem erit e — b vtraque dicitur a; 
proinde b — e aquabitur a cu» c- 
tiam aqualis erit c — b ,• Manife- 
ftum eft autem quadratum k m.VcIi m mi- 
nus duplo reetangulo k m i > vmu. 
cum quadrato l M.vel k m aquari quadra- 
to k i > ergo b* — 2 b e e‘ a- 
quabitur a‘ , fcu z* vel i plano ; er- 
go 2 b c — e’ aquabitur b‘ ' — z 
plano . Itaque cx aquationibus puris 
ciufdem ordinis, aquationes afferia de- 
duda funt . 

iCquationes autem in quibus Cubus afficitur fub quadrato ab ijs in quibus affec- 
tio e it fub latere, deducuntur, qu( quidem deducendi ratio multum momenti ha- 
bet, vt cx fequentibus planum fiet. 

Si fit aquatio a 1 — 3b'a" zlolidoia— b efto e ; & erit e' 4» 3 b c' i'z£ol.*J* 2 b 1 ' 

Quoniam enim a’ — 3 b’ a aquatur z folido, & eft a — b (qualis radici e ; er- 
go c .J. b aquabitur a, quamobrem cubus ex a t b multatus folido abs 3 b* e in e 
t b aquabitur z folido. At vero cubus ex a f b eft e' f 3 b c‘ t 3 b’ e t b' , & fo- 
lidum affe&ionis eft— 3b*c — 3 b‘ , ergo fafta ordinatione fecundum Artem, erit e' 
•J, 3 b e’ — z folido <{• a b' . > • 

Vel fi a‘ 3 b‘ a aquetur z folido a 4* b efto e , & c' — 3 b e* aquabitur z 

folido ab' Quoniam enim a' — 3 b‘ a aquatur z folido , eft autem a 4* b ra- 

dici e, aqualis ergo e — b, aquabitur a. Proinde cubus cx e — b, multatus folido 
abs 3 b' in e— b aquabiturzfolido, & nondilfimiliter, ac fupra procedendum , &c. 

Si fit aquatio 3 b 1 a — a’ — z fol, b — a efto e , & erit quidem 3 b e‘ — c' “ 
a b' — z lolido . 

Ciim enim 3 b’ a — a' aquetur z fol.fitque b — a radici e, squalis; ergo b — $- 
quabitur a, quapropter folidum fadum ex 3 b’ in b — e minus cubo ex b — c 9- 
equabitur z fol. at vero folidum illud afferium conftat 3 b' — 3 b’ e,& cubus nega- 
tus de folido, conftat — b 1 4, 3 b'e — 3 b c‘ 4» e ' , ergo omnibus rite ordinatis, pro, 
uenict equario j b c* e' S ab 1 — z folido. 

Vel fit eadem aquatio, vt prius 3 b' a — a' — z fol. Itaque b f a efto e, & erit 
3 b e* — c' “ 2 b‘«J» z folido. 

Cum enim 3 b’ a — a' aquetur z fol. fit autem b .f. a radici c aqualis, ergo e 
— b aquabitur a; ergo folidum ex 3 b’ in c — b minus cubo ex c — b aquabi- 
tur z folido - Solidum autem illud affcitum conftat 3|b‘ e — 3b’, Se cubus negatus 
de folido iam didto conftat _ c' 4. 3 b c' _ 3 b' c q, b 1 quamobrem fa&a ordi- 
natione fecundum Artem, fiet aquatio 3 b e’ — e‘ — 2 b' t z folido. 

Si fit aquatio a 1 4* 3 b* a ~ z folido ; & quidem a — b efto e , ergo > C' 4* 3 
b e' 4, 6 b' c aquabitur z folido — 4 b' . 

Quoniam enim a‘ 4. 3 b‘ a aquatur z folido , eft autem a — b, radici e, equilis 
ergo e *j* b aquabitur a; quare cubus ex e 4* b, adfeito folido abs 3 b‘ in c fbi 
aquabitur z folido . At vero cubus ex e 4* b , conftat e' 4* 3 b e‘ t 3 b* e «J. b’ 
folidum autem affectionis conftat 3 b' e «f. 3 b' , propterea faCta ordinatione fecum 
dum Artem > fiet (quatio, vt fupra c' 4* 3 c' 4, « b' c ~ z fol. — 4b'.Vd. 

Si fit aquatio, vt fupra a' 4. 3 b’ a ~ z folido, & quidem a 4» b efto e , ergo 
e' — 3 b c' t 6 b* c (quabitur z folido t 4 b' . 

Quoniam enim a' t 3 b‘ a (quatur z folido ; eft autem a f b radici c , (qualis i 
ergo e — b aquabitur a , quare cubus ex c — b adfeito folido abs 3 b* in c — b 
aquabitur z folido . At vero cubus ex c — b conftat e' — 3 b c* t 3 b’ c — b' fo- 
lidum vero affcdlionis 3 b' c 4.’ 3 b' ; propterea fada ordinatione fecundum Artem, 
fiet aquatio, vt fupra e' _ 3 b c’ 4* 6 0 c‘ “ z folido 4, 3 b'. De hoc infra. 

SCHO- 
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H AEC vt melius inteliigantur . Supponamus medo cubicam illum aquationem af- 
firmatiuam 4’ f 3 ®‘ * — * fol, Si igitur intclligamus radicem a , multari 
quantitate neta b i fiet refiduum a> — b, quod appellemus c , cum igitur a — b, tq netur 
e , ergo per antithefime •$ .b, aquabitur a, (fi quia erat aquatio 4' t 3 b' 4 “ tofol. hic 
verb fumttur e t b, loco ipfius a; propter ea, debet e b, fubire multiplicationem, vta; 
igitur ducatur e b, in fe cubice i (fi ficte' | 3 b e' b' e f b' & quoniam a, duce- 
batur in 5 b' cum effit foltdum afficiens 3 b' a > faciendum efi igitur folidum ex e «{• b, in 
3 b' fati a multiplicatione i prouenit 3 b' e 3 b' vt patet ; cum verb potejias foret affeCl a 
per admnclionem buiufmodi Jblidt , propter ea folidum hoc cjl addendum petejiati , nempe 
cubo tam dido ex e «J* b , fit autem aggregatum t‘ •}• $b c' 6 b' c q $ b' ~ x, folido i 
feparentur autem ignota quantitates a notis , vt fiat aquatio , apta ad exhibendam quaji- 

tam radicem, & proueniet per antithefin aquatio e' rf* 3 b e' f 6 b‘e “ z, jol. 4 b' 

vt confiat ; neque diffmih modo ratiocinandum de c ater is aquationibus hactenus traditis 
ad hunc ordinem pertinentibus , (fi hunc in medum variatio fit radicis cremento , vel de- 
cremento quantitatis nota; de quo etiam in ftquentibus redibit fermo , 

Obferuandum efi autem , affectionem , in fubrogatis attendi penes affectionem folidorum 
in aquatione , quod magnopere confideravdum efi ; inde fiquidem non modica fuboriri potefi 
aquiuocatio , Vnde fi homogeneum fub gradu parodteo , in primano aquatione afficiatur fjm- 
bolo t idem , quoque adhibendum in fubrogatis ; (fi fi afficiatur nota — , idem retmen- 
dun-i. 

Ad maiorem illufirationem poffumus numeros adbibere , fi fuerit aquatio a' rfiqb' a “ 
x, folido ex hypothefi , quod a~b tquelur e , vnde fequitnr e -fi b , aquari a; Suppono, 
mus a efie b; efi b; effe z ; ergo aquatio illa erit I c •{• I a S ZZ 288. Sic autem a — b 
valebit 4 ; quamobrem eius cubus erit 6q ,(fi q b e' valebit 96; infuper 6 b‘ e, valebit 
itidem 96 , horum fumma efi 2J6; at fi ex 288, jffolido , auferantur qb', quorum pretium 
efi i 1 remanebit pariter idem numerus 2 j6. 

frater ea, qua apud Vietam leguntur, nobis licebit alia in medium afferre deductio- 
nis gratia . 

Sit {quatio a' «|< 3 b* a — z folido. 

Retia k m, diuifa iit ini, &ipfa qui- 
dem k u , dicatur a > ac 1 m iit b , teg- 
mentum k l , iit c , proprerca cadeou 
x m, qu{ dicitur a, erit e >j* b . Ex hypo- 
tbcii verba m, cubus plus, triplo folido 
a quadrato r m in k m longitudinem x- 
quatur z folido , Manifeilum efi autem 
cubum ex k m , «qualem eife cubo fegmenti x 1 , plus triplo folido a qua- 
drato k 1 iu 1 h, plus triplo folido a quadrato i M,in x 1 > vna cum cubo ciuldcnu 
1 m , at folidum triplum a quadrato 1 m in k l . vna cum triplo cubo cxni, addi- 
tum cubo iam ditio ipfius k u » facit cubum eu l> plus triplo folido a quadrato 
k 1 , in 1 m , longitudinem , plus triplo folido a quadrato iu,iiui, longitudinem . 
vna cum cubo eiuidem 1 m, plus triplo folido a quadrato 1 u, in longitudinem xl, 
vna cum triplo cubo iplius 1 m ; que (imul quidem cquantur x m , cubo, plus triplo 
lolido abs 1 m, quadrato in k m , fed hoc squatur z- lolido , ergo c' 3 b c' q-r 3 
b’ c H* b' rfi 3 b* C 3 b' cquatur 2 lolido, & per antithefin c' dfi 3be’ ij* 6 b' 
e fquabitur z folido —4 b‘.H{C tamc cil cubica «quatio alfetia fub quadrato, & latere. 
Sit aquatio a' — 3 b‘ a “ z folido. 

Retia x m, multata fit fegmento 1 u, at ipfa quidem x u, dicatur a> & l«, fit b, 
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fegmemum vero * i, cfto e i propterea 
eadem k m, qux dicebatur a, ente t b; 

Manifcftum eft autetneubum iplius k m, * a * 

xqualcm ede cubo fegmcnci a l > plus — — — — 

triplo folido a quadrato r r > in l u i K e L b M 
plus triplo folido a quadrato t m , in > * e 4* b 

l, vna cum cubo eiufdem l m; At foli- 
dum triplum a quadrato im, in i i, 

vna cum triplo cubo exui, fubtraftum ex iam dicio cubo relinquit cubum iplius xr, 
plus triplo lolido a quadrato irinut, minus duplo cubo eiufdem t m, qua: fimul 
quidem aquantur cubo iplius u m , minus triplo folido a quadrato l m in it m ; Sed 
hoc aquale eft z folido.ergo c' ij* J b e* — a b' aquabitur z folido , & per antithefin 
' c’*J. 3 bc' aquabitur z folido •$. a b'.Harc vquatio cubica affc&a eft fub quadrato titu. 

Sit aquatio 3 b‘ a _ a' ~ z foli- 

4 jumh 9 tudita do- 

*m(UM**. Refla km fitba qua fubtraiia Iit k l, * a * b — a * 

5 Ut vt remaneat l m , at vero tegmentum 

* l fit a ; vt l u remaneat b — a eadem K b — e L e M 
l m, cfto e, vt k l Iit b — c . Manifc- * b * 

llutncft autem cubum fegmenti r l, clfc 
a-qualem cubo iplius x m , minus triplo 

(olido abs km, quadrato inia, plus triplo folido ab l m, quadrato in x m, minus cu- 
' bo ipfius l m. Solidum autem triplum dc quo negatur cubus cx x 1 , eft triplus cu- 
bus iplius x m> minus triplo folido a quadrato eiufdem x m. in l u,i quo fi fubrra- 
lutur cubus iplius x 1, remanet cubus t m, plus duplo cubo ex x m , minus triplo fo- 
lido a quadrato 1 m in x m , qux quidem atquantur triplo folido a quadrato iplius 
jHUfupu x m. in x t, minus cubo ipfius x t; lcd hxc xquantur z folido,- ergo c' 4* 3 h' — - 3 
t j, e q iquabitur z folido, & ordinatione fafta fecundum Artem , proueniet xqua- 

ti0 3bc’ — e' ~ a b'_z folido. Qup equario cubica eft affcfta tantum fub quadrato. 
/mJintim- Pcrfimili artificio , etiam fquacioncs cubici, quibus nullus terminusdccft acu- 
Hriiitdmi m Rj c i s , jn quibus dceft fecundus terminus, deducuntur. Hxc autem deductionis 
ratio magni facienda eft, vt infra conftabit, 

au»,,, «*■» Si fit a +- d pl. a ~ z fol. Supponatur a b cfle e, & inde fiet xquario e’ — 
tfi/u /»* t«- j b c‘ q. ; b' •}, d pi. e = z fol. >J* d p|. b tf* b' , Quandoquidem fupponitur a' 
**« 'Zfi/hL. 4* pl-*»?quari z folido • eftque a 4* b xqualis radici c i propterea e — b x- 
/W latrrt , i quabitura, per antithefin , vt patet ; quare cubus ex c — h ,- additus folido abs d 
4 uar<» a,- p|_j n e — b iquabitur z fol. i eft autem cubus cx e — b.folidum conflans e’ — 3 b e* 
(J* 3 b* e — b' , & folidum affeflionis eft d pl. e — d pl. b , ergo fafta ordi- 
put ,»,«*«•• natione fecundum Artem , fiet xquatio, vt fupra. 

Si fit a' % d pl. a — z fol. a — b efto e , ergo fiet xquatio e' 4» 3 b e’ 
i. 4* ! b' * t>pl. e ~ z fol. — d pl. b — b 1 . 

Quoniam enim a' 4 * d pl. a xquatur z folido , & eft a — b radici e xqualis , 
"S° c 4 * b aquabitur a; Itaque cubus abse •}* b , additus folido cx d pl.inefb , 
liutrl dtUnti’ iquabitur z folido . At cubus cx C ijt b conflat c' >{* 3 b c‘ >j4 3 b' c >{* b 1 ', fo- 
tm fn dtttt. fidum autem affeflionis eft 4 * d pl.cj dpl.b, ergo omnibus ordinatis cx Artis prx- 
manm - ceptisfict xquatio, vt fupra, &c. 

Tr*pemtmr a- . _ 1 , , * r . , - „ . . 

rutum Si nt a» 4, d pl. a zz z lol. b — a cito c , oc erit jrquatio' e’ — 3 b e‘ «J* 

•( j b’ ii pi. c — b' «f» d pl. b — z folido , 
i*tt- Quoniam enim a' -j* d pl. a xquatur z folido ; eft autem b — a radici e, xqua- 
frifMiinrt. lis i ergo b — c iquabitur a, atqueadeo cubus abs b — c , adiunftus folido abs d 
»*«"• pl. in b _ e iquabitur z folido . Sed cubus abs b — e , conftat b' — 3 b‘ c «f. 3 
u S /Siu“nL b e' — c' folidum autem affeflionis eft ^ J pl, b — d pl. e ergo rite omnibus or- 
W, dinatis fecundum Artem, fiet xquatio, vt fupra. 

Sit fuerit xquatio a* — d pl, a zz z fol. a 4 . b cfto c , erit igitur xquatio c' — 

i b c * nr-vpi e 3 z u + b- _ d P i. b . 

ducitur . Quo- 
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Quoniam enim a' — d pl- a aquatur z folido; cfl autem a 4* b radici c , «qua- 
lis ; ergo e — b xquabitur a ; proinde cubus abs e — b multatus folido abs d pl. 
in c — b xquabitur z folido . Sed cubus abs e — b conflat e* — 3 b c' (Jt t b‘ c 

— b' folidum autem affc&ionis eft _ d pl. c 4. d pl. b fafla ordinatione fecun- 
dum Artem , fiet xquatio, vt fupra . trfn,;* 4- 

Si fit a' — dpi. a " z foL a — b eftoc, 3 c erit «quatio c' t 3 b e' 4. 3 b‘_ dpi. f*"", t'“' 
e = z fbl. 4. d pl. b — b 1 . * 

Cum enim a' — d pl. a xquetur z folido ; eft veri a — b radici c, xqualis ; er- nJu. ***- 
go e t b; xquabitur a, ob id cubus abs c 4* b ; multatus folido abs d pl. in c fb, 
xquabitur z folido. Sed cubus abs e t b conflat e' t 3 b c’ 4. 3 b‘ e 4. b‘ . Soli- 
dum autem affefiionis eft — d pl. e — d pl. b , fa&a ordinatione fecundum Artem „ 
fiet aquatio, vt fupra. 

Si fit xquatio a‘ — dpi. a “ z folido b — a cfto e ; & fiet xquatio e' — 3 b e* */- 
4. 3 b‘ — d pl. cn b' — d pl. b — z folido . Cxtcrum a' — d pl. a xquatur z ££,^2“^ 
folido i eft autem b — a ; radici e , xqualis ,- proinde b — c aquabitur a i quamo- .f„ u 
brem cubus abs b — e multatus folido abs d pl. in b — e xquabitur z folido . Sed /«**««* 4», 
cubus ex b — e conflat b' — 3 b‘ e 3 b c‘ — e> . Solidum affedtionis eft — d 
pl. b 4. d pL e ergo fadta ordinatione fecundum Artem; proucnict xquatio , vt '“*■ 
fupra. “«» • 

Si fit xquatio d pl. a — a’ 5 z folido; a 4. b efto c, & erit d pl. — 3 b’ e 4« 3 
b c‘ - e' 3 z folido 4. d pl. b _ b' . . 

Quoniam enim d pl. a — a' xquatur z folido , & eft a 4* b , xqualis raaici e i am/ iuMjVX- 
propterca e — b ; xquabitnr a ; itaque fobdum fadlum abs d pl. in c — b multa- * 
tum , cubo ex e — b ;. aquatur z folido . Solidum autem abs d pl. in c — b con- 
ftat d pl. e — d pl. b cubus ablatitius eft — e’ 4* 3 b e‘ — 3 b‘ e 4* b’ omnibus /»* 
rite fecundom Artis pr^ccpta ordinatis, fiet xquatio, vt fupra. &um.Hu 

Si fit xquatio d pl. a — a’ “ z folido ; a — b efto c, & proucniet ttquatio 
d pl. — 3 b' e — 3 b e’ — e’ “ z folido — d pl. b 4* b' . r <* 

Cum enim d pl. a — a‘ xquetur z folido ; eft autem a — b , radici e aqualis ,- ‘V*"' • 

ergo c 4* b xquabitur a; proinde folidum abs dpi. in e 4. b multatum cubo ex c 4* b?- ^ 
quabiturz folido . Solidum abs d pl. in e 4* b conflat d. pl. e 4» d pl. b , cubus ablatitius 
eft — e' — 3 b e‘ — 3 b’ e — b' omnibus autem rite ordinatis,proueniet cquatio.vt fupra . '*“» • 

Si fit xquatio d pl. a — a’ “■ z folido b — a efto c, & proueniet jquatio 
d p l ~3 b* e 4* 3 ^ e* — e’ Z! d pl. b _ b’ — z folido . 

Quoniam d pl. a — a’ xquatur z folido,- eftque- b — a radici e sgualis ergo b — 
e aquabitur a, proinde d pl. in b — e minus cubo ex b — e aquabitur z folido; 
at veri folidum abs d pl. in b — e conflat d pl. b — d pl. e; cubus ablatitius eft 

— b' 4* 3 b 1 c — 3 b e‘ 4* c ' >' Omnibus riti ordinatis fecundum Artem , prouc- 
ucnict aquatio, vt fupra. 

Hjc funt iuxta Viet? inuenta , ad quorum maiorem explicationem non pigebit Ht3nm 
hic paululum immorari . Repetamus igitur primam illam aquationem a' 4* d pl. Jtimi tradum 
a ~ z folido, a qua deduci aquationem affeitam tam fub quadrato, quam fub Ia- 
tere diiium fuit . Supponendum eft a 4 b efle e, quod plafmaticum eft, cim itaque 
nota quantitas b, addita fit ignotx a,- aufta eft radix de qua quxritur huiufmodi i,.- 
cremento, at fi a t b, xquetur c;per un-«T«v-ir,fieta xqualis c — b . In illa autem x- /f- 
quationc a, fupponebatur cubici dudla , ciim cubus ipfius adauftus folido ab ea- 
dem radice in planum coefficiens foret aqualis homogeneo datx mcnfurx , cuiuf- 
modi eft z folidum , proinde , e _ b , xquipollcns radici a , cubici ducatur , vt 
proucniat c' — 3 b e' 4. 3 b* e — b‘ , fupereft , vt fubeat eam , quam a' , affec- 
tionem folidi,- folidum quidem afficiens eft 4* d pl. e — d pl. b ; ( prxponcndum* 
eft fymbolum t , cum affefiio veteris xquationis fit per affirmationem ; eft enim- 
xquatio illa xaiaQttmr , ) propterea otictur xquatio c' — 3 b c’ 4. 3 b‘ c — b] t d 
pl.e — d pl. b “ z folido,- quantitates autem ignotx vnam obtineant xquat ionis 
partem , vt qux funt ignotx cum illis comparentur , & erit e' — 3 b c' t 3 b‘f dpi. e 
“ z lui. 4* d pl. b t b' . 

V a Hxc 
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Hac ieitur cquatio deducitur ex illa , quam fuperius attulimus . Hac nutr.eris 
explicari poliunt; nam per d pl. intelligamus ao ; & perzfolidum, mtelligamus 48 , 
adeo vt aquatio fiat . C t ao R = 48 . At ver6 per b, intelligamus quemcura- 
que numerum, exempli gratia j ; & 1 R t 5 efto 1 A, hoc eft v na 1 fecunda radix, 
ob id 1 A- 5 aquabitur 1 R; ergo cubo abs 1 A — j, nimirum 1 A O - «5 U 
t 75 A _ 1 a s • C addatur foliduro abs 20 ; in 1 A — j, nempe ao A — 100, tu j a 
C — 15 AQt 95 A — 125 . & aquabitur 48 , fadaque ordinatione tecundum.. 
Artem i proucnict aquatio 1 AC — 15 AQ.t9jA~ 27 3 . In illa autem 1 C 
fjoRr 48, radicis valor eft 2; in hac vero eft 7. Itaque a t b hoc ctt c , erit 
7; quod fi a t b, aquabatur e, ob id af b» valebit 7 i ergo cum b, valeat ex hy- 
pothcfi j; fiet 2, valor ipfius a. 

Si quis autem noftra dedudionis forma vti velit , imitando qua lupra docuimus 
de alijs aquationibus , facil£ confequctur intentum , non enim omnino diflnnilis clt 
deducendi ratio j proprerca pra oculis illa , qua fuo loco vfi fumus , habeatur, 
citra laborem enim.' equationibus etiam de quibus nuncdureritur.fatisficri poterit. 

Contingit etiam aliquot poteftatum planas, vel folidas radices habentium, apo- 
teftatibus limplicium radicum deduci i Igitur xquatio in qua Quadratoquadra- 
tum eft poteftas affeda fub quadrato , deducitur quidem ab aequatione m qua 
quadratum afficitur lub latere . Itaque fi a* 4 b a xquetur z pl. ab huiufmodi ae- 
quatione deducitur altior iam dida , ex hypothcfi , quddb a, fit c‘ vel e planum, 
& c* 4 b' c’ xquabitur b' z pl. 

Cum enim a' 4 b a arquetur z pl., fitqueb a, aquale c’,obid 4 aequabitur a,- 
quamobrem quadratum abs ^ adiunctum plano fub b>& ", nempe if 4 c* pqua- 
bitur z plano, omnia quidem ducamur in b‘ , ergo c' 4 b' e* xquabitur b‘ z pl., 

. & quia e*, llatuitur radix plana , proptcrca fic erit cnuncianda , quam fuperius at- 
tulimus, xquatio c pl. quadratum 4 b‘ e pl. r b* z pl 

Et quidem, vt magis fuperiora explicentur . Si ftatuamus b a, Aquari c’ ; raani- 
• A / m ‘!V m a feftum eft produdumex b, in a , aquari quadrato ex c , id enim eo genere lo- 
quendi fignificamus ; at fi quadratum aequetur fado lub duobus lateribus per ap- 
plicationem ad vnum ex illis, aliud emergit , vt conftat , quare fi e‘, applicetur la- 
teri, quod appellatur b; vtique magnitudo ortiua fiet a, hoc enim pado magnitu- 
do ortiua duda in metientem facit planum, quod applicatur i Itaque ducatur in- 
b ; et proucnict e‘ , vt conftat , hoc autem addendum eft quadrato ex 4 , vt enim- 
aquatur a, ita huiufmodi quadratum aquabitur a' , eft autem quadratum prx- 
didum vt, proptcrca fiat additio , vt didum eft , quandoquidem propofita illa 1- 
quatio erat affirmatiue affeda , atque proueniet f'r 4 e ’ — z plano; quod fi om- 
nia ducantur in b’,non tolletur (qualitas , cum per communem multiplicationem- 
xqualiras adhuc fubfiftat, & hunc in modum tollitur fradio , vt proueniat a' 4 b* 
c' r: b' z pl. quia ver 6 , radix plana fupponitur, proptcrcaquod b a ,cui fupponi- 
tur xquari e‘, planum eft ; ob id retenta natura ipfius radicis enuncianda cquatio 
eft ; atque adeo exprimenda radix , prout ipfius exigit natura, vndedicemus epl.a 
fymbolo denotamus quadratum ipfius e plani , & formabimus aquationem- , 
vt iupra tradidimus, nimirum e pl. 2 4 b e pl. ; b z pl. 

Si vero a’ — b a arquetur z pl. fada, fimili hypothefi, aefupra, nempeb a, ede 
c’, vel c planum, & e* — b’ e‘ (quabitur b' z pl. Vel e pL 2 — b 1 e pl. “ b’ z pl. 

Infupcr fi b a — a' (quetur z plano ex eadem hypothcfi, quod b a , fit e', vel 
e planum b' e* — e’ xquabitur b' z pl. - 

Si a' 4 b a equetur z pl. ex hypothefi, quod b* a fit e' , vel efolidum.fiet e' t 
b’ c’ “ b‘ z pl. 

Cum enim a* t b a , xquetur z pl. fupponatur vero b‘ a xquari e' ergo f; xqua- 
bitur a; Itaque cubus ex fi vna cum -fV ■ nempe fi 4 "ii fquabirur z plano. Om- 
nibus vero dudis in b’; fiet c* 4 b’ e' xqualis b* z pl. 

Et quidem , vt magis fuperiora explicentur . Si ftatuamus b' a (quari c' , mani- 
feftum eft ex applicatione ipfius ad b* , oriri a; proptcrcaquod b* a iolidum con- 
ftanscxb’,in a , xqualc eft folido , nempe e 1 ; fi igitur hoc foltdum applicetur b' 
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neeeffario fit magnitudo ortiua a ; hjc enim duCta in metientem > puta b' , facit fo- 
lidum , quod applicatur , fcilicet e* ; fi igitur jf,, xquetur a i fungatur -fi eodem- 
numere , quo funditur a ; propterea, vt a , ducebatur in b i duci etiam debebit in 
b, ipfum ff i & bet produClum -Vr, hoc autem addendum eft jpfi -fr duflo in fc 
quadratice, vt enim -H atquatura.ita vr quadratice duCtus, xquabitur a, quadra- 
tu: i: multiplicato, nempe a'; illud autem eft -j; . & buic addendum eft quoniam 
a', aftedum erat per affirmationem ipfiusb a,- igitur fiet xquatio ^ — z plano 
nempe e‘ 4* b' e' aquabitur b* z pL, videlicet omnibus duCtis in b', &c. 

Si enim ff, quod eft quadratum ipfius -ff libi adfcifcat , quod eft taCtum ex 
v; in b; coetficicntemlonditudincmifit fj tjt Vf » quod aquabitur z plano, at fi illa 
aquationis pars ducatur in b* , fit e* 4. b' e 1 ; nam fi £ ducatur in b* , prouenit e"; 
fi vero -Vr ducatur in b‘, fit productum ^r 1 , nempe b' e'. Itaque e‘ 4. b' e‘, aqua- 
bitur b" z pl. Ex his intclliges ni fallor quanta fit adhibenda induftrta in indagan- 
da aequationum natura. Itaque. 

Si a' — b a aequetur z plano . Supponamus b* a efle c' , vel fi placet > e foli- 
dum, & c‘ — b‘ e' aequabitur b* z pl. 

Si ba — a* fquetur z plano >b' a efto e' vel e (olidum; b' e 1 — e’ aequabitur b* 
z pl. 

Si a' •}• b a’ jqueturz folido. b a eft e*, Se e' 4. b‘- e' aequabitur b' z fol. 

Cum enim a 1 <|* b a* xquetur z folido ifitque b a, aequale e * ; ergo -V aquabitur 
a; quare ex propofitis fv 4 * -t xquabitur z folido, omnibufque dudtis in d' ,Se c* 
4* b’ e‘ aequabitur b' z fol. quia tamen e* radix ponebatur plana > fiet xquatio c- 
nuncianda c planum 3 4. b‘ c plani 3 ~ b' z folido. 

Et quidem vt magis fuperiora explicentur . Si ftatuamus b a, xquari e’; confe- 
quens eft ex fupra traditis , fi e' applicetur vni ipforum laterum , puta b , fieri 
magnitudinem ortiuam a , hoc enim paito magnitudo ortiua duda in metientem , 
facit planum , quod applicatur , & non diffmulitcr ratiocinando , ac fupra deprehen- 
demus, fieri aquationem, quam diximus. 

Si a' — b a' xquetur z folido ib a efto c' vel e planum fi placet, & e‘ — b* e* 
xquabitur b’ z fol. Vel e pl. 3 — b‘ e pl. a z: b' z folido . 

Si b a‘ — a' xquftur z folidob a efto e' vel e planum , & b' c* — e‘ equabi- 
tur b’ z fol. Vel b' c pl. a — c pl. 3 S b’ z fol. 
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I N fipradiCltrum gratiam baefubijciemus . Sit prima ilU aquati» a' | b a “ zpl.Ip- Suftriui tr ». 

fius quidem a , pretium eft» 4, & b Jit 1 6 i at ver e z, pl. Jit 80 ; b a edo 1 A Jfhoc u*'* M.»- 
efi quadratum fecunda radicis, & erit aquati» 1 A 4 !_t 2J 6 A 10480 ; & hoc "" ' 
medt reperiemus ipjius 1 A renum ejfe 6 q,cutui Jf£Jcft 4096 ani fi addatur 163841»«- 

lor ipforum 156 A .Qjit fumma 20480 . Itaque relfe dicebamus l 256 Adaqua- 

ri 20480. Cum igitur enuntiatum fuerit <* 4« b' e 1 aquari b' z pl. Per t' intelhgamus 
at, nempe b a, quod e fle 64 dicebamus, & erit ipfius e' pretium , vt dilium e fi ; 4096 , 

64 ver» b' t' valebit 20480, & fiet Jumma 20480 ; quamoaram eadem cenfurgit fumma 
ex b' hte ejl 2 56 /* \J> 1 . hoc e/l 80 , efi eodem medt in caleris aquatsenibus rattocinat»- 
dum 

Hi.c tamen paululum immorandum , atque confiderandum a reatibus quantitatibus ,ima~ stulta Ut U. 
ginartas deduci, etiam per aqutpollentiam cum illis. Si enim excogitemus quadratum ali- 
quod, cuius latus, fit vnum, e duobus re£l anguli , cuius alterum fit coeffi ciens longitudo nant, 
hoc aggregatum conferatur altent magnitudini data i Planum illud, coejpcicnn applicatam, 
refittutt latus quadrati; atque adeo outufmodi planum appltcatum, latus ejl , huius autem 
latens quadratum , quantitas rediit eft , tamen illud planum applicatum quadratice duc- p 
tum, factt quoque planum, nam tametfi planum numerator ad planoplauum afeendat , de- /»»>' dtut,», 
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nominator , puta latui ad pUnum multiplicatione peruenit , quod Ji illud huic fieri/ , Ut re 
vir* tjl applicatam fit planum , vt conflat . Nihilominus , tunc pltnoplanitiem confequitur 
cum ah applicatione Ithrratur , fitquc [aluta magnitudo affclla per communem ductum ho- 
mogtnea fuh lature , quo pallo etiam oh eandem communem multiplicationem , fit tfecnjiu 
ad imaginarias quantitates . ex parte homogenei data menfira ; atque adeo hac Arte a pla- 
na radice , & modo etiam perfimtli a folita , fit altioris ordinis aquationum deduci so . /- 
taque huiufmodi deduCfio non per multiplicationem tantum , fed etiam per liberationem , 
a vinculis applicationis i quod eft ohferuandum i ad digmofcenda aquationum primor- 
dia. \ 

Superior autem deductionis ratio Victu eft i qui vero noftra nunc fcqui- 
tur . 

Si a’ f b a xquetur z plano , Manifcftum eft homogcncum dati menfuri aliam 
per eio* applicationem ad cocfficientem longitudinem induere pofle formam , ita- 
que applicatione faCta , proueniat ortiua magnitudo d ,• itaut illa xquatioad hanc 
ut reuocata a' «|. b a ~ b d , & ex hypothcli , quod e' xquetur b a , per appli- 
cationem proueniec t 1 - ~ a; quare in luperiori xqualitate , ad analogifmum reuo- 
cata fit vt a b ad b', ita d, ad a. ergo fi loco iplius a , fubftituatur — , fiet vt -~ 
•{, b ad b, ita d ad ’-j- vnde per multiplicationem inftitutam inter exetema, & me- 
dia, rurfus prouenict iquatio q, c’ ~ b d; omnibufque duCtis in b' , ficr c* f 
b' c’ ~ b' c . Itaque xquationeni in qua quadratoquadratum afficitur affirmate., 
iub quadrato, per interceptum analogifmum ab xquationc in qua quadratum alli- 
ditur affirmate fub latere, deduximus, Quod oportebat , &o 

Si a‘ — ba xquetur z plano Manifcftum eft homogcncum dati menfuri aliatis 
per cius applicationem ad coefficientcm longitudinem induere pofle formam ; Ita- 
que applicatione faCta, proueniat ortiua magnitudo di itaut illa iquatio ad hanc fie 
reuocata a’ - b a ^ b d, & ex hypothcli quod c‘ xquetur b a per applicationem 
proueniec ~ — a , quare cum fuperiori xqualitate ad analogifmum reuocata , fit 
vca — b.adb.ita d,ad a,- ergo fi loco ipfius a, fubftituatur fiet vt V — b adb 

ita d adtf'; vnde per multiplicationem inftitutam inter extrema , & media , rurfus 
prouenict iquatio ~r — c* ~ b d i omnibufque duitis in b‘, fiet e' — b‘ c‘ ~ b' d . 
Itaque xquationem in qua quadratoquadratum afficitur negati fub quadrato per inter- 
ceptum analogifmum , ab xquatione in qua quadratum afficitur negati fub latere 
deduximus, Quod oportebat , &c. 

Si b a — a* xquetur z plano , Manifcftum eft homogeneum dati menfuri , a. 
liam per eius applicationem , ad coefficientcm longitudinem induere pofle for- 
mam ; itaque applicatione faCta , proueniat ortiua magnitudo d , itaut illa iquatio 
ad hanc fit reuocata b a — a' ~ b d ex hypothcli , quod e' xquetur b a per ap- 
plicationem prouenict t- ~ a, quare cum luperiori xquatione ad analogifmum-. 
reuocata fit, vt b — a ad b ita d ad a ergo fi loco ipfius a , fubftituatur 'J , fiet 
vtb— -tfadb; itad ad i vnde per multiplicationem inftitutam inter extrema , & 
media ; rurfus proueniec (quatio e‘_ . — bdjomnibufque du&is in b' , fiet b* c* 

— c* “ b' d. Itaque ?quationemquadratoquadraticam«^i/S«AMcaffe(3am, fub qua- 
drato per interceptum analogilmum ab aquatione , in qua quadratum afficit ho- 
mogeneum fub latere, deduximus. Quod oportebat, &c. 

Quadratoquadrata quidem affeCta ab affcCiis quadratis quoque deducuntur , de 
quo hic aliqua dicenda occurrunt, at primocum quadratum fuerit affcCtum fub. la- 
tere . Sic igitur aquatio xurafarail . 

Si a' t b a xquetur z plano ; Hinc deducetur aquatio quadratoquadratica , puta 
a' *(« b* «{• - b* pi. a r: z pl.pl. •$. b' z pl. 

Hunc enim in modum ratiocinandum. Cum fit aquatio a' b a ” z plano, er- 
go per amithcfin a' aquabitur z pl. — b a , vtraque parte duCia quadratice, fiet a* 
~ z pl.pl. — a b z pl. a t b’ a‘. At vero affectio illa b* a‘ ex cquatione propofita 
imerpretationem accipiens, valet b‘ z pl. — b’ a; etenim fi fit aquatio a 1 ~ z pl. 

— b a , & vtraque pats ducatur in b’, fiet b‘ a* ~ b’ z pl. — b' a, huiufmodi prop- 
tcrea adfeita interpretatione , ordmationcq; laCta fecundum Ancm, prouenict aquatio, 

vt 
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vt Cupra dicebamus ; Igitur aquatio quadraroquadratica affeci a a quadratica affec- 
ta fub latere deducitur. Sed numeris hfc illuftrcmus. 

Si 1 Q t >o K xquetur 14 , etiam 1 Q Q,*|* 1480 R aquabitur 297 6 . Ciim e- 

nim 1 Q^t 10 K xquetur 24 ; per antithefin etiam 1 Q= 24 — 10 R , & vtra- 
que parte du&a quadraticc; fiet 1 QQ z: 57 6 — 480 R t 100 Q, At vero 100Q 
valebunt 2400 — . 1000 R, nam aquationis vtraque parte du&a in 100 quadratum 
ck 10; producitur $qnatio 100 Q ~ 2400 — 1000 R Quamobrcm (i loco 100 Q 
fubftitu»mus 2400 — 1000 R, hoc cft ad 575 ... 480 R, addamus 2400 — icoo 
R , liet fumma 297$ — 1480 R , & erit 1 0 . 0 ,“ 2975 — 1480 R . & per anti- 
thcfm fiet 1 QQ«|» * 4 ®° R — 297 ®- Hinc itaque patent, qm; luperius attulimus; 
cum fcilicct quadratoquadratum ab affcdlo quadrato fub latere deducitur. Sit dein- 
de xquatio tattftomnln. 

N9C dilfimiliter fi a* — b 3 xquetur 2 plano, proucniet etiam xquatio huiufmo- 
modi a* — b*'~-TS’»pt a 2 z pl.pl. f b’ z pl. , & in hac non lecus , ac in prx- 
cedenti difeurre iulum. Numeris hxc declarantur,- nam. 

Si 1 Q— 10 R xquetur 2 4 i proucniet hinc xquatio 1 QQ - 1480 R“ 2976 
Quod fi fuerit xquatio Vt fi b a — a* xquetur 2 plano ; prouenit xqua- 

tio hunc in modum b* — 1 b z pl. a — a* z; b‘ 2 pl. — z pl.pL , quod ex lupra^ 
traditis facillimum cft deprehendere . 

Si 1 1 R — ' 1 Qxquctur 24 ierit etiam xquatio huiufmodi 803 R — x Q Q “ 
I328;qux fic declarari poliunt . Quoniam enim 11 R — 1 Q.xquatur 241 fiet per 
31 tithelin 1 Q ~ n R — 24; vtraque parte du&a quadraticc , fiet 1 Q.Q z; 121 
Q— 528 R t 57 ^- At vero iax Qvalcnt 133 1 R — 2904ictcnim fi vtraque x- 
quationis pars ducatur in 12 1 .quadratum ex 11 ! fiet 121Q.7; 133 1 R — 2904. 
Itaque 121 Q valent, vt lupra dicebamus 133 1 R — 2904; proinde Ii ad — 528 
R f 57<S addamus 133 t R — 2904 , fiet fumma 803 R — 2328 > squalis ipii 1 Q 

Q, vt di&um cft, 

Qu6d fi aperienda cft dcdwftionis ratio biquadratorum affedlorum , tam fub qua- 
drato, quam fub latere a quadratis affc&is fub latere ; ita ratio cinandu m ■ 

Si a* f b a xquetur 2 pl. q. d pl. erit etiam xquatio a‘ — » 0 pl b' a* t 2 b 

z pl. a “ z pl.pl. — d pl. plano . 

Quoniam enim a’ t b a xquatur z pl. «|. d pl. fiet per antithefin aquatio a* — d 
pl. — z pl. — ba, vtraque parte duiftaquadrarice.fict a' — 2 d pl. a‘ *f. d pl. pl. 
“ z pl, pl. — 2 b z pl. a f b‘ a’ , omnibus autem rite ordinatis , proueniet xqua- 
tio, quam fuperius attulimus. 

Si 1 Q 4. 10 R — 80 «t* iS hoc cft 96 , compofito ex 80, & 1 6 , erit etiam s- 
quatio 1 Q Q,— 132 Q.f 1600 R “ (S144. 

Ciim enim fit 1 QJ 10RC 80' t 16 erit per antithefin 1 Q — id “ 80 — 10 

R, & vtraque parte dudla quadraticc, fiet 1 Q.Q — 32 Q t 256 “ 6400 — i«oo 
R 4. icoQ& ordinata aquatione fecundum, Artem proucniet 1 QQ,- 132 Q.f. 
tdoo R Z £144. 


S C R O L / O 


O V a de , /pectebas diximus, numeris accommodari po fiunt . Vt fi fer a' inlelligamns 
3 6 . Is aut iffius a , volor fit 6 , injuperper b , intelltgamus 1 o i vt per d, 1 6 ; & per 
z; 80, & eodem pallo ratiocinando . snuentes aquationem inter ea, qua diximus, (j-hae 
eadem declaratio tuxta frajeriptuut radicis valorem fieri poleri I in aqnattone numero fa , 
etenim 1 J ^valebit 4752 , & 1600 R valebunt 9600 > itaul 1 J/Jt / — 132 — 2 -f 

1600 R valeant 6144 , quantum valet altera aquationis pars . Itaqusdsm fi I 10 
R aquesur 96 , fer antithefin fiet 1 fit— 96— 10 R , vtraque parte dulla quadratsce , 
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ffr/ 1 9116 — 1910 g f 1°° & irdiao/4 tquttionc , frcotDM 1 

— ioo JSJjf* 1920 R ~ 9116. 

Si a‘ — b a aequetur z pl, «ft d pL erit quoque a' — ■ 2 a pi. — b‘ a‘ — ab zpl. 
3. - z pl, pl. — d pl. pljuo . 

Si 1 Q__ 10 R zqueiur 80 f 18 hoc eft 96 compofito, &c. etiam 1 Q.Q— 132 
Q — 1800R aquabitur 6144. 

Si b a — a“ xquctur z pl. *f* d pl. etiam b* — 2 2 pl. a‘ — 2 b d pl. a — a' aqua- 
bitur z pl. pL — d pl. plano. 

Si 22 R — 1 Q — 80 t hoc eft 96 , &c. erit etiam 324 Q^- 704 R-iQ. 

Q-~ 6144- . 

Si a’ ba>xquetur z pl, — d pl. etiam a* «|> a a pL - b' a' t * b z pl. a aqua- 
bitur z pl. pl. — d pl. pl. 

Ciim enim a* »}* ba, xquctur z plano — d plano ; per antithcfin a’ t d pl. S z 
pl. — baivtraque parte duita quadradratice.prouemct a* 2 d pl. a' *£* d pl. 
pl. ” z pl. pl. — 2 b z pl. a t b' a’ . & ordinatione fa&a fecundum Ancm , prouc- 
niet aquatio vt fupra. 

Si 1 Q.* roR,aquctur84— «Soihoc eft 1 Q, 10 R xquctur 24, differenti* 
inter 84, & 8o, Sc erit etiam xquatio 1 Q_Q •{» 20 Q.J. 1680 R ~ 34 36. 

Cum enim fit 1 Qjf* 10 R ~ 84— 6o,crit per antithcfin 1 Q*J* eo ~ 64 — 
10 R> & vtraquc parte ducta quadratice , fiet 1 Q 120 Q •$. 3800 ~ 7058 
ie 8 oR iooQ>& ordinatione prouenict 1 QQ_iJ*aoQt ifiSoRs 345$. 

At fi comparationis homogeneum non proponatur per modum differentia: fed ; fit 
aquatio 1 Q 10 R ~ 24. Per antithefin fiet iQ“ 24 — 10 R > & vtraquo 
parte du&aquadraticc.fict 1 QQ“ 376 — 480R t iooQ,& ordinata aquatione fiet 
1 Q Q — 100 0 ^ 4 * 4 ^° b ~ 57 6. Qux numeris declarantur, nam in illa xqua- 
tione 1 Q_t 10K" 84 — ,60 radicis pretium ell 2 , & ideo in jquationc 1 Q_Q_ 

20 1680 R ~ 3456 cum fit idem radicis valor 1 Q Q_vahbit 18 , & 20 

Qvalcbunt 80 , demum 1680 R; valebunt 3380, itaut i Q_Q.«f. :oQ<f 1880 R 
valeat 3456 .quantus eft valor alterius partis, &c. & in illa alia xquatione 1 QQ 

— 100 QJ 480 R 3 576 certe 1 Q_Q, valebit 18 , & 100 Q valebunt 400 'ifu- 
pcr 480 R , valor erit 960 itatut totius 1 QQ — 1 00 Q t 480 K , pretium fit 576, 
quantum eft pretium alterius partis. 

Si a' — b a “ z pl d pl. erit etiam a* f 2 d pl. — b' a* — 2 b z pl. a “ z 

pl.pl. — d pl. plano . 

Si 1 Q — 10 R atquetur 84 — 80; etiam 1 Q Q t 20 Q — 1680 R.xquabitue 
345 <S- __ 

Si b a — a' fquetur z pl d pl. etiam 2 b d pl. a t b* — 2 z pi. a’ — a* xqua- 

bitur z pl. pl. — d pl. plano. 

Si 14 R — 1 Q xquctur 84 — 80 hoc eft 24 differenti* inter 841 & 80 ; etiam 
1880 R t 28 Q,- 1 Q Q_— 3458, &c. 

Sed haec ad Arris integritatem, abfolutamque traiftationem ex Victa didta fint, 
quod noftrum eft fubijciamus, & quod attinet ad affc&ionem biquadratorum , fub 
latere, 3 c quadrato; non aliter inftituenda folum id adfflam ; etiam a quadrato af- 
fc£lo lub latere deduci polfc quadratoquadratum affeCtum fub quadrato, & latere, 
quamuls homogeneum date menfur* fimplex conftitucretur , vnde cum fuerit a“ t 
b a — z plano,- Perfpicuum eft per antithcfin fieri poffe a’ — z plano — b 2 , & 
vtraque parte xquationis du&a quadratice fit a’ , equalc z pl.pl. — 2 b z pl. a t 
b‘ a‘, & per antithefin fiet a* — h‘ a' <|> 2 b z pl. a — z pl.pt. hunc enim in mo- 
dum ordinata erit xquatio. 

Affectio quadratoquadratorum , eft vel fub cubo, vel fuh cubo , & quadrato. 
Ad primam affe&ionem , quod attinet : de his enim in prefenta loquimus , notu, 
ignorantes alijs quoque modis affectionem contingere. 

Si a' t b a cquetur z plano, etiam a , ~£rJr’3+I> a i xquabjtur i^c^rfr. 

Cum enim a' t b a xquatur z pl. fiet xquatio per antithefin a' 2 z pl. — . b * 
omnibus duCtis in a , & erit a' — z pl. a — b a‘ . Cum autem a' «cquetur z pl. — . 

b at 
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CAPVT DEC1MVMNONVM. i6 9 

b a; loco ipfius a’ fubrogctur z pl. — b a; fidaque multiplicatione per — b, fiet pro 
dudfum — b z pl. t b' a ; ob id a' xquabitur z pl. a — b z pl. f b‘ a, & per an- 
tichclin ad hanc rcuocabitur a' b z plano ~ z plano a *{* b* a; vtraqutj 
pane diuifa per z pl-fb*, proucniet xquatio ‘ i ergo ?- 

quabitur a . Dicitur autem a' aquari z plano — b a , tantum igitur va- 
let ipfum a‘ ; proptcrca ex defignato valore ipfius a id ita exprimetur a* “ 
fi enim loco ipfius a , intelligamus Vrnvfr > & hanc fradtiouein ducamus 
in b ; quandoquidem in b , ducebatur a , facta vero multiplicatione t prouemet 
— J Hac veio (ubdiufia fractione cx i. plano; cum effcc z pl. — b a , remane- 
bit z pl. _ » fcu quod idem cft etenim fi a z plano fubtrahi debet 

reduci debet ipfum z planum ad fractionis naturam, & hacinflitutaprag- 
matia, proucniet ab hoc autem, fi fubtrahatur frafiio remane- 
bit, vt fupra . Vbi obferua , in illa reductione , duCium fuiffe z pl. iude- 

nominatorem z pl. fb'; atque adeo proucnille , quod didum cft ; quamobrem ae- 
quatio prouenict a' ZZ * ■ . 

Redeamus nunc ad primam xquationem a' b a “ z plano ; duCta vtraque par- 
te quadratic£ , prouenit aquatio huiufmodi a" <|< a b a' t b 1 a’ “ z pl. plano. At t" m "» *»"* 
vero accepta interpretatione cx defignato gradu ipfius a quadrati valore, illa qui- 


fic enucteauimus, vt facile cuique perfpedla effe polfint, quare; 

Si i Q >|i 14 R xquetur 147, etiam i'Q Q^J, 20 C (quabitur 9261 . 

Namque per b; intelligimus 16, per z planum, ver6 192 , Si per a, ac per 1 R, ... 

intelligimus 7 ; proinde a' valebit 20 C, & valebit 9261 , etenim z 

pl. pl.pl. valor e(t 3 1752 j;hic numerus fi diuidatur per 343 pretium ipfius z pl. f 
b‘,fitquotiens92di ;at vero 1 Q Q eft 2401 , & 20 C valent < 58 <So . Itaque 1 Q_ 

Q 4. 30 C valebunt 9261, quantus eft valor alterius partis ipfius xquationis. 

Si a‘ — b a xquetur z plano; etiam a* — ‘‘ a' xquabitur 4 fiV+rr • Vtar x.f 

ipfius Viet? numeris;hoc enim nihil refert , & fit Q — 14R (quetur 147 etiam 1 *““*"*'■ 
Q_Q. — 20 C xquabitur 9261, quod eodem pacto declarabitur . 

Si b a — a Q xquetur z plano, etiam a’ aquabitur . 

Si 21 R — 1 Q5quctur98, etiam 1 jC — 1 QQsquabitur 2 744, declarantur, vt fupra. 

Ciun autem alfeCtio fuerit, etiam fub quadrato , ab xquatione quadratica affec- 
ta fub latere i nobis deducitur, per interceptum analogifmum ; etenim. 

Si a’ •{• b a xquetur z pl. ,- manifeftum eft homogeneum datx mcnfurx per ap- 
plicationem ad cocfficientcm longitudinem poffe nouam fufeipere formam ; quamo- 
brcin applicatione faCta , prouenict ortiua magnitudo , exempli gratia d ; igitur x- 
quatio illa , ad hanc erit rcuocata a‘ b a ~ b d . Hac autem ad analogifmum-, 
rcdaCta , fiet vt a ^ b ad b , ita d ad a , quare etiam horum terminorum qua- 
drata proportionalia erunt; proinde, vt a* 2 b a b 1 ad b‘ ita d‘ ad a' ;ergo 
multiplicatis extremis, &mcdijs;fict xquatio huiufmodi a* 2 b a 1 b' a’, quod 
xquabitur b’ d*. Hoc enim pafto xquatio ordinata cft. 

Et quidem huiufmodi ratione aquationes quadratoquadraticr , in quibus affec- tio fturit ttii 
tio eft fub cubo, & quadrato, ab xquationibus quadraticis affeCtis fub latere, per 
interpefituin analogifmum deducentur. 

Per climaClicum autem regularem afcenfum cubicx aquationis amphibolx, vbi a,./»,*.*.. 
affcCiio eft fub latere, d quadraticis affc&is fub latere, deducuntur, etenim, '**'* 

Si a’ rj* b a xquetur z plano; per communem multiplicationem ipfius a , fit cu- 
hira a' % b a' 2 z pl. a i de fc tamen inutilis, cum defit homogeneum datx men- a,./. 
fui x; proptcrca ad id confcqucndum dicam vt a*ijs ba^quatur z plano , cerre per f*“- 
antithefin fiet a‘ ~ z plano — b a ; quoniam autem a' 4 b 1' erat (qualis z pl. a; 
adfeita interpretatione qubd a’ xquetur z plano — ba,- ducatur hoc mb; hoc enim ttrMrrfhi 
paifto in locum ipfius gradus a‘ futftitutum erit z pl — b a , & illud folidum per 

X afei- 
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1 7 o C. REN ALD. ALGEBRA NOVA . 

adfcitam interpretationem, erit alio modocxpreflum.-faiftaque multiplicatione >pro- 
ucniet a' tjt b z pl b“a,quod cquabitur z plano a , eadem enim recinetur ae- 

quationis pars ; cu m qua e rat comparatio inftitura ; quare ordinatione fafta per an- 
tithelin congruam z fTuimm b' a — a' aquabitur bz plano. Vndchuiufmodi faSta 

cftxquatio folida, in qua cubus de homogeneo negatur, dcdufta ex squationt, 
quadratica > qui numeris hunc in modum declarari poliunt. 
ksittitm- Si Iit i QJ- ioR= a 4, etiam 124R — 1 C aquabitur 140, cum enim iQJ 10R 
“* aequetur 24 , omnibus duftis in 1 R fiet 1 Ct ioQjs 24R,-atvcro t Qxquatur 24 

— 10R, vt per antithcfin efl manifeftum cft ; ergo adfeita hac interpretatione 
ad exprimendum valorem iplorum, 10 Q> proinde erit 1 C t 140 — 100 R ~ 
24R.& ordinata fquatione , erit 124 R — t C — 240 ;& ita quidem cft , liqui- 
dem in atquatione i 10 R “ 24 radicis valor eft 2 , itaque 1 C valebit 8, 
& 124 R valebunt 248, atfi a 248fubducamus8, cum fit atquattonis pars 124 R 
1 Q; remanebit 240. altera aquationis pars . 

Si a* — b a xquetur z plano, Se a' — b' — z pJ. a aquabitur b z plano. 
jtJuJur'*- Quoniam enim a‘ — b a aquatur z plano, omnibus duitis in a ,(ita enim fir eli- 
so.. »,2./.«« roa £ticus afccnfus) erit a'-ba‘“ z pl. a, & quia erae a' — b a — z pl. per an- 

tithefin i fiet a’ “ z pl bajquare in locum ipiius a', lubflituatur xquipollcns z 

pl. b a; vnde ducatur z pl. — b a in b, vt fiat b z pl. — b‘a, ad exprimendum 

homogcncum illud b a‘; propterca a' — b z pl — b’ a , aequabitur z plano a , & 
ordinata xquationci fiet a‘ — zpl.— b' a ~ b z pl. quod erat faciendum^. 
Itaque. 

Si 1 Q \oR, xquetur 24; etiam 1 C — 124 R aequabitur 240. Nec dilfimi- 

"■ ii tC r. 

nZu Si b a — a’ aequetur z plano , etiam b“ — 1 plano a _ a' atquabitur b z 
plano . 

Quoniam enim b a — a’ xquatur z plano , omnibus duStis in a fiet b a’ — a‘ 

— z plano a , & quia b a — - a* , aquabatur z plano , per antithcfin fiet b a — z 
ni!!» iuL plano ~ a’ ; ergo ipiius a* pretium erit b a — z plano , hoc igitur ducatur in b , ad 
titmr. exprimendum valorem illius fohdi b a*; per adfcitam interpretationem ipfius b a*, Se 

fiet b‘ a — b z plano— a' — z plano a , Se per antithelin b' — z” pl. a — a' xqua- 
bitur b z plano. Vnde 

Si 14 R — 1 Q atquctura4etiam 172 R_— C aquabitur 33«. Infuper. 

Si a’ -j* b a xquetur bd retiam a' qk ETfd a‘ aquabitur b d‘. 
inOmim. Quoniam cnitn a* »J* b a aquatur b d , omnibus ductis in a ; fiet a' rfr b a' — 
b d a ; at vero cum a' t b a xquetur b d , per antithelin b a, aquabitur b d — a‘ 
jXUTSj, vtraque parte diuila per bi fiet - a . Hac adfeita interpretatione , ad expri- 
iaHia d<d*- mendum valorem ipfius b d a, proucnict a‘ t b a* — b d' — da', propterca quod 
fi ducatur in b d; liquidcm a, ducitur in b d, fiet iaiipilitj j 10 c cft , omni- 
busdtuifisperbifictbd* — da',At verofuperior atquatioa' t ba‘ s b d’ — da' per 
antithcfin fiet a' q* bVjCd a' — bd‘;quamobrecn ab illa fuperiori aquatione qua- 
dratica deducia cft hate cubica afFeSta fub quadrato. Vnde 

Si t Q*J* r2 R xquetur 108, faSto ex 12 in 9; etiam 1 C 21 Q xquabitur 
972, cum enim 1 Qjfr 12 R xquetur 108 faifto ex 1 2 rn 9 ; omnibus dutftis in 1 R, 
fiet r C q* 12 Q_— 108 R, At vero i xquaturr R hac ergo adfeita interpre- 
tatione, ad exprimendum valorem ipfarum 108 R, erit 1 C *J* 12 Q,— 972 — 9 
Q, Se per antithelin fiet 1 C 2 1 Q “ 972 . 
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Quarundam arquationum conftitutio 
perpenditur. 

CAPVT XX. 


P Rzcipua quidam eft quarundam aquationum conftitutioi (iquidem nonnul- 
la funt corrclatz nuncupat; , quas fuperius dcfcripfimus, e quibus , aliqua 
funt amphibola; alia contradicentes , alia demum inucrfa . Amphibola a- 
quatioquid fit , iam fuperius notauimus,- in qua fcilicet poteftas dc horaogcrieo at 
fetftionis negatur ; vnde , cilm vtraque ita fuerit , & in vtraque » eadem cocfficiens 
magnitudo , idem homogeneumdatz mcnfurz ; huiufmodi aquationes correlatajfi- 
miklquc dicentur. 

Contradicentes illa verd funt, in quarum vna poteftas affirmati afficitur, in al- 
tera negati. 

Inucrfc denique in quarum vna poteftas afficitur multa homogenea affe&ionis 
In altera homogenea affe&ionis afficitur multa poteftatis. Harum autem peculiares, 
pracipujquc funt conftitutioncs,qua de re Victa etiam edifferit loco fupta citato 
de Recognitione aquationum. 

Quia tamen hac non vni aquationum generi conueniunt ; propterea , vt etiam 
Vieta obferuat, generali quadam ratione traftanda funt , vt deinde , vni vel alteri 
aquationi accommodentur ; quod vt clarius intelligas; cum dicimus in ;quationej 
amphibola ordinis quadratici , coefficicntem longitudinem oriri ex applicatione dif- 
ferentia quadratorum ad differentiam laterum ; & comparationis homogeneum ori- 
ri cx applicatione differentia reciproce i quadrato vnius , in radicem alterius ad 
differentiam earudem radicum, id fuo modo non tam dc aquationibus quadratici, quain 
cubici vel alterius ordinis, intelligenda funt. Vnde fi luerit aquatio amphibola or- 
dinis quadratici 24 R — 1 Q_~ 9; cuius radices funt 5 , & 19, cocfficiens 24 , o- 
ritur cx applicatione 33 6, differentia inter 361 , & 25, quadrata radicum 19.Sc 5, 
propofit; aquationis, ad 14, differentiam earundem radicum, fi enim 336, diuidatur 
per 14 , prouenit 24 ; Deindefi 361 , quadratum radicis maioris, puta 19 , ducatur 
in j, radicem minorem, fit 1805, & fi 23, quadratum radicis minoris ducatur in 19» 
radicem maiorem, fit 47J , horum differentia cft 1330, qua diuifa per 14, diffe- 
rentiam ipfarum radicum, fit quotiens 93; nempe comparationis homogeneum. 

Sed hac etiam in cubicis , vt fi 364 R — 1 C aquetur 720 ; cuius radices funt 
2 , 18 cubus ex 2, cft 8, at cx <8, eft 5832 , quorum differentia eft 5824 , qua fi 
applicetur ad 16, differentiam ipfarum radicum 2, & 18, prouenit 364 cocfficiens 
planum fubjatcralc. Ac ver6 fi 3832, cubus radicis maioris ducatur, in 2, radicem 
minorem fit 1 1664 ; & fi 8 cubus minoris ducatur in 18, radicem maiorem , pro- 
ducitur 144; at fi ex 11664, fubtrahatur 144, remanet 11520 , quo diuifo per 
16 , differentiam laterum , profilic in quotiente 720 , folidum comparationis nimi- 
rum homogeneum. 

Generali propterea quadam ratione] inftituenda eft pragmacia , vnde genera a- 
dhibendo fpccierum loco, fic operabimur, quod etiam apud Victam videre licet. 

Si b parabola in a gradum — a poteftate , aquetur z homogene; , & rurfus b pa- 
rabola in e gradum — > e poteftate , aquetur z homogene;. 

Proinde b parabola in a gradu — a poteftate, ;quabitur b parabo!; in e gradu — c pote, 
flat ; per antithefin verd ftatuendo a , maiorem , quam e , quod liberum hi c cft , ob pra- 
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1 7.2 C. REN ALD. ALGEBR A NOV A . 

fupofitam radicem amphibolam; ob id a poteftas — c poteftate, aquabitur b para- 
bola* in a gradum — b parabola in e gradum . Omnibus autem per a gradum — e 
gradu diuiusi proucniet aquatio liuiuimodi , -7p* : i^r, , ^r L aquabitur b parabolae , 

Hinc aurem addifeimus b parabolam oriri ex applicatione differenti; potcfta- 
tum ad differentiam graduum . Quoniam ver6 b parabola iq a gradum, minus a , po- 
teftate , ;quatur z homogenex , li in locum ipfius b paraboli lubrogetur cognitus 
cius valor, & ea quidem fubrogationc , xquatio reformetur , nouaque infticuatur 
•tsaii' ra= ;quabitur z, homogene;, 

• Hinc addifeimus z homogencam oriri ex applicatione differenti; reciproce a po- 
teftatc vnius radicis in gradum alterius ad differentiam graduum . 

Quamobrem ;quationibus ambiguis cuiufquc ordinis b;c fatisfaccre quidem* 
poffunr > & vniuerfa hxc Theoria aptari poteft lingulis aquationibus , fi videlicet 
loco poteflatis intclligatur quadratum , vel cubus, Scc.8c loco gradus inrclligatur 
latus, liuc radix; denique loco homogenex intclligatur quantitatis genus, prout ae- 
quationis natura exigit , vnde li fuerit quadratica» intclligatur planum , fi cubica*, 
intclligatur folidium, &c. 

Et quod initio notauiraus hic facili conflabit, fi nimirum, quod inferius prilia* 
bimus, generatim tradita, fpreiatim traftemur, & xquationum fpccicbus, fiuff ni- 
mirum quadratici fiue cubici vel alterius ordinis extiterint congrue aptentur. 

Si fuerint contradicentes, vt li a poteftas — b cocfficicnte in a gradum , ;quetur 
z homogeneo , Sc rurfus c poteftas — b cocfficicnte in e gradum, aquabitur z fio- 
mogeneoi Propterea a poteftas — b cocfficicnte in a gradum .iquabitur c potefta- 
ti — b cocfficicnte in e gradum , & per antithelin quidem e poteftas — a potefla- 
te, ;quabitur b cocfficicnri in e gradum b cocfficicnte in a gradum; propterea 
diuifis omnibus per e gradum >f* a gradu » aquabitur b cocffi- 


cienti. 


Hinc addifeimus b' coefficicntcm fubgradualem oriri ex applicatione differen- 
tia potcftatum ad aggregatum eorum, quos lubftincr coclficicns, graduum, - 
Cum autem a poteftas b coefficiente in a gradum xquetur z homogeneo; in 
locum ipfius b coctficientis , lubrogetur agnitus eius valor , nimirum ! 

Sc huiulmodi fubrogationc fi reformetur ;quatio , a poteftas raga, - • r ^«*" ln 4 
gradum, aquabitur z homogeneo ; omnibus autem rite ordinatis , atquedifpofitis ; 




iunia aquabitur z homogenea . 


Hinc deprehendimus , z homogcncum oriri ex applicatione aggregati fadoruqv 
reciproce a poteftate radicis vnius , in gtadum alterius , ad prxdiCfum , cui appli- 
catio fadla cft graduum, aggregatum. 

Ad inuerlas demum, quod attinet , 

Si a poteftas — b coelficientffin a gradum zquetur z homogeneo , Sc rurfus eadem 
b coclficicns in c gradum _ c poteftate xqu;tur z homogeneo . 

Propterea a poteftas — b cocfficicnte in a gradum aquabitur b coefficiemi in e 
gradum — c poteftate , & per antithelin a poteftas sjt c poteftate xquabitur b 
conficienti in a gradum b cocfficicnte in e gradum .omnibus autem per e gra- 
dum Hh a gradu diuilis arquabitur b coefficienn . Itaque deprehendi- 

mus in inucrlis plane negatis fubgraduales proficifci ex applicatione potcftatum- , 
ad aggregatum eorum in quos coclficicns cft graduum ;cum autem a poteftas — b 
coefficiente fubgraduali in a gradum ;quetur z homogeneo,- in locum ipfius b cocf- 
ficicntis, fubtogetur agnitus eius valor , fcilicet ; ergo a poteftas — 

. ‘ * ;quabitur z homogeneo , atque adeo omnibus rite di- 

fpolitis, ac ordinatis ^7, j rrrr.' ' : ' — ‘ arquabitur z homogr neo igitur. 

Homogcncum dat; menfur; proucnit ex applicatione diifcicntiz (adorum reciproce 
a poteftate radicis vnius in alterius gradum, ad prxdidtum , cui applicatio altera eft 
fatta graduum in quos cocfficiens lubgradualis cft, aggregatum. 

Quia tamen adlunt inuerfx , quarum vna per affirmationem afficitur, altera per 
negationem , ob id . 

Si a poteftas xj* b coefficiente ia a gradum xquetur z homogeneo , & rurfus ea- 
dem 
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dem b cocfficiens in e gradum — e poteftare , xquetur z homogcnco . Propterea- 
a poteftas tj* ^ coefficientc in a gradum .aquabitur b coefficicnti in e gradum — 
e poteftare , & per antithefin a poteftas 4* e poteftare, iquabitur b coefficicnti in 
c gradum — b coefficientc iti a gradum . Omnibus igitur applicatis ad c gradum- 
n a gradu, aquabitur b coefficienti, 

In bis igitur inuerfis cocfficientes fubgraduales proficifcuntur ex applicatione ag- j 
gregati potcftatum ad differentiam eorum in quos cocfficiens eft graduum. 

Ciim autem a poteftas tjt b coefficientc in a gradum, ^quetur z homogcnco , in 
locum cocfficientis fubgraduatis fubrogetur xquus valor , nempe er- 
go a poteftas rj* in a gradum aquabitur z homogcnco , & omnibus 

rite difpofitis, ac ordinatis * r> “**- - - - t --— iquabitur z homogeneo,- Igi- 

tur deprehendimus. 

Homogeneum dati menfuri oriri ex applicatione aggregati faftorum reciproce i 
porcftate radicis vnius in gradum alterius , ad prxdiftam, cui altera fafta eft appli- . 
catio graduum, in quos cocfficiens eft, differentiam, 

Huculque generatim; fcquitur modo , vt eadem fpeciatim trademus, & primo • 
initio defumpto a conftitututione iquationum amphibolarum. 

Ad has autem conftitutioncs deprehendendas , haud mediocriter comparatio i 
conducit, quam Grici eiy%m appellant , * 

Si b a — a* ?quetur z plano , & rurfus b e — e* a-quetur z plano; cum vtraque ' 
eidem z plano xquetur, confcquens eft , vt inter fc?qucntur; quare b a _ a‘ ?qua- < 
bitur b e — C’ ; ergo per antithefin ex hypothefi . qudd a maior fit quam c , quod " 
hic liberum eft ; & a* — e“ iquabitur b a — b c; omnibufque diuifis per a — o , 
hoc eft a f e iquabitur b. Itaque b, eft fumma duorum laterum quifitorum» 1 
oriunda ex applicatione differenti? quadratorum ad differentiam laterum. Cum au- 
tem b a — a' |xquetur z plano; fi in locum ipfius b , fubrogetur cognitus illius va- 
lor, nempe ‘-fEv 1 fine af e; vtique — iV 11 id eft e a iquabitur z plano; quare z 


eft e a iquabitur z plano; quare z 


planum erit id, quod fit fub duobus quifitis lateribus, ortum cx applicatione dif- 
ferenti? fadorumrcciprocc a quadrato vnius, in radicem alterius, ad a — C; hoc eft ad 
differentiam laterum , etenim a — e differentia eft inter a, & e vt patet. 

Citerum fi diuidatur a* — c’ per a — e , oriri a >J+ c manife&um eft ; etenim 
fi a' diuidatur per a ; proucnit a ; vt conflat, quadratum fiquidem lateri appli- 
catum , reftituit latus , at — per — fi diuidatur, emergit t • & e‘ , fi per e , diuidatur 
emergit e . 

Ex diuifionc ipfius a’ c — e* a per a — c fieri quotientem e a ; Manifc- 
ft um eft . 


Ha&enus tamen di&a numeris traftari poffunt hac Arte. *•«»»*, 

Supponamus ipfius a , valorem elfe 6; ipfius vcrob.cffc io; demum ipfius a plani r “li" r rr “‘ i - 
effe 24 ; ob id erit iquatio 10 R — 1 24 , & fi valor ipfius c, fit 4 , erit 1- 

quatio eadem, vt patet, diftindtionis tamen gratia fecundis radicibus vtemur. 

Prior ?quatio erit 10 R — iQs »4 . Secunda 10 A — t A Q.S 24 , & ita 
quidem eft; nara in priori toR, valebunt 60 , & 1 Qvalebit 3<S ; horum differen- 
tia eft 24, vt patet. In fecunda, fcu pofteriori 10 A . hoc eft decem fecundi ra- 
dices erunt 40, & 1 A Q. valebit 1 fi, quorum differentia eft itidem 24, & quiaqu? 
vni ^quantur funt inter fe ?qualia , proinde 10 Q — 1 A Qjquabitur 1 o R — 1 Q_ 
omnibufque diuifis per 1 R — t A ; vtque frfrir*' id eft 1 R t > A ?quabirur 
10, & ita eft, fiquidem 1 Q, valet jfi, a quo ablato 1 A Q_cuius valor eft tfi , re- 
manet 20, hic fi diuidatur per 1 R — » A, cuius valor eft 2, fit quotiens 10 , ergo 
10, componitur cx duobus qu?fitis lateribus, & h?c fumma oritur , vt di&ura eft. 

Cum autem 10 R — 1 Q.?quetura4;fi in locum ipfius 10, fubrogetur ' 3 C,'iM cu 
1 R t 1 A certi id eft j A in 1 R ?quabitur 24 ; proinde 24 eft id , 

quod fit fub duobus quefitis lateribus, &c. 

C?tcrum Id eft 1 A in 1 R ?quari 24, patet; fiquidem 1 Q valet 

36; ergo 1 Qjn 1 A, erit 144 a quo fi auferamus 1 A Qjn 1 Rcuiusvalor eft 51 fi, 
remanebit 48, quo diuifo per 1 R — « A, cuius valor eft a, fit quotiens 24. 

Nos 
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Nos autem aliter huiufmodi aequationum conflit utionem inquirimus. & quidctiu 
ratione fatis obuia . 

Sit rc&a f h , fc£la in pungis c , c 
itaut re&angulum h f g , minus qua- 
drato f c, ?qualc fit redangulo h f c * b * 

minus quadrato fc ; feu quod idem * * a * 

eft rcttangulum f g h, squale fitree- 

tangulo f c k , Manifcftum eft per ree- F 
tam f h , repr;fcntari cocrtiacntcm-. * 
longitudinem , & f o h , rcctangulum 
& ei squale rcdiangulum f c h , effe 
comparationis homogeneum ; quamobrem radix maior erit f o . minor vero f c , 
quoniam autem rcdangulum ? c h , xquale eft redangulo f c h , erit f c , squalis 
o h, vt conflat ex Elementis; quamobrem coclficicns longitudo, eft squalis aggre- 
gato radicum; fcd hoc commune eft omnibus aquationibus amphibolis, verum hs 
de quibus loquimur, funt corrclatx, funt enim fimiles, ijfdcmquc magnitudinibus 
conflant , & afftdtionum parabolis , & affectionum homogeneis , ctfi radicibus 
diucrfis exiftentibus , tum quia ipfz xqnationum formulx > de duabus pluribufque 
radicibus ex fui conflitutione funt explicabiles : vel in ijs diuerfa eft affeclionunu 
nota , Scc. 

At fi FH.eft coclficicns, & radix vna fit f g, nempe maior, & f c fit minor , dif- 
ferentia quadratorum f c, f c, cqualis eft differentis redlangulorum h f o, de h fc, 
at fi tam prodictorum quadratorum differentia , quam reClangulorum , applicetur ad 
differentiam laterum, puta c g, ex applicatione differentis quadratorum, ad c c ori- 
tur f g, plus f c, hoc eft f h , ex applicatione differentis reClangulorum ad ean- 
dem cg, differentiam laterum, oritur f h, vnde, vt fupra f h , eft aggregatum dua- 
rum radicum , oriundum ex applicatione differentis quadratorum ad differentiam 
laterum . Quoniam vero reCtangulum h f o , minus quadrato f g , squale eft rcc- 
tangulo f g h; proptcrca liquido conflat comparationis homogeneum fieri ex mul- 
tiplicatione duorum laterum qusfitorum , illudque oriri ex applicatione diffe- 
rentis faClorum reciproce a quadrato , radicis vnius squationis , puta a quadrato 
cx fo, in c n, radicem alterius, & reciproce, ad c c, differentiam laterum > qu; pla- 
ne ex hadenus traditis pcrfpicua funt. 

Repetatur fuperior figura, itaque, 
f h, erit b, at ver6 f g, erita, &fc, 

erit c ; quoniam vero raCtangu!um~. * b » 

n f minus quadrato f c, aquale eft * » a * 

cx hypothefi tcdangulo h f c , minus 

quadrato f c , nempe rcClangulunu F 
f g h , squale eft re&angulo f c h , * a * 

proinde , vc pater ex Elementis f c , 
squabitur c h atque adeo tam f c , 

quam o h, erit c , infuper tam f g , quam c h, erit a , hinc igitur harum corrclata- 
rum xquarionum naturam deprehendimus , ciufmodi effe , vt diximus; nempe cof- 
ficicntcm longitudinem effe squalem aggregato radicum , & cx applicatione diffe- 
rentis quadratorum a radicibus, ad earundem radicum differentiam, oriri earundem 
radicum aggregatum, atque adeo cocfficientcm longitudinem. 

Fatendum tamen hxc communia effe squationibus amphibolis, quatenus de dua- 
bus radicibus funt explicabiles; hoc enim modo , maior radix , confticuit xquatio. 
nem vnam eadem coclficiente longitudine retenta , eodemque comparationis ho_ 
mogeneo , quamobrem idem de minori radice cum dici poffit , proptcrca hs eru n t 
squationes fimiles; Vnde fi exempli gratia,; quatio vna fuerit 10 R — i Q,— 
64, bic duplicem habet radicem , nempe 16, & 4 . Quatenus igitur inftituitur c- 
quatio per radicem maiorem, fiat b a — a* ^ a plano,- quatenus perminorem, fiet 
bc-t'“ z plano ;hs itaque funt squationes fimiles, vt ex traditis aperte con- 
flat , 


H 
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ftat, fcd hoc nil aliud cft, quam per vtramque radicem vnius aquationis, duplicem 
aquationem inftituere; proinde, vtaduertebam; hxc communia funt aequationibus 
amphibolia laborantibus , in quibus , vt fuo loco vidimus de quadraticis amphibolis 
loquentes radicum aggregatum, aequale cft coefficienti longitudini ; vnde vtramquej 
radicem ex xquatione propofita eruere perinde; eft , ac duplicem aquationem in- 
ftituerc, penes duplicem, quam propofita, habet radicem,^ quatio ; Cctcru dum eruitur ra- 
dix , lublato comparationis Homogeneo , a quadrato dimidia cocfficicntis , fit refi- 
duum, cuius latus , additum prxdidlo dimidio: exhibet radicem maiorem: iubdtic- 
tum eidem exhibet minorem. Illud porro non prftcribo, quandoque, vtramque ra- 
dicem, & maiorem, & minore propofita* aquationi amphibolxfatisfacerc; aliquan- 
do vnicam tantum. 

Deinde fi b pl.a — a' xquetur, z folido, & rurfus etiam b pl. e — e' xquetur zfo- 
lido ; non diflimiliter ratiocinando hinc neceffarib confequitur b pl. a — a' aquari 
b pl. e — e' , & per metathefin ftatuendo a, maiorem , quam e ; quod eft hic ad li- 
bitum, ob eam, qua {quatio laborat amphibolam, fiet a' — e' aqualis b pl. a — b 
pl. e; atque omnibus applicatis ad a — e , ex applicatione differentis cuborum ori- 
tur a 1 1 e* t a e , quod multiplicatione comprobatur ,■ fi enim a' f c' t a e , ducatur 
in a — e , fit produdum a' — e' , ergo ex applicatione a’ — e', ad a — e , proue- 
niet a‘ t e' t a e ex applicalionc vero b pl. a — b pl. c , ad eandem differentiam a 
— c, oritur b pl. Itaque fit, vt a‘ t a' a c , xquetur b plano . Vnde deprehen- 
dimus b planum, effe aggregatum quadratorum, a duobus de quibus quxritur late- 
ribus, vna cum eo , quod fit fub ijs plano ; illudque oritur ex applicatione differen- 
di cuborum ad differentiam laterum . Cum vero b pl. a — a' xquetur z folido fi 
in locum ipfius b plani fubrogetur agnitus cius valor nempe ‘a — 1 (eu quod idemeft 
a’ f e* f a e; vtique aqcqjj nimirum a' c *J* e‘ a iquabitur z folido. 

Sed hic funt perpendenda; nam fi a' c‘ >$+ a e , valor agnitus ipfius b plani , 
ducatur in a, fiet a' a e* a' e, i quo fubtrahendus eft cubus a' ( erat enim b 
pl. a — 3.' " 7. folido ) & remanebit a c' tfr a’ c S z folido. Vnde conftat ipfum 
comparationis homogeneum , fieri ab aggregato laterum in planum fub lateribus; 
oririque ex differenda: ipforum factorum reciproce a cubo vnius lateris , in latus 
alternis, applicatione ad differentiam ipforum laterum . Atque hic iterum illud cft 
inculcandum , quod fuperius dehuiulinodi aquationibus quadratici ordinis dictum 
fuit. 

Illud eft animaduertenduin, nempe cum fuperius effet aquatio b a — a' ~ z 
plano; deprchenfumq; effet id cft a c ( tantum enim prouenit , ex applica- 
tione a' — c* ad a — e.^ aquari b,fi in locum ipfius b, fubrogetur agnitus eius va- 
lor, puta ~r’ leu a *i* c fieri ‘‘la r- feuae( tantum enim prouenit ex applicatione ; 
jpfiusa‘e — ae'ada — e; quod xquetur z plano; Idquehunc in modum mamfcftum- 
fiet. Si enim valor cognitus ipfius b; putaaijrc , ducatur in a , fit a’ a e . Ergo 
perinde eft a' «Jta e, aceftba; M igitur ex a' t a c fubtralutur a' remanebit a c , quod 
xquabitur z plano , cum effet b a — a' {quale z plano. Imo hoc idem cueniet loco ipfius 
a«j»e atque adeo ipfius b , adhibendo ; nam fi ducatur in a, fiet ita- 

qu e idem cft aceftba. Sed perinde eft acefta* a e quod multi- 

plicatione comprobatur, nam fi ducatur a* «J* a c in a — e prouenit a' — a e*; ergo 
cutnproueniat, vt diximus a‘ a e, {quale b a , auferatur a‘ , vt prius, cum {quatio 
efletb a — a' " z plano. Ergo a e xquabitur z plano; quod fupra enunciatum_ 
fuerat . 

Verum etiam ,& Contradicentes, fuas conftitutioncs habent , vnde fi a' % b a 

xquetur z plano j & e‘ b c xquetur itidem z plano ; neceffario confequitur a* 

b a, xquari e‘ b c , & perlantithefin e' — a' xquari b e if* b a ; omnibufquo 

applicatis ad e ^ a , proueniet aie— , nempe e — a xquabitur b; ergob, coefficiens 
eft differentia duorum , de quibus quxritur laterum, oriunda ex applicatione diffe- 
rentis quadratorum, ad aggregatum laterum. 

Cum autem a‘ >{« b a xquetur z plano . In locum ipfius b , cocfficientis fubro- 
getur cognitus cius valor; nempe ergo a’ a xquabitur z plano ; & 
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oinnibus rcflc difpofitis, ac ordinatis fecundum Artem hoc cft e in a arqua- 
bitur z plano. 

"T"* l “ Itaque z. planum cft , quod fit fub duobus lateribus , &c. Numeris autem hac 
tm,&nin. eadem tractari poliunt , i Qt 11 R aequetur 85 , & rurfus 1 A Q — 1 1 A seque- 
■ tur85;crgo 1 Q *}* 12 R aquabitur 1 A Q — 12 A , & per metathcfin 1 A Q 
— 1 Q aquabitur 11 R t 12 A, omnibufque diuifis per iA^iiR etiam vxVfi’" 
aquabitur 12, & quoniam 1 Qf 12 R aquatur 8j, in locum iplius 12 fubrogetur 
agnitus cius valor & 1 Q 4* 1 rl%rr‘ R aquabitur 85 ; omnibus rite difpo- 
fitis nimirum 1 A m 1 R aquabitur 85, & res itafc habet; Siquidem 

1 Q valet 25; cimi 1 R m fuperiori aquatione valeat 5 , & 1 A .valeat 17 ; Itaque 
■ Q iu 1 A, valebit 425 , huic fi addatur 1445. valor cius, quod ex r AQ in 1 R ; fiet 
1870, quo diuifo per 22, pretium iplius 1 At 1 R.fit quotiens 85 , feu quod 
idem eft 1 A in 1 R aquatur 85 , nam idem cft , ac eft 1 A in 1 R, 

vt alibi diximus. 

mmkj Ad aquationes Contradicentes , quod attinet. Victam fecuti fumus, qup verono- 
his -l ^ hac videntur opportuna, proximum eft, vt aperiamus. 

Sit rcifta f h , dioiia quidem in c, 

& c n , fit coefficiens b ; at f h , fit 
* radix c ; fed f c , fit a ; Manifeftum 

eft quadratum r h, miniis rr&angulo — 

f 11 o . aquale cile rcflangulo fub r h, F a G b H 

& f o, at eidem reiiangulo h f o , x- * e * 

quale cftquadraatum f o, plus reftan- 
guloF oh, itaque quadratum f h , mi- 
niis re.fl angulo f 11 e, cum aquale fit 

quadrato f o, vna cum rcftangulo f g h , fequitur huiufmodi aquationes clTc con- 
.« rradicentes , vt ex ipfarum deferiptione fit manifeftum . In quibus cernimus o n, 
'iimilhZfa- ncm P c cocfficientem longitudinem effe differentiam duarum radicum , quarum vna 
monadi, cft f n, altera vero f o; itaque eft quantitas oriunda ex applicatione differenti^ qua- 
dratorum ad aggregatum laterum ; Et comparationis homogencum , cuiusmodi eft 
rcftangulum h f o, fit ex mutuo duiflu ipfarum radicum. 

1» rmtr.diti Itaque fubgraduales coefficientes oriuntur ex applicatione differentip potcftatum, 
ad aggregatum eorum graduum , quos fuftinent coefficientes ; & fpcciatim fublate- 
„ *',"vrd. . rales coefficientes longitudines, oriuntur ex applicatione differentig quadratorum ad 
aggregatum laterum,- Ita quidem o h , coefficiens fublaleralis longitudo , oritur ex 
applicatione differentia quadratorum ex f h , & f o , ad aggregatum ex f h , f o . 
Quod eft obferuandum. 

At fi aquationes fuerint Inuerff ; qua fit conftitutio, videamus, 
n..,*.*»» Si a’ — b a aquetur z plano, & rurfus b e — e' aquetur z plano; ergo a' — b a 
ritt/umsT 3cc l ua hitur b e — e', & per antithefin a’ >j* e‘ aquabitur b a>p b c; omnibus prop- 
" pterea diuifis per a tjt e 4 +r- aquabitur b. Quamobrem coefficiens longitudo 
ortum ducit ex applicatione aggregati quadratorum ad aggregatum laterum, in qua 
cocfficicnrcs longitudines ducuntur; ergo coefficiens longitudo fublatcralis prouenit 
cx applicatione aggregati potcftatum, ad aggregatum laterum, in qua ipfa ducitur 
C-fiitmiv* coefficiens. 

ixmfin m . Ciim autem a* — b a aquetur z plano . in locum iplius b coefficicntis agnitus 

eius valor fubrogetur, vr ^-^rr; ergo a’ — — /J— - aquabitur z plano ; & omnibus 
rtiftc difpofitis aquabitur z plano. 

ctmfMuix. Quamobrem z planum oritur ex applicatione differentia fagorum reciproce a po- 
tcftate radicis vnius in gradum alterius , ad praduftum , cui applicatio altera fada 
eft, laterum , in qua coefficiens fublatcralis , aggregatum , hoc eft ad aggregatum ex a 
latere, & c latere , cui altera fuperior finita fuit applicatio. 

Simili etiam modo.ratiocinanaum;fi a' ij* b a aquetur z plano , & b c co- 

quetur z plano, &c. 

Colligemus enim cocfficientem longitudinem fublatcralcm oriri cx applicatio- 
ne 
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nc potcftatum , ad differentiam eorum, in qux cocfficiens cft laterum. 

Infupcr comparationis homogeneum proficifci ex applicatione aggregati fa&orum- 
rccrproce a quadrato radicis vnius, in latus alterius, ad przdi&am , cui altera fac- 
ta cft applicatio laterum, in qup cocfficiens cft differentia, hoc eft ad e latus minus /**/<«»'. 
a latere, cui applicatio fuperior eft fafia. 

Obferuandum autem hanc pragmatiam fic inftituendam e(Te . Cum fit agnitus oi . rrtuaulll _ l 

valor ipfius b; fitque propofita xquacio a* — b a ~ z plano. In locum ipfius b ; 
fubrogetur agnitus eius valori puta ob id hoc ducatur in a; vt b, ducebatur n.j.mfr*. 
m a i fiet autem produ&um - feu V^r’ hoc igitur xquipollct ipfi b a ; Sc 
fubtrahendum eft ex ipfo a 1 ; quod fit ducendo a' in a f e i vt proueniat ex 

quo fi fubtrahatur remanebit Vnde fupra cum hac generatim tra- 

aaremus , erat a poteftas — . 

Numeris hunc in modum. Sit 1 Q — 6 R~ lo-t-.Infuperd ’ T R — 1 Q~ 10 

-j- . Hi quidem iquationes funt inuerlz, Se in ipfis cocfficiens, & homogeneum j, m 
le habent, vt dicebamus. Prioris autem aquationis radix eft 8; pofterioris vero 
6; in his vero fi periculum fieret, quod cnunciatum cft, deprehendetur. 

De his igitur aquationibus hac ftatuuntur; nimirum. . 

In aquationibus amphibolis ordinis quadratici , vt b a — a’ “ z plano Coeffi- 
ciens fublateralis longitudo^ compofita quidem eft a duobus lateribus , lub quibus »- 

redtangulum, quod fit, aquale eft comparationis homogcnco i fit autem radix latus g !««,«<«• 
maius, vel minus, e duobus , & aliquando vnicum tantum fatisfacit . Itaque fi fint ul< *»,. 
duo latera 5 , St 7, erit 1 2 R — iQ~ 35 . Sed de his quoque lupcrius differui- pMMtrdi. 


mus . 


ntt 


In aquationibus amphibolis ordinis cubici , in quibus affedio eft fub latere , vt 
b pl. a — a' “ z folido . Cocfficiens planum compofirum cft ex quadratis trium- &•>■*<» «s»« 
proportionalium , 8t comparationis homogeneum folidum eft fa&um ex duftu alte- 
rius extrema , in aggregatum quadratorum a reliquis . Fit autem radix , prima , vel LnrfJ, 7 . " 
tertia ex illis; Itaque fi fint 2, 6, 18; erit 3S4 R — 1 C “ 710, Quadrata enim 
ipforum funt 4, 36, 3*4; quorumfumma 364, cocfficiens componitur d quadratis 
trium proportionalium prxdidorum , St 710; comparationis homogeneum , com- 
ponitur a dudu alterius extrema trium proportionalium, puta 18. in 40 , aggrega- 
tum quadratorum a reliquis. At fi qui funt, qui putent, haud bene hunc in modnm x*umiu Ht 
explicari huiufmodi aquationis naturam, decipiuntur, non enim per impropria, tra- «*»», , «a- 
dita eft conftitutio. Nec enim refert , quod per quatuor, vel plures, fi placet, pro- 
portionales 2 , 4,8, 16; explicetur, quorum quadrata funt 4, 1 6, 64, 256. horum ag- " 

. gregatum eft 3401 St fi 16, extremii vnu e fupradidis quatuor continue proportiona- 
libus, ducatur in 84; aggregatum quadratorum a reliquis , fit 1 344 , vnde prouc- 
nit aquatio 340 R — 1 C~ 1344. Radice exiftente 16 ; Si enim 340; ducatur in 
itf 1 fit 5440. a quo fi dempferis 4096; cubum ex i< 5 . reliquum fiet 1344; Id autem 
ideo accidit; quia fi planum aliquod fuerit, nihil prohibet illud intelligerediuifum, 
in plures partes proportionales, quarum larera ; hoc cft red? , qui poliunt fupra- 
didas partes, erunt proportionales. At fi vnum ex extremis planis proportiona- 
libus, quod quadratum intelligo, ducatur in fui latus; fit cubus, qui fubtradusa fo- 
lido fub plano prxdido, Sc latere iam dido, relinquitur folidum , fub hoc eodem 
latere, Sc reliquo plano, quod conftat reliquis duobus, vel tribus planis proportio- 
nalibus, Scc. prout diuifio plani totius fuerit inftituta, Scc, Infulse tamen loquun- 
tur; nam hic de conftitutione aquatinum amphibolarum habetur fermo : in quibus 
liberum eft, vnam,vel aliam radicem fumere compofitam ex ijs, qui ad coemcicn- 
tem magnitudinem , Sc ad homogeneum comparationis, faciunt . Hic infra oftende- 
mus. Atque non diflimili modo penes proportionales magnitudines attenditur con- 
ftitutio quadrato-quadrati . Itaque . 

In zquationibus amphibolis quadrato quadraticis affedis fub latere, nempe b fol, a 
— a* z plano plano,- Cocfficiens folidum cft compofitum cx cubis quatuor con- 
tinui proportionalium , 8c comparationis homogeneum fit dudu alterius extreme 
jn cuborum aggregatum a tribus reliquis, vnde fit radix prima, vel quarta. Quare 
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fi fint 2,4,8, 1 6. Dicemus 4580R — 1 QQ aquari 9344,* fiet 1 R, 2 vel ltf. 

S «/« «. Hic fubijcienda fuperfunt . 

/»., Vt- Sint continue proportionales d,g, -F~fH narum cubi funt d' , g ,-jrri -Tr-quo- 

»•'/ rum aggregatum e t d' 4* g' <j* *i* -H- & hoc cft (olidum coefficicns; at G 

dZ,ZZ'<, primum excipias i trium reliquorum cuborum aggregatum cft g' -+r 4* -fr 
>. quo ducto in d, alteram extremarum , fit d g' 41 -Vr f -Vr , quod, & cft eom- 

w fmtiu. jurationis homogcncum,- radix aurem cum fit prima, vel quarta. Iit modo prima d, 
qui ducitur m lolidum coefficicns iam diCtum, fitque d' d g' «F -Vr 4 * -*r’ . 
quod multatum quadrato-quadrato radicis, nempe d', remanet d g' + Vr 4 * -V; . 
Quod erat comparationis homogcncum . Hunc igitur in modum inquifiuimus obla- 
ti aequationis naturam. Nec diffimiliter, cum altera adhibetur extremarum. 

IniquaiionibusamphibolisQuadrato-cubicis affcCtis fub latere vr b pl. pl. a — 1 
,"f — z plano (olido . Cocfficiens plano-planum componitur ex quadrato-quadratis, 
dJZltZ. quinque continui proportiqnahum , Se comparationis homogcncum fit duCtu 
alterius extremae in aggregatum quadrato- quadratorum a quatuor reliquis ; fitque 
radix prima, vel quarta. Vt fifint 2,4, 8, 16, 3*. Dicemus 1118480 R — iQC 
xquari 2235928, fitque 1 R 2, vel 31. 

In aequationibus amphibolis Cubo ctibicis affedtis fub latere , vt b pl.- fol. a — a‘ 
xms-itm, — z ( 61 . (olido. Coefficicns plano-folidum componitur cxquadrato-cubis (ex con- 
tinue proportionalium ; Se comparationis homogcncum, fit du< 3 u alterius extrema 
m aggreuatum quadratocuborum aquinque reliquis, fitque radix prima , vel (exta, 
Vnde It ime 2, K Q.C itfo.RQ C 800, R Q C 4000, R Q_C 20000 ; 10. Dicemus 
124992 R — 1 CCiquart 249, 920; fitque iR 2, vel 10. 

Decet hic nonnihil immorari, perpendendo quadam admiratu digniffima . 

Quadratum, v:u!c aquatio quadratica (umit nomenclaturam, exponitur a bina- 
, l0j quamobrem cius conftitutio , penes dup latera, attenditur . 

Cubus; vnde cubica dicitur aquatio, exponitur a ternario, quapropter cius con, 
1! ftitutio penes tria latera, & quidem continue proportionalia, attenditur. 

Quadrato-quadratuin, vnde quadrato-quadratica aquatio denominatur , a qua- 
\L,dr.n‘^J ternario exponitur; quamobrem cius conftitutio penes quatuor latera , & quidem 
d,Aii,ii >9 «« continue proporcionalia attenditur. 

tZ-lZal' Ql>adrato cubus, vnde aquatio dicitur quadrato-cubica a quinario exponitur , 
c “ ' • quamobrem eius conftitutio penes qumque latera. Se quidem continue proportio- 

nalia, attenditur. 

Cubocubus, vnde cubo-cubica aquatio i fenario exponitur, proptcrca fius eoa, 
ftitutio, penrs (ex latera, & quidem continue proportionalia attenditur, 

Penes igitur tot latera attendi debet vniuscuiufque ex recenfitis aquationibus 
conftitutio , quot funt vnitates, quibus exponens Poteftatis conftat . Et hoc in pri- 
.»/?*« mis cft animoduerfione dignum , Interim aduerte quam magniain his myfteria fini, 
tin » & q U 3 m digna (citu in Mithematicistra&cnrurDiiciplinis . At veto pratcrmilSs 
daZZtu" aquationibus amphibolis intra planorum fines, atque fumptis ijs.qux (olida funr, 
hac obferuare licet. In aquationibus amphibolis cubicis , affectis fubquadrato, 
quemadmodum b a 1 — a' Z. z (olido. Coefficicns longitudo ex tribus proportiona- 
libus componitur. Comparationis homogeneum fit duCtu alterius extrema in qua- 
dratum cotnpofira a duabus reliquis, fitque radix compofita i duabus primis. vel 
duabus poftremis. Vnde fifint 1, 4, 8, Dicemus 14 Q — t C aquari 2S8 ; firq; 1 
6, vel ia. 

Hic fubijcienda fuperfunt . 

u„ Sint tres proportionales d; g; V 1 - harum aggregatum eft d t g t V~ & hoc cft 
coefficicns. Quadratum compoiui, a duabus reliquis g t -F- (i pro extrema (u- 
*' maturd.eft g*sf»z J J -+ -H- quo duflo in pradidapi extremam , fit d 
g‘ + -T-' *F -Vr,- fcu quod idem eft d g‘ + a g' t -H ; & hoc Ierit compara- 
tionis homogcncum ; cumque diitum fit radicem cfle compotitam a duabus primis, 
ea quidem trir d t g, cuius quadratum eft, d* 2 d g t g*. quo ducto in d tg , 
t F coeffictentcm, fit d' t 3 d’ g t 4 d g' 3 g‘ t V- . a quo .i dcropferis cubum 

ex 


Digitized by 


)gk 



CAPVT VIGES 1 MVM. 179 

ex d t g, nempe d' t 3 d' g t 3 d g' •b g’ remanebit d g' 4, 2 g' f V quod e- 
rat comparationis bomogeneum , Hac igitur arte fum affecutus huius aequationis 
naturam . 

Nec difltmiit modo, cum altera adhibetur extrema. 

In aquationibus amphibolis Quadrato-quadraticisaffeftis fub cubo, vt b a’ — a* !<•<■’ 

“ zplano-plano. Coefficiens longitudo compofita eft ex quatuor continui pro. 7 

portionalibus , comparationis homogencum fit duflu alterius extremi in cubum. ZZZ.7Z- 
compofiti a tribus reliquis , fitque radix compofita a tribus primis, vel tribus pof- «*» • 
tremis. Vnde fi fint 1, 4, 8, 1 6. Dicemus 30 C — 1 QjQatquari 43904, fitque 
s R 14, vel 18. 

In iquationibus amphibolis , Quadrato-cubicis vt b a* — a’ ~ z plano fo- /**' 
lido. Coefficiens longitudo componitur ex quinque continui proportionalibus, & 
Comparationis bomogeneum ,- fit duiftu alterius extremi in quadrato-quadratum. 
compofitf ex quatuor reliquis i fitqnc radix compofita, ex quatuor primis, vel qua- 
tuor poftrcmis. Vnde fi fint t, a, 4, 8, 16. Dicemus 31 Q^Q — 1 Q C aqua- 
ri 8 1 0000. fitque 1 R ; 1 j , vel 3 o ; Neque diffimili artificio hjc inuenies, vt in pro- 
cedentibus. 


In aquationibus amphibolis Cubo-cubicis, affectis fub quadrato-cubo vt b a' 
a‘ ~ z folido folido . Coefficiens longitudo componitur .i fex continui- propor- <- 

tionalibus. Comparationis homogencum fit dudiu alterius extremp in quadrato- 
cubicum compofit; a reliquis; fitque radix compofita ex quinque primis, vel quin- 
que poftremis . Vnde fi fint 1,1,4, g, (6,32. Dicemus 63 Q C — 1 C C oquari 
916, 132,832. Et ?adem ratione, qua fupra hjc aflequi licet. ew *miAt 

Hic obferuandum occurrit, quod omnibus his commune, cfl & quid interca- 
dem interfit, nempe diferimen ortum ab affedtionum diuerfitate, quamuis eadem 
fit omnino potcftas, . Collaris igitur duabus aquationibus , b pl. a— a’ ~ z foli- 
do, & b a’ — a* n z folido. Commune quidem vtrique eft, carum conftiturione 
attendi, penes tria latera cettliiue proportionalia. Itemque ia vtraque ternarium, 
facere aa coefficientis magnitudinis coropofitionem; In illa enim componitur ex 
quadratis trium proportionalium , in hac ver6 ex tribus ipfis lateribus proportio- 
nalibus; Proptcrea differunt, quoniam in illa componitur coefficiens, vtpote pla- 
num ex quadratis, in hac, vtpote latus ex lateribus,- In illa comparationis homo- 
geneum (olidum eft; factum dudtu alterius extrem; in aggregatum quadratorum, 
a duabus reliquis. In hac autem fit dudtu alterius extremf in quadratum compo- 
fitf a duabus reliquis; In illa quidem atteneditur aggregatum quadratorum a teli- 
quis duabus, e tribus proportionalibus,- quemadmodum cuique notare licet. 

In hac attenditur quadratum compofit? d reliquis illis duabus e tribus propor- 
tionalibus . Similia quoque in reliquis fuprapofitis aquationibus obleruanda iunt , r 

nempe in quadrato-quadraticis amphibolis affciffis fub latere, quaternarium face- / 

re ad coefficientis conftitutionem , quemadmodum etiam ad conftitutionem coef- 
ficientis in aquatione quadrato-quadratica affedta fub cubo, &c. Differunt verb 
penes ea, quf cuique licet adnotare. 

Vnde fuperiora deducantur, inquirendum fupcrcft. 

Confideremus igitur iquationem illam b pl. a — a 1 “ z folido. Dicebamus au- 
autem cum Vieta coefficiens planum componi cx quadratis trium proportionalium, 1 ''“'^“'''"' 
& comparationis homogencum fohdum effe fadtum cx dudtu alterius extremi in ag- - 

gregatum quadratorum a reliquis. Idquc deprehenditur hac Arte , 

Sint proportionales d.g, £ ; Sunt autem proportionales , vt patet . Deinde duca- ztiittm. 
tur quilibet terminus in fcquadratice, vt fiant d‘, g‘ , horum aggregatum eft d’ 4, 

f ^*l*H->qu°du( 3 oind,fitd‘ 4 .dg‘ 4 . a quo fi deraaturd’, cubus exd.remane- 

it d g‘ 4, r-. At fi cx extremis vna puta d , ducatur in aggregatum quadrato- 
rum a reliquis, puta g‘ 4. M fit produ&um d g’ 4. ^ hoc autem eft idem cum dic- 
to iam refidue . Vnde latis aperte confiat coefficiens planum componi ex quadra- 
ris trium proportionalium, cuiufinodi eft g‘ 4, d‘ 4. ij At veto comparationisho- 
ipogcncum fieri, vtdidlnm eft ;patet, etenim d , modo vna ex extremis, & g* 4, 
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fi cfl aggrcg atum quadratorum a reliquis , quo duflo in d , fit d g" 4, -V- quan- 
t um protedo remaner , fi ex d' •$. d g‘ •$, -f 1 auferatur d' ; remanet enim d g‘ -f. 

Hac itaque induftria cognouimus vnde illud cnunciatum, ortum ducat ;quoo 
clarius hunc in modum euinces. Siquidem liberum eft extremam accipere , fuma- 
mus igitur alteram Jp. Itaque aggregatum quadratorum , nempe d* -f. g* *J. du- 
catur in V , & prouenict d g' •£• 'j- «f. 4r a quo fi fubducas f; cubum ex -V rema- 
nebit d g‘ 4» tt . At vero tantum fit , fi -tf extrema eadem . ducatur ui d‘ «}* g’ 
aggregatum quadratorum a reliquis, fit nempe 4. ‘f- feu d g’ | -*r . 

Qua: diximus de huiufmodicquacionc fuo modo citeris accommodari poffunr. 
Hic ramen in primis confidcrandafunt.Cxtcrum perfimili modo, cum altera adhi- 
betur extrema, procedendum eft, &c. 

Proximum eft, vt Contradicentes perpendamus , quarum primo cum Victa, con- 
ftitutiua perfequemur . 

Si a‘ 4. a xquetur z plano, & rurfus c’ — b e xquetur z plano. 

Sunt quidem duo latera, qui differunt per b , coclficientem; ac vero facium fub 
illis, zquale eft z plano, fitque radix a, latus minus, & maius. 

Sunto enim latera 5, 17, & 1 Q^*J. 11 R xquatur 8; , fit aurem 1 R, j ; Rur- 
fus 1 — ia R xquetur 8j , & 1 R fit 17 , & ita eft, vt quilque potent ex- 

periri . 

Hxc autem abs prxeitato Auilore tradita , potiunt Geometrice oftendi . Si enim 
reifta quidam per iuxqualia (ecctur, quadratum vnius fegmenti , puta minoris, v- 
na cum re&angulo fub ipfis fegmemis , xquale eft quadrato totius bnex , minus 
redangulo fub tota, & fegmento maiori. Itaque fcgmencum minus , ent latus mi- 
nus, tota linea erit latus maius, & segmentum maius erit coclficiens , quare coeffi- 
ciens erit diftcrcnria laterum , vr parer . Hinc autem facile iucelliges aquationes 
contradicentes ordinis quadratici (c habere , vt|dicebamusicft enim coctbcicns dif- 
ferentia laterum, quorum dudu fit comparationis homogeneum . 

Deinde fi xquatio fuerit ordinis quadratoquadratici , vt fi a* 4« b fol. a xque- 
tur z planoplano i & rurfus c* — b fol. e xquetur z planoplano. Sunt quatuor con- 
tinue proportionales .i quibus cubi, alterne fumpti differunt perb folidumifir vero 
z planoplanum duflu alterius extremi in differentiam cuborum a reliquis alterne 
fumptarum , eftquc a , prima minor inter extremas, & e eft quarta. 

Sint igitur continui proportionales ,i,i,4,8,&iQ Q.4. 455 R, iquabitur 
45 6 ■, fitque 1 R, 1, Rurfus 1 Q^Q. — 455 R, iquabitur 456 , fitque 1 R , 8 . ln- 
lupcr. 

Si fint a, 4, 8, 16, fiet ttquatio 1 3640 R zi 7 196 fitque 1 R, 2. Item 

1 Q Q — 364C R “ 72 96, fitque 1 R, 16. 

Hprer hic quidem Geometra , cum hx fint xquaciones extra limites eius , 
quam piofitctur Artem i quadratum enim in quadratum fi ducatur , fit quantitas 
imaginaria , a cuius contemplatione prorfus aboret ; tamen Arithmeticus hic 
fua meditatione perfequitur; & quod lineis accommodata vidimus , luo modo nu- 
meris aptari poliunt ; vt nil addendum videatur i folum , hic iubijcimus confi- 
deratu digniflima . 

Enunciatum eft fi a‘ 4. b a xquetur z plano, & c 1 _ b e xquetur z plano . Duo 
effe latera, qui differunt per b. Arrende quffo harum iquationum naturam, Sia 
4» b, xquetur e, vtique differentia laterum a, & c , erit b ob id e — b aquabitur 
a , at vero fi a f b, quod c,lupponimus cquari , ducatur in a fiet a‘ f b a , quod 
aquabitur ci, quod fit ex e — b, in e. nempe e' — b e i Si iraque a* f b a xque- 
tur z plano, & e‘ — b e xquabitur z plano i nam vt dicebamus a f b , luppomtur 
aquari e , & e _ b qropterea cquabatura , tantum igitur prouenict ex du&u ip- 
fius a, in a f b, quantum ex du&u ipfius c, in e — b ; fcd ductu ex a , in a f b fit 
z planum, propterca dufiu ex e m c — b prouenict z planum . 

Hoc itaque modo pcrfpe&a fit quadraticarum contradicentium natura, ac carun- 
dem conftitutiua innotelcunt. 

-Nec Arte diffundi , in aquationibus ad hoc genus pertinentibus difeurrendum . 
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Vnde cum cflfct cquatio a' t b folido a z: z pl.plano , enunciatum fuit effequa- 
tuor proportionales, a quibus cubi, alterni differunt per b folidum,&z pl.planum 
fit ductu alterius extreme in differentiam cuborum a reliquis alterne fumpto- 
rum. 

Si a‘ — b pl.fol. a zquetur z folidofolido,& rurfus e‘— bplanofolido e, zquetur 
z folidofolido . Sunt fex continue proportionales' , a quibus qtiadratocubi alterni (\uaao iHkt- 
fumpti differunt per b planofolidum . Fit vero z folidofolidum du£tu alterius ex- '“ i '“ ■ 
tremp in differentiam quadratocuborum a reliquis alterne fumptorum , eftque a 
prima minor inter extremas e, vero fexta. 

Quare fi fuerint continui proportionales , vt i ; $ Q^c a , R; Q_c 4 ; ii Q c ? , Kmm i, 

Iit Qc ifi; a»& rurfus 1 CC ij» ai R, aquatur 2 2, fitque 1 R i ,& 1 CC — 2 r R 4 v» 
xquabitur aa, fitque 1 R; *. ' . ... 

Quadroto-cubi fupraditftorum terminorum i , a, 4,8, 16,32 ;fi fumantur alterni 
fiet, 42, & a 1. nempe fi ad 1 .addatur 4! fit j ; cui fi addas id.fitai i deinde fi ad 2/ a. . 
addatur8;fiet io;huic fi addatur 32 jfiet 42;con(lat autem 42 .differre d 2 1 ,per ai. 

Deinde aa, fieri duiftu alterius extremae in differentiam quadrato cuborum a re- 
liquis alterni fumptorum &c. Patet ,-fiquidem fi ad 2 ; addatur 8 , fit 10 , huic ad- 
dito 32 > fit 42 . mox autem fi ad 4, addas 1 6\ fiet 20 . patet autem 20 , differre a 
42 , per 2 2 . Ducatur a 2 , in 1 , alteram extremarum , & fit 2 2 . Rurfus fi ad 1 , ad- 
das 4, fiet 3» huic fi addas 16, fiet 21 , deinde fi ad 2, addas 8, fiet 10. manife- 
ftum eft , 10 , a 21 , differre per 11 , Ducatur hic in 2.. extremarum alteram , & 
fiet 22 , vt prius. 

Ad aequationes quod attinet, fi 1 R valor eft 1 , 1 CC valebit 1 , & 21 R , va- 
Icbunt 2 1 , horum fumma eft 22 , altera zquationis pars . Si 1 R fit 2 , 1 CC va- ***«« 

lebit 64, & 2 1 R, 42 , fi 42 tollas a 64, remanebit itidem 22 &c. 

Si a' b a 1 ', xquetur z plano plano , & rurfus e" — b e' , aquabitur z plano- 
plano . q**tio 9*«.- 

Sunt quatuor continue proportionales , quarum alterni fumptarum differentia 
eft b , & fit z plano-pianum dudfu alterius extrema in cubum differentia reliqua- j, 

rutn alterne fumptarum, & dum intelligitur prima minor inter extremas effc a, dii- .//" . 
ferentia alterni lumpta trium primarum, e differentia eft trium poftremarum. 

Sunto proportionales continui 1, 1, 4, 8,& 1 QQ_qk 5 C, aquabitur 2ifi,& £r . lu4 ,„ 
fiti R, 3|,& rurfus i QQ_ — 3 C, aquabitur 2 16 , fitque 1 R ,6. Vel funto continue 
proportionales 2, 4, 8, 16, & 1 QQ «f* 10C, aquabitur 3456, & fiet 1 R,',6,& 
rurfus 1 QQ — 1 o C , aquabitur 3436 , & fiet 1 R , 1 2 . 

Si fint continue proportionales 1 , 2 , 4, 8; Sumantur alterne nimirum 1 , & 4, ffrtiuuri 
deinde a, & 8, & ad 1 , addatur 4, & ad a, addatur 8 , fient j,& 10, horum dif- duUr.m, 
ferentia eft 5 , deinde 216; fieri vt diilum eft &c. patet nam 2 , differt ab 8 per 6 , 
ducatur in le cubice , & fit artf , hic ducatur iu 1 , extremum vnum; fitque 2 1 6. 

Deinde 1 , differt a 4, per 3 .huius cubus eft 27, fiquidera 3 , cubice ductus facit 
27, hic vero numerus ducatur in 8 .extremum alterum, & fit 21 6,8c fic de exem- 
plo altero . 

Ad aequationes quod attinet; Si 1 R, valet 3, vtique 1 QQ valebit 81, & 5 C, JEijuttionts 
valebunt 135, horum fumma eft 2 16, altera zquationis pars. Deinde fi r R, va- 
let 6, 1 QQ, valebit 12 96 , & 3 C . valebunt 1080 . Si vero a 1297 ■ auferamus • 

> 1080, remanebit 116 , pro altera zquationis parte., 

Hac autem iuuat fubijcerc . 

Sint continue proportionales d, g, — f- , — }f- . Cocfficieos erit -g- g — frvmdlijLj 

d f- . Siquidem eft differentia alterni fumptarum, continue proportionalium ,> 

At vero fi prima fit d, differentia reliquarum alterne fumptarum eft *$+ g — 

r- . Huius cubus eft -=- * 6 -E- - 3 7 -S^- ^ g’ — 3 

% 6 — S— , dtcliniaiSicoordinefcruato.-erit — Jf- — 3 — 6 g 7 -J}— 

rt* 6 -i; —3 -r- g' ; hoc autem dudto in d , primam ; fit ift 6 -4J- — 

3 — £■ — 7 r . — tjt d g' — 3 g’ •$* 6 — f- , & ordine iam didioobferuaro;erit 

t* 
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Hi i £—4*« -® 7— £- ijt d — 3 g' 4*dg',& hoc erit com- 

parationis homogeneum. 

vcr o r adix cN+ -f g . Huius cubus cft d' 4 * d d g* 4 * d J 

""***“• d' g 4* -£ 3 -Jf- — 7 g' . quo du&o in 4* g — d £- , cocfli- 

cienrem, fit produflum 17 d g’ 4» ai -f d* — »1 g* 4* 4 d' g — 17 — £ 

4— 4 * ~S iod‘g‘4» 10 — ®-. Cui fi addideris quadrato-quadratum eiufdem 

radicis d 4* — F- — g . nempe d" 4* 10 d* g 1 4* «o — fr — 4 d' g — id d g' — 
id 4» 4 -}J- 4* 19 g 4 . feu ordine iam di&o feruato -*f- —4 

4 * 'O -£ id -4- 4» d‘ 4 * I 9 .g* — 4 d’ g — id d g‘ 4 * 10 d‘ g\ 

f' '-"IT j. Vniuerfam hanc pragmariam habes hic extentam quam magni facias oportet , 
r::r . u huius enim imitatione omnia Theoremata reperies . Quod fi Maiores hanc artifi- 
ciofam analyiin omiferint ifadtum id putes, quoniam in primis curabant, vt pofte- 
ritas eorum ignenia]colerct.'inuenta fufpicctet , ac admiraretur jinucnicndi quidem 
Artem ignorans . 


Radix 


**r~ e 

d 4 . - g 


— d s — f- **• s* 

d* 4* S‘ — d g 

Quadratum d* 4* -j; * d g — * -j- 4* 3 3“ 

d* -J--g 

— d* g — j£-4* * d g‘4* a -j 3 g* 

4* d g" 4* -J 

d'4*-v — »d’g — ag' 4*jdg 1 


Cubus d' 4 .dd g' 4 . d — j d' g 4 « |i } -jjr — 7 6 ' 


d4* -f -g 


-d'g-ddg'_d 4* 3 d- g’ £• 4 *j 

d*g* 4 *«S* + «|‘- 3 dg , 4 . J -3 
d‘ 4 * d d' g’ 4. d g* — 3 d' g 4 * 7dg'-3-~ 

Quadrato-quadratu d' f iod’g't <Ogr — 4d'g— iddg 1 — id^ t jr— 4jt «9 g" 
— 4^ 4. Io-,— ld^ 4. d* 4. 19 g* — 4 d’ g — id d g' 4 * *od' g’ 


Cubus 
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Cubus d' .{.6d •}.$£ — d‘g*-| r ._3-|l-._7g' 

Coefficicns -8p- 4. g _ d — 8_ 

d’g'_ig*_< i- 4. jdg-_ ^, 3 ^I t7 X 

— d* — i d* g* _ i g* 4« 3 d' g — &- »J* 3 4« 7 d g‘ 

d' g .{. <S d g' 4, _j d‘g‘4. |--j-iL_ 7 g* 

d S‘t<s£ * « £ - 3 d sr* £ -3 £— 7 ^ 

*7 d g't i?|;— d’— ?»gr*t4d'g— >7fr — 4^ 4* !od‘g‘t*» j 

- 17 ^** -f-d*-fig*ti4d 1 gti7dg'-iod*g* 
d 1 ~ ,0 d"* — «fr d ‘ -1« *9 f — 4 d ' g — ' 6 d 6’ *fr‘°d* g’ 

£r -3£r*d-fr-7-£- + d-£ — | g' t d g'. Quod cft fquale com. 
parationis homogcneo . 


Qgadratuin — £ 


*S 

*r- 


e* 

d' 


B' 

d 1 


•i»!’- 


-4 * 4 - 

*>• 


g' 

d’ 


. a-Bl 
■ d> 


» -f *3 
•£~*S 




•J— . -f"*» £-** ~£ 

-g- S — * -f-* 3 -§- 

R' , R 1 - R* R’ 
d' 


_jy 

d* 

d 


J* 


d' 

EL + j - 81 . 

d' 1J d* 


Cubus -£- «fri -£~ 


-3 -J- * tf -|-*r -3 


R' ,y. j- R’ 
d- - o- 

-*p- 3 -£r **-£- 


-f-*dg' 


» R' o. < B ' 
tf -d 

' 7 -f-+«T 
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Rc&d igitur illud ; In huiufmodi aquatione funt quatuor continue proportionales , 
quarum alterne suptarum differentia eft b; & fitz planoplanu duftu vtriufuis extre- 
ma- in cubum differentia; reliquarum alterni iumptarum j Dumque intelligitur pri- 
ma minor inter extremas , eft a differentia alterne fumpta trium primarum , & o 
differentia trium poftrcmarum. 

Diximus autem fupra ai 6 comparationis homogeneum fieri . &c. quod > vt dc- 
siuitrJuU- claremus 2> differt ab 8 , per 6 ; idque quoniam in ratione dupla coincidit . cum 
differentia reliquarum alterni fumprarum ; nam fi i , fecundus terminus addatur 
' ad 8 , v It imum fit io ■ a quo fi dempferis 4 > remanet 6 ; cuius cubus ducen- 
dus eft in 1 . extremum alterum , &c. Quod in Speciofa refolutionc cernere licet, 
vbi generalem rationem efformandi comparationis homogeneum obferuauimus . 
Verum enim vero. Radices fiunt, vt cnunciauimus. 

Hic obferuandum occurrit , nos aliquando in finitionum vfu , fuperius rcduc- 
wZLTiX tionem ad minores terminos neglexiffe, & quidem vitandi obfcuritatis caufa , Ty- 
irmjiu f.r. rouibus enim eft magis obuia pragmatia per multiplicationem fpccierum , quam per 
,)8 ; applicationem. Si quis tamen cupiat eadem elegantiori forma tradarc , fic opera- 
TiJnilZ' bttur - Ad paginam quidem »58. 

\t MU Si fint quatuor Uter* continue proportionalia , cuius e fecundo aqualis eft J "olido facio i 

.,j to.vi nun q Ut iram primi in quartum . 

/ 1 , r a Sita, primum in ferie quatuor continue proportionalium i fecundum efto b; 

it na 1**1* .• erit ob id ~~ tertium; Si enim b, quadraticiin fe multiplicetur, fit b‘,quo appli- 
cato ad a , fit -— - tettium ; deinde fi -V- , in fe quadraticc multiplicetur , fit -ff- 
quo applicato ad b, fecundum, fit hoc autem elidendo b; fit -Jf- , & hoc eft 
quartum; funt igitur quatuor latera continue proportionalia a; b; ■— ; -fj- . Du- 
catur a , primum in fe quadratice , & fit a' ; quo du&o in quartum -~ fit pro- 
duflutn hoc fquatur b', fiquidem elidendo a‘; remanet d 1 . 

Non dilfimiliter pagina 141 ; hoc modo. 

Si fint quatuor Uter * continue proportionali* i cuius a differenti* mediorum , plus f olido 
gu* truia* f,cio ex triplo r e Ct angulo fui medqs, vel extremis, & eadem differentia mediorum , aqua- 

f fi fi^do a reB angulo triplo pradiBo , m differentiam extremorum . 

. Sunt latera continue proportionalia , a > b ; 1 -ff- differentia mediorum eft 

b V- i huius cubus eft b‘ _ j -4- ije 3 -ff- — ~{— i at vero redangulum fub 

medijs eft — , cuius triplum eft 3 , quo dudlo in b if- i differentiam me- 
diorum laterum, producitur 3 — 3 -ff-i quo addito ad cubum iam dictum , 

fit b' — ~ . Hoc idem autem euenit , fi multiplicetur redlangulum fub me- 
dijs, pera — -fj- • differentiam extremorum ; & prouenit b' . Ceterum 

ft^ipofuimus a , maius effe extremum e quatuor lateribus proportionalibus ; proin- 
de b ; maius eft , quam -V- ; quamobrem differentia mediorum laterum eft b 

-V- quemadmodum differentia extremorum eft a fj- , 

Ita pagina 146 . 

2?* naJua Differenti, * inter primam , dr tertiam ad differentiam inter fecundam , (jr qutrum in 

f tr >‘ quatuor continue proportionalium , eft vt prima ad fecundam, atque adeo vt fecunda 
ad tertiam , vt tertia ad quartam . 

Sit prima a , fecunda b , tertia erit & quarta erit -ff- igitur funt in conti- 
nua ratione ; vt vero differentia inter primam, & tertiam, eft — a ita qnidem 
differentia inter fecundam, & quartam eft -ia b. Oftendendum eft , ita effe 

— a ad b, vt a ad b,- Quoniam enim fi fint proportionales — a; -ff- 

— b; a,- & b; erit faftura fub extremis, aquale fa&o fub medijs ; propterca 

— ab; aequabitur — a b. At ita fe habet, nam - —ab; idem eft , quod 

* At vero -Vr a b; idem eft quod at elidendo a , fit hq- ; vt 

prius; quare proportionales erunt h* magnitudines, vt a ad b ; ita -— — a ad 
-fa b. Quod nobis erat miuiictum oftendere, 

Infuper pagina 147. 

n In ferie qiatuor continue proporttionalinm , vt eft prima ad fecundam , &c. ita aggrt- 

tfZZ- £*l» m P r ‘ m£ ’ O" ‘d aggregatum fecunda, & quarta. 

UlnJlrnKtHr . Sit 
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'Sit prima 3 , fecunda b, tertia erit -V-, & quarta -U_ A»,,»»,. . ' . 

bl "* C S.‘ I *• 4 5*. b ' + -tf ■ VI aZm 

• » » noc CIt a D ~ r- » ducatur b jn a 44 fit a k >« 

Sunt ergo 10 eadem ratione . ~ i • 

Hac igitur ratione in fuperioribus operationibus fraCliones, ouas dirrh,™.,. 
minimos terminos redicuntur i quod ibi vr divimne «• i • < * Uas , Iccbarnus > ac * ***•*!&*& 
attulimus caufain . ° b «am qua^. 

tum> &ab huiufmodi ftudijs paratum , tractiones ad minirnX°i!! lm ^ S 10 ^' S in ^ ruc ' 
vt in proxime habita pragmatu videre’ £«? & * 
tueri licebit Arq; e.ianfalibi fupra vbi reduCbo ad^mmostorXsnclaT;^ 
huiufmodi redudionem cuilibet facillimum erit ex prateeptis traditis, perfieS? & 

S C H O L 1 O JY . 


A gr ““,' " d r . V, cum >u t . 

diceremus , f, . | b feltdo * Ruetur x. pUuo-plua , ; & rNr J ms f . _ y r e , 

mr x plurso-pUno ; quutuor effeeounnue proportionales , i quibus cubi alterni lumtt, V,/- 

feruu, per ifolldnnt , Jl, vero ^pluno-pLL duitu alterL extrema tlJZ^et 

turum areis f nt, alterni /imp, urum , ejhjue u, pnmumsnor inter extrema,, &T!fila7- 

"J 1*T' W T ,, t defoderet, /ic An.ljteei fe hebet / * 

,'rV.^ "f ^ continue proportionales, quarum cubi funt 

fun “ ntur j « d'- & -*f «e!n fi"et ~Z"~. 

aggre.,ari “ *p t r » & g *i* -77- quorum differentia eft g‘ f -u~ _ d> _ _»d_ 
hoc autem dudo in d, alteram ex extremis, fit d g' 4. -iX _ d' j! v 
erit comparationis homogeneura . T .oenoc 

dto 'iT fiS 'V CUi *, ddi '° cubo , tmi i termini , hoc eft . ad- 

aito ,, d deinde cubo fecundi termini ; hoc eft e' addito ad -si- cu 

bum quarti termini , fit -ff t g‘ quorum differentia eft -}*- | — d' X & 

hoc eft coefficiens folidum , quod dudum in d alteram extremarum , facit -X ’* 
d g — d — -fr hoc autem fi adfcifcat d' , facit -Jf * d t' »i_ 0 ‘' 1 T 

rat comparationis homogeneum , &c. ~ s ‘* quod e 

Nec diflimili modo cum altera adhibetur extrema, &c, 

KcCle propterea dicebatur effe quatuor continue proportionales, Scc. Hoc itaaue mo. 
do, aquationis ad hoc genus pertinentis naturam /um a fccutus. q 

Intenm aduerte fimil> artificio cattera quidem inquiri, quat dccquationibus cuiufo- 

ssr. ssrX' w * •» * io » * *■ *«& , 

Si a‘ 4 * b a', atquetur x folido-folido,- Sc rurfus e* — b e' , atquetur z folido-fo- 

UUO • dr *to. nubit* 

Sunt fex continue proportionales, quarum alterne fumptarum differentia eft b 

ouarum akemff^^ ** ^ tiu(ais ex [ K ^ mquadrato-cubum differentia: reli- 
• dCmqUe Pnml ,ntcbi S itur min °t inter extremas , fit 
marum! fU “ PU quinque P nmjrum * & c differentia quinque polbat- 

Sunto continui proportionales ., *, 4 , 8, 16, j*. ,CCti. QC,*quabitur 
1 R^aa ' FltqUC * R ,,;&ruffus 1 cc — »« QC.atquabitur fitque 

Si cnitn ad 1 , addatur 4 , fit j, cui fi addatur 1 tf , fit 1 1 . Deinde fi ad a , ad- 
dltur 8 , tjt 10, cui £ addatur ja, fit 42 > differt autem 42 , a 21 > per 21 . 

At vero 5153631 , fieri du<Su veriufuis extrema: in quadrato-cubum differentia:, 

2 patet 


frtfenttur . 


Numeris t&- 
dtm tr*U**u 


txplitmtie per 
1 »*imtres. 
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ZxfluMti» vl- 
rrvr. 


f^uxniU f»t- 
rint 

«M/ IntttrjA . 


Jjt ft icantur 
(mftritru »- 

quxmcnts • 


O hfrruuUiU. 
quadam. 

jhrcrtmA ix 
btiltxMi dic* 
tis . 


Ixfliemti • fu* 
fradtihrnm^ 


Tnftnitur a- 
quatimus itt- 
hca. 

iXphlMfil . 
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patet ,fiquidcm, fi ad a, addatur 8 > fit io, cui addito 31 > fit 411 Deinde ad 4, fi 
addas 16, fiet ao, liquet autem 20 , differre a 41, per aa. Si vero aa , ducatur in 
ic quadratici fit 5 1 53 63 a , vt pcrfpicuum eft i hoc autem dufto in 1 , extremum vnuta 
fit idem numerus. 

Deinde fi ad 1 , addamus 4, fiet 5, huic addito 16, fit a 1 , fi vero ad a > adda- 
mus 8. fiet ioi Differt autem 10, a 21, per it , huius quadrato-cubus eft 161051 
qui duftus in 32. extremum alterum, producit 5153632 . 

Cafterum radix eft 11, & 22, nam 1, 4, & 16, conficiunt ai ,at a, & 8, ef- 
ficiunt io, quorum differentia 1 1 ; vel 52 , 8 , & a a faciunt 42 , at 16 , & 4 , fa- 
ciunt 20, quorum differentia 22. 

Si vero fuerint xqbationcs Inuerfx ; ita ratiocinandum. 

Si b a — a* aequetur z plano i & rurfus t'-bt xquetur z plano. 

Duo fune quidem latera, ad quae fic fe habet magnitudo b; vt haec tanto excef- 
fu fuperetur a maiori latere , vt hic duftus in idem latus faciat z planum , nempo 
comparationis homogeneumi at vero tanto cxceffu fuperet latus minus, vt hic duc- 
tus in idem latus minus , faciat idem z planum,- Quod primo numeris , mox vero 
Geometrice tranabimus. 

Sint 4; 6 -7-» & 8 itaut 1 -7 , exceffus , quo 8 , fuperat 6 ~ , duftus in 8 t fa- 
ciat 10 -7- > & 6 -7 j fuperat 4 , exccffu 2 -j- qui duftus in 4 , faciat 10 -j-, ergo 
1 Q__ — 6 -J- R> aequabitur 10 fitque 1 R 8,- Et rurfus 6 -f K — 1 Q aequabi- 
tur 10 -f, fitque 1 Ki 4, Latera igitur funt 4 , & 8, atque 6 coefficiens fe ha- 
bet , modo iam explicato . 

Sint infuper 6; 8 & 10; Itaut 1 -7 , exceffus , quo 10 , fuperat 8 -7 ; duc- 

tus in 10; faciat 15; quantum facit 2 -f, exceffus , quo 8 ~ fuperat 6 i ductus in 
6, ergo 1 Q. — 8 -7 R xquabitur 15 , fitque i R, 10 , & rurfus 8 -7 R — 1 Q x- 
quabitur 1 5 ! fitque 1 R , 6 . 

Infuper fint 8,- 10 -i, & ia itaut 1 -J- exceffus, quo 12 ; fuperat 10 -7 duftus 
in tu faciat 1 9 -j-> quantum facit a -7 exceffus, quo 10 -7 , fuperat 8 ,- duftus in 
8 i ergo i Q — »0 -j- R xquabitur 19 -j- fitque 1 R 12 ; & rurfus 10 -7 R — 1 Q, 
arquabitur 19 Sc fit 1 R, 8. 

Hk autem obferua tres effe quantitates, quod commune eft tribus quibufeunque 
quantitatibus,- itaut fafta a lateribus in coefncientem conftituant planum, quod ap- 
plicatum, ad laterum aggregatum, cocfficientcm reftituant. 

Cxterum qus paulo antea dicebamus, nullo labore Geometrici offendi poffunt, 
eft enim Theorema . 

Si fint tres epuent itetes, iuut prims fuperente fecundum, fecunde fuperet tertiem, vel prime 
deficiente e fecunde fecunde defiet et e ttrtia , differentia veri inter premam , (fi fecundem 
dulfe in primens, tentum feciet , quantum defierent i e inter fecundem , (fi tertiem , dulfe 
in tertiem . Suedrecum maxime, minus relf ungula fub eedem , (fi medt* equule f fi ree - 
e ungula fui minime , (fi medie , minus quudreto eiufdem minime . 

Quoniam enim fi dux fint reftx, quarum maior, qux dicatur prima fefta fit per 
inxqualia , minor , qux dicatur fecunda fic aqualis maiori ipfius primx fegmenta ; 
qux fit itidem per inxqualia diutfa ; itaut faftum fub prima , & minori fegmento , 
f quale fit fafto fub fegmentis fccundx, fequitur intentum . Quadratum enim pri- 
ms , minus reftangulo fub eadem , & fegmentorum vno, puta maiori , idem eft , 
quod rcftangulum fub eadem, & fegmento reliquo, nempe minori,- Et rcftangulum 
fab fecunda , qux fupponitur squalis maiori fegmento prims ; & fegmentorum vno 
puta minori, minus quadrato eiufdem minoris fegmenti , idem eft , quod rcftangu- 
lum fub ijfdem fegmentis . Sed faftum fub prima , & fegmento minori , ex bypo- 
thcfi squale eft fafto fub fegmentis fecunds ,- ergo quadratum prims minos reftan- 
gulo fub eadem , & fegmento -maiori , xquabitur fafto fub fecunda , & fegmento 
minori, minus quadrato minoris. Et hsc de squatione quadratica . 

Si b plaao a — a' squetur z folido , & rurfus e' — b plano e s<fh<tur z 
folido - 

Sutu tres proportionales, quarum quadrata, alterne accepta differunt per b pla- 
num 
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num ; fit vero z folidum duflu alterius extrema; in differentiam quadratorum i re- 
liquis; cftque a ; prima minor inter extremas, fit quidem tertia . 

Sint proportionales ■ , lt a , i ; ergo 3 R — / C aquabitur a ; fitque 1 R , 1 ; *“"' 1 
Uurfus 1 C — 3 K aquabitur 2 , fitque 1 It, 2 , vel (unt proportionales z> 4 , 8, Se “ 

52 R — 1 C cquabuur 96, fitque 1 K.iiRuifus 1 C — 52 R aquabitur 96 , fitque 
« R. 8. 

Quadratum enim ex 1 , cft 1 ; ex 2 , cft 4 , quorum aggregatum eft 5 ; d quo fi 
demplcris 2 ; 'quadratum ipfius iv 2 , remanet 3 , coelficicns . Item quadratum ex 
lert 4; quadratum ex 8, cft 64, quorum (ummaeft 68; a quo Ii dempfcris 16, quadra- 
tum ex 4, remanet 52, coclfieicns, &c. 

Deinde ad comparationis homogcncum quod attinet. Si 1 , vna e duabus extre- ,g 

mis, ducatur in a differentiam quadratorum d Ri 2 , fit 2 , qua; funt 2 , fic 4 > fit a f ->•«/■«•< *»- 
comparationis homogcncum. Item fi a ; extremarum vna ducatur in 48 i drfferen- 
tiam quadratorum, qux funr 16, & 64; fit 96 , comparationis homogcncum. 

Non erit abs re hic nonnihil immorari. 

Er certe Ii fint tres propoitionales x , R 2 , 2 , & quadrata alterne fumantur dif- zxfliaatfit 
ferunt per 3 ; fiquidcm quadratum ex 1 , elt 1 ; cui (i addatur 4 , quadratum ex 2 ,• • 

fiet 5, a quo fi auferatur 2, quadratum ex Bi 2 ; remanebit 3 , fit preterea manife- 
ftum cft 2 , fieri duiftu alterius cxtrrinf , &c. Nani fi fumatur pro extremo r ; dif- 
ferentia quadratorum a reliquis, erit 2 , qui duftus in 2; facit 2 i. Si vero fumatur 
2 ; differentia quadratorum ii reliquis , erit 1 , qu{ duCta in 2 ; facit 2 ; 

De aquationibus nullus eft ambigendi locus ; nam fi 1 R valor cft 1 ; 3 R ■ va- •*?*«•« >*» 
lebunt 3; & 1 C valebit 1 i Si auferamus 1 , a 3 , remanebit 2 , numerus confti- 
tuens alteram xquatioms partem. Prfterca fi 1 R valor fit 2 , 1 C valebit 8 > & 3 
R valebunt 6, his ablatis abs 8, remanet idem numerus 2 . 

Ad aliud exemplum quod attinet , quadratum ex a cft 4 , cui fi addatur 64 , 
quadratum ex 8 , fiet fumma 68 , a quo fi auferamus 16 , quadratum ex 4, re- 
manebit $2« 

Deinde fi a 64, quadrato ex 8; auferamus 16, quadratum ex 4 , remanebit 48; 
qui du&us in 2 > facit 96,- Vel fi a quadrato ex 4, nempe 16; auferamus 4 , qua- 
drj-um ex 2 > remanebit numerus 12; qui ductus in 8; facit pariter 96. Ad xqua- 
tiones, quod attinet. Si 1 R valor eft 2; cate 32 R valebunt 104; a quo fi aufe- 
ramus 8 ; cubum ex eodem 2 ; remanebit 96 ; faciens alrcram xquationis partem... 

Si vero t K dicatur 8, eius cubus erit 512 , de 52 R , valebunt 416 . Si veto au- 
feramus 416 abs 5 12 ; remanebit 96. 

Si b pl.pl. a — a’ xquetur z pl.folido; & rurfus e' — b pl.pl. 1 xquetur z pia- jEfiutimn 
nofolido. 

Sunt quinque magnitudines continue proportionales , a quibus quadrato-qua- 
drata alterne fumpta differunt perb plano-planum,- fit vero z plano-folidum duiftu 
alterius extremp in differentiam quadrato quadratorum d reliquis alterne fumptis 
fitque a, prima , at c, quinta . Vnde fi fint continue proportionales 1 j. IJi » ttumnii «- 

9 t QQ^.lk QQJ i2.u Q_ 1 Q C ;quab.io,& fit 1 R, i.fic 1 Q C — 1 1 R ?quab.io,fic fit 1 R,a. •"*— 

Et quidem ti quadrato-quadrata numerorum illorum continue proportionalium Hucltntu trm- 
alterni fumantur, differunt per 1 1 ; etenim fi ad 1 ; quadrato-quadratum ex 1 ; ad. 
datur 4, quadrato-quadratum ex Iji Q Q.4, fit J; cui fiaddatur 16, quadrato-qua- 
dratum ex 2 , fit 2 1 . At verb fi ad 2 , quadrato-quadratum ex Bi QJJ 2 ; addatur 
8 ; quadrato-quadratum ex Ri Q Q 8 , fit 10 : condat autem 10 , differre d 2 1 per 
1 1 . At vero 1 o , fieri du&u alterius extremi , fice, patet , fiquidcm fi ad 2 qua- 
drato-quadratum ex 9e QJ5.2 i addatur 8 ; fciliccc quadrato-quadratum ex ii Q, 

Q_8 , fit fumma 10, at verb ad 4, numerum, qui cft quadrato-quadratum ex SQ. 

Q4.fi addatur 16, nempe quadrato-quadratum ex 2 , fit 20. Manifefturru. 
eft autem 10, differre d ao , per 10, hic fi ducatur in 1 , cxtrcinu.u vnuta* 
fit 10, fice. 

Deinde fi ad 1 , addamus 4; fit 5; fi vero ad 2, addamus 81 fit 10 , dmert auteau 
10 i 5 , per 5 i hic fi ducatur in 2 ; extremum alterum , producitur idem» 
numerus 10. 2 1 Cscte : 
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Cancrum cx haiftcnus traditis , conflabit aperrc , vndc huiufmodi aquationum— 
ratio proucmat . lntcrim , Se modo iam explicato poteft quidem oftendt > vnde* 
conflet ratio» qua veritates iam tradit? fuerint adinuentx. . 

Si b a’ »J* a' xquetur z folido . Et rurfus b e' — e' cquetur z folido. 

Sunt tres proportionales, quarum alterne lumptarum differentia eft b ; at vero z 
folidum fit duilu alterius extremx in quadratum differenti? reliquarum alterne futn- 
ptarum. Dumq; prima intclligitur, minor inter extremas» a cfl differentia, alterne 
fumpta primarum duarum, Se c differentia duarum poftrcmarum. 

Sunto quidem proportionales i , a » 4 , vtique 3 Q ift 1 C aequatur 4 , fit 
1 R, 1 . Rurlus 3 Ct— 1 C aequatur 4, fit 1 R,a . 

Vel funto proportionales 1, 4, 8. Vtique «CijtiC aquabitur 3» , Se fit 1 R, 
2. Rurfus 6 Q — r C aequabitur 31, Se fit 1 R; 4. 

H.e autem pquationes numeris explicari nullo negotio poffunt. 

Si b a* a' atquetur z planofolido. Se rurfus b e' — e' aequetur z plano- 
folido. 

Sunt quinque continai! proportionales, quarum alterne fumptarum differentra eft 
bi at z planofolidum fit ductu alterius extrem? in quadraro-quadratum differenta: 
reliquarum alterne fumptarum i Atque dum prima inrelligatur minor inter extre- 
mas , cfl a differentia quatuor primarum alterne lumptarum., Se c differentia qua- 
tuor poflremarum . 

Sunto proportionales 1, 2, 4,8,16; Se 11 QQJ • QC aequabitur 10000; fitque 
1 R j. 

Et rurfus 1 1 Q Q^— 1 Q_C xquabitur 10000 fitque t R 10. 

Si proportionales dentur, 1,2,4,8,16, certe alterne fumptorum differentia 
erit 11; nam fi ad 1, addatur 4 ; fit 5, cui addito 16; fit 21 . Deinde ad 2 ; addi- 
to 8 : fit 10 ,- Conflat autem 21 differre a 10 per uj Fieri autem 10000 , vt dic- 
tum cfl; patet, nam ad z; addito 8 i fit 10, Se ad 4, addito 16, fit 20; perlpicuum 
eft horum differentiam effe 10, cuius quadrato-quadratum eft 10000 ; quo duCto 
in 1 extremum vnum fit 10000 . Deinde fi ad 1 , addatur 4 ; fit 5, Se li ad 2 ad- 
datur 8 , fit 10 quorum differentia cfl 3 , cuius quafirato-quadratum cfl 625, quo 
dudto in 16, extremum alterum, fit 10000, Vt fupra autem poterunt aquationes , 
ad examen vocari . 

Si b planum a' fa' ?queturz planofolido . Et rurfus b planum c' — e' xquetur z 
palnofolido . 

Sunt fex continue proportionales , quarum extremx du£tx in differen- 
tiam quart? , Se prima: faciunt b planum. At vero z planofolidum fit, fcu componi- 
tur ex cubo differenti? quarta:. Se prima; in b planum, plus quadrato ciufdcm dif- 
ferentis . Vel componitur ex cubo differentis quinta:. Se fecunda: in b planum, 
minus quadrato illius differentis, inter quintam, Se fecundam. 

Cum autem prima intclligitur minor inter extremas, cfl a, differentia prims , Se 
quartx. Se e fit differentia fccundx, Se quintx. 

Sunto proportionales 1,2,4, 8, 16, 32, Se 23 1 C t t QC xquabitur 96040, 
fitque 1 R , 7; Et rurfus 231 C — 1 Q_C xquabitur 96040 fitque 1 R , 14 . Sint 
fex proportionales numeri nmdiSti; differentia primi , Se quarti , dum intclligitur 
primus minor inter extremas» eft 7, hxc autem, differentia , fi ducatur in extremo- 
rum fummam, fit 231 ; fit vero 96040, ex 343cubodifferentixquani.se primi .nem- 
pe 7, in 2 80, hoc eft 2 3 1 , plus 49; quadrato ciufdcm differentis . Vel cx cubo 
numeri 14, qui eft differentia fecundi. Se quinti in 35 , differentiam inter 231 , Se 
196 quadratum eiufdem 14, producitur idem numerus 96040. 

Si b fol. a ! f a' xquetur z planofolido . Et rurfus b foL c‘ — e' xquetur z plano 
folido. Sunt fex continue proportionales, quarum cxtrem? dudsin quadratum ex 
differentia primx , Se tertix faciunt b folidum . Fit vero z planofolidum ex b foli- 
do, plus cubo differenti? inter tertiam. Se primam , in quadratum eiufdem differen- 
ti? . Ve! fit z planofolidum cx b folido, minus cubo a differentia inter fecundam » 
Se quartam, in quadratum illius differenti? inter fecundam , Se quartam . Dumquc pr ima 
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intclligitur minor inter extremas, fit a, tertia minus prima, & e, fir quarta minus fecunda 

Sint proportionales 1 . a , 4. 8, i< 5 , 32 , Sc 297 Q * , Q_C ? quabitur 2918.' »r«.mv« 
& iit 1 K , 3 , & rurfus 297 Q__ 1 Q C xquabitur 2916 , Atque 1 R 6 . Hec vero d,m w "- 
fupradictorum imitatione, & declarari» & demonftrari poterunt . 

Iterum ad inuerfas, quod attinet. 

Infiiper (i b pl. a — a' aequetur z folido , & rurfus c' _ b pl. e xquetur z foli- w/.*» , 
do. Sunt tres proportionales , quarum quadrata fimul uiniUa conficiunt b pl. . At l “ 
vero extremarum lutnma duefa in media: quadratum facit z folidum . Vel extrema- **' 
rum altera du£ta in aggregatum quadratorum a duabus reliquis, facit z folidum , 
fitque a, alterutra extremarum, & c, earundem lumma. Vt fi fint 1 , 1, 4 , Sc 21 
R — 1 C arquabitur 20, fitque 1 R, 1, vel 4. Rurfus 1 C — 21 R xquabitur 20 , 
firque 1 R, 5 . Vel fint proportionales 2, 4, 8, & 8 4 R_ 1 Cxquabitur i<So, fit- 
que 1 1 < , 2, vel 8, & rurfus 1 C — 84 R cquabitur ifio, fitque 1 R, 10. 

Si b a’ — a' aequetur z folido , & rurfus b c* | e' xquetur z folido. 

Sunt tres proportionales, quarum fumma efl b, at vero coropofita e duabus pri- 
mis addita compofitx , c duabus reliquis , & hoc aggregatum du&um in medix _ 

quadratum facit z folidum. Vel. altera extremarum ducta in quadratum compofitx 
a duabus reliquis facit z folidum; Sc fit a alterutra prxdi&arum compofitarum , & 
e media inter ipfas extremas. 

Sint proportionales i,i,4,& 7 Q_iC xquabitur 3«, fitque 1 R 3, veltf, 

& rurfus 7 QJ 1 C xquabitur 3 6, fitque 1 R, 2. 

Vel fint proportionales 2 , 4, 8, & 14 Q^— 1 C xquabitur 288; &fitiR,« f 
vel 12, & rurfus 14 1 C xquabitur 288; fitque 2 R, 4. 

Qux profedto funt manifefta; Si enim fint 1 , 2 , 4 , numeri continui proportio- 
nales, fumma ipforum eft 7; compofitus vero numerus e duobus primis , eft 3 ; at 
ex duobus reliquis eft 6; quorum fumma eft 9, quxdu&ain 4; medix quadratum 
facit 36, eodemque padlo difeurrendum eft fuppofitis proportionalibus 2,4,8. 

Quandoquidcmcumfucrintxquationcsi4Q— 1 Czl 288, Sc i4Qt 1 Cs 288, 

Sunt tres proportionales 2, 4, 8 ; horum fumma eft 14 , at vero 288, fit fi 6 
compofitus i duobus primis addatur 12, compofito i duobus reliquis, & prouenie 
18; hic autem numerus fi ducatur in ■ 6 quadratum medij, prouenit 288 . Vel fi 8 
alter extremorum numerus ducatur in 3 6 quadratum copofiti a duobus reliquis, fit 288 . 

Fit autem in prima xquatione 1 R valor , alteruter prxdiCforum compofitorum, ni- 
mirum 6 , compofitus ex 2 , & 4 ; vel 1 2 , compofitus e duobus reliquis . In altera 
vero fit 1 R valor 4, medius proportionalis, &c. 

Cxterum hic omnia demonftrari poffunt , ad cum quem fupcrids explicuimus o™.;, „7«. 
modum; fupradiiftorum enim imitatione, & qux ha&cnus in medium attulimus, & 
qux deinceps afferemus offendi commode poffunt. 7,/- 
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Qua induftria Analyfta vitijs laborantes 
aquationes emendet, & quo 
paclo tilfuix "» c fiat. 


C A P V T XXI. 


P Reparatione cilrantur squ, itiones vitijs laborantes , que cum alioquin mc- 
chanicen rclpuant, explicabiles fiunt; vel nimirum noua inftirura Zetcfi » vel 
Plafmatis, fiue etiam Syncrifcos repetitis vcftigijs . Pluribus autem modis 
prxparatio contingit, e quibus quilibet ad aquationis ptopofiti , fiue re , fiue nu- 
mero, felicem explicationem conducit. 

Primo quidem fit quadam tranlmutationc per additionem , vel fubtraCtioncm. Se- 
cundo per immutationem terminorum, vt qui primus, per mctamorphofin poftte- 
mus euadat, & contra . Tertio per tranlmutationcm quarundam aquationum in_. 
alias . Quarto per equam diuilioncm . Quinto per quandatn fpccicm irregularis 
defcenfus . 

Primus quidem preparationis modus valet aduersfis cquationis vitium; illud Grp- 
ci , troAra-aSd». Latini autem nimiam . feu multiplicem affectionem ,- appellant hic au- 
tem tranlmutationis modus expurgatio per vncias dici confucuit ; propterea quod 
fit per quafdam additas , vel lubtraCtas cocfficicntis partes , etenim hoc artificio. 
Poteftates affecte (ub extremo parodico gradu , quem (u/bnent coclficicntcs radici 
homogenex regulariter huiufniodi affectione liberantur, falua numerorum lymtnc- 
tria, vt fi fuerit a‘ <J* 1 b a ~ z plano, xquatio , acqucadco poteflas eft uffc&a, 
& quidem fub extremo parodico gradu, cuiusttiodi efi a, quem fuftinct b cocffi- 
cicns radici homogenea , hac autem praeparandi ratione hxc xquatio , & extere li- 
berantur affc&ione , lalua numerorum fymmetria . Quoniam vcromultiplex xqua- 
tio cft, pro multiplici poteftatum natura;aha fiquidem cftquadratica, aiia cubica , 
alia quadrato-quadrarica , Scc. Hoc oblcruandum , nempe omnium huiufmodi 
tranlmutationum fpecicm, fieri per determinatas cocfficientis partes; led ratio partium 
diuerfa , pro xquationum diuerfirate , quod etiam in opere plafmarico contingeic 
notauimus. In xquationibus igitur quadraticis, pars adhibenda pro huiufmodi ttan- 
fmutationc, cft coellicientis dimidium. In cubicis cft tertia pars. In quadrato- qua- 
draticis cft quarta pars, m quadrato-cubiciseft quinta pars, in cubo cubicis cft (exta 
pars; Itaur denominatio (ubmultiplicis proportionis, nimirum panis ad totum , ha. 
beatur ab exponente poteftatis prxpolita particula fub , vt denominatio rationis 
multiplicis, ad partem adhibendam , ex ipfomct exponente dcfum.uur ; quare cum 
quadrati exponens fit 1 ! propterea in hac pragmatia fumenda cft pars, ad quam 
codficicns rationem habet duplam; in cubis rationem habeat triplam , Scc. atque 
adeo pars erit lubdupla cocfficientis in quadratis; lubtripla incubis, & ita dein- 
ceps , Scc. & quia affeftiones fub‘co gradu proficifcuntur a cremento , vel decre- 
mento, quo affeda inteliigitur radix, de qua primo quxrcbarur; Propterea in a blutio- 
nibus quadraticis coctficicns magnitudo dupla cft diCti crementi , vel decremem i, 
in cubicis eft tripla, de ita deinceps , exempli gratia ; Si fit xquatio a' t a b a ~Z. * 
plano, quoniam xquatio quadrarica eft, coclhcicns magnitudo; puta a b, cupla cft 
cremenu illius, quo radix intelligitur affcCta , ctcnun a , intclhgitur affici cremen- 
to b. 
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Deinde fi fit a' *{* 3 b a‘ “ z folido . Quoniam xquatio cubica eft , 3 b cocffi- 
cicns, tripla eft illius crementi, quo radix a, intclhgitur affofta, Scc. Proinde ad Pla- 
fma delendum. Illud enim plaimaticumefTe neminem latet ; contraria via iunt partes 
coefficientis conditionarix , quas vncias appellant , contraria inquam via funt acci- 
pienda: huiufmodi conditionarix vncix cocfficicntium radici homogenearum . Pro- 
ptcrea in quadratis oportet iumerc dimidium , in cubis trientem, &c. Sc huiufroo- 
di c onditionarijs vncijs (conditionarix autem funt , pro poteihtis , atque adeo x* 
quationis conditione ) allicitur radix ; atque hunc in modum fit de qua loquimur 
trafmutatio ; vnde iu Qiiadratis radix eft afieifta coefficientis fcmiHc , in Cubis , 
triente . 

Si poteftas affcifta fuerit, affirmate , vt a poteftas afFcifta lit adiundlionc homoge- 
nci fub a b , cocfficientt longitudine, & a parodico extremo gradu , cuiufmodi eft a' 

2 b a zZ t plano . Cum itaque lit xquatio affirmata : radix afficitur affirmati .i con- 
diuonarijs vncijs iplius ab, coefficientis, & radix lic affedta ftatuatur e; atque adeo e, 
minus conditionarijs vncijs iplius coefficientis , xquabitur a ; Sc fub hac noua fpe- 
cic primo atquatio propofita dirigetur, ac ordinabitur noua , quod exemplo rem il- 
lutlrabimus. 

Si a' 4 * 2 b a xquetur z plano. Hxc xqualitas plafmatica dicenda eft , cum in 
ordine climadicaruin magnitudinum latus proxime quadrato fucccdat , & hic pro- 
ponitur, quadratum affeiftum fub latere , cumque allectio fit per affirmationem-, 
propterca fuit plafma per additionem femiffis coefficientis fub latere ; quamobrem 
ad plafma delendum , fieri debet expurgatio per femiflem iplius coefficientis , & 
vt Grxci dicunt , per n'/uriAsitu , 

Propterca a b, radix nempe adau&a nota magnitudine b ; qux dimidium eft 
coefficientis abi dicature; ergo c — b, aequabitur a, cum autem xquatio plafmati- 
ca fuerit propofita a' t 1 b 1 xqualc z plano ; ob id quadratum abs e — b, 
plus plano fub b bis in c — b, aquabitur z plano, faclaque de c , ordinatione fe- 
cundum Artem, reperiemuse* — b'xquari z plano ; ac demum per antithefin e' ae- 
quabitur z plano t b* , & ita xquatio primo propofita exvta eft afte&ione fub gra- 
du extremo. 

Si vero innotefest e; nequit a; ignorari. 

Sit vilius a, valor % ; & b,- 10 ; z planum vero fit 115, vtique a f b; valebit 15 ; 
& ita e, valebit ij, 11 vero ab e, auferatur b , neinpc de 15 , fubtrahatur 10 , re- 
manebit 5 ; nimirum i, at vero quadratum abs e — b, hoc eft a j ; erit a j , huic li 
addatur planum fidium fub z b in c — b hoc eft fub 20 , & j , quod eft 100 , fiet 
fumma 11;, xqualis alteri (quationis parti . 

Si fit (quatio a' >f* 3 b a‘ «J* d plano a " z folido . Cum in ordine magnitudi- 
num clima&icarum proximi! cubo fucccdat quadratum . 

H(C xqualitas, in qua cubus afficitur fub quadrato Plafmatica erit , & aliundeef- 
fidla ; & quoniam eft affeftio affirmata ;ob id Plafma fuit per additionem ; cumque 
fit xquatio cubica , fuit per additionem trientis 3 b , coefficientis , prout cubi condi- 
tio requirit . Itaque ad tollendum Plafma , fiat expurgatio diatritemorion , hoc eft 
per tertiam panenn atque adeo a b;efto es proinde c — b erit a, & ob id cu- 
Dus abs e — b, nimirum e' — 3 b e* 3 b* e _ b' pias folido abs 3 b in qua- 
dratum ex e — b plus folido abs d pl. in e — b , xquabitur z folido , St ordinata- 
Cquatione, e' «ft d’pF.^— 3 b‘ c xquabitur z folido d pl. b — ab'. 

Et hxc noua xquatio pura eft, ab atfeiftione illa fub quadraro , qua primum 
xquatio propofita, obruebatur. 

Secundo a poteftas afficiatur multa homogcnci fub 1 b coefficiente , Sc a extremo 
parodico gradu, cum affeiftio fit negata vtique a , afficietur negate a conditionarijs 
1 b, coefficientis vncijs, & ita ftatuetur e, atque adeo e plus illis conditionarijs vncijs 
iplius 2 b coefficientis xquabitur|a , & ita (quatio illa primum propofita , fub hac no- 

fpccie dirigetur, & ordinabitur noua, que quidem eucmet prorfus immunis ab 
illa afifeiftionc fub extremo gradu . 

Proponatur a'— a b a (quari z pl'ano. Quoniam xquatio eft huiufmodi, vt qua- 
dratum 
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dratum afficiatur fub latere , & latui quadrato proxime fuccedat , xquatio plafmJ- 
tica eft aliundeuc elfcdla ; cum vcr6 lit affectio negata , fuit plafma per fubtra&io- 
nem, & quoniam aquatio eft quadratica , erit ob id plafma per fubtraftionem fe- 
mellis coefficientis > rnxta conditionem quadrati , qux eft poteftas rationis duplica- 
ta . Itaque a — b, ftatuetur c, ergo e 4 * b erit a; atque adeo quadratum abs c t 
b aquabitur z plano > at vero fi a quadrato ex e b» fubtrahatur planum illud * 
b e 2 b‘ remanebit e* — b' proinde e‘ — b' atquabitur z plano , & per antithe- 
fin c‘ aequabitur z plano b’. 

Proponatur a‘ — 3 b a* aquari z folido. Aquatio plafmatica erit per fubtractio- 
nem trientis cocfficrcmis , ad tollendum itaque plafma fiat expurgatio per diatrite- 
morion, feu per trientem, & a — b ftatuatur c, & xquatio de ipfa e ordinabitur; (i 
itaque a — b ftatuatur c, ob id e *{♦ b erit a , atque adro cubus ab e rj* b minus 
folido abs 3 b, in quadratum ex c b trquabitur z folido ; itaque e' — 3 b* c ” 
a b' aquabitur z folido , & per antithelin e 1 — 3 b’ c xquabitur z folido 
2 b' . 

Proponatur homogeneum fub 1 b cocfficicnte , 8 c a extremo gradu affici multa a 
potcftatis ; cum itaque poteftas negetur de homogcnco aftedionis , & potius afficiat, 
quam afficiatur vncif conditionarip ipfius b coefficientis multabuntur a potcftatc, 
& ftatuetur efTe e; atque adeo vncix iplius b coefficientis. minus radice c xquabun- 
tur a, fub hac vero noua fpecie xquatio prima propofita dirigetur , & nona ordi- 
nabitur, qux quidem prorfus immunis erit ab illa affe&ione fub extremo gradu. 

Proponitur 1 b a — a‘ xquari z plano, hxc xquatio plafmatica eft, fuirque plaf- 
ma per fubtracf ionem radicis] , a fimiflb coefficientis . Statuatur b — a clfe e , ergo 
b c erit a, proinde quadratum abs b — e , nimirum c' — 2 b e b‘ fi aufera- 

tur ab illo plano , quod continetur fub b — c , Sc 2 J> remanebit b' — e* , Sc hoc 
refiduum xquabitur z plano, & per antithelin fiet e' — b’ — z plano , immunis ab 
affedione , Scc. Numeris autem hxc omnia polfuntilluftrari; ex ha^lenus vero dic- 
tis facile conflabit quomodo in exteris xquationibus procedendum fit. 


R.EDVCTIO QVADRATOR.VM 
AFFECTORVM AD PVRA. 

remedium ejl aduerfus t/juatimum ; 


Reeltertlo it3 
ejteethtt difff 
ntttr, qutmt- 
dt Grue ditet 
tter Pnm* rt~ 
durti* Vjleet- 
titmit im q** 
ejHeUreeiMm—/ 
etfftaiter etdii* 
flient 'fletni 
tU>lstert dettet 
ejeu corffuien* 
U lengtteedi- 
nt. 

DmmOreetit 


O Opus quod hic aggredimur Grfcc diceretur nranaipopa ; eftquetant$ vtilita- 
tis, in Arte, vt nihil maioris momenti reperirc liceat. 

Si a' tjt 2 b a xquetur z plano. Supponatur a *j* b, effe e. Dico e' 
xquari z plano b* . 

Quandoquidem ; Si redla linea bifariam fecctur , eidemque addatur quxdam in 
directum , quadratum autem adiun&x , plus rciftangulo fub adiundla , & diuifa.x- 
qualc fit plano. Quadratum aggregati ex dimidio diuifx , & ex adiun&a, xqualo 
erit eidem plano, plus quadrato dimidij iam difli. 

Ad huius autem veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Sit a b xquetur e, ergo e — b xquabitur a . Quoniam autem poteftas in ae- 
quatione quadratum erat , & ex e — b quadratum ortum eft c' — 2 b e b' ; hoc prop- 

tcrca , illius loco fubftituatur ; cumque xquatio foret affccfta adiun&ione plani fub 
latere, dataque cocfficicnte longitudine ■ etenim 2 b aj afficiebat a’ per affirmationem; 
proinde intelligatur 2 b, duiftum in e — b, cui xquipollct a , & proucnict 2 b e 
— ab', quo addito , ad nouam potcftatcm e' — 2 b c +Jt b' ; proucniet c’ — - b‘ 

compa- 
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comparandum cum eodem z pl., quod erat comparationis bomogeneum, vndeerit 
aquatio e' — b‘- zplano.&perantithcfinfite- ~z plano* b*. Quamobrcxquatio 
illa aflirmate a defla ra fimplicem, ac puram redufla eft, quod opus dicitur 

Confpeflus Demonft rationis. 


a' if* 2 b a danatur z plana, 
t aquetur it 4. b . 
e — b aquabitur a . 

Pjp e" — 2 b e b‘ aquabitur a ‘ . 
i 2 b e — 1 b‘ aquabitur i b a. 

~ e' — b‘ aquabitur z plano, 
t' aquabitur lapiant * b' . 

Itaque Ik z plano *f*b‘ — b; aquabitur a, de qua primo q merebatur. 

Sit 1 Q >■{* 8 R aquale 48 > & it 64 — 4 hoc eft 4 aquabitur 1 R naa.* vifU* 

Si enim aquatio fuerit « Q* 8 R = 48 , fumatur .<S quadratum 4 dimidio 
coefbcientis fublateralis illudque addatur ad 48 , comparationis bomogeneum, a«- 
gregati autem latus, puta 8, multatum eodem dimidio exhibet 4, pro radice equa- 
uonis propofitf pur? enim xquationis radix c ft 8, qua: multari debet, vt diflum, 
vt pr?dcat radix xquationis alfeflx initio propofitx . 

Si fit aquatio a‘ — 2 b a ~ z plano. Supponatur a _ b effe , c . Dico e’ , a 5- r , » 
quan z plano * b’ . 

Quandoquidem fi refla quaedam diuifa fit bifariam , eique in direflum alia fit ir " v " ■**■' 
adiefla, quadratum autem totius, minus reflangulo fub aggregato cx adiefla, & rff™ 
diuifa, &fub ipfa diuifa aequale fit plano. Quadratum differenti^ inter adieflam , & di- 
midiam, aquale erit eidena plano, plus quadrato dimidix iam diflx. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. Si a — b fupponature; 
c b xquabitur a . Quoniam autem poceftas quadratum eft , & ex e 4 * b qua- M n uA , jr 
dratum ortum eft c* _ 2 b c * b‘ , illius loco , hoc fubftituatur ; Cumque pote- *•'/*“ • <*• 
ftas afficeretur negatiue erat autem xquatio a‘ _ 2 b a - z plano, proinde inteUi- 
gatur duflum e * b, quod jquipolfec a intclligatur inquam duflum in _ x b, 8c /*«>“ 
proucniet — 2 b e — 2 b>, quo addito, ad c* — 2 b e * b‘, Sc proueniet e’ _ 

— z P 1 ?*!»» & per antithcfin e' — z plano * b' xquatio igitur negate affefla 
in puram , ac firap beem rcdufla eft. ■ , . ; , 

r- * ' ' * ^ • » . f 1 4 

. , _ ConfpeSus Demonftratioois. ] •> 


a' — 2 b 4 aquatur z plana, 
t aquatur e — b. 

< b aquabitur a . 

^ <»•> - • * e* — -2 b e * b' aquabitur 4'. 1 — 

— 2 b e — 2 b' aquabitur 2 b t, . . ■ 

e" — b' aquabitur T^plaqt*\ 1 . . r;! , i •} 
t' aquabitur z plana * b' . 

_____ > YlHV 1 :1 r 

Itaque z pl. * b‘ * b xquabitur a, de qua primo qufrebaturj 

Sit 1 Q — 8 R xquale 48, & 51 64 * 4, hoc eft 12 xquabitur 1 R . 

Si enim xquatio fuerit 1 8 R~ 48. Sumatur 16, quadratumex 4, dimi- 

dio coeificicntis fublateralis illudque addatur ad 48, aggregati autem latus, adauc- 
tura prxdiflo dimidia exhibet 1 2 pro radice aquationis propofir^ , pury cniin x- 
quationes radix eft 8, quf augeri debet, vt diitum eft, vt prodeat radix xquatio- 
nis affeflx initio propofitx. 

Si a b a — a* xquecur z pl. Supponatur autem b — e, vel b t e, cflc a. 

A a ■ ^ . jji co 


Rmurtf* 4 . 
tfunth nf(4L* 
offefi*yet timf 
d4tn Ttdudia, 

frefonititr ** 
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Dico e', xquari b' — z plano . 

Quandoquidem 1 Si reda iinca fcda Iit bifariam , & non bifariam , rcdangulum 
Thttrtm » . aurem f u b tota, Se parte alterutra minus quadrato eiufdem. xqualc fit plano. Qua- 
dratum intcrmedi; lectionis , aequabitur quadrato dimidij , minus plano iam_ 
dido. 

bUagui. a. Ad huius veritatis indagationem lic procedit Analylla . 
ttAijtu* , & Si b — a xqUetur e; vtique b — c xquabitur a. 

rhtZrmln, Quoniam poteltas de homogeneo negatur ; poteftas vero cft quadratum . Qua- 
jimmjhai» dratum autem ortum ex b — e eftb' — 2 b c 4 b‘, proinde hoc loco illius fubfti- 
tuatur . Intelligatur autem b — e dudum in a b , 8c proucnict ab’ — a b e ; cum- 
que de homogeneo negetur poteftas ex a b' — a b e fubtrahatur b' — a b c 4 
c' , & remanebit b' — c‘ ~ z plano, & per antithcfin erit e“ 4 z plano — b‘, & 
rurfus e‘ S b‘ — z plano. 

aennJA kj- Vd Ii a — b equetur e vtique b + t equabitur a. 

ftikfaw Quoniam potefias eft quadratum, & quadratum ortum ex b 4 e cft b' 4 a b e 
e* proinde hoc illius loco fubftituatur. Cum autem homogeneum de quo negatur 
u T poteftas eflet a b a; propterea in a b. Intelligatur dudum b 4 e, quod a^juipol- 

let a, & proucnict a b' 4 * b e, cx quo fubtrado b‘ 4 1 bei|ie*,& remane- 
bit b’ — c‘ , quod aequabitur z plano . Et per antithcfin fiet e’ 4 z plano 3 b 1 , 
& rarius e‘ “ b‘ — z plano . 

1 , . dEquatio igitur compofita ad fimplicem reuocata cft i cumque anphibola fit du- 

plicem habet radicem . In priori quidem reductione; fiquidem b — e aquabatur a 
ex b fubdudo e, cognito redudione ; proueniet radix vna. 

Et quoniam in fecunda redudione b f e aquabatur a ; propterea ipfi b addito, 
e redudione cognito; proueniet radix altera eiufdem aquationis. 


Confpedus Demonftrationis , 


iit—*' tonatur z piant . 
t aquetar i — a. 
b — t aquabitur * . 

— b' — a b e 1 1' aquabitur a' . 
4 a b' — a b e aquabitur 1 b t. 
b 1 — e' aquabitur ^plam. 
t' aquabitur b' — z piam . 


Vel. 

t aquttur 4 — b . 
b f t aquabitur a . 

— f t 1 » r 1 1 1 aquabitur «*. 
4 i b' t 1 b e aquabitur i b a. 
b' — e' aquabitur z piant . 
e' aquabitur b ‘ — [jiant. 


Sit 16 R — I Q squale 48; Se 8 — £ 1 6, hoc eft 8 — 4, hoc eft 4 ae- 
quabitur 1 R. 

Vel 8 f pt 1 6, hoc cft 8 4 4 hoc eft iazquabicur 1 R. 

Sumirtfs . 1 , .... , 

d^uuSa. cuborum [impliciter ajfc florum [ tb quadrato ad cubos [impliciter affeflos fub 

latere. 

• : v •' ' 1 *i‘\ 

Si a’ t 3 b a\ aequetur z folido. Supponatur a' f b, efle e. 
t., afu.iMT Dico c' — 3 b’ e, xquari z folido —ab'. 

•xvri-m-i Quandoquidem; Si reda linea diuifa fit trifariam, eidemque adieda Iit alia qu?- 
l lnca ; Cubus vero ex adieda , plus folido fub quadrato adieda: , & ftlb reda 
mfUiiiMU. diuifa , xqualc fit folido . Cubus aggregati ex ad ieda , & triente , minus lolido 
giuUim. f u b triplo quadrato eiufdem trienus, Sc fub aggregato iam dido, xqttalc erit 

comme- 
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fcommcmorato folido, mirtus duplo cubo trientis’ iam di&i. 

Ad huius veritatis indagationem (ic procedit Analyfta . 

,„r?m^nr^ U 3 ', dC ^, a * k fu PP onitur »l U3ri c > ergo e_b aquabitur a . Quoniam a . 
autem potcitas erat cubus ,&ex e — b ortus cubus eft e' — a b e* + ? b* e — b' ***!*"* * 

proindfc ho C in noua aequatione, illius loco fuftituatur. Cumque aquatio effet alfir - 
mati qiudemaffefla fub quadtato,niimrum adiunflione folidi, fub longitudine, & radi- 
cis quadrato; proprerea e' — s b e t b* nimirum quadratum ex e — b, ducatur in 
3 b P r ? cluaum ‘ 3 ue 3 b c' — 6 b- c t 3 b' addatur ipfi e’ — a b e‘ t 3 b’ u 

“ b 1 & k P roucm " e ‘ ~ e t » b; quod aquabitur a folido , & per ajtithefiiu 
e‘ — 3 b* c aequabitur z folido ~ a b’. ^ 

iBquatio igitur ilia propofita ad fimpliciorcm redufla cft . 


Confpcflus Dcmonftrarionis. 


a’ <J» 3 b a' aquatur z ftUd» . 
t aquetur a «f. b . 
t — t aquabitur a . 
e* — 1 i e <f,b‘ Aquabitur t . 

•f* e ' — 3 £ f' «J« J r — b' tquabitur «*. 

•J» j b c' — 6 b' e j b' aquabitur 3 b «*, 

r' — J b' e .f. 2 b' aquabitur z foltdo . 
t' — 3 b' t Aquabitur z fil. — . a b 1 , 

* C t i * Q aequatur 7 1 68 , & i R eft 1 6 ; i C — 48 R aequatur 7040 , fitque 1 R ab. 

Si a* — 3 b a‘, sqUetur z folido. Supponatur a — b effe e; jb+uh t»t«M 

Dico e' _ 3 b' e, aequari z folido f » b' . <■ ‘ 

Quandoquidem . Si refla quaedam fit linea , ac eius pars fit trifariam diuifa cu- 
bus autem ipfius line? , minus folido comprehcnfo fub quadrato eiufdem , & fub 
trifariam diuifa parte , cuidam folido fuerit aqualis i cubus differenti? inter trien- 
tem, & latus cubi iam difli, minus folido fub triplo quadrato trientis, & fub praj- 
difla differentia , aequabitur eidem folido plus duplo cubo trientis . 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quandoquidem a — b fupponitur e ; ergo e t b aquabitur a . Quoniam autem- ± 

poteftas erat cubus . Cubus autem ortus ex e f b , eft e' f 3 b e* f 3 b’ e t b'; rs» 

propterea, hoc eius loco iuftituatur . Cumque aquatio effet negatiufc affefla fub "maL.am* 
quadrato; propterea e' f 2 b c 4» b* nimirum quadratum ex e t b ducatur in 3 b, 

& proucniet 3 b e‘ f 6 b’ e ij* 3 b' fubtrahendum*. ob affeflionem negaram ex e* 
^Sbtftsb’ etb',& remanebit e' — 3 b‘e-ib', quod aquabitur z foli- 
do ; per anrithefin vero e* —3 b* e aquabitur z folido f z b'. ^Bquatio igitur illa pro- 
pofita, ad fimplkiorem naturam redufla eft, 

Confpeflus Demonftrationis. 

a' - 3 ia' aquatur zfiliaU. t , .r 

A—b aquatur c. 

.r e «J. b aquabitur a. 

4* *' 4. 3 * + 3 ** e 4. aquabitur af ' ;> ; a id / 

— 3 b a* •{. '6 b> t + 3 *' aquabitur 3 b ... 1 

»* — 3 b' t — 2 b' aquabitur faltda . 
e* 3 b' e aquabitur z fliijt «{• 

' 

jC— iaQjtquaturioJ4,&iRefti«;xC— 48Raequamr iij* & 1 ReKn><»"'*>» 

5 i 3 b «* — *' aequetur z folido. Supponatur a _ b etfs e. 

«fc.c 1 *'** " *• * Dico 
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Dico 3 b’ e — c' xquari z folido — 2 b' . Vel Aipponaiur b — a effe e . 

Dico 3 b‘ e — c' ?quari 2 b‘ — z folido. 

Quandoquidem ; Si redta linea diuifa fit trifariam,- & in ea primum affumpta (it 
pars maior triente , fub cuius quadrato , & linea ipfa trifariam diuifa folidum con- 
tineatur a quo demptus fit cubus accepti partis,- tefiduum autem fit cuidanHolido 
aequale; etiam folidum contentum fub triplo quadrato trientis, & differentia qua_ 
pars affumpta trientem fuperat, minus cubo eiufdem differentix,crit arquale folido 
iam didlo minus, duplo cubo trientis. 

Et fi fuerit rcila trifariam diuifa , in eaque affumpta fit pars minor triente » fub 
cuius quadrato , & fub trifariam diuifa contentum fit folidum ,- ex quo demptus fit 
cubus affumptx partis , refiduum aequale fit folido ; etiam folidum comprehenfum 
fub triplo quadrato trientis , & fub differentia , qua triens fuperat partem affum- 
ptam, minus cubo huiufmodi differentis, erit squale duplo cubo trientis, mi- 
nus prxdidfo folido. 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quandoquidcma — bfuppomtur aquarie, proindecf b squabitur ai QuonianL. 
autem poteffas erat cubus , & cubus ortus ex ef b eft e' 4. 3 b e* 4. 3 b‘ e 4» b' 
propterea hoc eius loco fubflituatur. Quoniam vero folidum multatur cubo;, & c- 
rat folidum fub latere 3 b , & quadrato radicis i proinde e* f * b c t b* nempo 
quadratum ex c t b ducatur in 3 b; prouenict enim 3 b e' 4. fi b' e 4. 3 b', cx- 
quo fubtrahi debet e‘ 4* 3 b c’ >f* 3 b* e ift b 1 , & remanebit 3 b' e — e' f 2 b', 
quod squabitur z folido ; per antithcfin vero 3 b* e — e' squabitur z folido ~ 2 b' . 

Propofita igitur xquatio, ad fimpliciorem naturam reda£la eft. 

Secundo. Quoniam b -- a fupponiturcicrgob — e squabitur a ; quoniam au- 
tem poteffas erat cubus , at vero cubus ortus ex b — . e eft b* _ 3 b* c f 3 b c* 
_ e* ; proinde hoc eius loco fubffituatur,- folidum autem erat multatum cubo , & c- 
rat folidum fub latere 3 b, & fub quadrato radicis,- proinde b‘ — 2 b c t c’ aem- 
pe quadratum radicis ducatur in 3b,-proucniet enim 3 b' _ fi b‘ e f 3 b e’, cx- 
quo fubtrahi debet b' _ 3 b‘ e t 3 b e‘ - c' , factaque iubrratSione ; remanet 2 b' 
— 3 b‘ e f e', quod squabitur z folido, & per antithcfin repetitam, 3 b‘ c — c' 5- 
quabitur 2 b' — z folido. 


Confpc&us demonflrationis. 

3 i a' — *' aquatur yjilidt . yrf . 

e equitur a — b, f uquelur t — a', 

t b aquabitur a . b — e aquabitur t . 

— *' 4* 3 b c’ 3 b‘ e •$, b' aquabitur n' . — b' _ 3 b‘e f 3 b c' — t' aquabitur a' 

4* lbt'<fr6b'c 4.3 b' aquabitur 3 b a\ 4. 3 1 1 3 b e' aquabitur 3 bd\ 

}b‘t — e ] 4. 2 b' aquabitur tufclidi. 2 b' _ 3 b' t f e' aquabitur z Jtl. 

3 b‘t— t' aquabitur z, JtLuU _ 2 f . 3 b' fu* t' aquabitur 1 b' - z/tb 


1 * -SL.— 1 c aqunur ijfi, & c(l i g, 8. 

48 ^ — 1 C aquabitur 128 , dr 1 g tft 4 , 

Vbi obferua in primitiua xquanone comparationis honlogcncum maius effc du- 
plo cubo trientis coeificientis fubquadraticx. " 

24 t C aquetur 648, & 1 g,ej 2 6. 

_ t?* R — * C aquabitur q 7 6,& \ g,tjl i. 

Vbi obferua in primitiua xquatione duplum cubum trientis coefficientis fub- 
quadraticx maius effe comparationis homogenco. 

'Reducito culorum affecturum tam fub quadrato, quam fublatere , 
r , j ^ t . ad culos /impliciter ajfetlos fullatere . 

ST""*" Si a' 4* 3 ^ t d plano a squetur z folido ; fitque a t b squale e . - ^ 

Dico 
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Dico C q. d plano c _ 3 b' c tcquari z folido t d plano b _ 2 b'. 

Quandoquidem. Si refla linea diuifa fit trifariam, eiqueadiefla fit refla quas 
piam i cubus autem cx adiefla, plus folido fub quadrato adiefla! , Sc ea , quar tri- 
fariam initio diuifa eft, plus fol. fub quodam plano , Sc fub adiefla (qualis fit cuidam fol. 
cubus etiam aggregati ex adiefla, & triente, plus folido, fub differentia inter planum 
diflum, Sc triplum quadratum trientis, Sc fub eo quod diximus aggregato, (qualis erit ei- 
dem folido, plus diffcrcntia,qu( eft inter folidum fub eodem pl„ Sc ttiente, Sc duplum cu- 
bumeiufdcm trientis]. Hoc Theorema verum eft, cum interfuerint conditiones pofitx in_ 
prima fequeati obferuatiooc , Sc fuo modo pro alijs alia Theoremata condi poliunt . 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Si a b aequetur c; ergo c — b aequabitur a. Quoniam autem porcftas in (qua- 
tione cubus erat, & cx e — b cubus ortus eft c‘ — 3 b c’ t 3 b' c — b'i propterea 
hoc loco illius fubftituatur, & quoniam poteftas erat affefla affirmatiue tam fub 
quadrato, quam latere , 3 b a' t d plano a afficiebat enim a' . Inrclligatur proinde 
3 b duflum in e* — 1 bcf 'b*, quod arquipollet a‘, & proucnict 3 b e‘ — d b' e 
1 3 b',quo addito, ol> affeflionem affirmatam, ad e' — 3 be' 1 3 b'e — b',& proucnict e' 

3 b’e| a b'.Intelligatur deinde duflum dpl.in e — b,& proucnict dpl.c — d pl.b.quo 

addito ad e' — 3 b‘ c t a h' , & prouc nict e' ta piT— 3 u‘ c t 2 b' — d pU b ; quod (qua- 
bitur z folido , Sc per antithefin e' | d pi. — fb' c (quabitur z folido f d plano b — 2 b 1 . 

Cubus igitur atfeflus tam fub quadrato , quam latere , ad cubum fimplicitcr af- 
feflum reduflus eft ; atque adeo «quatio in qua cubus erat affeflus , vt diflum eft 
ad fimpliciorcm eft redafla. 

Confpeflus Demonftrationis. 

4' . t 3 4 *' t d pl‘”> * xqudtur T^Jblid». 
t dquetur d f b . 
t — b dqudbitur 4 . 
e' — 3 * t‘ f 3 b' t — b ' tqaabitHr d ' . 

3 b c' — 6 b' e 3 b' denubitur 3 b d . 
e’ — 3 b' e 2 b' aquabitur 4' 3 ba-. 

d fl. t — dfl. b i aquabitur d fl. d . 
e’ t dpi. — |b* cflb 1 — dfl.b aquabitur 
t' t d pl. - 3 b‘ t aquabitur z, /et. t d pl.b — 2 b'. 

I C f 3 6 4<S 8 S aqutlur ro88,e$- 1 Jf 2 ; 

1 C «I» j6 R aquabitur 3248 , fitque I R 14, 

Vbi obferua in primidua aquatione planum fublaterfle maius efle triplo qu® 
drato trientis coefficientis longitudinis fubquadratic( . Et aggregatum , ex compa- 
rationis hotnogenco, Sc folido- faflo a triente coefficientis longitadinis fubquadra- 
tic(, in planum fublateralc maius e(Te duplo cubo eiufdem trientis. 

* C 27 130 R aqutlur 37 6, & l Rtfi 2« 

I C — 1 13 R aquabitur 88 filqut i l,il, 

Vbi obferua in primitiua aequatione planus fublateralc minus efle friplo quadra- 
to trientis longitudinis fubquadratic(i & aggregatum cx comparationis homogeneo, 
& folido afafto a triente coefficientis longitudinis fub quadratiexin planum fubla- 
tcrale maius efle duplo cubo eiufdem trientis. 

120 R dquetur 35 6, & a . 

113 R — \C dquulitur 22 fitque 1 R 1 1 . # , 

Vbi obferua in primiciua aequatione triplum quadratum trientis coefficientis lon- 
gitudinis fubquadratic^ , maius effe plano coefficiente fublateralc ; & aggregatum cx 
comparationis horrtogeneo» & folido fa&o a triente coefficientis longitudinis fub- 
quadratic? , in cocfficiens planum fublatcrale minus efle duplo cubo eiufdem trientis* 
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CnitcMu^ Si a’ 4 * 3 b a’ _ d pl. a xquetur z fol. At vero a 4 * b fupponatur e, 

Dico e' — 3 b 1 — d P L e zquari z fol. — a b> _d pl. b. ,~ 

/«i um . Quonia.Si reda iinca diuifa fit trifariam, & alia quapiam accepta fit.fub cuiusquaafa- 

to, & fub ipfa diuifa fadum fit folidum, illiquc additus fit cubus acceptae aneat ; 
Tkitm* . ex a gg rC g ato a utem fubtradum fit folidum aliud contentum fub quodam plano » 
acccptaque linea , refiduum vero cuidam folido fit atquale . Etiam cubus aggre- 
gati cx accepta, & triente ipfius diuiff, minus folido fub differentia inter triplum-, 
quadratum trientis, & planum iam didum , & fub aggregato, ex accepta, & 
tc, squalis erit eidem folido, minus duplo cubo trientis • minus folido fub iam dido 
plano , & eodem triente . . 

*%££ Hoc Theorema verum eftcumintercefferit conditio, in primafequenti obferuatio- 
ne habita . Et fuo modo pro alia Theorema condi poteft. 
njmrtmr. AJ cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a 4 * b fupponitturciergo e — b xquabirur a . Cum autem poteflas 
$ e flet cubus, & cubus ortus cx e — b eft e’ — 3 b e‘ rjt 3 b' e — b 1 ; proinde 
; i., hoc loco ipfius a‘ fuftituatur. Cum autem homogencum vnum effer 3 b a’ i proin- 
de ducatur 3 b in e' — a b e b“ j & proucnict 3 b e* — 6 b‘ e 4t 3 b', quod 

f nM ' eft addendum cubo iam fuftituto , & proucnict c' — 3 b’ e *fr 2 b 1 cx quo o- 
pottet lubduccre d pl. c — d pl. b; produdum fcilicet ex d pl. in c — b , erat e- 
nim in arquatione fubdudum homogencum d pl. a, & proueniet c' — 3 b’ e tf* a 
b' — d pl. c tjt d pl. b, quod arquabitur z folido, & per antithefin proueniet 
aequatio c' — 3 b‘e— d pl. c ZZ z fol a b' — d pl. b. 

Confpcdus Demonflrationis. 

a' rjt 3 i a’ — d pl. a aquatur x fclidt . 

€ aqnetur a «J* b . 
t — b aquabitur 4 . 

t' — 3 b e' 3 b' e — b' aquabitur a' 

3 b e' — 6i‘f*j*3 b' aquabitur 3 b a‘. 

d pl. e t- d pl. b aquabitur d flant a. 

r' — 3 b' e \ zb' — d pl, 1 1 d fl.b aquabitur \ftl. 

e' — 3 b’ — d pl. f aquabiutr x ftL— lb‘~.d fl.b. 

Hic aduerte, & fi prima fronte fecus appareat , fubtrahendum effe totum illud, 
quod confiat cx 3 b‘ c , & d pl. e . 

1 C 4. 1 2 ^ — 38 Jt aquttur 420; tft J^I R 6. 

1 C — Sd R aquabitur 140, fitque 1 R Io. 

oi /iruaoia Vbi obferua in primitiua aquatione comparationis homogeneura, maius effeag- 

3 uatam. gregato ex duplo cubo trientis roefficicntis longitudinis fubquadratic* , & folido 

ab eodem triente in planum fublarcrale. 

1 C 4. 15 24 R aquatur 208, tft £t, I Jt, 4. 

99 R — 1 C aquabitur 161, fitque t R, 9 . 

otflruaiuta Vbi obferua in primitiua aquatione comparationis homogencum, minus effc fo- 
}«»**• lidorum aggregato, quorum vnum eft duplus cubus a triente coefficienris longitudinis 

fubquadratics . Aliud eft fadum al> eodem triente in planum coelficiciis fublaterale. 

Hic aduerte, cum furoitur triens coefticientis longitudinis fubquadraticx ab eo 
non effc fubtrahendum planum fublaterale , vt habeatur cocfticiens planum fubla- 
tcrale pro noua aquatione , led potius additionem fieri debere, vnde caue ne decipiaris. 
frafenimr ai Si a‘ — 3 b a ' tft d pl . a equetur z folido . Supponatur autem a _ b effe c . 

tara aquati. DlCO e' — 3 b' *f. d pl. C XqUari Z fol. 4. 2 b 1 d pl. b . 

Quandoquidem fi reda qusdam diuifa fit trifariam ; fitque alia quidam acccp- 
ta fub cuius quadrato, & fub trifariam diuifa fadum fit folidum , cui detractum-, 
fit aliud fub plano quodam, & fub iam accepta Imca , differentia autcra fubduda 

fic 
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fit cubo accept; lines; refiduum autem squale Iit fofido . Etiam cubus diffe- 
rentij inter trientem. St lineam acceptam, minusfolido, fub triplo quadrato trien- 
tis, 3 c eadem differentia plus (olido (ub plano iam difto in redtam, qux quidem- 
eft eadem differentia inter acceptam lineam. Se eundem trientem, xquabitur (oli- 
do prxdiclo, plus duplo cubo trientis , minus (olido (ub commemorato plano , Se 
eodem triente. 

Hoc Theorema verum eft iuxta ea , qua: habentur in prima (cquenti oWeruationc . §&*****• 

Ad huius veritatis indagationem fic procedit Analyfta . 

Quoniam igitur a — b . lupponitur squati e , propterca e 4* b , xquabitur a . ppenuar. 
Quoniam autem poteftas in xquatione cubus erat, & cx c b. Cubus ortus eft 
e* 4* 3 b c‘ >f* j b* e b 1 . Propterca hoc loco illius (ubftituatur , Se quoniam- 
poteftas affedla erat negatiue (ub quadrato; affirmanue (ub latere nempe — 3 b c‘ 

4, d plano c, afficiebat enim c 1 hoc eft 3 b e“ 4. d plano e negabatur dc e*. Proin- 
de intelligacur — 3 b dudlum in e‘ f 2 b c t b',Sc prouenict 3 b e‘ t <5 b' e t 3 b'; Hocau- 
tem (ubtrahendum eft ex c' 4. 3 b e* 4. 3 b> e 4, b’; Se remanebit e' — 3' b‘ e __ 
ab 1 . Ducatur vero e t b in d planum, Se prouenict d planum e 4. dpi. b, adden- 
dum (upradidto refiduo,&fiete|_-jb'e_ 2 b'4»d pl. e 4, d pl, b, quod xquabitur 
z fol. , Sc per antithelin c' — j b‘ d pl. e xquabitur z (olido 4. a b' _ d pl. b . 


ConfpeSlus Demonftrationis . . 


*' — 3 b a' f d plano a aquatur ^ Jblido . 
t aquatur 4 — b. 
t f i aquabitur a . 

4» I 1 •$*} l C‘ if» 3 t' e tft b' aquabitur a ' . 

— 3 b e' 4* d b c 4* J b' aquabitur 3 b a‘. 

4» d pl. e 4, d pl.b aquabitur d pl. a. 

t' _3 b e — ib' f dpl.e t d pl.b aquabitur ^Jblido. 
e’_3b‘4« i flx aquabitur x,fol.\%b‘ — dpl.b. 



IC — 30 J? 4 * 33 o S aquatur 1 575 » €/? 1.8 15. I C 4 * 3 ° Xaquabituny$; filqne I 8 f. 
I C — 13 J>JqoR aquatur 100 afl 1 R , 10 . t C — 3 R aquabitur i 100 gtqut I R 3 . 
I C — 13 ^4. 60 R aquatur 31 e/l t R 8 . 1 1 R — 1 C aquabitur \%\fitqut l R 3. 


Ob(erua in primitlua xquatione primi exempli, triplum quadratum trientis lon- o tim-Ua 
gitudinis (ubquadratxef minus effe coefficiente plano (ublaterale. Aggregatum ve- f***""- 
ro ex comparationis homogeneo, Se duplo cubo trientis, maius ede (olido , a. pla- 
no (ublaterale in trientem coefficicntis longitudinis fubquadraticx . 

In primitiua xquatione (ecundi exempli, triplum quadratum trientis longitudi- 
nis (ubquadraticx maius effe coefficiente plano (ublaterali . Aggregatum ve- f * 
ro ex comparationis homogeneo , Se duplo cubo trientis maius effe (olido a coef- 
ficiente plano (ublaterale in trientem coefficicntis (ubquadraticx* 

In primitiua aquatione tertij exempli triplum quadratum trientis coefficicntis lon- 
gitudinis (ubquadraticx maius effe plano coefficiente (ublaterali , At vero f * 
aggregatum ex comparationis homogeneo, & duplo cubo trientis, minus effe (oli- 
do a coefficiente plano (ublaterale, io trientem coefficicntis longitudinis (ubquadratic;. 

Vel fi (upponatur b — a squari e;ergo b — e aquabitur a ; Cubus autem ex b 
— e eft b‘ _ 3 b' e 4. 3 b e' — c* , hoc igitur (ubrogetur loco ipfius a‘ , cui ad- ‘ 
datur d pl. b — d pl. e, & ex aggregato hibtrahatur 3 b' — 6 b' c 4* 3 b e' ; ni- 
mirum b‘ _ a b c 4» e‘; quagratum (ciliett cx b — e duiftum in 3 b.&proueniet 
3 b’ e — a b' — e' 4* d pl. b _ d pl. e , quod xquabitur z (oL, Se per antithefi» 

5 b' _ dpT. e —e 1 xquahkur z (olido 4, 1 b' _ d pl. b. 

I C_ 30^.4. 330 R aquatur lli6ajl 1 R 6. 1 C (fr 30 R aquabitur iSqijSlqucj 
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"i C — 30 41 2 10 R aquatur 396 tfi I R 6. 90 R — 1 C quatitur 196 fitqut 

l R 4 , 

1 C — 3 o 4 Lt aquatur 688 eft 1 R 4. I C — 24 X aquabitur qi fitqut IR6. 

rr . Obfcrua in pnmitiua aquatione primi exempli triplum quadratum coctficientis 

fidan. longitudinis fubquadratic? minus efle cocificicnte plano fublatcralc . At vero ag- 
gregatum ex comparationis homogcneo, & duplo cubo eiuMcm trientis, minus cf- 
le foliilo ab eodem cocificicnte plano fublaterale in trientem pradiflum cocifi- 
cicntis longitudinis fubquadraticf . 

Obfcrua in primitiua yquationc fecundi exempli triplum quadratum trientis maius 

rJum. eSe coelficicnte plano lublateralc . At aggregatum ex comparationis homogcneo, 
& duplo cubo trientis, maius clTc folido ab eodem triente in coelficicns planum-. 

fublaterale. . . . . 

Obferua in primitiua tertij exempli: triplum quadratum trientis cocflicicntis lon- 
-Ji™." ‘ eitudinis (ubquadraticc maius eifc cocificicnte plano fublaterale. At aggregatum 
ex comparationis homogcneo, & duplo cubo trientis iam dicti minus c(Tc folido ab 
eodem triente in cocificicns planum iublaterale. 

Si fuerit a' — 3 b a' — d pl. a — z folido. Supponatur autem a — b effe e. 

Dico e' _ jlb'— ~<Tpi e aequari z fol. + 2 b' t d pl. b . Suppolito quod- a — 
5 ^quetur c . 

?«*- Quandoquidem. Si re&a quaedam diuifa fit trifariam > accepcaauc fit quxdam 
alia refla, iub cuius quadrato faflum fit folidum , itcinque aliud hat folidum fub 
quodam plano, & fub refla accepta, vtrumque vero fubtrahatur ex accepti cubo; 
refiduum vero aquale fit cuidam folido. Etiam cubus ex differenda inter trientem 
diuifte , & acceptam lineam minus folido fub aggregato ex triplo quadrato 
trientis, & plano iam diflo , & fub differentia inter acceptam, & trientem squa- 
lis eft prodicto folido , plus duplo cubo trientis, plus folido fub plano ialn diflo , Sc 
triente. ’ 

TWom. Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta . 

Si a — b aquetur e, ergo b *f* e aquabitur a. Quoniam autem potcftas in 1- 
lmUiuUA- q uat j one eft cubus. Cubus autem ortus ex b c eft b’ 4« 3 b' c, ^ 3 b c’ t e' . 
Jiw Hoc itaque fubftituatur loco ipfius a* . Quoniam vero homogcncum vnum erat 
mMhjtrcmf , b a' — propterea ducatur 3 b in b' t 2 b e t -C, quadratum icihcct ex b t ei 8c 
am>a,n*/ha p r0ucn j c t 3 b' 4. 6 b‘ e «f, 3 b e‘ , 3c quia aliud homogeneum erat d pl. a prOpte- 
.j ca ducatur b f c in d pl., Se prouenict d pl. b f d pL c . Subtrahatur aptem 3 b‘ 
t 6 b‘ e 4. 3 b e*, ex b' 4, 3 b* e t 3 b e’ 4* e', & remanebit e’ — 3 b‘ e _ 2 b' 
c X quo fuotrahatur d pl. b — d pl. e, & remanebit c’ _ 3 b‘ c _ 2 i>' — d pl. b 
_ d pl. e, quod aquabitur z fol., &pcrreiteratamantithcfin fiet c* _ 3 b‘ — d pl; 
(2 ! fol. «J. 2 b' 4* d pl. b. , 

f ‘ Confpeflus Dcmonftrationis. ' , ' . ,i ; 

— 3 la’ — d fl.a aquatur qjtdidt. 

t aquetur a — 6. 

b 4. e aquabitur a'. . ;i ■ t . :'q 

4. £'4,3 b' e 3 b e' t C’ aquabitur a ' . .... , . j r, . i.u 

— 3i'4.64‘rt 3 b e' aquabitur tba > . ,aob 

“ d pl. b dpi. e aquabitur dpi. a. 7 

e' 3b' e — 2 b' aquabitur. a' — 3 b a'. , . ; ..a 

e’ 3b‘e—ii' — dpl.b ^.dpl.t aquabitur zfol. <1 . ■ 

e*_jb ‘ — ipU aquabitur e. fal.\ 2 ftftdfl.b. ; , - 

'qwuiitMhie* 1 C -i 30 R aquatur 6%,&efl IR 17 . t C — 105 R aquabitur 468 Jltqi lRtt. 

vHpHhtaiu Hic nihil obfergandum occurrit. - A • o: - ■ ’•> * 

t h,.m aq«- Si d pl. a _ 3 b a‘ — a' squetur z folido. Supponatur autem a »$* b aquari e, 

‘ ‘ Dico 


Digitized by Google 


_CAPVT VICESIMVMPR.IMVM. 201 

Dico <1 pl. 4* t b* e — e‘ xquari z folido'4* a b’ 4. d pl. b . 

Quandoquidem. Si re&a quxpiam diuiia fit trifariam , St quxdam accepta fit fub cuius 
quadrato, & fub diuifa folidum fubdu&um fit a folido fub quodam plano, & fub accepta, 
ac cx rcfiduofubduAus fit cubus acccptf.rcfiduum autem xquale fit cuidam fol. Etiam 
folidum fub aggregato > ex plano iam difto, ac triplo quadrato trientis , & fub 
aggregato ex accepta, & triente minus cubo huiufmodi aggregati > (quale erit ei- 
dem, lolido plus duplo cubo trientis, plus folido fub iam dicto plano. St triente. 

Ad cuius veritatis indagationem. Sic procedit Analyfta. 

Quoniam a 4* b fupponittur e; ergo e — b xquabitur a quii autem poteftas 
erat cubus. At vero cubus ortus ex c _ b cft c> _ 3 b c* 4* 3 b‘e — b-.proptcrea 
noc cius loco fuftituatur. Quoniamautem homogcncum primum erat d pl. a; homo- 
gencum alter erat 3 b a' affcCtum figno — quo etiam afficiebatur cubus i proindo 

ducatur d pl. in e — b, & proucuict d pl. e — d pl. lj , ducatur autem e' ab 

e tf* 1 b' in 3 b ; & proucnicj 3 b e' — 6 b‘ c 4* 3 b' , quod fubtrahere oportet ex 
^ Pj* c — d pl. b, & remanet d pl. c — d pl. b — 3 be* f 6 b* e 3 b' ex quo opor- 

tet fubduccre e' — . 3 b c’ f 3 b‘ e — b' , remanebit adtem d pl. e — d pl. b — e' 
4* 3 “ c — * b‘> S UOt * aquabitur z lolido ,& per antithcfin fiet xquatio d pl. 4, tb* 
c— c' = zfoLt» b' tdpl. b, r ti» 

ConfpeCtus Demon ft rationis. 

% 

d pl. d — 3 b a' — 4' jtquMiir ^ falid » . 
t dquttur d 4« b . 
t — b dqUdbttur a . 

— t' — 3 b t' 4* 3 t>' t — b' dqudbitur d ' . 

* d pl. e d pl. b dqudbitur dpUne d. 

— 3 b e' • — 6 b' 1 ] b' tenuabitur 3 b d' . 

dpU — dpl.b — 3 be'\6b' e — 3 b' dqttdbitur dpl.d 3 b d'. 

dpi, t — d p l. b — e' 4, 3 b' c — 3 b' aquabitur '{Jtltdt . 
d pl. 4, j b’ t — t‘ aquabitur x. ftltdo 4, ib‘ 4. d pl. b. 

96 R — »7 I C aquatur q6, efi 1 R »339 R _ 1 C quabttur 1398 fitque 

1 R, ta . 

Nihil hic obferuandum occurrit. 

Si 3 b a' t d pl. a — a' xquetur z folido, & x — b fupponatut e. 

Dico d pl. 4* ? b' e — e', xquari z fol. — d pl. b — 1 b' . 

Quandoquidem . Si reda diuifa fit trifariam , & alia quapiam accepta fit, fub cuius- 
quadrato, & fub diuifa fadum fit folidum, cui additum fu folidum , fub quodam 
plano, & fub accepta, & ex aggregato fubdudusfit cubus ex accepta , refiduum- 
vero xquale fit cuidam folido . Etiam folidum lub aggregato ex plano pr^diClo 
& ex triplo quadrato trientis diuifx , & fub differentia inter trientem, St accep- 
tam, minus cubo huiufmodi differenti; xquale cft eidem folido, minus folido 
fub plano pr;di&o, & triente , minus duplo cubo eiufdem trientis. 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a _ b fupponitur e 1 ergo c t b xquabitur a , & quoniam in xquatio- 
ne poteftas erat cubus , cubus vero ortus ex c t b , cft e' t 3 b e‘ t 3 b" c t b* ; 
Cubus autem negabatur de homogeneo; quorum vnum erat 3 b a*, aliud d pl. 1 ; 
ducatur 3 b in e' 4« a b e t b“, & prouenict 3 b e* t d b’ e 4* 3 b 1 i nempe pro- 
ducum ex 3 b in quadratum ex e 4. b ducaturquc d pl. in e 4» b, Se prouenict d 
pl. e 4. d pl. b horum aiggregatum cft 3 b e‘ t 6 b' e 4, 3 b' 4. d pl. c ex quo 
fubtraCo cubo iam diCo, remanebit 3 b c* t 3 b* e f a b' 4, d pl.b4.dpl.ci quod 
xquabitur z folido, & p er an tithcfin fiet d pl. 4, 3 b' etc'~ z fol. — dpl.b — z b'. 

Vel b — a cito c, St a pl. •$> 3 b‘ c — c' xquabitur a b' 4*d pl. b — z fol.,&c. 
* * * 
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Confpcflus Dcmonftrationis. 


3 b 4 ' t d »/. * — *' tquntur x. folido . 
t liquetur a — b . 
i !■ .tquabilur x . 

t' t 3 b e' f i b’ e j b' xqnxbitur t ’ . 

t p j b e' -J4 6 b' e «f» } b' tqnobttur 3 b d' . 

4* dpi. b r \* d pl t xqnjbirur d pl. 4 . 

3 b e' f 6 b‘e t 3 b 1 f dpi. b\dpl.c .tquibilur 3 b m' f dpi. 4 . 

3 b e' t 3 b 1 et 2 b' t d pl.b\ dpi. e rquxbitur z. foL 
a-pT+j^ c — e 4qH4br.nr z folido — ■ d pl. b — t b'. 

i4 .£4« 100 R — I C xqiulur 140O, & efo l R 10 . 

19 j x — 1 C xquobhur 5761 fitque 1 R 2 . 

Hic obierim in primitiua arquatione comparationis homogeneum maius efle ag- 
gregato cx duplo cubo trientis cocificicnris longitudinis fubquadratic* , & folido 
fa&o ab eodem triente, in cocflicicns planum fublatcrale. 

3° 4L ,0 ° x ” 1 c *‘l uain "‘ r ‘4 6 4> & tft t R 6 . 

400 i - i C xqutbttur iqq 6 ;Jitqne 1 R 4. 

Hic obferua in primitiua a-quationc comparationis homogeneum minus efle ag- 
creoato iolidorum , quorum vnum eft duplum cubi trientis coefficicntis longitudi- 
nislubquadraticx; aliud vero eft folidum faflum ab eodem triente in coclficicns 
planum fublatcrale. 

Si 3 b a’ — d pl. a — a’ xquetur 2 folido. Supponatur autem a — b efle c . 

Dico j b' — d pl. e — c’ aquari z folido ^.d pl. b — 1 b 1 . 

Quandoquidem. Si refla quidam diuifa fit trifariam , Se alia quipiam accepta 
fit ; lub cuius quadrato , Se lub diuifa faflum fit folidum , a quo fubtrahatur loli- 
dum, fub plano quodam, Se accepta. Se ex rcliduo fubtrahatur cubus ipfius accep- 
tc . ttiam folidum fub differentia inter triplum quadratum trientis, Se planum prz- 
diflum, Se fub differentia inter acceptam , Se trientem , minus cubo eiufdena diffe- 
renti^ liqualc eft eidem folido, plus folido fub plano praediflo , Se fub triente , mi- 
nus duplo cubo trientis. 

Ad cuius veritatis indagationem fic procedit Analyfta. 

Quoniam a — b fupponitur e , ergo b 4. c pquabitur a ; cum autem pote Has itu 
squatione foret cubus, cubus autem ortus cx b «f, c eft b’ .f. 3 b' e «f, 3 be* + e' i 
proinde loco ipfius a' fuftituatur . Cum vero de homogeneis negaretur poteftas; 
homogeneum autem, vnum erat 3 b a*;ob id 3 b ducatur in b' t a b c 4*e*,vt fiat 
3 b' 4, 6 b' e 4« 3 b e' . Quoniam vero alterum erat d pl. a affeflum figno — du- 
catur d pl. in b t e, vt proueniat d pl. b .f. d pl. e auferendum cx 3 b 1 «f <5 b* e 
1 3 be*, Se remanebit 3 b' f 6 b‘ e f 3 b e* — d pl. b _ d pl. e, ex quo dematur cu- 
bus iam diflus, 8e remanebit 1 b' f 3 b* e _ d pl. b — d pl. c _ c' , quod aequa- 
bitur z folido, Sc per antithcfin 3 t> r *J« d pl. e _ e' atquabitur z folido 4. d pl. b 
— a b'. 

Confpeflus Demon Arationis. 

3 b 4' — d pl. 4 — *' tquxtur z folido. 
t xquetur 4 — b. 
b f f tquabttur 4, 

b' 4. 3 b' e 4. 3 b e' 4* e' equobitur 4'. 

4* 3 b' 4« 6 b' e 4* 3 b e' xquxbitur 3 b a*. 

— d pl. b 4. d pl.e nqiubitur d pl, 4 . 
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3 P 1 6b'e\ 3 £ e‘ _ dpi. b _ dpi. e xqutbnur qbx'— dpi. t. 

* P «f* i 4 ‘ ‘ — d fl.b _ d fi. t — e' xquxbilur x, folido . 

3 b‘ — d pl. e — e' xquxbitnr x. fol. \d fl.b — % b' . 

14 ^ — So R — 1 C xquxtur 6oa tji 1 X to. 11» X — l C xquxbitur 216 fitqut 1 X a . 

1 1 — « 9 -S — ■ C xquctur IO ,&tji I A IO. I C _J 9 X xquxbitur 41 fitqut 1X6. 

Obferua in primiriua aquatione prioris exempli aggregatum ex comparationis 
homogenco , dc folido a tuente coohcicntis longitudinis fubquadraticz in cocffi- 
aens planum fublateralc maius clle duplq cubo eiuldem trientis . 

Oblcrua in primitiua xquatiouc fecundi exempli aggregatum ex comparationis oi/ir W A 
homogenco , oc folido a triente coellicientis longitudini fubquadraticf in coeffi- 
ciens planum fublater alc , mi nus cffcduplo cubo eiuldem trientis . 

Vel b _ a cfto e 3 0' _ d~pT. e — e' aquabitur 1 b' ■ — d pl. b _ z folido. 

30 loo X — . 1 C x quttxr 264, <$■ eft 1 R 6 . 200 X — 1 C xiyiabitHr ql6fitque 
1X4. 

Hic porro non pigebit aduertere aquationes canonicas fecundarias a primarijs, 
ad folinomiam cum alias effet binomia fic a quibufdam reduci. Vt fi fuerit “Jj a 
— q. b c ad hanc reducunt a' ~ bS, mutata fcilicet fpecic c in fpccicm b , vt illa tmium firji. 
euadat a ~ •{• b’ fublatilquc ijs, qu( (e mutuo interimunt ob contrarias notas """■ 
fieri aquationem a' “ b‘, St hac dc ordine quadratico, ad cubicum ordinem, quod 
attinet , equationem trinomiam cuiufmodi cft a' — b a’ b e a . 

— c a* — b d a 
*f* d a 1 — cda“ — b c d 
Ad binomiam hanc a' — b* a 

— bea 

— c' a — — b* c 

— b c* reducunt 

per ablationem fecundi termini a’ . Ponunt enim b ifr c arquari d , dc in (quatio- w 

nc trinomia reducenda mutant d in b c, & proucnit arquario , e qua reieftis par- 
ticularibus ex contraditionc redundantibus, proucnit (quatio binomia iam didi a , dc 
fit fuo modo de exterit, quod animaduertiffe iuuat. 

Aquationes negationis vitio laborantes traofmutatione quar ■xrpurronman appel- 
latur, emendantur; hec autem tranfmutationis fpecies nomenclatura cft confccuta 
ab eo analogifmo ad quem primum propofita arquario, reuocarur, cum in cius for- 
mula, terminus ille, qui primo quzrcbatnr cft primus; is, qui poft metabuphofm 
primus . fit poftrcmus, vel contra. Per hanc autem tranfmutationesn , vt diximus 
emandantur zquationes negationis vitio laborantes, in quibus affc&ionum homo- 
genea validiora, de Poteftarc negantur,- fitque per analogiam rationis implicitx dc 
qua fupra verba fecimus, applicando fcilicet bomogeneum, ad radicem lpfam de qua 
quxritur, vnde quxdam alia fuboritur incerta radix, fub cuius fpecic primum pro- 
politam xquationem dirigere, dc nouam ordinare liceat, ita fit , vt illic affe&ioncs 
negatx, tranfeant hic in affirmatas, dc contra falua numerorum fymmetria exem- 
plis hxc lutem illuftriora fient . 

A' — b pl. a xquetur z folido. Quoniam potcftas eft negati affedfa debet x- 
quatio in explicabilem tranfmutari > dc quidem in affirmate affcdlam . Proptcrca 
eftoc planum, ergo 7 '“- erit a; ex fiat cubus, ifq; eft li rs^!a!r. Deinde 
ducatur in b planum; cum enim homogeneum effet b pl. a, hoc eft b planum du- 
cebatur in a,- modo duci debet in id , quod ipfi a xquipollet , dc fiet quod 

fi auferatur abs *-£-| remanebit i r — » & hoc xquabitur z fo- 

lido; omnibus autem duitis in e pl.pl. planum, dcz fol.fol. (olidum — b pl. z fol. c pL 
pl. xquabitur z fol. e pl.pLplano. 

Omnibus autem applicatis ad z folidum, dc z folidofolidum — b pl. epl planum 
xquabitur e pl.pl. plano, dc per antithefin c pl.pl. planum q* b pl. c pf.pt. aquabi- 
tur z lolidofolido, vel e plani cubus b pl. e pl. quadrato , (quabitur z folidi 
quadrato . 

Hec autem xquatio explicabilis cft ca Arte , quam in prima huius operis parte 
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tradidimus ad explicandas cubicas aquationes affirmate affciftasfub data coefficicn- 
tc magnitudine . 

Cum autem innotefeit e pl. etiam innotcfcct a; nimirum applicatione z fol. ad e 
planum cognitum . Analogilmus vero cnunciatiuus de a > erat vt a ad » C z fol. 
ita pi C z lol.fol. ad a* — b pl. hoc cft e planum . Vnde tcr.uinus de quo primum 
quarebatur e (i primus , &c. Vbi obferua nouam radicem aquari quadrato veteris 
radicis» minus cocfficicntc plano; perinde enim eft a 1 — b pl. ac cft c pl. qu? vt 
melius intelligas. 

Sit 1 C — 96 R aqualis 40 efficta at- efle 1 R ergo i C 4 9 15 Q?quabitur 1600 
fitque 1 R 4» vnde applicato 40, comparationis homogenco ad 4, fit quotiens 10, 
pro radice fquationis propofita’; cft autem, vt 10, ad pi C 40. ita liC 1600 ad 4, 
vt conlfat ex opere multiplicationis. Si enim per c planum mtclligamus 1 R , & 
per z lolidum 40; certe z fol.fol.folidum valebit 04000 , Sc c pl.pl.planum valebit 
t*ndta$ri j C» quare valebit . At vero b pl.folidum valet 3 840» ob id 

txfiutnt ; valebic t£. Itaque ^ — t-j cquabitur4o. Omnibus duSis in 1 C, fiet aquatio 
64000 — i 840 Q ~ 40 C. At vero per antithcfin fiet 40C 4 3840Q2: 64000 
omnibus diuiiis per 40, fit 1 C 4 9 6 Qj^ 1600. Huius autem aquationis radix 
eft 4, applicetur 40 ad 4 , fit quotiens 10 , radix primum quzftta , Sc fit analogif- 
mus, vt fupra dicium cft. 

Numn ii ht Si i C — 98 R cquetur 20, &: 1 C 4 9 ® Q arquabitur 400, fitque 1 R 2 > ap- 
plicetur 20 ad 2, & orietur 10. 

Si i C — 60 R aquetur 32, etiam 1 C 4 Qjequabitur 1024 huius aequa- 
tionis radix cft 4, ob id 32 applicetur ad 4, & orietur 8 , radix» de qua primum., 
quarebatur . 

Quod fi comparationis homogencum in fua foliditatc fit irrationale ; facultate.# 
«,« tamen velut quadratica rationale ; in noua enim aquatione euanefeit afymmerria^, 
ni ,rrxi,MA- propterea fufhcit homogenco comparationis auferre chara&crcm irrationafiraris , 
h ‘ in reliquis procedere, vt fupra, nempe loco figni — fubftitucrc 4 ’ dcloco R iub- 

rogare Q.. Itaque. 

ximtri, «■*- Si i C — 10 R aquetur 51 48. Effifta ** cflc 1 R, & 1 C 4 *° Qaquabitur 
48 , fitque 1 R 2 , atque adeo 12 erit radix' primum quafita . Si enim 1 R valor 
cft 81 12; cubus erit iji 1728, & infuper 10 R valebunt R; 1200 ; auferamus mino- 
rem a maiori, & remanebit Ri 48; communis enim diuifor eft 3, qui diuidens 1718 
■ facit quotientem 576 , cuius cft 24 Sc diuidens 1200 , facit quotientem 400 , 
cuius fjicft 20 ; ablato 2o i rqreimnct 4 , cuius quadratum eft 16 ; quo dufto in 3 
communem diuiforem, fit 481 cuius JJi cft iji 48 , eftque differentia inter fi 1728 , 
& Ri 1200. 

«1 Si 1 C — 2 R aquetur 5t 43 , etiam 1 C 4 a Q aquabitur 45 ; fitque 1 R 3 ; 
m*m aui quamobrem fi applicetur fy 45 ad 3 fiet quotiens 51 ji eftque radix, de qua primum 
quarebatur. 

Sed hxc Analytice demopftremus. 

x „, . Aduertc poftpofito numero fignificari potcftate vt z fol. 2 fignificat z fol.quadratum,&c. 

yin.ip,„luc A' — b pl. a aequetur z (olido , 3 c e pl. cquetur Oftendcndum eft c pl. 3 t 
^ pl- e ph 2 xquari z fol. 2 . 

Quoniam enim ^ yquatur c pl omnibus duiftis in a » z fol. pquabitur c pl. a; 
Omnibus applicatis ad c pl. ergo ^ 1 ; aquabitur a , omnibus duftis in b planum . 

Ergo * r ‘ L ^ tL - aquabitur b pl. a, Sc quia erat aquale a; ergo eorum cubi a- 
ouaics erunt , quare ' aquabitur a 1 , hinc auferatur b pl. a , illinc aquipollens 
& fjrl — '- i 73r— aquabitur a' — b pl. a . Sed a' — b pl. a , aquabatur 
z lol., ergo — 'fr, — aquabitur z folido . Omnibus dudfisinepl.3 , & z fol. 
cpl. 3 aquabitur z fol. 3— z fol. bpl. e pl. 2, omnibus diuifis per z fol. , & c pl. 3 at- 
PnpevitHr e~ quibitur z fol. z — b pl. c pl. 2 » & per antithefin c pl. 3 4 b pL c pl. 2 aquabi- 
quatit eukica tlir 2 fol. 2 . 

! "&u. f ta fi a' — b a’ t d pl. a aquetur z fol. Ex hypothcli quod c pl. aquetur » 
ut, . ’ & c pl. 3 4 b z fol. e — d pl. e pl. z aquari z fol. z demonftrabimus . 
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Rurfus , a' — b a’ b pl. a xquetur z (olido , e planum xquetur c pla- 

nicubus t b z fol. c «1 pl. c pl.quadrato cquabitur z (olidiquadrato . 

Deinde, a' — b a' «|» d pl. a' equetur z pl. plano c fol. ?quetur er g 0 e 

fol. quadratoquadrato — d pl. z pl.pl. e foLquadrato t b z pl.pl.quadrato e fobdo 

aquabitur z pl.pl.cubo. 

Si a' — b a' — d pl. a’ sequetur z pl.plano . Hxc equatio tranfmutanda cft in 
explicabilem, cum negatione laboret; ob id explicationi minus idonea (it. tj*" * 
e Ito e fol. ergo '■*}£■ erit a. Proinde ex his qui proponuntur i f ‘ : 

UAftjtyiofJl- Utigdj/i* cquabitur z pl.plano. 

Duitis omnibus in c fol.fol.fol.fol. , & z pl.pl. pl.pl.pl. pl.pl. planum — b z pl.pl. 

pl.pl.pl.pl.e fol d pl. z pI.pl.pl.pl.cfol.fol.xquabiturzpl.pl. c fol.fol.fol.folido, a- 

dlnbita congrua antithcli, oinmbufqucdiuifis pcrzpl.pl. , & c fol. quad.quadratum 
•j. d pl. z pl.pl. c foh quadrato t b z pl.pbpl.pl. c iol. xquabitur z pl.pl. cubo; fcu 
c lol. quadratoquadratum«J*dpl. z pl.pl. c fol. quadrato b z pl.pl. quadrato c 
fol. xquabjtur z pl.pl. cubo. 

yfiquatio numerola fit i Q_Qj- J C — 8 Q~ 50 efficta -n; e(Tc 1 R , St 1 Q.Qrf * 400 
0.^75°° R aquabitur 125000, defiet 1 K 10. 

Itaque fi ad 10, applicetur 50, emerget 5, pro radice primum quxfita; hoc autem 
fic intclligcndum cft, vt 8, coelficiens fub quadrato , ducatur tn 50 , comparatio- 
nis homogeneum, & producetur 400; Deinde 3 coelficiens fub cubo ducatur in- 
2500, quadratum ex 50, comparationis homogenco , & producetur 7500 . 
Deinde 50, homogeneum comparationis ducatur in fc cubice , & fiet 125000. 

Quando vero aquationis quadratoquadraticx comparationis homogeneum in fua pl. 
planitie fuerit irrationale, facultate tamen veluti cubica rationale, vt fi 1 QQ — 8 
K xquetur Ri C 80, & 1 QJ 3 t 8 C xquabitur 80, fitque 1 R 2 , quamobrem ra- 
dix primum quxGta erit Ii C 1 o.proucni ens ex applicatione R(C 8oad Ri C 8 nempe ad 
2 . Itaque noua xquatione afymmetria euanefeit . 

Quod fi haCtcnus dicta numeris aptentur, longe facilius percipientur. 

jEquationcs inuerse negat? minus funt explicabiles; ad carum tamen difficulta- 
tem tollendam, conducit metamorphofis qua videlicet in luas corrclatas tranfmu- 
tantur; vtiliffima quidem cft ad tollendas vocum amphibolias in correlatis aqua- 
tionibus ad habendam ex data radice vnius, alterius notitiam. Ob cum autem fi- 
nem inftituitur, vt qux xquatio primo propofita per irregularem climaClicum dc- 
fcenfum fuit, ea ope fux correlatx reducatur ad depreffiorem v ac ob id magis ex- 
plicabilem; quanto enim depreffior , tanto etiam explicabilior xquatio eft . Valet 
aduerfus amphiboliam, atque difmechanian in ?quationibus cubicis, quadratocubi- 
cis, & ex inde per binos alternos gradus climafticos ; non ita tamen proficit reduc- 
tioni xquationuin quadraticarum,quadratoquadraticarum,& exinde per binos al- 
ternos gradus dimacticos , ad quarum explicationem Analyfta vtitur climadica- 
paraplerofi . 

Huius vero tranfmutationis qux Aratfrpftf» dicitur perficiende forma, fic fe habet 
Potcftati radicis , de qua qu?ritur adijeienda cft potcftas radicis eque altc.fiquidcm ha- 
ru aggregatu commode in pr?di&o clima&icarum ordine diuifionem (ufeipie . Secundo 
homogeneum comparationis , vna cum translatis affectionum homogcncis , & ad- 
dita potcftate affcCtx magnitudinis comparatur, qux recipiat eandem diuifionem- ; 
hac enim comparatione inciditur in xqualitatem corrclatam , vel affirmatam > vel 
directe negatam . Cognita autem radice potcftatis addititie comparantur magni- 
tudines ex vna parte oriundx ; magnitudinibus oriundis ex altera . Hcc tamen prx- 
ccpta difficile fine exemplorum illuftratione intelligi poffunt. 

Dcccpiuntur autein, qui putant huiiifmodi tranfmutationcm abfolui per hoc, 
quod inuerse negat?, in fuas corrclatas tranfmutcntur, non enimob cum finem in- 
ftituitur, fed tranfmutatio in corrclatas cft veluti medium, quo vtitur Artifex ad 
confequandum intentum , nempe propolium aquationem amphibolam alnoris or- 
dinis, ad depreffiorem reducere. 

Proponatur b pl. a — a‘ xquari z folido. H?c eft xquatio ambigua, obid mini- 
me 
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me ad rcfolutionem idonea. Ad amphiboliam igitur e vitandam, hac eft inftitucnda , 
de qua loquimur, tranfmutatio. Cu.u igitur b pl. a — a‘ aquetur z folido j adhibi- 
ta tranfpotitione, a' aquabitur b pl. a — z fol. Vtrique parti addatur e' , vt primo 
en unciarum fuit; Primum enim poidtati radicis dc quaquaritur, nempe a' addi de- 
bet potcftas radicis {qu{ alte ; videlicet e‘ , & fiet a' >f* e‘ , & hoc {quabitur b pl. 
a >{* e‘ — z folido. Hoc poceftatum aggregatum a' >}*• e' diuilionem commode re- 
cipit ab a ij* e dum enim laterum aggregato applicatur fumma cuborum , quadra- 
torum aggregatum emergit, minus rectangulo comprehcnlo fub ipfis lateribus, qua- 
propter ex huiuhnodi applicatione orietur a' — ea c‘ . Reliquum cft , vt altera 
squalitatis pars, nimirum b pl. a fc' — z fol. applicata ad a c ; faciat aliquod 
planum datum , iam ortis reliquis comparandum i nempe a‘ — e a te'. Hoc com- 
modiffime fiet, (i in locum ipfius e' — z fol. fuftituatur b pL c.erit enim b pl. a 
*§* b pl. e, quod quidem diuilionem recipiens abs a e, facit b planum , ex hac 
enim applicatione, oritur b planum. Cum vero e' — z fol. aquetur b plano e 
ergo etiam per metathelin e' — b pl. c {qeabirur z folido. Quoniam autem a' f e' 
{quatur b pl. a c' — z folido, & in locum ipfius e' — z fol. fuftituicur b pl. 
c. Si fiat communis applicatio; hoc cft vtriufque partis ad a «f» c inter orta , erit 
squalitas, atque adeo a* — e a c' aquabitur b plano . Innotcfcat autem e jrf- 
fe d; ex analyii, adhibita congrua, deccntique pr;parationc, & a' — d a d' a- 
quabitur b plano, & ordinata aequatione d a — a' {quabitur d' — b plano. Et ita 
{quatio ilia inuerle negata b pl. a — a' “ z folido, tranfmutata eft in diredtl- ne- 
gatam, & eiuidem ordinis e' — b pl. e “ z folido. Itaut,fiat clima&icus irregu- 
laris defcenfus in {quarionem deprelfiorcm de radice primum propofita, explicabi- 
lem. Itaque a' — d a d' cquabitur b‘, & ordinatione faCta da — a' {quabitur 
d' — b plano. Vnde 

Supponatur b pl. a _ a' aquari z fol., ex hypothcfi, quod e*_ a e {queturb 
pl. — a'. Oftendendum cft e' — b pl. e {quari z folido . 

Quoniam igitur b pl. a — a' {quatur z folido, ergo per antithcfin b pl. a {qua- 
bitur z folido a 1 , & rurfus b pl. a — z folido {quabitur a' at ex hypothcfi e‘-_ 
a c {quatur b pl. — a' etgo e* — a e a* {quabitur b plano, fed factum ex e' — 
a c a' in a c cft a' e 1 , & faiftum ex b pl. in a -j* e eft b pl. a b pl. e 
ergo a' e' {quabitur b pl. a f b pl. e. Sed b pl. a — z fol. {quatur a‘ ergo e‘ 
t bpha — z fol. {quabitur b pl. a f b pl. e,- vtrinouc fublato b pl. a & e' — z fol. 
aequabitur b pl. e ergo e‘ {quabitur b pL e f z /olido, quare e* — b pl. e aqua- 
bitur z folido. 

Atque hunc in modum fafta eft tranfmutatio Inuerfe negatae in diretfte negatam 
eiufdem ordinis; Sed hic non fiftit Antificis induftria,- Si igitur innotefeat e elfe d» 
a' — da *{* d' aquabitur b plano, Sc ordinando d a — a' aquabitur d* — b plano. 

Numeris hac eadem tra&emus, 19 R — t C xquetur 30 , ergo t C — 19 R {- 
quabitur 30 . Hac autem {quatio reducetur ad hanc jR _ 1 Q; 6 fitque t K 
2 , vel 3 . Nam fi fit 2 , 5 R valebunt 1 o , a quibus fubtra&o 4 , quadrato ex 2 , 
remanet 6 . Item fi fit 3; j K valebunt 15 a quibus fubtrafto 9, quadrato ex 3 re- 
manet 6 . Modo, fi vnius radicis valoc cft a, 19 R valebunt 38, a quibus fubtrac- 
to 8; cubo cx 2, remanent 30. At fi 1 R valet 3; 19 R valebunt 57, a quibus fub 
trailo 27 cubo ex 3, remanent 30. C{terum illius aquationis 1 C _ 1 9 K ~ 30, 
innotefeit radix 5; Nam reducitur ad t C4.19Q— 900 cuius radix cft 6 per quam 
fi diuidacur 30, comparationis homogencum propofita aquationis , fit quotiens 5 , 
/umendus pro coefficicnte noua aquationes 5 R — 1 Q “ <s , in qua comparatio- 
nis homogencum eft radix illius aquationis t C «{• 1 Q^Q ~ 900. 

Proponitur b a' _ a' aquari z folido ; facienda fit tranfmutatio de qua loquimur ; cum 
etiam a' aquetur b a’ — z folido; addito e' vtrique aquationis parti, & a' >f* e J 
aquabitur b a‘ >f> e‘ _ z folido,- in locum vero ipfius z foiidi — e‘fuftitubtur b c', 
vt videlicet diuifio inftitui poflit per a q. c, diuifio inquam vtriufque partis , cum 
itaque ex hypothcfi z fol. _ e' aquetur b e' fiet per antithcfin e' t o c' ~ z folido 
itaque a' 4. c' aquabitur b a’ — b e' , fi vero inftituatur diuifio per u c fiet x- . 

quatio 
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quatio a* _ c a if. e' n ba_bc, hoc cft b in .1 _ e: at vero innotefcat e 
per doctrinam fuperius traditam, & ordinata iquatione b a *{* d a — a‘ xquabitur 
b' -f. b d, quamobrein xquatio illa inuersc negata» nimirum b a* — a' ^ z folido 
transformata cft in affirmatam ordinis eiufdcin, nempe c' + b c‘ “ z fol^ta vt da- 
ta radice noux xquatioms fiat irregularis dcfcenfus clymaCticus in xquationem de- 
prclfiorcm. Itaque. 

Si b a‘ _ a‘ xquatur z fol. & b e' c' xquetur z fol. innotefcat autem cctfcd, 

& da^ba-a' xquabitur b d f d‘ , vnde . 

Si 7 Q — xquetur 36 ergo 7 Q 4. 1 C xquabitur 36, cuius xquationis radix *<»> 
cft 1 , ergo ex didis 9 K — 1 Q xquabitur 18, & fit 1 H 3, vel 6 . 

Proponatura pl.pl. b — a' aquari z pl. fol. effingatur quadrato-quadratum ex e— a 
& fumantur lingularia planoplana fimplicitcr, nec repetita , & erunt e’ — a e' t a’e* 

_ a' c a'. Durantur omnia in e 4* a , & fiet e' q. a’ , at vero ex ijs , qu? pro- 
ponuntur a' valet b pl.pl a _ z pl. fol. fiquidem cum fit b pl.pl. a _ a’ :Z z pl. fol. 
erit per antithelin a' z; b pl.pl. a _ z pl.fol. vtrique parti addito c’ , & c' a' ?- 
quabitur e' t b pl.pl. a — z pl. fol. applicetur vtraque xquationis pars ad e a, 
ii ex prima parte orietur e* — a c' •}« a' e' _ a‘ c 4. a' , quid autem oriatur ex fe- 
cunda non liquet; comparetur tamen tali planofolido, vt plano-planumortiuum ne- 
queat ignorari, itaque b pl.pl. c q. b pl.pl. a xquetur alteri cius parti, nempe c’ t 
b pl.pl. a — z pl.fol. proinde vtrinque deleatur affedio fub a gradu, & fiat anti- 
tbefis, nam e' — b pl.pl. e xquabitur z pl.fol. Innotefcat autem c effe d, & d‘_d‘ 
a t d* a* — d a' «f» a' xquabitur b pl.pl., 8: ordinata aquatione fecundum Artem d‘ 
a — d' a' — d a’ 4. a* xquabitur d' — b pl.pl. Itaque fi b pl.pl. a — a' xquetur z 
pl.fol., & e' — b pl.pl. c xquetur z pl.fol. innotefcat autem c efle d , 3 td' a — d’ a' 

sj» d a' a' xquabitur d' -- b pl.pl. 1 1 K — 1 Q^C xquetur 10 , ergo 1 Q C — 

11 K xquabitur 10, fitque 1 Ri, quamobrem 8 R _ 4 Q i}, t C _ 1 QQ xqua- 
bitur 5 , fitque vna R 1 , & radix primum quffita ; Si fit xquatio 1 Q C — 1 1 R 2 
10 radicis valor erit a , nam iQ,C valebit 32 , hinc ablato 2 a omnium radicum-, 
pretio , remanebit 10. 

Proponatur b a* j- a' xquari z pl. fol. , & per metathcfin vtrique fcilicct parti 
addito c', & a' >J* c' xquabitur b a’ — z pl. fol. q. e’ , vtraque pars applicetur ad 
a qk e, illic oritur a* — a e' 4. a 1 c‘ a' c «J. a‘, quod fi b a' _ b c* xquetur al- 

teri parti, ea quoque commodam diuifioncin recipiet ad a t ' c > St orietur b a' — b 
a‘ c 4* b c‘ a — b c' fadta, pofitaque xqualitate , vt xquatio rite ordinetur, ftatua- 
tur e' + b c* xquari z pl.fol. , & innotefcat c effe d , & d' — d' a 4 » d‘ t' — d a‘ 

♦f* a’ xquabitur b a’ _ b a" d 4* b d’ a — b d' , omnibufquc ordinatis b d‘ a t d' a 
b d a' — d* a’ t b a' «J. d a* — a' xquabitur b d' t d* . 

11 Q.Q.— 1 QC xquetur 10000. Igitur 1 1 QQt ■ QC xquabitur roooo. 

Fitque 1 K 5 . Quapropter 400 R _ 80 Q 4. 1 <5 C — 1 Q Q^xquabitur 2000 , Sc/Uimr. 
quxfita radix fit 10. Quoniam autem Anaftrophe contraria via aliquando vfurpa- 
tur, vt cum in ambigua xquationc, contingit radicem vnam dari ex duabus vel plu- 
ribus, de quibus poteft xquatio explicari; hic repetuntur Anaftrophes vcftigia ad 
radicem correlatam aircqucndam,- & inde varia proficifcuntur Theoremata . 

Si a‘_ b pl. a xquetur z folido, & rurfus b pl. c — c' xquetur 1 folido . Inno- 
tefcat autem c effe d , & a* _ d a xquabitur b pl. — d' . Cum enim a’ — b pl. a x- 
quetur z foUde rurfus b pl. d _ d’ xquetur z fol. ergo a' _ b pl.a xquabitur b pl. d _ d 
per metathcfin a' t d' aquabitur b pl. a f b pl.d, Sc vtraque xqua tionis parte diuifa per a f 
d>& a'td‘ — da xquabitur b pl., qua xquationc ordinata lecundum Artem a‘ — d 
a xquabitur b pl. — d', vnde 

Si ' Q — 1 R I C— 8 Qxquetur 7,fcquitur 8 R_ 1 C xquari 7, cumque 1 R poffit ef- 
fe 1 ;& i Q — 1 R xquabitur7, quapropter radix primo quxfita erit ft -7- 4 * t- 

B a‘ t a' xquabitur z fol., & rurfus b c’— c' xquetur z fol.lnnotefcat e efle d,& a‘f b — d a Mu 
xquab.b d -- d‘.Cumenim b a't a' xquetur z fol.infupcr b d‘ — d' xquetur z fol.propterca 
ba‘ta' xquabitur b d‘ _ d 1 , & per metathcfin d'f a' xquabitur b c' — a* , vtraque x- 
quationis parte ducta per d a, & d* t a' — d a xquabitur b d --a, qua xqua- 
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tionc concepta fecundum. Artem a‘*j< b — u a aquabitur b d — d‘, itaque. 

Si 9 Q dK 1 C aquetur 8ergo 9 Q_— 1 C atquatur 8. & quia 1 R poteft cfle 1 , & 1 Q. 

S K cquatur 8, ob id radix primum quxfica crir R- 14 — 4. 

jtirn, .«««- «,j 5 p’|^i a' equetur z fo!.> & rurfus b pl- c — c' aquetur z fol. Innotefeate 

*"• e(fc d , & a* H* d a squabitur b pl. — d' , cum enim b pl. a — a' arqueeur z foli- 
doiergo bpl. a — a' aquabitur b pl. d — d' > & per antithcfm a 1 — d' aquabitur 
b pl. a — b pl. d, vnaque aquationis parte diuifa per a — d . & a' +|* d* *j* d a_ 
aquabitur b pl. squationc concepta fecundum Artem a‘ ij» d a aquabitur b pl. — 
d‘, Vnde. 

sumnr si 8 H — 1 C aquetur 7 potclt 1 R cfle 1 , & i Q>jt 1 R aquatur 7 , firque rur- 

dttn tXpU(Mtt r ■■ n ! . r 

Ilis I K, w T“ • 

Si b a* — a' e quetur z fol.; Et rurfus b e* — e' xquetur z fol. innorefeat autem 
jiiu r* <««- e e fle d, & a' d — ~b a aquabitur b d — d‘ . Cum enim b a' — a' aquetur z fol. 

jwmitiM . £ f u rfus b d* d' aquetur z (bl. ergo b a' — a' aquabitur b d‘ — d', & per me- 

tathelin a' — d' aquabitur b a r mT*, itraquc aquationis parte diuifa per a — d, 
de a‘ H|* d* >Jt d a aquabitur b a t b d, qua aquatione concepta fecundum Artem 

a‘ 4* d a b a aquabitur b d — d* , vnde. 

Si 9 Q — 1 C aquetur 8 poteft 1 R elfe 1 . Quare t Q — 8 R aquabitur 8 , & 
rurfus 1 R erit ft 24 — 4. 

_ Cum vero aquationes trafiionibus laborant, ex quo capite minus Analyfi funt 
jdonca oportet ; lfomoeriam adhibere i tft autem llomoeria fpccies tranlmutationis 
jw/fcLw*"* per multiplicationem ita inftuuta, vt squalitates a tractionibus, quibus laborant, 
liberentur. 

Reducuntur autem fraffiones ad eandem denominationem ex praceptis Logifti- 
ces;duciturq;communij homogcncorum denominator, vel ortum ab eo graduorum in da- 
tas coefticicntcs, d acutaque comparationis homogeneum Radices ducuntur in cocf- 
ficientes longitudines, quadrata in coetficicntcs magnitudines ; planas homogcnca 
data menlura planaji cubi in parabolas lolidas. homogcncauc darx menfurc (oli- 
da, & ita deinceps eodem ordine feruato , quod autem fit ex denominatorc com- 
muni, & radice squalitatis propofita, cft radix aqualitatis prtyaarata, &c. 

Uft nui Jit , plerumque contingit, vt hac tranfmutatio , non multiplicatione , fed diuifiont» 

ziiuuruif** p Cr j; c itur. Sed exempli omnia facilius inteiligentur folum id notandum fupcreft , 
“tiptkuiimi nem lfomoeriam pcrtcciffc ml aliud cfle , quam propofila squalitatis potcftatcm^, 
ftjjmi/it «e-, & affectionum, Si comparationis homogcnca per eunde terminum multiplicafleaut 
diuififle. 

Propo natur a' *|* aquari z foliJo, Vt igitur a fraftionibus squalitas, qui- 
bus laborat, liberetur , reducenda lunt fractiones ad eandem denominationem-. ; 
firque hoc modo, da efto e planum; ergo erit a; exijs vero, qua proponun- 
tur c pl cubu; t aquabitur z fobdo . Cum enun lic a , fieri debet cu- 

Ktetpnutit buscxipfo;fiquidema'cftpoRftasaquationispropofita. Deinde -s$— duci debetin 
fruuir ' 1 b fol. quoniam a ducebatur in b fol. , Si productum diuidi debet per d , fiquidem 
b fol. a, erat applicatum magnitudini d; proinde uzt— ducatur in -pp- , & fier - 'Vr ^ 
atque adeo fiet , quo addito ad 'Jpr; ~ > nempe cubum ex & fiet 

. r i quod squabitur z folido. 

Duitis omnibus in d' , Se e pl.cubus tft b fol. d e pL aquabitur z folido d 1 . 
Itaque 

Sit a' *|4 aqualis z fol. Supponatur e plannm squari a oftendendum eft e 
pl. cubum tb fol. d c pl aquari z fol. d‘. 

Quoniam e pl. aquatur d a, vtique squabitur a ergo squabitur a' 

quare squabitur z folido,- omnibufqueduftisin d', & e pl. 3 f bfol. 

C pl. d aquabitur z fol. d' . 

Proponatur itf-f R aquari 11 j . Hac aquatio per ifomocriam ad hanc re- 
uocabitur 1 C 6 R “ 1800, & quidem huius radix eft 12, illius vero 6 . Hsc 
vt melius intclligantur, fpeciebus numeros aptabimus. Per b fol. intellgamus 3 per 
d vero 2; per z fol. intclligamus 223, Si iuxta ipcciofam analyiin, 1 C <i<,6 R aqua- 
bitur 1800. Quo- 
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Quoniam igitur eft atquatio rCt-fR" 223. Ortun proprerea duxit d Pa-' 
rabolifmo , quare nccclfc eft aliquando fuiffe 2 C f 3 R ~ 450 . Itaque erit 1 C 
4* R = - s r~- Cum ‘ ta quc radix diftet 4 cubo per quadratum; propterea qua- 
dratici multiplicetur 2 denominator, Sc fiet 4, quo multiplicato per 3 numeratorem. 
Iit 1 2 , quodiuifo per 2 fit 6, radicum numerus prfparatx aquationis, &quia nume- 
tus diftat a cubo per cubum/ducatur 2 in fe cubice, vt fiat 8>quo duflo in 450 fit 3600, 
quo diuifo per 2, fit quotiens 1800, & comparationis homegeneumpratparat* & 
nouf fquationis; ergo iCfiK aquabitur 1800. ’ 

De his autem multa fcripfimus in Algcbra veteri. Huius fquationis radix eft 
12 i Quoniam vero radix prfparatf rquationis fe habet in hoc exemplo ad primo 
qu?fitam, vt r denominator, ad 1 , ob id radix primo quffita erit 6 ; Diximus au- 
tem in Arte veteri de Komocria loquentes , radicem p reparat? rquationis diui 
dendam e(Tc per denomnutorem . n 

«fe vt melius iueclligantur .Sit f quatio .C*-fR = 225, refpondens illi 
a' 4* — r- » = * f°*‘do. Supponamus d a efle c pl. ergo -4! - erit a , itaque e 
pl. noua fcihcet radix, diuda per denominarorem fractionis exhibet radicem cqua- 
tionis propofite ; noua vero haec radix tradetur, vt dicebamus, Sc innotefeet ra- 
dix primo quffita ; prouenit enim c pl. 3 b fol. d c pl. = 1 fol. d' . Vndc fi per 
e planum, intclligamus fecundam radicem; inanifeftum eft huius cubum, vna cum 
homogeneo fub eadem radice, & producto abs denominatorc in numeratorem c- 
quari dato comparationis homogeneo duCto in cubum denominatoris , vt Analy- 
ticc dcmonftratum fuit . 1 

Sit 1 C r~ R — 5’ hoc eft 1 C — — t— R zZ Quoniam radix diftat 

a cubo per Q; ob id ducatur denominator 2 in fe quadratice.dc produCtum 4, du- 
catur in 3 numeratorem, quod enim prouenit fi diuidatur per 2 fit quotiens 6 , 8 c 
numerus radicum noua: aquationis. Deinde quia numerus diftat a cubo per C; 
cubice ducatur denominator 2 in fc , vt fiat 8 , quo duCto in 10 , fit 80 , hoc au- 
tem diuifo per 2, fit quotiens 40, Sc comparationis homogeneum nouf aquationis, 
nempe 1 C — 6 R ~ 40 . 

Redeuntes ad xquationem illam, I C* -i- R - 123. Iuxta prffcriptum Spe- 
ciofiLogifticcs reduci ad 1 C + < R - 1800. Manifcfte patet , colligitur enim 
fieri e pl. 3 Ht* b fol. d c pl. - z fol. d'. In allata aquatione b fol. eft 3, & zfol 
eft 22j, at vero d eft 2, igitur, vt fi ducatur b Io! in d , & fit b fol. d, -quo duCio 
in c pl. fit b fol. d c pl. cubus ex c pl. eft cpl. 3 vndec'bpl. 3 ^ b fol. d c pl. fa- 
cit vnam aquationis panem; ita ducatur 3 in 2 , & fit 6 , quo duCto in R fit 6 R , 
faciet vnam fquationis partem . Alteram vero conftituit in fpcciofa multiplicatio z 
fol. in d' ita hic ducatur aa j in 8, cubum ex a.&fit 1800 pro altera xquationi* 
parte. 
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In idem autem recidunt prfcepta tradita. Cum enim fuerit 1 C j- R~ 223, 

& per primum modum ifomoeriam perficimus ; reducimus numerum abfolutum ad 
fractionem fic fitiC + 4-R - -su_. Deinde ducimus quadraticc 2 , denomi- sZ 
natorem, & produCtum 4, multiplicamus per numeratorem , produdum vero 1 2 , di- 
uidimus per 2, vt proucniatd; produCtum enim eft hoc autem idem eft, quod 
2 denominatorem ducere in 3 numeratorem ; idem enim prouenit , & hoc prfei- 
pit prfceptum Analyticum. 

Deinde denominatoris cubum 8 ducimus in 430, numeratorem fraCtionis pro- 

duCtum vero 3600, diuidimus per 2, vt fiat 1800 produdum enim eft ■ . Idem 
eft autem ducere 225 in 8, cubum ex 1; Quod prfceptum analyticum iubet. 

Primus igitur Ifomoerif modus hinc facile dcmonftratur, & inde quoque Iccunda 
methodus oitendi poteft . 

Proponatur « C * fquari 330, ItiC^jfR, fquabitur 3 >920. Frtftulitm n- 

Ducatur 1 C in 4, fit 4 C huius cubus 64 fi diuidatur per 64 cubum ex 4, de- • 
nominatore, prouenit 1 C. Deinde 9 R ducantur in 1 6, quadratum ex 4 denomi- 
natore, defiunt i44quibus diuifisper4,fit3<S,vndc3<5R. Demum 330, compara- 
uqms homogeneum ducatur in «4 cubum cx 4 denominatorc, Sc producetur 33920. 
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Et quidem per diuifionem perficitur hcc operatio i fi inucniatur numerus , qui 
diuidi poffit abfquc fractione per omnes denommatorcs aquationis propofitx ; mox 
vero multiplicetur per illum, numerus illius gradus , qui proximus eft ad potcfla- 
tem i perquadratum illius, numerus fequentis gradus i per cubum numerus tertij 
gradus , & ita deinceps , donec ad comparationis homogencum deucniatur ; quo- 
niam vero lufce multiplicationibus valor radicis xquationis propofitae augetur: nume- 
rus, qui tnucnitur pro valore radicis noux xquationis diuifus per numerum illum-, 
inuentum, dabit valerent radicis xquationis propolitx. 

Hoc idem aflequemur, omnes xquationis partes dilponendo fecundum graduum 
parodicorum furiem, additis numeralibus circulis, vbi (cries interrupta fuerit , colloca- 
ta autem vilitate fub potcftate , communique denominatore fub proximo inferiori 
gradu, continuetur feries continue proportionalium vfque ad vltimam partem , quar 
homogencum eft comparationis, qui quidem numeri funt quxliti multiplicatores 
ad cuitandas fractiones, vel funt diuiloics, quibus xquatio in minores numeros re- 
digitur . 

Sed de hac methodo videnda lunt.qup fcripfimus in prima huius Operis parte, dum 
delfomoeria traCiarcmus, & aliqua exempla paulo infra nos afferemus' ir, medium. 

Proponatur a' >f* xquari cd/-, certe e plani-cul us »Jc b fol. d c pl. xqua- 
bitur z pl.pl. d‘ ; proptcreaqudd d a tfto c pl. , ergo erit a , quare c plani- 
cubus xquabitur Omnibus autem applicatis ad d’, proueniet x- 

quatio vt fupra, c plani cubus q* b fol. d e pl. X z pl.pl. d‘; Si namque duca- 
tur '-r^rl per d 1 , fiet pioduCtum z pl.pl. d 1 . 

Proponatur r C 4 * -j- R xquari -r-, per Ifomocriam i C t 6 R xquabitur 
io6oi fitque i K io, quare prioris xquationis radix erit j ,- etenim fi i , numerus 
cuborum ducatur in i denominat orctn , fit a, cuius cubus eft 8, quo diuifo per 8 
cubum denoininatoris, prolilit in quotiente t. deerit i C. Deinde 4 denomina- 
tons quadratum ducatur in 3 numeratorem, & producetur 1 a, quo diuifo per 2, fit 6; 
eritque numerus radicum. Demum fi multiplicetur 265 per 8 cubum denominato* 
ris, producetur 2120 , quo diuifo per 2, fit 1060. 

Proponatur 1 C t -f- R xquari etiam 1 C f 36 R xquabitur 8720 ; huius 
autem xquationis radtx eft 20; ob id primum propoiicx erit ; : diuidi enim debet 
hxc per denominatorcmfratftionis, nempe per 4, & quidem radix diftat acubofper 
Qjquare4 denominator in fc quadraticc ducatur, vt fiat 1 6, quo duClo in 9 , nu- 
meratorem, fit 144, hoc autem diuifo per eundem denominatorem 4 , fit quotiens 
3 6, & numerus radicum noux aquationis ;& J45 , ducatur in 84 cubum ex 4, 
produdum 24880 dmidatur per 4 , profilic 8720 pro comparationis homogenco 
noux xquationis. 

Proponatur a' *{♦ ‘t^-* xquari z folido.Sitepl. xquale d a, 2 c e pl. 3 f b pl. e 
pl. 2 aquabitur z fol. d’. 

Proponatur 1 C t -j- Q xquari 270, ergo iCfjQ xquabitur 21 do; 

Huius xquationis radix eft ta i ergo illius eft 6. Quadratum diftat a cubo perra- 
dicem, quare ducatur 2, denominator in 3, numeratorem, & produCtum fi.diui- 
datur per eundem 2 , & prouenit 3 , vnde idem numerus quadratorum eft retinen- 
dus, & quia numerus diftat a cubo per cubum, ob id cubice multiplicetur 2, & 
fit 8, numerus autem 270, ad fraCtioncm reductus, vt denominator fit 2, erit -i-, 
& 340 duCto in 8,(114320, quodiuifo per eundem 2, fit quotiens 2160, &compa- 
rationis homogeneum noux xquationis. 

Hinc autem obferua, idem euenturum , fi alia fit denominatio fraCtionis ipfius 
comparationis homogcnci, vnde fi foret 1 C Q_X -it- .confideremus eo- 

dem modo numerum diftare a cubo per cubum; ob id fraCtio ~ reuocetur ad —s 
& 2 cubice multiplicetur , fitque 8, quo ducto in 340,61 4320, quo diuifo per a 
fit 2160, ergo 1 C t 3 Q xquabitur zitSoj huius radix eft iz, illius igitur t5. 

Proponatur a' »J<- xquari ' - t' . - i" , & c pl. 3 t b pl. e pl. 2 xquabitur z pL 
pl. d*. 

Si 1 C t -t- Q fquetur -r-;per Ifomocriam 1 Cf 3 Qxquabitur 1300. Huius 
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xquationis radix cft io, creo illius eft 5, quoniam enim Qdiftat a CperR, proD- 
tcrca, &c. rea 

Etfi i C q* -t— Q fquctur etiam i C 4. 7 Q fquabitur 4950. 

Huius xquationis radix cft ij; Illius igitur erit 5. 

Proponatur a- 4. i$L* xquari 4^; dh pl. a efto e pl.pi. ergo c pl.pl. 3 f b fol. 
d h pl.pl. c pl.pl. aquabitur 2 pl. folido d' h pl.pl. Cum enim d h pl. a fquetur e 
pl.pl. ergo aquabitur a i quare c pl.pl. j fquabitur om- 

nibus duUis m d' hpLpl.pl. 1 & cpl.pl. 3 •f.blol. dh pl.pl. e pl. pl. xquabitur z 
pl. fol. d' h pl.pl. 

Si 1 C •{. R xquetur ergo per Ifomocriam iCif a 1 1 a R , xquabi- 
tur 525312, huius radix cft 72, Sc illius erit 1 Ita Victa. 

Sed hoc per normam fpcciofam deduxit. Vcrhm, vt alibi notauimus , iuuat ad 
primfuam aquationem recurrere; cft enim hfc oriunda ab illa ia C<]< 11 R — 
57. Vnde inftituto parabolifmo , fit 1 C 4. -i- R - -i. f C u quod idem eft 1 C 
q. R — -2-. * 1 

Perpendamus autem radicem a cubodiftarc per quadratum , quare 12 denomina- 
tor quadraticc in fc ducatur, prouenict autem 144, quo multiplicato per 1 : , pro- 
ducitur 1584, quo diutio per 12 denominatorem eundem, prouenit 131, pro nu- 
mero radicum noua* aquationis. Deinde ducatur 1728» cubus ex 12 in 57» nu* 
meratorem comparationis homogenei, Sc fiet 98496, quo diuiuifoper 12, fit quo- 
tiens 8208, comparationis homogencum noua: aquationis t C 4, 132 R - 8208. 
Huius aquationis radix eft 18, quo diui/o per 12, denominatorem, fit quotiens 1 
-j— pro radice xquationis propolitf . 

Alia autem methodo, hunc in modum . Communis diuiduus numerus , fit 24, 
qui nempe fine fractionibus diuidi poteft per denominatores fra&ionum aquatio- 
nis propolitf , fiat autem 1 , primus 
terminus , fintque continue propor- 
tionales 1. 24. 57 6. 13824. difpcfi- 
ti fub xquationis membris , vt a la- 
tere cernitur; ducantur autem nume- 
ri graduum parodicorum, in fibi fub- 
ditos, ac rcfpondcntcs numeros , nem- 
pc — per 576 , fit 528 , infuper 

Hr P cr >5824, fitque 65664. Itaque erit xquatio 1 e- 4« 52S K ~ 65664; pro- 
duftum enim ex numero radicum, in fibi numerum refpondentcm e quatuor pro- 
portionalibus, eft numerus radicum noux, prxparatxque xquationis, & produc- 
tum cx comparationis homogeneo in fibi refpondcntem , i quatuor proportionali- 
bus, eft comparationis homogencum noux xquationis. Huius vero xquationis prf- 
parati radix eft 36 , qux fi diuidatur per 24 communem diuiduum fit quotiens, 

1 — > Sc radix xquationis propolitf. 

Obferua, cum fecundus xquationis terminus defit, hoc eft terminus, Q.qili pro- 
xime cubo fuccedit, deffideratur, fuppleri pcr cifram, &c. 

Sivero contingat, vt in xquationc fint magnitudines afymmetrx . Ita proce- 
dendum. 

Sit xquatio 14 R — iC“ 1288; fieri debet metathefis vt proueniat — 1 C 
4 *oQ 4 »' 4 R — fk 2 88, Sc fub lingulis membris difponantur numeri continue 
proportionales , & ad euitandam^ 
afymmctriam comparationis homoge 

nei, puta 81288, multiplicari, vel di- _ t C 4, o Q t 14 R ~ 288. 

uidi debet pcr aliquem numerum,qui 1. 512. 2. 8:8. 

reddat rationalem huiufmodi clfe ... . — - 

poteft 8t 8 ; nam diuidens r* 288 7. 6 . 

dat 9t 36, hoceft 6 ; erunt igitur pro- 
portionales 1 ; l}i 2; 2; 51 8 pcr quos 

diuilis numeris xquationis, pronenient 7, & 6. Si enim 14 , diuidatur per 2 fit 

Cea quo- 


.C*oQ*-H-R::-=-. 

»• 24- 57 <S 13824. 

528 65664. 
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quotiens 7, fi diuidatur fi 188 per fi 8, fit quotiens Ji 36 , vt 
Vnde proueniet ?quatio — 1 C f 7 R ~ 6, (ea 7 R — 1C2 


QeanJo eft- 
ratio dimfiaht 
fer/eitier . 


Exemplum . 


N amnii t* m 
dtm exhibea- 
tur. 

Rurfui e*J> 1* 
t.ununi tTM- 


QhiuJ* p*fn 
itatei »*■* junt 
»2(0*. 


Symmetriteu» 
fhm*Oijmms 
an* Arte ftr- 

fantur . 
Quando */ym 

muri* fuerit 
in planitie. 

JEanntip fre- 

per. t ur nfym - 
enem* vin e 
Inieram , 
oua nete jit h- 
i, ranJ* 

Numerii e*Je 
fraOjstur . 


SutradiOdS 
du latam. 


Exemplum. 


HnrfuitMitem 
t.»0*l,tUT,*‘ 
f mmtina ei 
jeenit in feli, 
ait* te. 


vt dixi, hoc eft 6. 

proueniet ?quauo - 1 tf 7 R- «,ica 7H- 1 t -3 6 . Huius radix eft 
1 ; vel 1; qui multiplicati per numerum aflumptum Ik 2 , dabunt fi 2 , & fi 8;pro- 
pofit? igitur xquationis radices funt ?i 2 , & Ji 8 . 

Cum autem diuifionc operatio perficitur, coefficientes longitudines applicantur 
ad radices coefficientis plane, & homogenc? dat? menfurx , folidx ad cubos , & 
ita deinceps; quod vero ab huiufmodi oritur applicatione radicis ad ipfura com- 
munem diuiforem, eft radix xqualitatis prxparatx, nou?quc aquationis . 

Proponatur e pl. 3 t d g e pl. 2 f b pl. d' c pl. aquari 7. fol. d 1 .-^ efto a ; er- 
go d a erit e pl., quod facile ex fupradiiftis deducitur . Cum igitur d a fit e pla- 
num; certe d‘ a‘ f g d d* a‘ t b pl. d* d a, xquabitur 2 fol. d' . Omnibus vero di- 
uifis per d', hoc eft vtraque aquationis parte diuifa per d 1 , & a’ | g a’ *§* b pl. a 
a-quabitur z folido . 

Si 1 Cf u Qf8 R fquetur 2280; huius aquationis radix eft 10 ; Omnibus 
diuifis per 2 ; & 1 C f -U- QJ- -f- R ?quabitur fitque 1 R -7-, hoc eft 

5 , fublatis | fraftionibus , ad hanc; reuocabitur 1 C f d Q_t tR - 285. 

Si 1 C t i2Q*J«8Rxquetur<59tf,& 1 C t <S Q t 2 R aquabitur 87. Illius fqua- 
tionis radix eft 6, huius vero eft 3 . 

Si vero pottftates non fint affeiftx . Vt fi 1 C iquctur 1728 , radix cubica eft 
12, & 1 C xquabitur -£r, & radix eft -7-, hoc eft 1 C xquabitur 8; fitque 1 
R; z. Numeri enim 172 8>& radix cubica eft 1 2 , numeri 2 1 6 eft 6. 

Si 1 C xqucrur 5 1 2 , fir 1 K , 8, & 1 C xquabitur ifitque t R , hoc eft 
1 C xquabitur |8, fitque 1 R 1. 

Plurimum vexat animum operantis numerorum afymmetria , quam is tamen e- 
uitare ftudet beneficio fymmetric* climaflifmi ; eft autem hxc operatio fpecies 
quidam afccnfus dimaftici; eft autem regularis, cum vtraque pars xquationis du- 
catur quadraticc , vel cubice > hoc eft clima&ice attollitur; quadratiea , cum qua- 
drattee, cubica cum cubice, &c. coque ordine deinceps, fecundum poteftatum 
gradus. Quod in hac pragmatia contingit. 

Troponatur a‘ — b pl. a xquari 51 z fol.folido . Si hanc mquationem ab afym- 
metria, qua laborat, liberare velimus; quandoquidem afymmetria eft in planitie; 
propterea funt omnia quadratice multiplicanda . Quadratum autem ab a 1 — b pl. 
a,efta‘ <■{• b pl.pl. a‘ — 2 b pl. a*. Sed quadratum ex li z fol.fol. , eft z fol.fol., 
ergo erit xquario huiufmodi a‘ f b pl.pl. a’ — 2 b pl. a' “ z fol.folido . 

Hxc vcr6 numeris perfpicua fient, 1 C — 2 R xquetur Ii 1200. Quadrentur 
omnia, & fiet xquatio huiufmodi 1 C 4 Q _ 4 QQ ~ 1200 ,- qux reducetur 
ad hanc 1 C C «j. 4 R — 4 Q Q Z 3 1100. 

Huius aquationis radix eft 12, quadratum , radicis, de qua quxritur. 

Hxc declarari poflunt hoc paifto. Si t R valor eft li 12, cubus valebit fi 1728; 

6 2. R valebunt ljr 48, Si a li 1728 auferamus li 48, remanebit 1200 . Etenim- 
communis diuifor eft 12, qui diuidens 1728, facit quotientem 144; diuidens 48, 
facit quotientem 4, horum latera funt iz,& z , quorum differentia eft ro , cuius 
quadratum eft 100, quo ducto in 12, communem diuiforem, producitur 1200, 
cuius radix eft li 1200, qui eft differentia inter 8t >728, & ii 48. 

Si t C — 2 R iquctur li 3 . Quadrentur omnia , & fiet 1 C|4 R — 4Q — 3. 
Huius xquationis radix eft 3 , nimirum quadratum quxfitx radicis ; fit ob id qu?- 
fua radix fi 3, & ita eft; Equidem li 1 R, valet fi 3; vtique 1 C valebit 8127, & 
2 R, valebunt fi 12 , differentia inter li 27, & fi 12 ,cft fi 3, &hoc quantum ad pri- 
mam xquationem. Ad aliam, quod attinet. Si 1 R valet 3, 1 C valebit 27 , & 4 
R, valebunt 12 ; quorum fumma eft 39, & 4 Q valebunt 36 ; differentia vero in- 
ter 39, & }6 eft 3 . 

Proponatur a' — fi C b fol.fol. a , xquari z folido , & fit xqualitas expurgan- 
da ab afymmetria, qua ipfa laborat, eft h?c autem nempe afymmetria in foliditate; per 
ca,qu? proponuntur, adhibita mctathefi, fa&oque parabohfmo; xquabitur fi 
C b fol.folido . Omnia cubice ducantur ; xquabitur b 

folido 
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folidofolido ; Omnibus duflis tn a' , & fecundum Artem ordinatis a’. — 32 fol. 
a* 1 3 z fol.tol. — b fol.fol. axquahitnr z fo'. fol. (olido. 

Si 1 C — ii: C iS R xquetur 6, Sc 1 C — 18 Q -fr 90 R xquabitur 2id ifitque 
1 R 1 2 , cubus radicis quxfitx . Etenim fi 1 R valor eft r 2 ,- certe 1 C valebit 
1718, & 18 Q valebunr 1592 . Demum 90 R valebunr 1080, at verd ad 1718» 
addito 1080. fiet fumma 1808 > a qua fi auferatur 2591; Sc remanebit 216. 

Si 1 C — IJt C 18 R xquetur 6, adhibita metathefi ' 4 r-‘ xquabitur I5t C 18, 
vtraque xquationis pars cubice ducatur, Sc quidem illa cubice dufta facit hoc 
produ&ura ‘ ecc -' IL , c f t -'— ‘;fi ver6 cubice ducatur Bt C 18, fiet 18; vtraque 
pars ducatur in 1 C » Sc fiet 1 C C C — 18C C f >o8C — 216“ i8C;qux 
fi ordinetur, ad hanc reuocabitur iCCC-i8CC}joC^ 116, atque de- 
mum 1 C — 18 Q 90 R xquabitur 116. 

Cxterum oportet cautum effe Artificem in hac pragmatia , quando fcilicet x- 
quationes ad altiffimos gradus afeendunt , non enim fine magno errandi periculo 
perfici poteft ,- quod etiam in prima huius Operis parte > nos adnotauimus , 

Quoniam vero plurimum ob eft refolutioni nimia elatio potcftatis ; opportunum 
propterea videbatur difficultati aliquo prxfidio occurrere , huiufmodi quidem eft 
clima&ica paraplcrofis, nempe fcalare fupplementum, eftquc fpecies quxdam irre- 
gularis dcfcenfus; hac autem induftria quadratoquadraticas xquationesad quadra- 
ticas per medium cubicarum a radice plana, imo etiam cubocubicas, Sc exinde per 
binos alternos gradus climadt icos , deprimere licet. 

Quo vero paifto hxc perficienda fint, paucis aperiemus. 

Proponatur a‘ b fol. a xquari z planoplano. Oporteat autem hanc per me- 
dium cubicx xquationis a radice plana ad quadraticam deprimere . 

Quoniam igitur a* b fol. a xquatur z planoplano,- per antithefin a' xquabitur 
z planoplano — b fol. a, vtrique parti xquationis addatur a* e* f — j— c’ , &hoc 
eft illud fupplementum', quod climaftica paraplcrofis importat ; ergo a* <{«• a’ e* f 
c* xquabitur z pl.pl. — b fol. a a* e' — j— c* . Diuidantur omnia fubqua- 
draticc; Se illic orietur a' <$♦ — J- e*, fi enim a‘ t c‘, ducatur Jinfe quadratice, 
producetur a* t a’ e' t -7- e '- At vero ad a*, fuerunt addita in fupplementum.duo 
illa plancplana a' e’, & — J— e',quxalioquin deficiebat a canonica quadrati gene- 
fi inftituta a duabus radicibus planis. Quod fi altera xquahtatis pars , nempe z 
pl.pl. — b fol. a f a* c* t c* fubquadratice diuidi polfet , quotiens emergens 
xquarctur a‘ t — f- e‘.* Propterea opus eft effingere quadratum a radice plana_. , 
cui altera illa xqualitatis pars commode poffit comparari , vt ei denique radici 
pians xquetur a’ t — c'. Quod ergo quadratum effingimus cfto abs -ifj 1 — ea, 
cuius quadratum eft f e 1 a‘ — • b fol. a aquandum z_pl.pl. _ b fol. a t e' a ’ t 
_ c*. Deletis porro affc&ionibus vtrmque , e’ a’ — b fol. a, omnibufquc 
in 4 e’ dudis , & c‘ f 4 z pl.pl. e’ xquabitur b fol.fol. Innotefcat autem c' elfc d', 
& iHa _ d a xquabitur a’ d‘, Sc ordinata squalitate fecundum Artem; a’ 

4* d a xquabitur — — f- d' . 

Hucufque de aquatione cataphatica ; fi vero cxtiterit'apophatica ; vt fi a* — b 
fol.a squetur z planoplano. Radix plana effingendi quadrati ftatuctur ij*ca 
comparanda ipfi a’ — — e‘. 

Quod in xqualitate negata inuerse conucrtendo, Sc fub contraria affeftionis no- 
ta arguendo, contingit. 

A’t bfol. a squetur z pl.pl. , Sc e a xquetur a’ t -i- e* . Oftcndendum 
eft e‘ tjf 4 z pl.pl. e' squari b fol. 2 . Quoniam enim a* 4. b fol. a squatur z pl. 
pl., ergo a' xquabitur z pl.pl. — b fol. a, -commune addatur a‘ c* f — p e', Sc a* f 

a* e' — — e* xquabitur z pl.pl b fol. a t a' C — j- e'. At quadratum ex 

a' *j* — e* eft a* 4. a’ c* 4. -4- e*, Sc quadratum ex — e a, eft ^r*£e' 
a‘ — b fol. a, eft vero ex hypothefi -tt* — ea squale a’ 4« — e',-'qu.ire '~ t 
.4+ c' a' b fol. a squabitur z pl.pl. _ b fol. a 4. a’ e‘«f, -j — e*, Sc xqua- 

bitur z pl.pl. t — j- c* ; quamobrem b fol. 2 xquabitur 4 z pl.pl- e ’ t e ‘ • 

Si a‘ — b fol. a xquetur z pl.plano ex hypothefi. quod f— c’ Sque- 
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tur a 1 — e a, & e' 4 4 z pl.pl. e’ xquxtur b fol. 2 Innotelcat autem e effe d , Se 

a’ t d a aquabitur ~t- — — I — d’. . - 

Si b fol. a — a' aquetur zpl.pl.cx hypothefi, quod -7— e — aquetur e a — a ,oc 

c « __ 4 z pl.pUe* sequetur b lol.2.Innotefcat c crfc d,& d a -- a 1 aequabitur d* — *rr« 

_ Ita etiam hoc artificio aequalitatem quadratoquadrati affeci fub cubo per me- 

dium cubicae radicem habentis planam» ad quadraticam deprimere licet • Vt lia^ 
4* 1 b a’ aquetur z planoplano. 

Infuper squalitas quadratoquadrati affetti tam fub latere quam quadrato per 
medium cubic? radicem habentis planam , ad quadraticam deprimitur . Vt fi a' t 
1 2 pl. a‘ 4 b fol- a jquetur z pi.plano , de quibus confidendus Vieta ; multa e- 
nim dicenda hac in re , vt & in c arteris fupereffent ; fed opus nimium excrefccret 
quare breuitati ftudentes ea cogimur filentio pratererie. 
d. d,/l:„i, Supereft differendum dc methodo, qua aquationes cubica; deprimuntur ad qua- 
btinsf, i Mancas a radice lolida, vt initio monuimus; diciturque duplicata hypoftafis. 

Si itaque hac tranfmutationc cubum affedum fub latere affirmate ad quadratum, 
jadicem lolidam habens, idemque affeftum reducere iit iniumftum, fic proce- 

tHHtttur tubut 

/«*/»• propo ' natur a > 4 3 b pl. a aquari a z fol. Gtque propofitum facere, quod iniun- 
gitur, e’ 4 a e aquetur b pl., igitur b pl. ex huiufmodi conftitutione inteliigen- 
dum cft rcflangulum fubduobus lateribus, auorum minus cft c, maius autem a. 
Quoniam vero e' 4, a e fupponitur aquari b pl. propterea a e aquabitur b plano 

c', atque adeo it~‘cqujbitura;propterea V 1 '-— *• 

quabitur a z fol. Omnibus vero dudtis per c' , 3 c fecundum Artem difpofuis , e cu- 
biquadratum 4 1 z fol. e' vquabitur b planicubo. Sic autem h^c dcmonftrabimus, 
fupponamus a’ 4 3 b pl. a jquari a z lol. , & e’ 4 a e equiri b pl. Si autem i- 
niunaum offendere e* t * z fol. e’ aquari b plano 3 . Quoniam igitur e’ 4 a c a- 
quatur b plano, propterea a c aquabitur b pl. — c‘; atque adeo a aquabitur ^f-s 
creo, 2 c eorum cubi aquales erunt, quare a' aquabitur 1,1 ' kf ' ■” + l ‘r' " — • ac 
proinde a' 4 3 b pl. a aquabitur >fl 1 4 . Natu, 

w— '**" aquiualct 3 b pl. i, aqualia vero fi aqualibus addantur , orta funt 
aqulia . Atque adeo a z fol. aquabitur * r 1 - ■ 11 r 1 - 4 .Nam 

a' 4 3 b pl. a aquabatur a z folido . Omnibus du&is in e 1 , & a z fol. e' aqua- 
bitur b pl. 3 — 3 b‘ e‘ 4 3 b pl. e' — e‘ 4 3 b pl. 1 e‘ — 3 b pl. e'; ac proin- 


PrefinitHr 
tjMJtti» tubfc* 1 


DltUr D pi. J — i u c f u fu w — v 3 ^ x. v. — s v y,. v , -w 
deje* 2 z fol. c’ aequabitur b pl, 3 ; eadera enim homogenea affcCla (ignis t » & 
fe mutuo interimunt . 

Quod fi a' 4 3 b pl. a aquetur a z fol. cx hypothefi , quod e* — a e aquetur b 
pl. , & e* _ 1 z fol. c' aquabitur b pl. 3 . 

Praterea fi a 1 — 3 b pl. a aquetur a z fol. cx hypothefi , quod a e “* 
tur b pl., cedat autem b pl. 3 , cedat inquam z fol. 2, & a z lol. c' - 


e’ a’que- 
jrnuabi- 


tur b pl. 3 . 

au, *!„*"» Licet a j am hac eadem tranfmutationis fpecie illud abfoluere , nimirum cubum 
It affedium fub latere negate ad quadratum fub radice folida negatum de plano redu- 
,u.m ,r nf- ccre ; fi tamen cubus c triente cocfficientis affedtionis cedat lolidi comparationis 
• fubquadruploquadrato 1 quamobrem . 

Si a' — 3 b pl. a fquetur a z fol., fitque perficiendum , quod iniungitur , & a e 
— e‘ xquetur b pl., tunc enim b pl. iuxta huiufmodi aquationis conftitutioncm in- 
ruUsanfdi telligitur reftangulum fub duobus lateribus, quorum fiuc maius, fiuc minus cft c; 
dm vut. . fumma vero cft a ; itaque aquabitur a . Nec dilfimili ratiocinatione ab ea , 

q u * fuperius vfi fumus , concludemus tiLc; fcjfcaii _ Vt 1 r 1 7'tH^ x- 
“.«X quabitur 2 z fol. Omnibus vero ductis in c', & a z fol. e' — c cubiquadrato jqul- 
. bitur b planicubo. 

De his confulcndus Vieta, multa quidem fupereffent dicenda, fed ftudio breui- 
,4,«^ tatis praftabit oromittere. 

umtmMmd, Non raro expedit fic aquationes praparare.vt fubgradualcs cocfficientcs, ve! com- 
parationum homogenea fint,qua prafcribuntunproptcrca iuuabit nonnulla fubijcere i 
twHwum. vndehac pragmatia innotelcat. Propo- 
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Proponatur a' 4. b a' xquari z fol. Oporteat vero xquationem ita tranfmutarc. ***"” 
vt affc&io iit fub eodem gradu parodico, nempe quadrato , eademque retineatur 
affirmationis nota, cocfficiens tamen fubquadratica varietur ad libitum , eaque fit 
d, fit autem vt b ad d; ita a ad e ; ergo xquabitur a , St fecundum ea , qux d ^! 
proponuntur 4 * xquabitur z fol. Omnibus vero dudfis in d' , St applica. 
tis ad b' , ncceilarib e' 4. d c‘ xquabitur ^fr ; vnde dcmonftrandum eft .• Si fue- 
rit a' 4. b a 1 “ z fol.. Se ad arbitrium accepta fit d pro coefficicnte; fitque vt b 
ad d, ita a ad e; Offendendum eft inquam e' 4. d e' xquari pibii. 

Quoniam igitur eft vt b ad d,ita a ad c, -propterea b c xquabitur d a;crgo ^'xquabitur a; • 

quamobrem & eorum quadrata xqualia crunt;propterca-fjp xquabitur a‘; de eorum 
cubi xqualcserunt; ob id iap aquabitur a'. Quoniam vero a‘ xquabatur pf-' ; af- 
ficiens liomogcncum erat b a', uucatur b in -ff-* , vt fiat — f ," ' : erat autem a' 4. b 
a‘ ~ z fol., propterea 4* -pf xquabitur z fol. Omnibus vero duitis in d‘, 

& b' e’ 4. b' d c* xquabitur z fol. d' . Omnibus autem applicatis ad b' , & e' a,d 
e‘ xquabitur '-t—*. 

Numeris autem hxc facile aptari poffunt . Supponamus 1 C 4. <s Q xquari 896* •— 

cuius radix eft 8 . Vt autem eft 6, numerus quadratorum, ad 11, arbitrarium, ita £■"***•" 
8, radicis pretium ad 1 6, erit propterea 1 C 4. 12 Q ~ ‘~r; cuius radix eft 16, 
numerus quartus proportionalis, in fuprapofito atialogilmo. 

Proponatur a 1 — b* a aquari z folido. Sitquetranfmutandaxquatio , vr eodem 
gradu parodico retento, eademque afleitioms nota feruata, varietur cocfficiens pia- 
num fublatcralc.itaut illud ficd' i fir igitur vt b* ad d*, ita a*ad e'; atque adeo vt 
b ad d, ita a, ad e i ergo xquabitur a. 

Quamobrem fecundum ea, qux proponuntur pp xquabitur z folido . 

Omnibus autem duitis in d', & per b'dmifis e 1 ;— d‘ c xquabitur iapi . 

1 C — 4 R xquetur 480, cuius radix eft 8 , vt 2 , numeri radicum radix , ad 3 , temnit, •. 

arbitrarium ,- ita 8, radix propofitx xquationis ad 12; propterea 1 C 9 Kxqua- 

bitur 1610 , cuius radix eft 12, nunterus quartus proportionalis in luprapofito ana- ’“ r ‘ 
logifmo ; eft autem 9 , quadratum ex 3 ; &c. 

Caute procedendum tamen , quia fxpe accidit fubduitionem fieri non poffo * c,t,„u w- 
vnde Problema determinatione eget. fnmu. 

Proponatur i' 4 b pl. a xquari z', & oporteat retento eodem gradu parodico, 

& eadem atfciliotus nota, comparationis homogeneum variare , itaut illud fit d‘ . fniuh. 
Fiat igitur, vt z ad d; ita a ad c. Nam xquabitur a, quamobrem pp 4* ‘-pp 
xquabitur z' , omnibus autem in d' du&is , & per z‘ diuifis , Se e' 4 * xqua- 
bitur d' . 

Si i C 4 * 38 R ;quctur 2id , cuius radix eft 4 ; fiat autem vt 6 , latus cubicum 
numeri 216, ad 12, arbitrarium, ita 4, radix xquationis propofitx, ad8, erit 1 C d " r ’ 

4 * R fcu isa R xqualis 1728, cuius xquationis radix eft 8 , quartus propor- 
lionalis in fuprapofito analogifmos. De hac autem tranfmutationis Ipccic paulo in- 
fra fermo redibit. 

Numeros decimarum plerumque nos in xquationibus defideramus , vt fcilicct r» 
illi, quos in his adhibemus, in decimarum numeros tranfmutentur . Et quia de nu- 
meris agitur i Uberum eft fpccicm adhibere, cui alix comparati homogenex nOn_» trnnfmutf 
fint, propterea quod numeri vel atfu, vel potentia horaogenei funt; cum vnitas na- 
turx fimditudinem largiatur. 

Proponatur a‘ 4 * a b xquari z. Supponamus d aquari 10 , vel 100 , &c. Sup- r x,m r tm. 
ponamus deinde c aquari ad: offendendum eft e’ 4 e bd xquari z d'. Quoniam 
cnimadxquaturc,ergo -J— aquabitur a ; quare eorum quadrata gqualia erunt; ob 
id-jj- xquabitur a* ; ergo xquabitur ab, -propterea a 1 1 a b xquabitur -j-|- 4* 

-2- ; ergo cum a‘ t a b xquarctur z, fcquitur -£t- 4r xquari z , ac ob id om- 
nibus dudtis in d‘ , St e‘ f c b d xquabitur z d'. 

Proponatur iQf 11 R ~ 64, cuius radix eft 4 . Supponamus 1 A xquari 10 temnit,— 
R.& 1 AQt uoA aquabitur 6400 . Et ita res fc habet , nam cum 1 R valeat ' x P Uct ' 
4, propterea 10 R valebunt. 40, cumque 1 A , xquetur 40, vtique 1 A Qj. xqua- 
bitur 
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biiur 1600, at fi 1 A xquatur 40 , certe ito A, valebunt 4800 , quo addito ad 
ifioo, fit «400, nempe numerus alter cum quo inftituitur comparatio. 

Nec diffunditer. St a' — a' b a f > xquetur z . Supponamus e {quaria J , Sc 
concludemus c' — e‘ h( d f c f d‘ xquari z d*. 

Et quia Plurimx funt aquationes, quarum reduftio minus bcnfc prxeeptis conti- 
netur, quoniam earum obeli anomalia , qux eoufquc porrigitur quo folertis Artifi- 
cis induftria; pr^cipuas tamen perpendere haud mediocriter prodeft, quas apud Vie- 
tam videndas relinquimus. Vt 

Si a' — ab' a tquetur b' , & a' — b a aequabitur b' . Infupcr fi a b' a — a' ae- 
quetur b’ , & a' t b a aequabitur b' , & ita de reliquis , quas cuique apud pr «cita- 
tum Auctorem cernere licet . 

Curo autem hic de xquationum rcduClionc differatur, magnique momenti fit, 
prjfcrtim in Geometricis aquationes alticris ordinis ad cubicas, in quibus fecundus 
terminus deeft, rcuocare; non pigeb it proprerea hic nonnihil immorari, modum- 
que tradere, quo huiufmodi xquationum rcduCtio perficiatur, przcipuc ad eum. 
quem explicuit modum ingenioli ffimus Cartefius; adicCtis ijs , qux nox vbenoris , 
& clarioris quoque doCtrinx ratio polcere videbatur. 

Primum autem differendum occurrit dc multiplici xquationum radice. 

Illud eft igitur animaduerlionc fummopere dignum in aquatione quacunque tot 
diuerfas radices dari poffc.quotipia dimenfiones habet, quamobrem Ii nos fuppo- 
namus a, ;quari duabus vnitatibus, atque adeo quod idem eft a — 1 Zt o, hoc 
autem multiplicemus per a — 3 — o , produCtum verd ducamus in a — 4 — o , 
cum produCtum ex illa priori multiplicatione lit a' — 5 a f 6 zt o, fit vt (i hoc 
multiplicetur per a — 4, producatur a' — 9 a' 26 a — 24 ~ o, quod fi mul- 
tiplicetur per a — 5 “ o producetur quidem a' — 14 a' f 7 1 a’ — 154 a t 1 »0 

— o . Et quidem fi a' — j a 6 ZS o, ducatur in 3 — 4, producetur , vt dixi- 

mus a' — 9 a' )$* a 6 a — 14 ~ o, huius porro xquationis radices funt 2 , 
3 » 4 * 

Si vero a' — 9 a' 16 a — 24 ~ o, ducatur in a — 3 , xquatio fit vt dixi- 
mus a* — 14 a' f 71 a' — 1 J4 a t 120 s o . Huius vero xquationis radices erunt 
a , 3 , 4, 5 . Prior autem illa xquatio produdta a' — 5 a f ~ o, propterca quod 
duas dimenlioucs habet, ob id duplicem radicem fortitur ; quoniam autem ifta a' 

— 9 a‘t*6 a — »4— o, tres habet dimenfiones , tres quoque radices obtinet, 
ita quia a' — 14 a' t 7« a* — t)4 a 120 ZZ o , quatuor obtinet dimenfiones, 
quacuor etiam radices habet. Itaque xquationis illius a' — 5 a 6 ZZ o, dux 
erunt radices, nimirum 2, St 3 ; deinde illius a' — 9 a' t 26 a _ 24 ~ o, tres ra- 
dices erunt videlicet 2,3,4; huius autem a* — 14 a' t 71 a' — 1641 1 110 “ o, 
quatuor h$ radices erunt 2,3,4,). 

Quod fi deinde a’ — 14 a' •$. 71 a' — 154 a «J. 120 ZZ o nos multiplicemus per 
a — 6, producetur a' — 20 a’ f 15J a' _ 580 a' t 10440 a — 720 z: o , cuiu» 
aquationis quinque funt radices 2,3,4,), 6 > pro numero filicct dimenfionum 
eiufdem; Vt autem quj haCicnus a nobis difta funt luculentius appareant, non e- 
rit abs re vnum , vel alterum exemplum numeris explicare. Dicebamus xquatio- 
nis illius a' — 5 a <{e 6 zZ o, effe quidem radices 2 , & 3 . Quoniam igitur radix 
eft 2, quadratum ipfius erit 4, cui Ii addatur 6, fit 10; at vero fi radix eft 2, ) a, 
valebunc 10 ; quamobrem fi 10 , fubtrahatur a 10 , remanebit o . Item fi radix eft 
3 eius quadratum erit 9 , cui fi addideris 6 , fiet 1 ),- at vero fi radix eft 3 , 5 a , va- 
lebunt 1 j , quo dempto ex 1 3 , remenet o . Deinde alterius xquationis a’ — 9 a' f 
26 i; — 24 ZZ o, dicebamus efle tres radices, .puta 2,3,5. 

Si radix eft 2, eius cubus eft 8, & 1 6 a, valebunt 52, quo addito ad 8, fit 60, 
at vero 9 a', valebunt 36, quo fubtra&o ex fio, remanebit 24 , a quo li lubduxe- 
ris 24, remanebit o; & ita de duabus alijs radicibus 3, & 4 ; neque diffimili modo 
in reliquis xquationibus periculum fieri poterit ad niaiorcm veritatis llluftra- 
tionem. 

Et ita hxc xquatio amphibola 40 a — a' ZZ 204, fcu quod idem eft a' — - 40 a 
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*f* 104 “ o, omnifque confiinilis , duplicem habensradicem, per multiplicationem 
fimilcm procedentibus generatur . Huius porro aquationis radices funt 6 , & 34. 

Si itaque lupponamusa _ 34 , aquari o, St a — e , itidem aquari o, & inter hac 
inftituatur multiplicatio, producetur a* — 40 a vf* 704 “ o. 

Item fi fit xquatio 30 a — a‘ ~ 33 6 , feu quod idem cft a‘ — jo a *f* 33 ® ?„?«»»»,». 

“ o» genita erit ex multiplicatione a — 4} ,pcra 8, funt enim huius aquatio- 

nis radices 8 > & 41 . Si igitur fupponamus a — 41 , aquari o , quemadmodum a ^ 

— 8, equa r. itidem-o, inftitura multiplicatione, producetur a* — 30 a 33$^ o* j*iri»r. 

Et ita de alijs coniimilibus huius generis xquationibus intelligendum eft. 

Non cft parui lacienda falfxradicis indagatio; propterea quod cius cognitio plu- D*fsl/itr*ji 
r i muni inlcruit ad radices veras inueniendas; fiquidem falfis radicibus cognitis x- ^/li- 
quationes, diuifionisope, citra difficultatem ad pauciores dimenfiones rcuocaripof- 
lunt; ex quibus deinde radices verxiuxta Artis prxeepta eruuntur . H* porro falfx 
radices lunt nihilo minorcs;<quod eucniet,cum nos verbi gratia fupponimus a,de- 
lignarc detedtum quantitatis alicuius a nihilo; adeo vt inter a. & nihilum xquatio 
non contingat , nili a fibi aliquam quantitatem adfcifcat. Supponamus igitur a, ta- 
lem efle defeftum, & vtxquuur o, requirat 4 . Si itaque multiplicemus a' — 5 a 
*f* 6 ~ o, per a *{* 4 , producetur a' — 1 a‘ — 14 a >4 — o . Huius porro 
aquationis, iuxta numerum d imenfionii iplius, erunt quidem tres radices, ex quibus ninai 
mm 2 , &3, hoc eft dux ex tribus , verx erunt , vna autem talla , videlicet 4 ; Sc 
ita cft, vt quifque poterit experiri . Si vero nos fupponamus a' — 33 *{ o, 

hanc vero xquationcm ducamus in a rj* 5, producetur a' 19 a 30 ~ o, & 

quidem huius xquationis tres erunt radices, nimirum a, 3 , St 3, dux fcilicct ve- 
rx, vna autem falfa. Verx autem funt i, & 3, falfa autem 3. Quod fi fit xquatio 
a‘ — 9 a' 2 6 d — *4 — o, St hanc multiplicemus per a »}» 3 , fiet xquatio a* 

— 4 a' — 19 a' t 106 a — rao “ o; huius autem xquationis , vt quatuor cft di- 
menfionum , ita quatuor radices exiftunt, nimirum 1,3, 4, 5, quarum tres, fcilicet», 

3 , & 4, verx funt, alia vero, puta 3, falfa cft; quoniam autem idem de reliquis in- 
telHgi poteft; non erit, cur alia exempla nos afferamus in medium. At vero quoniam 
«quatio plures radices admittens, per ipfarum multiplicationem conftituitur ; que- 
madmodum ex hadtenus explicatis cuique facile eft mteUigerc ; indi fit, vtxqua- 
tiones huiufmodi per illas radices diuifionem fubeant . 

Si quidpiam enim eft per aliqua duo inuicem multiplicata conftirutum; illud idem SI"»»* «• 
per alterutrum diuidi poterit; fa&aque diuifione necellario aherum emerget ;quod 
enim multiplicatione componitur, diuifione refoluitur. Quoniam autem huiufmodi 
diuifio ad xquationis dimenfiones minuendas conducit; prxftabit hac de refer- 
• monem inltitucrc. 

Parabolifmus , fiue diuifio aquationis plures ra'dices continentis per binomiuiru 
inftituitur, quod nimirum compofitum cft ex incognita quantitate, minus valorc , feu 
pretio alicuius ex veris radicibus, quxeunque fit illa: vel plus valore alicuius ex 
falfis. Huiufmodi autem diuifione dimenfiones eius diminuuntur; atque adeomno- 
tefeit xquatio fimplex; vt ad extremum incognita quantitas , cognita euadat. Ad 
huius autem doftrinx explicationem, fupponamus xquationcm illam fupertus alla- 
tam, nimirum a* — 43' — 19 a‘ tft 106 a — lao “ o; hxc xquatio diuidi poteft 
per a — 2, pera — 3, per a — 4, Sc per a *{* 3 . Ita etiam fi fit xquatio. 

a' — b a' ♦{* b c a — beds o. 

— c sjfc* c d. 

— d 4* b d, J 

Hoc eftacubusminusb, minusc, minus d.) in a quadratum plus b in c , plus c in d, 

plus b in d) m a, minus b in c in d , xqualis o . Diuifio poterit inftitui per a — b 

— o,pera — c “ o, per a — d ^ o . Vides igitur, quopafto diuifionem fubcat 
«quatio . 

At verb fi ex aduerfo xquatio diuifionem non patiatur perblnomium, conflans 9 ?"**?**- 
ex quantitate incognita plus, vel minus certa alia quadam quantitate; id plane ar- 
gumento eft, quantitatem hanc non e fle rcalcm alicuius e radicibus xquationis pro- 

Dd policx. 
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Pofitx . Quamobrem fi foret xquatio vt fupra ; illa quidem diuidi polTct per a 
* per a _ 3 , per a _ 4; atque demum per i ^ j . At vero nullo modo per a. 
Plus, vel minus alia quantitate quacunque. Cum igitur res fic fe habeat ; inferen- 
dum erit huius xquationis non alias efle radices prxter illas quatuor reccnfitasa, 
3, 4, & 5, quarum tres priores 2, 3. Se 4, verar fum, pofterior autem 5, nimirum 

falla. , 

Ita quoque xquatio altera fuperius allata diuidi quidem potfft per a — b ~ o > 
per a _ c ~ o, per a d — o, fed non per a plus, vclminus aliqua alia quan- 

titate, vnde propterca confiat huius xquationis radices die tantummodo b, c, d. 

Item fi fit, xquatio a* — 14 a' *J* 71 a* — 1543*4*120;: o , quatuor erunt 
radices verx.putaa, 3, 4, 5 > & rurtus <■' *q uill ° a ' — a * 155 a ' — 5 »b 
a‘ t 1044 a — 720 - o, erunt radices ver* 2, 3, 4, 5, & 6. It„quc fi a' — 9 a 
*+< 16 a — 34 r o, multiplicetur per a — 5 ~ o, fit xquatio a’ — 14 a' t 7' a ' 
__ 154 a t 120 r , cuius radices ver* funt 2, 3 , 4, 5! quod fi rurfus produdum 
iftud multiplicetur per a _ 6 ~ o.fict xquatio huiuimodi a' — ao a* t '55 a ' — 
580 a‘ t 1044 a — 720" o, cuius radices verx fune 2 , 3, 4, 5 ,& 6, vt dice- 
bamus. Illud autem eft obferuanduin quod fi lupcrioridida xquatio a‘ — 4 a' — 
19 a‘ f 106 a — 130 ^ o, multiplicata fuiflet per a — 6 — o, proucniffet xqua- 
tio ifta a' 10 a’ 4. 5 a‘ — 220 a‘ _ 756 a * 720 - o ; cuius xquationis ra- 

dix, non cflet 6; Si itfitur xquatio aliqua , qualis illa, nimirum a' — 9 a* t ad a 
_ 24 “ o, multiplicetur per quantitatem ignotam plus quantitate aliqua; deinde 
produftum quidem ducatur in quantitatem ignotam minus aliqua alia quantitate; 
hxc aiia quantitas non erit vera illius xquationis radix, qux per talem multiplica- 
tionem producitur. 

Si verb eadem illa fuperior xquatio a* — ba 1 «|«bc a — bc dz: o, multiplicaretur 

c 4. cd 

— d «j,bd 

per a 4* f — o, fieret xquatio a* — ba' + bci'- beda — b c d f “ o. 

— c *J*cd 4* b c f 

_ d 4. b d «J, c d f 

4. f — b f 4*bdf 

— e f 

— d f 


mu «fM,;, Hxc autem xquatio ex fupradifta multiplicatione produfia diuidi potefi per t 
m>u _ b — o.per a — c “ o, pera — d s o, & per a f — o. At non per a, 
plus, vel minus aliqua alia quantitate. 

Rebus autem fic fc habentibus illud perfpicuum eft, perhuiufmodi diuifiones ip- 
fas dimenfiones diminui; atque adeo poftremuminnotefcerefimplicemxquationem; 
vt inde cognofcatur incognita quantitas. Proinde fi fit xquatio liuiufmodi a* — 4 
a 1 _ 19 a* «{* 10 6 a — 110; o ; caquc diuidatur per a _ 5, orietur xquatio a’, 

g a‘ 4* 26 a — 24 “ o, qux fi rurfus diuidatur per a _ 4 , proucniet aquatio 

a* 5 a t d — o .qu? fi rurfus diuidatur pera — 3“ ofita — 2 . Quod enim fuperefficit 

multiplicatio; illud idem refoluit diuifio . Huius autem xquationis pofiremx radi- 
ces funt 2, 3,4, j, quatuor nimirum, quia quatuor dimenfiones habet; illa vero a’ 
— 9 a’ 4. 2 b a — 243 o, tres dimenfiones habet ; propterea tres quoque radi- 
ces obtinet, nimirum 2, 3, 4; ficut illius fuperioris , quatuor erant 2,3,4, 5; & 
quoniam a' — 5 a t d S o, duas dimenfiones habet, duas quoque continet radi- 
ces 2,Sc 3. Diminuuntur itaque dimenfiones, vt fupra dictum eft , beneficio diuifionis . 


a — 


a 
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a — 2 ~ o 
«-32 o 


a' — 11 


a‘ — j a 6 ~ o 
a _ 4 


— 4 a’ «J. 20 a — 34 
a’ — 5 a' 4- 6 a 


aj — 9 a’ •$. a<S a — 24 2: o 
a _ 5 


— 5 a’ * 4S a' - «3° a «J. i 2 o 
a* _ 9 a’ «$. 26 a* — 24 a 


a* — 14 a 1 •{• 71 a' — . 154 a *|« 120 ~ o 
a — 6 


— 6 a* <{• 84 a’. _ 426 a* •£< 924 a _ 720 
a’ — 14 a* 4. 71 a 1 — 1J4 a’ tf* 120 a 


a' — 30 a* *f. ijja' j8o a* •{. 1044 a _ 720 2: o 


a - b2 o 
a-c2 o 


_ca<)>bc 
a 1 — b a 


a* — ba — cafbcn o 
a — d 


— d a' ij, b d a 1)* c d a — bcd 
a’ — ba'-ca'4*bca 


a 1 — ba’ *f* b c a — bcd— o 

— c i),cd 

— d •}> b d 

a •!• f 


a* — ba' 4»bca* — bcda — b c d f ~ o 

— c 4*cd i}tbcf 

— d -ijtbd *ft c d f 
+ f -bf Abdf 

-cf 

-df 
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Quamobrem iquatio illa fupqius allata, & quam hic iterum repetimus diuidipo- 
teft per a (, per a — d, per a — c, & per a — b; Si diuidatur per a f. fiet 
xqustio trium dimenfionum tantummodo; nimirum a' — b a‘ <{♦ b c a — b c d “ o 

— c c d 

— d b d 

Si vero harc diuidatur per a — d orietur a‘ — b a — c a -*}tb o, quar qui- 
dem aequatio duarum efl dimeniionum . Hxc porro (i rurfus diuidatur per a — c, 
fiet xquatio a — b “ o, vel fi diuidatur per a _ b, fiet a _ c ~ o . Hoc itaque 
diuifionis prxfidio aequationes habentes plurcs, ac plures dimenfiones diminuuntur • 
cificiunturque potcftatis depredioris , vnd cum fuis parodicis gradibus. Et quidem- 
xquatio illa a' — 9 a' 26 a _ 24 “ o, fi diuidatur per a — 4, reducetur ad il- 
lam a* _ja^J«6~ o; qua: fi dedatur per a — 3 , reducetur ad hanc a — * 
=: o. 

Ita quoque equatio illa a' — ba’ i* b c a* — bcda_bcdf^; o , que , qua- 
— c 4. c d b c f 
_ d il 


•fr b d 
_bf 


Q+mada fuJ 
f anna 

na xrt t qua- 
ti flatu fati 


Explicantur . 
>€ jj » 4 / a/iit 

ttrmiM , 


^•cdf 

4. b d f 

_C 1' 

_df 

tuor dimenfiones habet; fi diuidatur per a >Jt f ~ 0, reuocabitur ad hanc qux ni- 
a' _ b a'*(t bc a-b t d “ o 

— c 4. c d 

— d 4. b d 

mirum trium eft dimenfionum, qua rurfus diuifa per a — d n o prodibit a' — b a 

_ c 

♦i* b c 2 o, que duprum eft dimenfionum; qua quidem diuifa poftrcmutn per a 
— C — O, oritur a_b “ o. 


SxpUfMtiaais 
cchttr.u »tta . 


His autem obferuatis facili depre- 
hendemus in aequatione habente pIia-> 
res radices, fecundi termimini quanti- 
tatem equalcm ede fumme omnium ra- 
dicum ; atque etiam quantitatem co- 
gnitam terti; termini aquari aggregato 
produdlorum ex fingulis binis, quemad- 
modum quantitatem cognitam quarti 
termini aquari aggregato prod udio- 
rum ex fingulis terminis; atque demum 
quantitatem vltimi termini xquari pro- 
dudio ex omnibus illis. Ita quidem per- 
fpicuum eft in adiundia aquatione trium 
dimenfionum, ac proinde habente tres 
radices, que fiium ortum habuit ex mul- 
tiplicatione a _ b , per a _ c , & cius 
produdli a‘_ca_ba*t«bc“ o, 
per a — d. funtenim iftius aquationis, 
que proucnit tres radices , nimirum b, 
c,d, ex quibus componitur fecundus 
xquatioms terminus, fiuc quantitas fe- 
cundi termini; eft cnimhec,fcilicct— bt 

__ c 
-d 

Ita etiam quantitas tertij termini eq u a- 
lis eft aggregato productorum ex fingulis 
binis; eft enim tertij termini quantitas 


a — b ~ o 
a-c- o 

— c 34. b q 
a‘ — b a 

a' — ca — baq,bc~ o 
a _ d 

_ _____ 

— da'.f.cda.J.bd4 — b c d 
B'— ca‘_ba’ 4 » bea 

a’ — ba' ijtbca — bc d - o 


— c 

- d 


4 * c d 
b d 


a — ? ~ o 
a _ 3 ~ a 


-314.6 
a' — a a 

a' _ j a d rz o 

a — 4 “ o 

— 4 a ‘ 4 * 10 1 — *4 — 0 
a' — 5 a‘ 6 a 


a' — 9 a' a 6 


a — 24 ~ o 

*bc s 
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4* b c; conflat autem hoc efle aggregatum productorum ex fingulis binis radici- 
4» c d 
4* b d 

bus ; At vero quartus terminus, feu ipfa quantitas cognita quarti termini eftbcd 
d, ac proinde (qualis aggregato productorum cx lingulis ternis. 

Ita pariter in a:quationc illa a' — 9 a’ 4 26 a — 24 — o,- cernere licet huius 
cnira xquationis tres funt radices 2 , 3 , & 4, liquet autem fecundi termini quan- 
titatem efle 9 ; numerum equalem aggregato trium radicum » » 3 . & 4 ; conflat prxp- 
tcrea fi ducatur 2, in 3,, neri 6, fi verti 3, in 4. fieri 12, fi demum 2, in 4, fieri 
8, at vero 5 , 12, & 8 , fi fimul addantur fit 26 , quantitas tertij termini ; qux proin- 
de fit ex fingulis binis radicibus. At vero fi ducatur 2 > in 3 , fit 5 , quo du&o in., 
4, fit 24, quantitas quarti termini faCta quidem ex fingulis ternis radicibus. 

Proptcrea fit arquatio a' _ 15 a' t 74 a — 120 C o, cuius tres funt radices 4, 
5,5, quarum fumma eft 1 j , nimirum quantitas fecundi termini, at vero fi ducatur 
4, in 5. fit 20, & fi ducatur 5, in 5 , fit 30, fi demum 4, in 5 , fit 24, horum au- 
tem fumma eft 74, nimirum quantitas tertij termini . Prxtcrca fi ducatur 4, in j, 
fit 20, fi 20 multiplicetur per 5 . fit 120, quantitas nimirum quarti termini, quxfac- 
<da eft cx fingulis ternis, vt patet, radicibus. 

Infuper fit xquatio a' — 48 a' «J. 7523— 3840" o; Huius xquationis tres 
funt radices. 12 , 16, & 20. Manifcftum eft autem quantitatem, fecundi termini 
nimirum 48 , efle aggregatum trium fupradi&arum radicum; deinde numerum 752 , 
quanticatcm filicet tertij termini fieri ex fingulis binis radicibus , vt conflat ; fi c- 
nun ducatur 12, in i 5 , fit numerus 192, fi vero 16, ducatur in 20, fit numerus 
320, fi 12, ducatur in 20, fit 240; cx his porrd fimul additis conlurgit numerus 
752; Demum numerus 3840, hoc eft quantitas quarti termini fit cx fingulis ternis 
li enim multiplicetur 2 o, per is, fit 240, hoc vcr6 produdlum fi multiplicetur per 
i 5 , fit 3840. vt perfpicuum eft. 

Supponamus iterum a' 4 a‘ — 19 a* *J* io 5 a — rao “ o. Huius xquationis 
radices funt 2,3, 4. & — j, qu( quidem (quatio fic ordinari debet , quemadmo- 
dum hic cernere licet a* — 19 a* — 1 ao ~ 42' io 5 a. 

Quod fi placet per fpecies(quationem exhibere, illud quidem facillimum eft ,erit 
autem hoc modo 4' .fi. b c a' — b c d f — 4, b 2' fi. b c cl a . Illius enim xqua- 
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tionis radices videlicet 2, 3, 4, & — 5, defignate intclligcntur per .fi. b, f c, f d. 
& — f. Vbi quantitas ignota a, pares habens dimenfiones, vnam conftituit xqua- 
tionis partem rcliqux autem aliam. 

Concludendum eft igitur, vt fupra dicebamus in (quationcplures radices haben- 
te; quantitatem cognitam fecundi termini, xquaiem elfe fummx omnium radicum , 
& quantitatem cognitam tertij termini , xquaiem efle fummx productorum cx fin- 
gulis binis, tSc quantitatem cognitam quarti termini efle xquaiem fummx produc- 
torum ex fingulis ternis, at vero quantitatem cognitam vltimi termini, fiuevltimum 
terminum ipfum, xquaiem efle produifto ex omnibus. 

De numero radicum reliquum eft, vt verba faciamus. Sc inquiramus quot verx» 
& quot fulfx radices in xquationc ipfa reperiantur. Illud igitur prx oculisdiligen- 
ter habendum eft, tot nimirum radices veras m xquationc haberi pofle quot ligno- 
rum f, & — , variationes contingunt. Tot vero falfas exiftere qnot vicibus ibidem 
deprehenduntur duo ligna .fi., vel duo ligna — fe mutuo confequentia . Hxc tamen 
imelligi debent de xquatiombus illis , qux ex luis radicibus inter fe multiplicatis 
deducuntur; alioquin optime fieri poterit , vt in xquationc non lint tor radices, 
quot incognita quantitas dimenfiones habet, neque tot verx , quot in xquatione 
ipfa vatiatioucs lignorum t> & — , contingunt, aut totfalfx , quot vicibus depre- 
hendere 
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Quamobrem xquatio illa fupcrius allata, & quam hic iterum repetimus diuidi po- 
teft per a tf* i> per a — d, per a — c, & per a — b; Si diuidatur per a f, fiet 
xquatio trium dimcnfionum tatmimmodo;nimirum a' — b a‘ b c a — b c d~ o 

— c +J+ c d 

— d b d 

St vero hxc diuidatur per a — d orietur a‘ — b a — c a + b c" o, qux qui- 
dem xquatio duarum cft dimeniionum . Hxc porro fi rurfus diuidatur per a — e, 
fiet xquatio a — b “ o, vel fi diuidatur per a _ b, fiet i_c?o, Hoc itaque 
diuifionis prxfidio xquationes habentes plurcs, ac pluresdimcnfioncs diminuuntur» 
Ctlkiunturaue DotcftattsdeDrclTioris.vnii nim fiiis numdiric oradihnc. t-r nnidem_. 
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Ita quoque aquatio illa a^ba^bc^-bcda-bcdf" o,que> qua- 
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tuor dimenfiones habet; fi diuidatur per a >ft f ~ o, rcuocabitur ad hanc quxni- 
a' — ba‘*J«bca_b<;d“ q 

— c 4 c d 

— d 4, Ii d 

mitum trium efl dimeniionum, qua rurfus diuifa per a — d 2 o prodibit a' — b a 

_ c 

4*i>C2 o, quf duarum eft dimeniionum; qua quidem diuifa poftremupi per a 
— C ZZ o , oiitur a-b “• ~ 
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His autem obferuatis facili depre. 
hendemus in xquationc habente plu- 
rcs radices, fecundi rermimini quanti- 
tatem aqualem efle fummj omnium ra- 
dicum ; atque etiam quantitatem co- 
gnitam terti) termini xquari aggregato 
produfiorum ex lingulis binis, quemad- 
modum quantitatem cognitam quarti 
termini xquari aggregato producto- 
rum ex fingulis terminis; atque demum 
quantitatem vltimi termini xquari pro- 
duCto ex omnibus illis. Ita quidem per- 
fpicuutn eft in adiunCta xquationc trium 
dimcnfionum, ac proinde habente tres 
radices , quf fuum ortum habuit ex mul- 
tiplicatione a _ b , per a _ c , & cius 
produdti a‘_ca_bati*bc“ o, 
per a _ d;fumenim iftius xquationis, 
nuf proucnit tres radices , nimirum b, 
c,d, ex quibus componitur fecundus 
a-quationis terminus, fiue quantitas fe- 
cundi termini ; eft cnimhfc.lcilicct — b; 

_ c 

-d 

Ita etiam quantitas tertij termini ?qua- 
lis cft aggregato productorum ex fingulis 
binis; cft enim tertij termini quantitas 
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4, bCi conflat autem hoc effc aggregatum productorum ex fingulis binis radici- 
4 * c d 
4 » b d 

bus; At vero quartus terminus, fcu ipfa quantftas cognita quarti termini eftbcd 
d, ac proinde squalis aggregato productorum ex fingulis ternis. 

Ita pariter in aquatione illa a' — 9 a‘ 4 16 a _ 14 — o,- cernere licet huius 
enim aquationis tres funt radices 2,3 , & 4 , liquet autem fecundi termini quan- 
titatem ede 9 ; numerum equalem aggregato trium radicum 2 , 3 . &4;conftatprxp- 
terea fi ducatur 2 , in 3 , , fieri fi, fi vero 3 , in 4» fieri 1 2 , fi demum 2 > in 4, fieri 
8, at vero 6, 12, & 8> fi fimul addantur fit 2 fi, quantitas terti; termini i qua proin- 
de fit ex fingulis binis radicibus . At vero fi ducatur 2 , in 3 , fit 6 , quo duCto in_. 
4. fit 24, quantitas quarti termini fa«fta quidem ex fingulis ternis radicibus. 

Propterea fit aquatio a' _ 15 a' t 74 a _ 120 3 o, cuius tres funt radices 4, 
j ,6, quarum fumma eft t j , nimirum quantitas fecundi termini > at vero fi ducatur 
4, in 5. fit 20, & fi ducatur 5, in fi, fit 30, fi demum 4. in fi. fit 14, horum au- 
tem fumma eft 74, nimirum quantitas tertij termini . Praterca fi ducatur 4, in j , 
fit 20. fi 20 multiplicetur per fi. fit 120, quantitas nimirum quarti termini» qua fac- 
eta eft ex fingulis ternis, vt patet, radicibus. 

Infupcr fit aquatio a' _ 48 a* 4 752 a _ 38402; o; Huius aquationis tres 
funt radices, 12 , 16, Sc 20. Manifeftum eft autem quantitatem, fecundi termini 
nimirum 48, e (Te aggregatum trium fupradiiftarum radicum; deinde numerum 752 , 
quantitatem filicct tertij termini fieri ex fingulis binis radicibus , vt conflat ; fi c- 
nim ducatur 12, in 1 fi, fit numerus 192, fi vero ifi, ducatur in 20, fit numerus 
320.fi 12, ducatur in 20, fit 240; ex his porrtb fimul additis conlurgit numerus 
752; Demum numerus 3840, hoc eft quantitas quarti termini fit cx lingulis ternis 
ii enim multiplicetur 20, per 12, fic 240, hoc vero produ&um fi multiplicetur per 
ifi, fit 3840 , vt perfpicuum eft. 

Supponamus iterum a' — 4 a' — 19 a' 4« 106 a — 1202; o. Huius aquationis 
radices lunc 2,3, 4, & — que quidem equario fic ordinari debet , quemadmo- 
dum hic cernere licet a' — 19 a‘ — 1202; 43' lofi a. 

Quod fi placet per fpeciesfquationem exhibere, illud quidem facillimum eft , erit 
autem hoc modo V 4 >i>ci'-bc<if~ 4, b 14 b c d 3 . Illius enim aqua- 

4*ed 4,0 -bcf 
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tionis radices videlicet 2, 3, 4, & _ 5, defignat? intclligentur per 4 b, t c.fd, 
& — f. Vbi quantitas ignota a, pares habens dimenfiones, vnam conftituit aqua- 
tionis partem reliqua autem aliam. 

Concludendum eft igitur, vt fupra dicebamus in aquatione plures radices haben- 
te; quantitatem cogiitam fecundi termini, aqualem clfc fumma omnium radicum, 
& quantitatem cognitam terfij termini , aqualem elfe fumma produclorum cx fin- 
gulis binis, & quantitatem cognitam quarti termini clTc aqualem fumma produc- 
torum ex fingulis ternis, at vero quantitatem cognitam vltimi termini, fiuevltiinum 
terminum iplum, aqualem elfe produfto ex omnibus. 

De numero radicum reliquum eft, vt verba faciamus. & inquiramus quot vera, 
& quot falfa radices in aquatione ipfa reperiantur. Illud igitur pra oculis diligen- 
ter habendum eft , tot nimirum radices veras in aquatione haberi pofle quot ligno- 
rum f , & — , variationes contingunt . Tot vero fallas exiftere qnot vicibus ibidem 
deprehenduntur duo figna 4, vel duofigna — fe mutuo confequentia . Hac tamen 
imelligi debent de aquationibus illis , qua cx fuis radicibus inter fe multiplicatis 
deducuntur; alioquin optime fieri poterit, vt in aquatione non fint tot radices, 
quot incognita quantitas dimenfiones habet, neque tot vera , quot in aquatione 
ipfa variationes lignorum t, & — , contingunt, aut tot falfa , quot vicibus depre- 
hendere 
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henJcrc licet duo illa ligna t vel duo ligna — fc inuicem fequentia . Ita plane Ii 
hic impoflibilis xquatio a‘ — ,4 a t 5 — o , multiplicetur per a — 2 “ o, produ- 
cetur xquatio a' — 6 a* t 131—10“ o. H?c certe produCta non erit ex multi- 
plicatione triutn radicum; quantumuis igitur in ea tres radices veri concipiantur! 
nihilominus vna tantum ex illis rcalis clt , nimirum 2 , rcliqux autem imaginati?, 
icu tales quarum valor mente comprehendi non poteft. 

Redeamus vnde difccffimus . hrat xquatio fuperius allata | a* 43' 19 a' 

fiofia — i:on o. Quoniam igitur poft t a*, (equitur — 42', qux eft vna va- 
riatio ligni 4 , in lignum — , &inlupcr poft — 19 a 1 » (equitur f 106 a quemad- 
modum poft t 106 a, fubfequitur — 120, ac proinde dux alix variationes contin- 
gunt lignorum t. & — i proinde tres effe radices admittendas veras in fupradi&a 

xquationc colligimus ivnam autem eife fallam, eo quod duo ligna terminorum 4 

a', & 19 a’, Ic inuicem fcquuntur. 

Sunt porro fupraditftx aquationis radices verx 1 , 3 > & 4. Si fupponamusenim 
radicem efle 2 , xquatio ftabit, vt videsa* — 4 a 1 — 19 a‘ 4* 106 a — 120 — o 
itf — 32 — 754.212—120“ o. 

Si fupponamus elfc 3, ftabit hoc modo a‘ — 4 a’ — 19 a' f io 5 a— 110 — o. 
Si — 108 — 171 4 * 3 « 8 — 120 “ o. Si vero fupponamus efle 4, ftabit hoc pa- 
cto a* — 4 a' — 19 a’ t 10 6 a — 1 20 “ o. 256 — 256 _ 304 1424— 120 = o. 

Vna vero radix erit falfa puta j. Qux autem hactenus diximus intclligenda- 
lunt tam de xquationibus in quibus nullus terminus dceft > fcd complcrx funt i 
quam de illis, qux incomplct? dici poliunt, eo quod in ipfis aliquis terminus dclidcrctur. 
Supponamus ltaqicf i_c o.intclhgi debet in hac xquationc efle o_, vel affec- 
tum ligno t> vel ligno — , Ii fuerit afftCtum ligno t, erunt dux falfx radices , & 
vna vera i Ii autem affcCtum fuerit ligno — , erunt tres radices verx. 

In prima xquationc quoniam c, & fupponuntur affici ligno f , proinde erit 
radix vna falfa. Quia vero lupponuntur eodem affici ligno , erit alia radix 

ftilfai Hoc autem conflat ex pr?ccptis hac de re fupra traditis. Quia de- 
mum r, & n, fupponuntur affici diuerlimodc, nempe n, ligno f , & n ligno — , 
proinde erit radix vna vera. Si vero <j_afficiatur ligno quoniam c, affedus fup- 
ponitur ligno t at ojigno _ proinde erit radix vna vera. 

Quia vero o_, & r, afficiuntur i illud quidem ligno - , hxc autem ligno t» erital- 
tera radix vera. Quia demum r, affici fupponitur ligno f , & n» ligno — proinde 
erit tertia radix vera i quamobrem in hac fuppolita xquationc tres radices vere erunt. 

Supponamus e' xquari c — b c, feu vt abj faciunt c' “ — be t c. Oportet au- 
tem xquationem hunc in modum concipere e' oe‘ 4 *be — c — o. At vero 
f'rhi',1 fupponamus primo o e\ affici ligno 4 *,* & erit e' 4 * o e* 4 * b e — c — o > & iti 
pZfZZ i propter terminos t e>, & o c’, eodem ligno affe&os, erit vna radix falfa i & iraob 
„ terminos 4 * o e‘, & f b e, eodem affeCtos ligno vna erit falfa radix. Demum prop- 
ter terminos f b c, & — c, diuerlis notis affectos , vna erit radix vera. Si ver 6 
nos fupponam o e‘, lecundum terminum affectum elfc ligno — , erit propter termi- 
nos 4* c 1 , & _ o e‘, varijs lignis affectos, erit inquam radix vna vera & propter 
terminos — o e‘, & 4 b e, qui varijs (ignis afficiuntur , erit etiam alia radix ve- 
ra. Poftrcmo, propter t b e, & — c, erit alia vera. 

Quoniam autem fupponendo fecundum terminum affeClum ligno alterutro 4, 
aut — , certi fumus nihil in propolita xquationc mutari polfe. Vt cognofcamus 
multiplicationem , qua propolita xquatio produdta fuit oportet carum radices in- 
ter fe conferre. 

Supponamus o e* , terminum efle affcClum ligno 4 , & erunt dux radices falfx 
vna autem vera. Supponamus deinde terminum illum elfc affcClum ligno — radi- 
ces tres verx erunt. Quare in illa falfa, fumpta ver? iftius rcfpondct; quemadmo- 
dum iterum accepta falfa ver? rcfpondct! vera demum verx confentit. Inde fit ve 
h?c equario vincam radicem habeat veram , atque realcm , quxquidem poflit ex- 
plicari . Alias autem radices immaginarias efle : ac promdit xquationem produc- 
tam originem non ducere a multiplicatione trium radicum , vt fupra de alijs dictum 

fuit; 
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fuit ; ftd potius per multiplicationem alicuius xquationis impoflibilis. 

Prima xquatio dicatur illa , in qua o e' allicitur nota f ; deinde altera intelliga- 
rur clTc, in qua o e' afficitur nota — . Hxc autem > qux dicta funt locum etiam ha- 
bent in radicibus fallis. 

Ita pariter fupponamus e' S * — b e — e , vel e' o e’ f b e t es o. ji„, 
Priori fadta fuppolitionc tres erunt radices falfe; fadta autem fecunda, erit vna fal- 
fa , & du; veri . Quamobrem concludendum erit, xquationem hanc vnam tantum 
radicem admittere, nempe fallam, duas reliquas clfe imaginarias , ac ob id xqua- 
tionem procreari non polfc multiplicatione trium radicum. "»*<• 

Eodem padlo li fuerit (quatio c' — * >J* b c c; feu quod idem efl e’ p*-)! 0 
e'_bc — c" o. 

Cpndat xquationem propolitam oriri ex multiplicatione trium radicumi qua- r 
rum duc lint falfx, vna autem vera; propterca quod e priori illa hypothefi dux 
inucniuntur radices falf;, & vna vera: e lecunda itidem dux falfx, 6 c vna vera. 

Si Iit e' — * t b c — c,lcuc’ r^li oe’ _ b c t c — o. In priori fuppolitionc 
duc lunt ver; radices, cum vna falfa , & in poftenori funditer dux verx , Sc vna 
falfa, itaut huiufmodi xquatio procreari podit c multiplicatione trium radicum» 
quarum du; lint ver;, & vna falfa. 

Fit autem illarum radicum metamorphofis ; adeo vt in vna , & eadem xquatio- 
nc radices omnes, qux falfx lunt euadant ver; . Nec artificio dilfimiii qux verx c- 
rant, euadant falfx. Id autem fit mutando ligna omnia «|», & — , qu; nimirumin f,uar. 
fecundo, quarto, & fexto loco ; & alijs quoque locis deugnatis per numeros pares 
reperiuntur: Non mutatis reliquis primi, & tertij, & quinti loci , aliorumquc per 
impares numeros dclignatorum . Quamobrem li nos fupponamus ;quationem clfe, 
vt fupra t a’ — 4 a 1 — 19 a’ +J* 106 _ no ~ o , qu; quidem xquatio tres radi- 
ces habet veras , nimirum a, 3 , & 4 , atque vnam falfam , nempe 3 , vt fuperius 
dictum fuit . Mutatis Tignis vt hic, fit xquatio huiufmodi t a* 4 a> — a * — 

106 a _ 1 ao o, vnicam radicem veram habens; puta 5, qux in fuperiori xqua- 
tionc falfa erat,- relique autem, nimirum 2,3, 4, qu; ver; erant, fallx euadunt. 

At vero illius xquationis, nimirum t a’ — 4 a‘ _ 19 a‘ 4. 10 6 a — 120 — o tres 
clfe radices veras, fcilicct 2, 3 , &4> liquido conflat, vt hic cernere licet «f, a* —4 

4 i 19 a‘ f 106 a — iso — o 

Jl6 32 — 75f212 — 120—0 

4 81 — 108 — 171 1 3 « 8 — 120 — o a—» 

{156—236— 3041424 —120 a- j 

~ o. 

Condat autem xquationenu. 
hanc produci ex illis tribus radi- 
cibus veris, & altera falfa, vt 
manifcd£ condat ex adiun&o 
paradigmate . 

Quemadmodum etiam perfpi- 
cuumed, xquationem hanc t a* 
t 4 a' _ 19 a* — rotS a_ 120 
~ o produci ex radice vna ve- 
ra , nimirum j , & tribus fallis 
2 , 3 , St 4 , multiplicatis ad in- 
uicem , hoc ed quemadmodum 
fuperior xquatio producebatur 
ex quatuor radicibus inter fo 

multiplicatis, quarum tres funt __ 

ver;; puta 2, 3, & 4,altcraau- a' — 42' — 19 a' •{• 106 a — 120 — 0 
tem falfa, nimirum 5 . Ita etiam 
& hxc producitur ex quatuor 
radicibus, multiplicatis ad inui- 
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*‘ — i* 

a* — 3 a — to 
1 * 3 


j a' — 9 a — 30. 
a' — 3 a’ — 10 a 

a' — 19 a — 30 “ o 

HM= o 

43' — 76 a — 110 
a* — 19 a* — 30 a 

a* t 4 a' — 19 a‘ — tofi a — 110 ZZ o 
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cem, quarum vna cft vera , vi- 
delicet 5. 

Ali* autem tres funt falfx,- 
puta 1, 3>& 4,qu*in iuperio- 
ri aequatione ver* erant . 

Haec porro nedum locum ha» 
be nt in aquationibus completis; 
fed etiam in incompletis, m qui- 
bus nimirum aliquis terminus, 
dceft , atque delideratur exijs, 
qui in imparibus locis exillunc. 

Quamobrem li fuerit *quatioa‘ 

— * 8 a— 24. Seu quod i- 

dem eft a’ r^n; 0 »’ t 8 a t 24 
23 o. Mutando fignat.de — fe- 
cundi , & quar.i loci in contra- 
ria, fiet aequat. o a' r^-i i o a’ t8 

a 14 — o . Siuc a’ “ * — 8 

a t 24. Illius autem pquationis 
radix eft a ZZ — 1 . illius vero 
eft a “ a . Et quidem res ita_ 
fc habet ; proptcrca quod fi nos 
fupponamusa' “ * — 8a — 14, 

certi huius aquationis radix erit — 1, Si vero fupponamus cfle a' ~ * — 8 a 4 
34. huius aquationis radix erit 2. 

Pr*terea fit atquatio a' — * — 103—27«. Seu quod idem eft a' ; o a’ 1 1 o 

a f 276 ~ o , mutando ligna f > & — , fecundi , & quarti loci in fua contraria . 
Fiet tcquatio a'r 7 ^i;o a' t 10 a — 27 6 “ o; feu a' ZZ * — 10 a t 17 fi. Iftius 
autem radix cft a — fi; illius vero a “ — 6. Et ita cft; namque cubus ex 6 eft 
*i6, at veid fi a, valet 6, vtique 10 a, valebunt 60 , quare cum afficiantur figno 

— leftenim {quatio a' 2: * — 10 a f 27 6 ; proinde erit 216 t do — 276 . Idem 
eft enim dicere a' — * — 10 a f 176, ac dicere 1‘fioa" 275 . Huic porro rc- 
fpondet illa 21 6 f 60 ~ 2715. 

At verd fi pradupponamus cubum ex _ 6 , is erit — 2 1 6 ; modo fi 1 o , numerum 
radicum nos multiplicemus per — 6 , radicis valorem, fiet produ&um] — 60, quo 
addito ipfi numeio — aio, fiet aggregatum — 27« , a quo fi demantur — fio, fit 
refiduum — aifi. Si enim eft atquatio, vt fupra a' ^ — 10 a — 27 6, & confide- 

remus valorem, iiuc pretium terminorum, fuppofita radice — fi, compcricmus rem 
fe habere .quemadmodum dicebamus. 

Kadiccs incognitas *quationis propolitar polfumus cognita quantitate aliqua au- 
gere, vel minuere, idque etiam fuperius explicare tenrauimus . Perficitur ver6; fi 
in locum incogniti termini alter fubftituarur , qui quidem hac eadem quantitato 
maior fit, vel minor , & is loco primi vbique fubrogetur . Quamobrem fi foret ae- 
quatio illa a* _ 8 a' — 3 a a' t 298 a _ 840 ~ o , qu* tres radices habet veras , 
videlicet 4, j, Sc 6, fallam vero vnam, nempe 7, Si fiat fignorum tranfmutatio; tres 
ili* radices euadene falfz , vna autem vera erit, nimirum 7 ; rcuocabitur igitur ad 
hanc t a’ t 8 a' — 3 1 a' — 398 a — 840 ^ o. Huius squationis radix vera eft 7 . 
Oporteat autem radicem prardiilam incognitam tamen, denotatam per a , oporteat 
inquam augere numero quinario. Subftituatur c , loco iplius a , inteiligere autem 
oportet quantitatem hanc defignatam per c, quinario excedere quantitatem denota- 
tam per a, proinde e — 5 , aquabitur a , erit itaque illa quantitas hac, nimii um c 
_ j , atque trananda cft quemadmodum tranabatur a . 
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a — 4 ~ o 
a — 5 zZ o 

_ 5 a 20 
a‘ — 4 a 

a’ — 9 a 4+ 20 ~ o 
a —6 

— 6 a’ 4. 54 a — 120 
a' 9 a' 4« 20 a 

a’ _ 1 5 a‘ 4. 74 a _ 120 - o 
a 4.7 

7 a' — 105 a’ 4» 518 a — 840 
a* _ 1 j a' 4. 74 a‘ _ 1 20 a 

a* — 8 a' — 3 1 a‘ 4. 398 a — 840 ^ o 



_ 5 e 1 4* 50 c — iaj 
e' - 10 c' 4 J 5 t 


— j c' t 75 c’ — 375 e >f*6i 5 
«* — 15 c' 4* 75 c' — 125 e 

c' “ 20 0' *J» IJO C* — JOO C 4. d2J 


Quemadmodum loco ipfius a , fuflituitur c 5, ita loco a*, fuftitui debet e’> 

— 10 c 4. 25, fic etiam loco a', debet fuftitui e’ _ 15 e’ 4. 75 c _ 125, atque 
demum loco ipfius a* opotertet fgftitucrc e" _ a o e' f 1 jo e‘ — 500 c t 62 5 &c. 

e* _ 20 e' t 150 e* _ joo c 4. 61$ 

4 < 8 e' — 120 c' f tfoo e — 1000 
_ 31 c'f 3toe_ 77S 
— 398 c 4. 1990 
* _ 840 

e* — 12 c*— ic’4u«*S ° 

£c 


o 


Huius 
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Huius autem aequationis radix cft 1 1 , cum prius cflct 7, cuafit vero 12 , ob ad- 
itionem numeri quinarij. Cxtcrum radicem cflc 1 2 pcrlpicuum cft , quandoqui- 
dc m quadratoquadratum ex 12, eft 20736, huic fi addas 144, valorem duodecim 
radicum fiet fiimma 20880 , a qua fi dcmpicris 20736 , pretium duodecim cubo- 
rum, fiet refiduum 144, a quo ii lubtraxeris 144. pretium vmus quadrari, nihil 


remanet , 

Qux de augenda radice diximus, de diminuenda quoque poflimt intclligi . Qua- 
S»‘ J ' mobrern fi radicem ciuidcm xquationis diminuere vellemus eodem nuracto quina- 
ufilfd Yd!. r*o hunc in modum procedendum cflct , fiat e t 5 — a. 
mumrmdm m- Cum autem (uperior equa* 
t j 0 c( ] ct j 1U i U fmocli a' 4 » 8 a' 

— 31 a' — 398a— 840^0, e t 5 


Oportet loco a 4 ; lubrogarc 
e' 4* 20 e’ 4. 1500’ 4+ 500 
e] 4 * 61 j. Viteris procedendo 
oportet loco 8 a' , iuftituc- 
re 8 e' f iaoc‘f6ooet 1000, 
nempe c' >j+ 1 5 c ’ *f+ 75 e t 
125, ductum in 4. 8. Dein- 
de loco 31 a', luititui debet 
31 e’ 4* 3 10 e — 775, nem- 
pi e* 4<- 10 e 4* 25* duAom 
in _ 31 . Poftea loco 3sSa, 
fubrogari debet 398 e 4* 
1990, nimirum e 4* j.duiftum 
in — 398,-fadia autem luftitu- 
tionc, ve vides fiet, vtintri, 


et j 


J e t aj 

llLL 

C* t IO C t 2J 
C t 5 


5 e’ t 50 e t i2j 
e' f 10 e' p 25 c 


«' t ij e* t 75 c t 1 aj 

et 5 


5 e' t 75 e 1 1 375 c t <Saj 
e' 4* '5 «' 4. 75 c‘ 4. 125 c 


C 4 4« 20 e’ 4. ijo e' 4. 500 c 4. 625 — q 


e 4 4 ,J oe' 4* , 5oe‘4»5ooeijf 6ij 

8 e' 4* 120 c' 4+600 c 4 < 1000 

— 31 c‘ — 310 e_ 775 
— c — 1990 
— 840 


e‘t28e' t* 39 c 't 39 ic— 1980^0 

Huius autem xquationis radix eft a , vt quilibet poterit experiri. 

, Cxtcrum xquatio ifta collcfta eft ope multiplicationis, & quatuor habet radices 
Mttft. vcrasjnempc 2 , 4, 6, 3c 10, loquor dexquatione hac, -nimirum a’ _ 22 a' f 164 
a’ — 488 a 4+ 480 ~ o , hjc enim colligitur fi multiplicetur a — 2 per a _ 4 , 
deinde produftum a‘ — 6 a 4, 8 , multiplicetur per a — 6 , poftea productum a' 
— 12 a' 4. 44 a — 48 , multiplicetur per a — 10, ex his enim multiplicationibus 
oritur xquatio illa a’ — 22 a' 4. 164 a‘— 488 a 4, 480 “ o. Rurfus fi multipli- 
cetur 1412 o, per a 4. 3 , fit a’ 4. 5 a 4, 6, quod fi mulriplicctur per a —4, 
fit productum a' 4, 1 a' — 14 a — 24 ~ o, quod fi multiplicetur per a 4« 6 . pro- 
ducetur hoc nimirum a' 4. 7 a' — 8 a* — 1 08 a — 144 — o . 

Hxc autem xquatio tres habet radices fallas puta 2 , 3 , & 6 , vnam autem ve- 
ram nimirum 4 quam poflumus arte lupenua explicata numero quocumque augere. 


i - a 
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a — a — o 
a — 4 — o 

- 4 i +8 
a* — i a 


i‘-6i + 8n o 
a — <5 


- « a’ + jtf a — 48 
»'-«a' + 8a 



a 7 ,0 .t’ f J 10 a ’ “ 44» a * 480 
~ 48 a 

a* - ai a' *jf i<s 4 *■ _ 4 gg a .j, 4 g 0 Q 


i + i;o 

3 + 3 ~ • 


3 i + < 

i' + ia 


»‘ + 5 i+< 
a - 4 


— 4 a’ — 10 a — 14 
*' * 5 a' 4 » 6 a 


a' +. 1 a* -i. i 4 a — a 4 — o 
a + 4 


a* * *?' * * ~ 84 3 " 144 

a + 1 a' — 14 a’ — a 4 a 

a’ +. 7 a' _ 8 a* — 108 a ~ 144 — o 


Illud autem filentio prxtcrcundum non cfl fcilicct fallas radices alicuius aquatio- 
nis quantitate diminui, ea nimirum, qua radices vera; eiuldem aquationis augentur: 
& contra rallas augeri ea quantitate , qua ver® diminuuntur . Infuper tam veras , 
quam rallas prorfus euanelcerc fi quantitate ipfiszquilidiminuantur. Quod liprf- 
oicta quantitas illas fuperaucrit exueris fallat , vt ex fallis ver® euadcnc. 

Supponamus zquationem clfc a* _ j a' — ja a’ t 355 a — 480 ~ o, qu® qui- 
dem xquatio tres habet radices veras, nempe 1 , j , & <s , vnam autem falfam ni- 
mirum 8. Fa&a vero permutatione lignorum erit xquatio a* +• $ a' — J» a*— 356 
? i7 4 ^° ~ °' ^ u ' us auccrn fquitionis radix vera ell 8, cum alif *» 3, & 4 > fint 


Tt!f* rdJutt 

a.7 u* 

Hem 1 

late 

tur.yus radi- 
te! Ver» n m(- 
dem an£tniMr 


Ec s 


Hanc 


V 
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Hanc autem fi binario numero 
nos augere velimus, -fumi debet c» 
loco ipiius a, atque debemus intel- 
ligerc, quantitatem a.excclfu 2 , lu- 
petari ab e , adeo vt e — 2 aeque- 
tur a . Sullituatur itaque c _ 2 , 
loco ipiius a > quemadmodum loco 
a‘ lubrogetur e‘ _ 4 c 4 , quod 
cft quadratum ex c — 2 ; deinde io- 
co a‘ fuftituatur ,e' _ 8 e‘ 1 2 e 
— 8 , cubus nimirum ex c — 2; de- 
mum Jloco ipiius a' fuilituatur c‘ 
_ 8 e’ 24 c‘ _ 32 c *ja 1 6 
c' _ 8 e' 24 e' — 32 e «J. 1 6 
J C' — 30 c' 80 c — 40 
— 5» c* >J< 208 c — 208 
- 35 * e * 7 1 * 

— 480 

c*— 3 e' — j8 c‘ - 120 c ’ ^ o 


e — 
e — 


s 

a 


- 2 e 4.4 
e* _ 1 e 

e‘ — 4 c + 4 
c — 2 

_ac‘ij*8e— 8 
e' _ 4 c' .J. 4 e 

c* — 6 e‘ •{. 1 2 c — 8 
c — 2 


_ 2 e' 4* 12 e' _ 24 c ij. id 
c* _ 8 c* 1 2 e‘ — 8 c 


c" _ 8 e‘ •}. 24 c’ _ 32 e 18 


Huius aequationis radix cft io,- 
Sc ita audta cft numero binario ra- 
dix illa Sicodcmque binario nume- 
ro diminuuntur radices illf fallat 2, 

5 , 8; adeo vt 2 , cuancfcat» & fiat 
o > & 5 , cuadat 3 ; & 8, euadat 4. 

Dum igitur augetur binario radix 
vera binario quoque diminuitur 
quflibet cx fallis; ac proinde radix 
vera huius aequationis erit 1 0; falfas 
autem erunt 3, Se 4. 

Idquc cuidenter colligitur ex a- 
diundto paradigmate. Opere enim 
multiplicationis cognofcimus radi- 
ces illas 3, 4, o, lalfas ellc; viiim 
autem veram , nimirum 1 o . Quod 
de additione diximus; nempe dym 
vera radix augetur, falfas diminui : 
illud etiain de diminuiione intclligcndum cft ,- adeo vt dum vera diminuitur; falfas 
augeantur. Quamobrcm aequatio il'a e’ f 28 e' t 239 e* f 3 92 s — 1980 ZZ o, ra- 
dicem habet veram 2 ; dumque fuit 7 radix illius aequationis a’ f 8 a' — 31 a‘ — 
398 a — S40 ~ o,- diminuta numero quinario, habita eft radix 2 , pro e* t 28 e' t 
23 9 c' t 392 e — 1980 ^ o & intenm eiufdcm aequationis a' f 8 a' — 31 a* — 
398 a —840 “ o, ladiccs falfae,qualcs funt 4,5,5, augentur eodem quinario; a- 
deo vt fint 9, 10, 11, huius aequationis e’*|-t 28 e 1 tj* 239 c* f 392 e — 1980 — 
o, radices falfac idquc cernere iiccc in adiun&o paradigmate. 


e — 10 

e + 3 

3 e _ 30 
e* — 10 e 


«’ - 7 e - 3o 
c % 4 


4 e' — 28 e — 120 
e' — 7 c' — 30 e 


.e' — 3 c‘ — 58 c — 120 

CiJiO 


c* — 3 e‘ _ j8 c* — 120 e* ZZ o 


C 


s 
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e — 2 ^ o 

c^s> 

9 e- 18 
c* — 2 e 

e' ift 7 e - 18 
c tj* io 

*o e' ijt 70 c - 180 
e’%7«'-i8e 


e ’ *f* '7 c **f« J2 c — 180 
e •{• 11 

11 e ' *f >87 c “ J72 e — 1980 
e* 4 * '7 e’ .f. 52 e' — 180 e 


e' *J» 28 e' <J. 2?p c’ .f, 392 e — 1980 Z o 
Ita quoque fi huius aequationis, puta f a’ — 4 a’ — 19 a‘ | lofi a — lio “ o, 
figna mutentur; fit aequatio f a* t 4 a' — 19 a* — 10S a — 120 - o. In lue autem 
vna tantum cft radix, & quidem vera nimirum 5 , falfx vero funta, 3, ac 4, Si 
veram radicem 3, ternariodiminua „us, faciendo c t 3 Z a, & e* f 6 e t 9 r: a*, 
fuftituendo hanc loco illius xquationis a* f 4 a' — 19 a* — lotfa— no~ o» 
fuftituendo inquam hanc, qu* colligitur, vt patet ex adiundto paradiamateT 
f 12 c' t 54 e ‘ t 108 c f 8r 
t 4 a‘ t e’ t 108 e f 108 
— 19 e‘- 114 e — 171 
— »od c — 318 
— 120 


e* f is e' f 71 e* — 4 c — 4-0 “ o 

Et huius xquationis radix vera erit 2 . Dum autem ternario illa radix vera y di- 
minuta fuit; interiin falfx 2 , 3 , & 4, funt eodem ternario au&x ; adeo vt huius £• 
q ustionis falfx radices fint 5, 6, 3c 7, vt patet ex adiutnfto paradigmate. 

e— a Z o 
e + S 

y e — 10 
e’ — 2 c 


e ’ *f* 3 e — 
e «}• tf 


6 c' 4. 18 e — «o 
e' ij* 3 e* — 10 e 


e‘ tjt 9 c’ ^ 8 e — 60 
e* 7 


7 e 1 4 * 6 i c' 4» 5 6 e;— 420 
e 4 •b 9 e* 4. 8 e' — tfoe 


c ' *i* i<s c' 4. 71 e; — 4 c — 420= o 

Modus 


PertenJitur 

fit*. 


Extlimti* f* m 
praduiwum 
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Modus iam explicatus mutandi valorcm radicum ipfis non cognitis nobis fuppe- 
ditabit viam per quam incedere debeamus ad tollendum de medio fecundum ter- 
minum aquationis propofita: . Si igicur Iit aequatio e' t a8 e' t 239 e ’ t 3 9* e 
1980 — o. Oporteat huius aequationis fecundum terminum de medio tollere, 
lftius aquationis vera radix cft 2. Diuidantur 18 per 4, propter quatuor dimenfio- 
nes termini e* , fit quotiens 7, fiat proinde u - 7“ e ,& procedatur , vt infra s 
reperictur enim vera radix 9 , cum vera iam clfcc 1 . Debent igitur diminui ver* 
radices, quantitate cognita fecundi termini, diuifa per numerum dimrnfionum pri- 
mi; Ii vnus cx hilce duobus terminis atfctlus fit ligno t alter autem figno — . Vel 
etiam augendo illam quantitate eadem ,fi nimirum vterque caminus eodem ligno 
atfcaus extiterit. 



— 7 u •b 49 
u’ — 7 u 



u’ — 14 u *f* 49 


u — 7 

- 7 

U' 98 u — 343 

u' — 14 

u’ •}• 49 u 

U’ — 21 

u‘«fr 147 u — 343 


u — 7 

— 7 u’ «J» 147 u‘ — 1029 u *f* 2401 
u' — 21 u' •$. 147 u' — 343 u 

U' — 18 U' *J* 294 

u 1 — 1372 u •}• 2401 


u* — j8 u' 294 u' — 1372 u «f 2401 
28 u' — }88 u 1 •}• 41 16 u — 9604 
239 u 1 — 3346 u 11711 
392 u — 2744 
— 1980 


Ii* * — 5J U’— 210 U — 2 16 ~ O 


Huius autem *quationis radix elf 9. Erat enim vera illius aequationis radix 2 , 
& ao&a eft uumero 7 , vnde fit , vt vera huius radix fit 9 , erant autem radices 
felf* 9, 10, 1 1(, filix modo funt 2 , 3 , 4 , vt cx adiuntfo paradigmate colligere 
licet. 


u - 9 
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u — 9 
u + i 


i u — 18 
U' — 9 u 



U* 

u** 


u‘— 7 u — 18 
u *i* 3 


3 u*-ar u - 54 
U' — 7 u‘ — 1 8 u 


4 3 9 u— 54 

«* 4 


4 U' — I 6 U* — !5<S u — 21 6 
4 U ‘ — 39 u ‘ _ 54 « 

5J U* — 210 U — 21 6 ZZ O 


Ita quoque fi foret atquatio e* • f* i« c' 4 * 71 c' — 4 c - 420 ” o. Diuifis 1 6 , 
per 4, propter quatuor dimenftoncs huius termini c*> pcoucmt quotiens 4. Si ita- 
que hac u — 4 “ e i ita procedendum erit , 

ti; — i6u't9 6 u* — 256 u| 25 6 
t 16 u‘ - 192 u‘ 1 768 u - 1024 
, t 71 u 1 - 568 u t 1136 

— 4 U t 16 
— 420 


U' * — 25 U‘ — 60 U — ■ 36 ZZ q 

Erat autem illius fuperioris aquationis, filicct e* 4 * 16 e' tf* 71 e’ — 4 e — 420 
— o, erat inquam vera radix 2, Modo cft ,6 quandoquidem illa quaternario cft 
suda, 

Falis autem erant radices j, 61 7; Mbdo erunt 1,2,3, Cquidem illa iunt fin- 
culs quaternario diminutz. 

Hoc totum cernere licet in adiunfto paradigmate, 


Zxf liratur 4- 
quatut alter*. 


SufraJithru 
tornf irati». 


JU proHni- 
tUr gquAtie. 


Qticmede in. 
nettjcnt tut- 
ior pm nn 
fmdUit . 
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U — <5 
U ♦$» I 


U— 6 

U‘ — <S u 


U’ — 5 u — 6 
u 4* 2 


i u* — 10 u — i* 

U' — J U ' — 6 U 


u' — 3 u‘ — 16 u — 12 
__ u* 3 

3 u — 9 u‘ — 48 u — 35 

u' — 3 U' — I 6 U* — 1 2 U 


u 4 *’ — 25 u* — 60 u — 36 ~ o 


Ita quoque fi foret aequatio a‘ - a b a' ♦_* “ a’ - 2 b' a * b‘ r o . Tolleremus 
fecundum aequationis terminum non ddlimili artificio ; fiquidem diuifis ab per 4, 
fiet quotiens -J- b. Modo (apponendum cft ut b - a , Scita procedcnduial 


u’ a b u' 4 * - 7 ~ b’ u‘ -4- b' u 4 * -i- b* Pro a* 

— a b u' — 3 b' u’ 1— b' u — -a— b* Pro — * b a> 

4. a b’ u* 4. a b’ u 4. -4- b* Pro * a b* a* 

- C* u‘ — bc'u i_ b‘ c* Pro — c’ a* 

- a b’ u - b’ Pro - a b' a 

4 * b* Pro 4. b* 


U* * 4 * ~~ b' u* — b‘ u 4 * -rr- b* — o 

— C’ — b c* j- b‘ c* 


Cognito autem valore ipfius u, per additionem iftius — j- b , innotefcct valor 
radicis a. 


• , 

u* -,-b 
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u «$• -J- b 
u* — j- b 


-7- bu^-~ b* 

u" *J* 4“ b u 


u‘ »Jt b u 4* -j- b' 

U +f* -7- 


-V b u' *f*-r b' u *f* -j- b* 
U' •}• b u’ b‘ u 


u' •b 1 -j-bu^-j-b' u*I* -j-b' 
u*f»-j b 


-j-bu' 4 * -J- b‘ u’ •J*-r-b' u*f» -s-b* 
u* «J» » -f b u' «f. -J- b‘ u‘ b' u 


u* ab u' «J. -f- b' u’ •{• -f- b’ u •$. -4 b‘ 

Scu u* «J* * b u' .J» 4- b‘ u' 4. -J- b' u 4. -j b* 


Primo igitur feribere oportet hoc plurinomium ; deinde quia fecundus illius x- 
quationis terminus erat a b a‘, oportet ducere 1 b in ipfum u' f 1 -4— b u‘t-7- 
b‘ u t — 5 — b' . nempe cubum ex u t — j— b. Quia vero tertius terminus erat 2 b‘a* — 
e* a’ ; proinde a b' — c' oportet multiplicare per u* t b u f — j— b*. Quartus au- 
tem terminus erat 1 b' a , proinde multiplicari debet a b' per u f t— b ; & qui- 
dem per primam multiplicationem fit — 2 b u' _ 3 b* u‘ ; — b’ u j— b* . 

Per fecundam ver 6 producitur >jfc* a b' u‘ >pi i b' u — j— b' . Per tertiam au- 
tem producitur — c’ u' — b c’ u 1- b’ c\ Per quartam demum hahetur — 2 

b' u — b*. 


Ita quoque fi foret aequatio a 4 — 1» b a‘ 3 * b* _ b , a ^ b , o 

Diuidatur numerus ia per 4, numerum dimenfionum huius termini a*, & fiet 
quotiens 3 . Modo fiat u t } ~ a, & fubftituantur ea. quae fubfiitucnda funt; re» 
periemus enim aquationem huiufmodi. 

u* * — 5S b‘ u’ — a 1 1 b' u — 238 b* ^ 9 
— c* u‘ — c’ 6 b u — e' 9 b* 


u' 4« 1 2 b u' 4. 54 b’ u’ •!< to8 b' u 8 1 b* 

— 12 b u' 108 b' U' — 324 b' u — 324 b’ 

4, b U‘ 6 b' u 9 b' 

_ c* u’ — c'db u — c' 9 b' 

— b' u— 3 b* 
b* 

u* * — 33 b’ u‘ — 2 1 1 b' u — 238 b*“ o 
— c‘ u' — c' 6 b u — e’ 9 b' 

pf Vel 


Pro a‘ 

Pro — 12 b a' 
Pro .£< b‘ a* 

Pro c' a* 

Pro _ b' a 
Pro .$• b' 


Qi/ememott* 

trcttdtndu 
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Tcliiturftt» Vd etiam eiuldcm aquationis fecundum terminum de medio tollemus dirainuen- 
do quantitatem cognitam fecundi termini diuifam per numerum dimenfionum pri- 
mi vnaquaque radicum verarum fi vnus ex liifce duobus terminis notatus fuetic 
ligno 4 alter autem ligno — . 

,n Diuidatur itaque a b per 4, vt habeatur quotiens — f- b. Faciendo igitur — J- 

f b — a 3 u. fcu -J— b — u 3 a, ita cft ordinanda xquatio. 


4 —5— b* — - — f- b' u 4 — f- b’ u' — 1 b u‘ 4 u* 

— — b* 4 — t— b 1 u — 3 b' u’ 4 i b u' 

4 — r- b' _ 3 b' u 4 1 b‘ u‘ 

— -j— b‘ c‘ 4 b c' u _ c’ U* 

_ b’ 4 2 b' u 

4 b’ 


Pro 4 a* 

Pro — a b a' 
Pro 4 a b* u' 
Pro _ c' a’ 
Pro _ 2 b' a 


4 — tr b* 4 b J u 4 -i- b‘ u‘ * u* 3 o 

— j- b' c' 4 b c' — c' 


ttofeiitur *• 
tju.tuo alta* 
tumt ftnidut 
ttnoinns ttU 
Ithdm fit . 


Ai 

iut*t mllartc 
jreunii itrmi 


Ita quoque fi fuerit xquatio a* — 6 a' t * a’ — 54 a t 81 3 o . Tolleretur fe- 
cundus terminus fupponendo a, xquari u 4 1 — i" • Hoc enim pa&o , vt fupra 
diximus fieret xquatio operando iuxta prxeepta iam tradita »& xquatio foret huiuf- 
modi u’ * — 1 1 4 - u‘ — 75 u _ 10 —4 — o. 

Si etiam foret ;quatio a* — 14 a* — 478 a'_ 6$6 a t *4oi 3 o . Tolleretur 
fecundus terminus fupponendo a“ utj -7— . Et operando fecundum Artem- 
fieret xquatio huiufmodi u* * — 551 — f- u' _ 4375 u — 630J 3 o. 

Ablatione fecundi termini polTunt equationes fimplrciores non tranlcendcntes 
quadratum > facili negotio explicari adcd.vt earum radices flatim innotefcanc . 
Ita plene li foret xquatio u‘ — b u 3 c’ 4 Vel u’ — b u — c“ r: o . Diui- 
daturbper a,&(ict— f- b; ponatur autem u— 4— b3 a, feuu3 a t -i- b. Fiat 
autem operatio hunc in modum 

vt vides . Quoniam igitur erat x- a 4 -f b 

quatio u' — b u — c* 3 oi pro- a 4 — j— b 

inde loco ipfius u’, fubftiiuatur f — — 

a‘ f b a t — r- b’, & pro — b u • — ~ b a 4 -j- ,b* 

fubrogetur— ba_ -f— a',&pro a* 4 — j- b a 

II c‘ > retineatur idem . Et qui- > 

dem fic operando rcfulrabit x- a* 4 b a 4 b‘ 

quatio quemadmodum hic cernere 

licet; nimitum fiet xquatio huiuf- a 4 -f- b 

modi a‘ * — —j- b' — c' 3 b 

o; Vel a’ 3 — — b' t c' t Cuius 

radix ell illa lji ( — j- b 1 t <? ) 

3 a . Vel a 3 — 5 t ( 4— b‘ 

4 c' ) . Quamobrem prioris x- 
quationis u* — b u 3 c‘, radix 
erit u 3 — f- b 4 91 ( -J- b‘ 

t c* ) i Siue u 3 — r- b — pe — 

( -T b' t c' a’ * — ~~ b> — c 1 3 


— b a — -j— b* 

a ’ t b a f — f- b* 

— b a— 4— b‘ 

— c 1 


ttfikmitft Supponamus ad fupradiifforum maiorem declarationem xquationem eflej * 

. imjyfmodj , ^ — ia r 3 160 . Scu quod idem ell 1 12 r — 160 3 

*" d '~ o . Et quidem 1 r > efto xqualis a 4 6 • boc cft vna prima radix xqualis fc- 


cundf 
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cundx plus 6 , numero emergente 
ex diuifione 1 2 , numeri radicum 
per 2 numerum dimcnlionum il- 
lius termini 1 qi 4 fiat lubftitu- 
tio , vt vides, adeo, vc a 
u * tfrjiS» f ubftituatur lo- 
co ipfius 1 deinde pro 

12 a (ubftituatur— 12 * — 721 

demum retineatur idem — 160, 
& fiet atquatio inter a , 3 c 14 . 
Cumque poneremus a »J* 6 > ae- 
quari 1 2 i proinde ipfius t a pre- 
tium erit 20; quamobren illius 
aquationis 1 q_ — 12 a — 160 

— o, radix erit 20 . Vel erit a 

— 14 i ac proinde a — 6 t 

14 , vel a " 6 — 14 , vt dice- 
bamus. 

Tollitur etiam fecundus xqua- 
tionis terminus hunc in modum-. 
S it atquatio vt (upra u' — b u — 
c' — o . Diuidaturb, per 2 , Sc 
fit — j— b; Quamobrem fiat — J— 
b a — u. Secius quadratum pu- 

ta -j- b‘ — b a <f* a- , lub- 
llituatur loco ipfius u', proptcrca 

pro b u fubrogetur — -4- b’ t 

o a, ac demum conftituatur in ea- 
dem irquatione idem terminus — 

c’, & fiet xquatio j- b' — c* 

* f a‘ — o. 

Siu£ a* ZZ — { — b‘ f c’ , erit au- 
tem radix huiufmodi . Ik ( — 7* 
b‘ f c’ ^ — a.fiuda— — ( — j— 
b‘ f c ' ac proinde u, xquabitur 

— b — 51 ( -J— b“ t c' J , Siuc 
u, aequabitur b f ft ( —7- 
b‘ f c ‘ ) . Qux nos facile quidem 
numeris explicabimus . 

Supponamus xquationem ean- 
dem 1 — 12 r — 160; Siue 1 

12 r — 1 60 “ o . Dicamus 
autem 6 — a, aequari r a; proinde 
quadratum ipfius erit 36 — 1 2 a 
t a q_, fubftituendum pro 1 o_- In- 
fuper ducamus 6 — a , in — 
12 i & fier — 71 4. 12 a . At- 
que demum retento eodem nu- 
mero ido fiet xquatio. 

196 >fr a q_“ o ; Seu a q _ 

" 196; quare a , aquabitur 14* 
ac proinde cum diceremus 6 — a» 
xquari 1 R.-fi ex haCtcnus dictis rem 
explicemus; comperiemus a, xqua- 
ti 14.VCI Aequari— 14, atq, adeo ia 
squari d— 14, vel 1 »,jquari 6 1 14. 


A *J* 6 

A +6 


6 A >j* 36 
A 6 A 


1 t t 1“ t 3 S 


• A *J* d 
— 12 

— 12 A — 72 


\ 

* 12 a 3« 

—12 A _ 72 
ISO 

* t— 196 “ O 
A Q_— 196 
*= 14 

* 6 

2 • 
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QudUtm #- 
ruAiur rmdi*. 


r - b a » 4 * a* 

— j- b' f — b a 


-j — b' — b a 4* a‘ 


-f- b — a 
_ b 

— — i— b‘ b a 


t — j- b’ _ b a t a’ 
— — j- b' f b a 


■- b‘ — c’ '«pa 1 - o 


Ff 1 



Dictba- 


Ts!f* redices 
*qu*tienit <- 
uedurit ver* j 
mt ver* nens 
ftntfdlj*. 
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dt*idiq\ pef- 
fur.! per tfu.im 
libet t egnitd 
ejuentitetem . 
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termini per 
te Umeres rm- 
tmmJei »w 
primentur . 


trefefuum-j 
urrifciut—t 
exempte ex- 
p litetur . 


AU* profeni- 
1MT ejuette. 


23 6 C.RENALD. ALGEBRA NOVA. 

Dicebamus fopra bene fieri poiTe, vt falfe radices xquationis ruadant verx,- ne- 
que tamen verx falf? fiant . In cuius gratiam illud non eft filcntio prxtercun- 
dum, quod fcilicct dum verarum radicum valor augetur quantitate maiori aliqua 
radice cx falfisiomncsradices verx femper fieri poffint; adeo vt non interfint duo 
ligna aut duo figna — , qux nimirum le inuicem confequantur. Przterca . vt 
quantitas cognita tertij termini quadrato femiffis fecundi fit maior . Licet enim id 
fiat incognitis falfis radicibus ; nihilo tamen fccius de ipfarum magnitudine iudi- 
cium ferri potefl > atque aliquam aflumere quantitatem haud eft difficile , qux 
ipfas in tantum, vel plus fuperct, quantum ad id requifitum cfle iudicatur, at- 
que requiritur. 

Radices alicuius xquationis quantumuis incognite , multiplicari diuidique pof- 
funt per quamlibet cognitam quantitatem . Hoc autem fit fupponendo quantita- 
tem incognitam, multiplicatam , vel diuifam per quantitatem illam > qux multipli- 
care , vel diuiderc debet radices ipfas ; fupponendo inquam alicui alteri a'qualcm 
efle. Deinde vero multiplicando, vel diuidendo cognitam quantitatem fecundi ter- 
mini per hanc ipfam , qu? multiplicare , vel diuidere debet radices ; Sc per ipfius 
quadratum , quantitatem tertij , & per ciufdcm cubum quantitatem quarti j atque 
ita deinceps ad vltimum vfque terminum piocedendo. Hac autem operatio vtilif- 
(ima quidem eft ; proptcrca quod maxime conducit ad redudtionem quantitatum., 
fractarum ad integras, atque adeo ad hoc vt fradli numeri ad integros rcuoccntur: 
& etiam, vt furdi ad rationales lcdigantur. 

Supponamus aquationem efle huiufmodi a' — a’ ifc 3 t -7- a i — — ZZ o 

Si altera defideretur aquatio, in qua quidem omnes termini per rationales numc- 
ros exprimantur. Oportet fupponrrec— a ijtr 3; deinde multiplicanda eft 91 3, quantitas 
cognitafecunditcrmini; qux quidem eft quoque Ii 3; modo per 3 quadratum ip- 
fius multiplicari debet quantitas tertij termini , qua eft — jf- ; demum per cubum 
eiufdem, qualis eft 3 Ii 3 , fcu li 27; multiplicati debet quantiias poftrcmi termi- 
ni, nempe -77 — 57- i fiet enim xquatio e' — 3 e* t —7- e _ -7— ZZ o. In qua 
termini iunt omnes rationales . Hem autem fic fc habere patet ; Si namque IS 3 , 
fecundus terminus, ducatur in 91 3 ; cui quidem du&o in a , fecimus aqualem c i 
fiet 3 pro fecundo termino; quamobrem erit e' — 3 e' . At vero fi per 3 quadra- 
tum illius, multiplicetur , tertius terminus: & producetur atque erit c'_ 
3 e* — —7- e. Idem eft enim ducere ~~ , in 3 , multiplicando 26 per 3 , rcliifto 
eodem denominatore: ac eundem retinere numeratorem diuifo denorainatore per 
3 . Modo ducamus — ~ -57 ; in cubum ipfius & 3 ,- cubus eft 3 91 3 feu 9i 27, 
qua dudla in 8 fit 91 718. .Ni vero ducatur 91 3 in 27, fit Ri 2187. At fi reuocc- 
mus ffaiftionem hanc minores terminos, fradiio ilia reducetur ad hanc -®£ 

hoc eft —j— i erit itaque — , vltimus xquationis terminus,- ac proinde fiet x- 
quatio c' — 3 e‘ f —7- e — ZZ o. 

Sed hoc artificium declarare prxftabit vno, vel altero exemplo in numeris ra- 
tionalibus. Efto igitur xquatio ic — 4^ 10 « _ >3* — o, cuius eft radix 6. 
Dicamus itaque c , xquari 4 r ; Sc fiat e' , loco ipfius r c ; deinde multiplicetur 4 , 
quantitas cognita fecundi termini per 4 , & fiet 16 ; feribaturque — i6c‘ , pro fe- 
cundo termmos deinde fumatur 16, quadratum ex 4, atque ducatur in 10, quan- 
titatem cognitam tertij termini, & producetur t 160 c: pro tertio termino,- mox 
autem cubice multiplicetur 4, vt fiat 64, in quem ducatur 132 : vt fiat 8448 ,- erit 
igitur xquatio c’ _ 16 e' f 160 c — 8448 ~ o. 

Cum autem diceremus e, xquari 4 r , cfletquc radix 6 ; proinde c valebit 24 ; 
& ita 24, radix erit huius xquationis c' — i<5c' t 160 c 8448 ZZ o: & ita eft, 
namque cubus ex 24, eft 13824, cui fi addatur 3840 , pretium numeri :6o c > fit 
17664, cui fi dematur 92 16, pretium numeri 16 e‘, fit refiduum 8448 ; rc&e proin- 
de inftiruitut operatio: Sc habetur xquatio c' — 16 160 e — 8448 “ o . 

Sit alia xquatio puta 1 c — 6 qjf 40 r — 800 ZZ o ; cuius radix eft 10 . Sup. 
ponamus c, xquari 6 r, ducatur 6, quantitas cognita fecundi termini in 6, fit 361 
& erit e' — 36e*,- deinde multiplicetur 6, in fc nempe- quadraticc, vtfiat 36, mox 

ducatur 


CAPVT VTGESIMVMPRJMVM. 237 

ducatur 40, in 3 6, vt producatur 1440, atque adeo , fiat e' _ 3<Se“ 1440 e , 

demum fumatur, cubus ipfius 6, nempe 216, ducatur in 800 , vt fiat _ 171800; 
quamobrem erit aquatio c' — 3 6 c“t 1 44° e — 172800 ZZ o,- huius autem radix 
erit 60; cum enim c, pofucrimus, aquari 6 r, radix vero valeret io confequen- 
tcr 6 r, valebunt 60; atque adeo huius arquationis radix erit do, cubus erit 2 16000; 
1440 c, valebunt 86400, additione fada,habnbitur 302400, a quo fi fubtrahatur 
129600, pretium ipfius 36e‘, remanebit 172800, a quo fi auferatur 172800 ; re- 
manebit o . Itaque rede inflituta cft operatio , quam etiam pofiumus exercere in-, 
vno, vel alio exemplo, in quo reperiantur numeri irrationales ; eadem enim regu- 
la eodem modo rede femper colliget, quod intendimus. 

Sit rurfus aquatio a‘ — a' 9( 24 f 12 a — 51216“ o. Supponamus e , aqua- 
ri a 91 24, deinde multiplicari debet 51 24, per 51 24, & fit 24 , feribatur itaque 
e ' — 24 e j deinde quadratice multiplicetur Jfc 24 , vt fiat productum 24 > quod 
duci debet in 12, vt fiat 288, erit igitur c' — 24 e’ t 288 e , demum cubicd mul- 
tiplicetur 5i 24, vt fiat productum pi 13824; quo dudo in l£ 2 16 , fit produdum fit 
3983984, nempe 1728, eft enim hic numerus quadratus, cum cius radix lic 
1728. Nunc erit equatio ifta c' — 24 e' f 288 e — 1728 “ o. Cum autem dice- 
remus e, aquaria 51 24, & illius aquationis radix ellet 51 6 , confequenter a 51 24 , 
valebit 51 <44 • nempe 12 , huius cubus cft 1728 , cui addi debet ob fignumf , 
3456, pretium ipfius 298 e, & fit 5184 , a quo lubtrahi debet 1728 , ob lignum- 
— ’ A * 345 6 > fubduci debee 345 6 , pretium quadratorum , puta 24 e’, 

& nihil remanet ; quamobrem , rede dicebamus operationem ad cum modum inftitui» 

Polfet etiam defiderari , vt loco illius fuprapofita aquationis alia fubftitucrc- 
tur,in qua omnes quantitates cognitp folis integris numeris exprimerentur ; id au- 
tem fit lupponendo u “ 3 e , multiplicando vero 3 , per 3 , -q- per 9 , & -f— , 
per 27 ; fiet enim aquatio u' — 9 u’ 36 u — 24 “ o. Huius autem aquationis 
radices funt 2,3,4; *^ 1US vero erant -j — i 1, & — j — . Superioris autem erunt 
4— $ 3 • —i“ 9t 3 . -5— # 3 < . 

Hac autem nos longe melius intclligemus fupponentes aliquam aquationem- 

numeris exhibitam. Sit igitur a> — 6 a“ 3 — a — 0 . Si itaque loco 

iftius aha fubftirucnda eft, in qua quantitates omnes cognita folis integris numeris 
exprimantur. Oportet fupponerc e ~ 5 a . Et quidem a , radix illius aquationis 
valet 8 ; quamobrem 3 a , valebunt4o;proindce, valebit pariter 40 . Multiplicemus 
autem 6, per 5, fit 30, infuper 3 -j — ,pcr 25 > fit 80 ; Sc’-^ per 125 vnd& erit e' — 30 
c' >±<- 80 c — 19200 zz 0. Huius autem aquationis radix cft 40 , vt vnufquifquc 
poterit experiri , 

Sit aquatio, c' — 6 e‘ •$» 3 -q— e — 1 53 -J— “ o . Supponamus u , aquari 
6 e , & fiet aquatio u' — 36 u‘ «i* 1 14 u — 33120 “ o . Debet enim 6 , fecun- 
dus terminus duci in 6, vt fiat 36. pro fecundo termino noua aquationis; Dein- 
de 3 ~ r~ » duci debet in 36 , quadratum ex 6 , vt fiat 114 ; demum 133 — j— , 
duci debet in 1 16 , cubum ex 6 , vt habeatur 33 no ; & fiat aquatio u' — 36 u‘ 
4*- 1 14 u — 33120 “ o. Huius autem aquationis radix cft 48 ; fi itaque diuida- 
inus 48. per 6, innotcfcct radix illius prioris aquationis, 

^ Quod ii aquatio illa fuperior fic fe habeat e' — 6 e‘ «f» 3 — ~ e _ 133 — 

— 0 > a dco vt fradio illa — , ad minimos terminos fit redada . Oportet 6 , fe- 
cundum terminum ducere in 3 , denominatoremfradionis, vt fiat 18 , pro fecundo 
termino noua aquationis deinde 3 -j— , duci debet in 9 , quadratum ex 3 , vt 
fiat 28 — r- , pro tertio termino; demum oportet ducere 133 — j- , in 27, cubum 
cx 3 , vt habeatur 4140 , erit igitur aquatio huiufmodi u' — 18 u* 28 — f- u — 

4140 “ o . Iftius autem aquationis radix cft 24 , fi itaque bic numerus diuidatur 
per 3 , orietur quotiens 8 , & radix prioris aquationis . 

Illud infuper non ignorandum eft ; hoc nil aliud elfe.quam multiplicare termi- 
nos aquationi* per terminos continue proportionales. Si enim fit aquatio. 


Ctnrinuati* 
0 A plieaiieuis 
/upradicteru . 


Quemedt ler» 
V/utis ArjMA- 

tionit *tim fub 

ftMHAtttr . 


iHfTAdiUtu, 
explicantur . 


Tnfamntm 

*Iia ad idem. 


QuAitde /«- 
perite a-jha. 

rit alie /c ha • 
btut mede . 
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- 6 e’ «f 3 - 

.6 . }6 


e — 


1 53 

21 6 


o 


Liquido conftat dum fit multiplicatio, vt Cupra dicebamus multiplicari terminos 

. aquationis per terminos proportionales i . 6 . jtS. i\ 6 . ^ __ rcduce- 

Ita etiam dum illa fuperior xquatio a' — 6 a' *i» } — r~ * .. 

batur ad aliam hanc e- - 30 e; * 80 e- - 19200 , fit multiplicatio terminorum, 
per numeros continui proportionales. 


a’ — 6 a’ «fr 3 — f- 
1.5 . as . 


■ H o 


i*5 


jUmumJ * . prattereundum tamen non cfl , nimirum quenaadmodum aquationes ope mulli 

«**'*“• plicacionis a fradionibus liberantur , & ad faciliores reducuntur , ita quoque 1 pi - 
rumque beneficio diuifionis in faciliores tranfmutan polle ; fi Videlicet id lubee o 
prolixos terminos,! qui laboriofiorem aquationis explicationem reddunt . 

P Vt fi foret jquatio a' _ o a‘ - 5 °4 a - 86400 = o. Diuidantur eius termini 
per nuuieros propoitionalcs nimirum i, 6 > 36, aid. 

a 1 — o a’ — 504 a — 86400 — o 
I . 6 , 36 . 21 6 . 

Fiet enim xquatio huiufmodi c 1 ~ o e‘ — 14 e — 4°° — 0 ., 

Illius autem aquationis radix erat 481 huius vero erit 8 , quandoqui 
ta clt diuifio per 6,- fi igitur 8 , multiplicemus per 6 , quandoquidem inftituta luit 
diuifio per <5, fiet 48, radix prioris aquationis. , <•■ , t 

Huc (pedat llomoerix opus iam iupcrius explicatum. Vnde dicebamus. M a T 
b 1 atquetur 2 folido ex hyporheii quod da fit e planum i etiam ex iJ s > ‘l u ^ P 
ponuntur xquabitur 7. folido i omnibuique dudis in d’ , & epl.cuo. 

% b fol. d e pl. xquab; 7 loL d‘, & ita de alijs qui fu^ra videri poffunt , vbi etiam 
& methodum alteram aperuimus. Ita pariter fi »■ * ^ 
pothefi quod d a fit c planum, ex ijs qux proponuntur , • •_ , „1 a*vi- 

tifpl-, & omnibus applicaris ad d‘ fit c pL cubus •$+ b fol. d c pl. — Z p-P- 

dc> qux fupra de llomoeria taadantcs, attulimus. . ,u..a ,, c q 

Aduertendum autem circa ca, qux ibi diximus, idem cllc ~rr~ T x> , 

, namque cft ftadio cuius numerator b fol. c pl. , «««- 

nominator d’ fi per eandem quantitatem d multiplicetur , iit d-,,— •“< “ a 10 

q Hxc autem operatio conducit feliciter ad faciendam quantitatem cognitam a 
tieuius termini in xquationc alicui datx xqualem . Efto xquatio a 1 — c * V 
d’ — o . Oporteat xqnationem inftitucrc , vt eius tertius terminus non iit c , ^ 
r - . J . r ailfriTI IrilDClIQUII 


f}« tjf 7 /tmo 
mi* •fm f»p* 
rttnurf lictu 


Jj tut 
tftrauo <»• 

ducat. 


Supr*Mfhri 


1xfht*fy fu 
pr*iifi*Tmn • 


■ 1 , . , jiuj Kiiiua av» — - 

hic, fcd potius 3 b\ Supponamus e, xquari a modo autem fcnbcndum e 
c , * __ , b* e >& ^ R 3 = o. Hoc autem fic intelhgendum eft. Si fupponamus 
e , xquari a^f‘,fiuec, xquari ni 3 , erit a = tih , & confequenter a - 
usi f & a’ Trl^rr > qu® ^ unt * n ® < ] uat i° nc fubftitucnda J vt habeatur ivT%T ^ 
+ d’ S oV& per communem multiplicationem ipfius 3 b’ £ ; , net c' c 
Z— 3*b* c‘ e f J b' d* 3 o ; & per diuihonem ipfius c‘ > fiet c' — 3 b c 

‘ Cxterum declaranda funt fuperitis ditfa . Oportet aduertere idem elfc »7^-,’ 
e fl jta, ft ». Nam, vt id clarius appareat. Supponamus a , valere 6 • dema 
loco ipfius R 3 , accipiamus numerum rationalem , cumque tamquam irMUonal^ 

traSemus. Sit igitut 914, & quidem deprehendemus locmelTe a - 7 T-, ac eu , 

9 Supponamus b, valere 4. & c, valere 2, item a, valete 6 . Iam conflat a ^-‘1 
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idem effe quod numerus «4 , nempe 4 b‘ , diuidatur per e* , nimirum per 4 , vt fiat 
id, cuius radix 4 , ducator in a , nempe 6 , fiet enim 14 . At idem numerus pro- 
venit fi 4, nimirum b, ducatur in a> fcilicct 6; numcrufque produdus 24 , diuida- 
tur per e, videlicet a > vt proueniat 12, quo dudo in pi 4, nempe a, prouenit24. 
Item fi fit a idem erit quod 9 ■ Supponamus enim a , valere 6 , & b, 
valere 8 , cuius quadratum eft 64 , & e, valere 2 , cuius quadratum cft 4 ; duca- 
mus 64, in 9 , fit 57 6$ eft quidem numerus, fi diuidatur per 4 , quadratum ipfius 
3, fit quotiens i44,cuius radix eft 12, qua dutia in 6, fit 72 ; tantum habetur pro 
-V- IV 9, fiquidem b, valet 8, & a, valet 6, quari«t> a , valebit 48 , quo diuifo 
per e, uempe 2 , fit 24 , quo dufio in 3 , nimirum radicem quadratam numeri 9 , 
fit 72, vt prius . 

Cxtcrum fi fit e “ a erit idem quod e — 91 3 , & erit a ~ tstt » & 

a* — > & a' — tVhst • Qy* quidem fi in xquationc lubftituantur, habebitur x- 

quatio huiulinodi tct*t * — vir t d' — o , & per communem multiplicationem 
ipfius. 3 b' jk 3, fiet e' e’ * — 3 b‘ e’ e t J b' d' 9 i' 3 — o , & per communem di- 
diuifionem ipfius e’, fiet e‘ * — 3 b* e — 9t 3 — a • 

Dicebamus autem a, aquari cum enim e, aquaretur IJt 3, fcquitura, 
aquari quandoquidem fi fupponamus b , effe 4, & a , effe 5 , b a , erit 20 , 
quo diuifo per e, quam fuppono effe 2, fit quotiens 10 , quem duco in d , nume- 
rum ad libitum , quidem fuppofitum loco ipfius J 5 t 3 > fit 60 pro e i modo fi e , nem- 
pb 2 , ducatur in e, fcilieet do fit 120, quo diuifo per 4 , du£to in 6 , hoc cft per 
24, qui quidem numerus refpondct b IV 3 ; quemadmodum 120 refpondet e e , fit 
j, pro a. 

Modo traliandum fupcrcft de cubicarum aquationum reduiftione , cum Proble- 
ma planum cftiterit. Id autem affequemur primo liberata pquattone a numerorum 
fractionibus, & a numeris furdis fi qui interceffcrint perpendendo ordinarim quan- 
titates omnes, quae abfque tractione- terminum vltimum diuidere poffunt . Is enim 
peraltis videndum cft , num aliqua ex ipfis iunlta cum quantitate incognita per 
notam t, vel _> binomium componere poffit i quo tota iumnia diuidatur; id enim 
argumento erit problema planum effe . Aut enim cognita quantitas huiulcc bino- 
mij radix erit quffita: vel xquatio diuifa per binomium prxdtclum ad duas erit di- 
menfiones reuocata , cuius radix citra difficultatem comparari poteft . 

Sit igitur xquatio c‘ — 8 e* — 1 24 e* — d 4 — o . Obfcruandum eft per quos 
numeros vltimus termiuus £4 , diuidi poffit : reperiemus ad huiufccmodi diuifio- 
nem iftos idoneos effe 1 , 2 , 4, 8 , id , 32 , 64 . Quare examinando , ac perpen- 
dendo xquationem hanc, quam diximus num diuifionem pariatur per aliquod cx 
his ibinomijs e* _ 1 , vel e‘ t 1 , item e 1 — 2 , &c. Compcricmus xquationem di- 
uid poffe per c’ — id; diuifio autem hunc in modum inftituicur. 


Diuidatur •{• e' — 8 e* _ 1246 ’— 64 
Pere*— 1 d e’ — 8 e* «_ 4 e’— «4 


— 1 de* — 128 c‘ 

— id e* _ 128 e' 

o o 


_d 4 t * 4 
_ id | 

_ 128 e* 1 t8 e* 

- id I 

- rd e’ | J it' 

- i<S I 


Fit autem quotiens t 1 c‘ f 8 e‘ t 4. 

Hxc vero diuifo tali paflo perficitur. Sumatur initium ab vltimo termino —64; 
diuidatur igitur — 64, per — id,& fit quotiens t4>conftituenduscx parte quotientis 
multiplicetur 4 per — id firque — 64 , & per *}• e‘ , fitque «f» 4 £ ' 
conftituendum fub diuidendo , vt vides affeilum tamen nota — ( feribendum 
eft enim , femper lignum -J. , vel — , plane contrarium illi quod multiplicatione 


MxflitoitXr 
fm fun in dic- 
to. 
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fliCMtiO Ctiili- 
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Zximpiam . 
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«cmimmj tc * ht* — 8c , conltituat ,„■ . , fi t , e - qu o iiibtradto ex c, 

'.;£r* *i'" w <« •< Ad ““" «■ 

.». r A-TjI 1t- 


r«- 

rnunemt O 


juafii . 


Sit aequatio A c‘ - I i C* - Jio c ’ - 600 = 0 
nLidatur I e* - .8 c- - ao c> * 600 

p ec c — 30 30 e* — 54° c ' 0 

600 I 

— JO 1 

— 54° c ' I 
— i° 1 

t »0 

►F 18 c' 

30 e' — 54° e ‘ 

-30C’ 1 

4 1 «* 

O O 

-30 1 

1 


Fit quotions 1 e‘ 4* ‘ 8 . c ‘ 4* 10 — °* 

Huius autem aequationis c‘ — ia e* — jao c ooo> 

radix eft 30. 



■A»**' Sit aquatio * e‘ - 3° * - 96 o e , -*ooo= o 
Piui datur -e»- 10 c’ - 4° c * 100 ° 

per e — 50 o 50 e* — Jooo c* o 


Ttriim • 


— JO c* . 

I) 


1000 e* 


2000 

— 5° 

1000 e' 

— 5° 

- 50 e* j 4* 1 c* 
-50 


4° 

t ao c' 


Fit quotiens 1 e* 4* *° «* 4*4° , — _ 

Huius autem aequationis c‘ - 30 e' - 9«° c -*°°°- o. 
Radix cft 50 . 


.• Sit aequatio e* * 3» * - 38“ e ; - 4®° = 0 

Diuidatur — c‘ _ 41 e‘ — 4° e * 4°° 

per c' — 10 o — 10 e* — 410 e o 

* _ IO C* — ■ 420 C. 


— 4°0 
Z- 10 


— 10 e 4 

— 10 


4* 4° 

. 4 ao«- \ 4*4* e ' 

_ IO I 

4*1 C*. 


o o 

fit quotiens 1 c 4 *|4 42 c* 40 

Huius aquationis e‘ 32 c 4 — 380 e ^ 400 -« o. 

Radix cft IO. 
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H fc ferra confidet andum occurrit .fuprapofitam diuifionem trifariam iufiilui poffe, vel 
fuhtrahendo , vel addendo i vel partim fubtrahtnda , & partem addendo . Prins 
exemplum, cum diuideremus 4 e ' — 8 d — 1 24 d — 64 ter e' — 1 6, itant fieret quo- 
tiens >ft 1 f' *J* 8 f> 4 ■ infiitnta e fi partim fubtrahendo , & partim diuidendo ,fub- 
trahendo , quia fer ibimus 64, affedum nota — , qua reuera pronent t ex multiplicationes 
4 4 per — >6) vnde f obtrahitur — 64 ex — 64 , infiuper firtbimus e' affedum nota-, 
4* > qua re vera prouenit ex multiplicatione 4 1 e' tn 4 e' , at vero 4 e' , fert- 
bimtts affedum nata — , contraria illi , qua alioquin prorfus multiplicatione produ- 
citur > fitque additio ipfius — 4 e' ad — 114 e' . Deinde feribtmus 8 e ' , affedum nota-, 
contraria iBi, qua alioquin multiplicatione producitur , ei- fit addstio ipfius 8 e' . Ita- 

que operatio ipfa fada tfi partim fubtrahendo, & partim addendo . In idem autem reci- 
dit, fi fiat omnino fubtrahendo ; nam fi loco — 4 e' , feribatur 4+ 4 e' , infiitnta fubtradio- 

ne ob notas affedionis contraria , prouenit — 1 »8 e' , nec dtffimiliter , fi loco 8 e' 

fenbcremus t 8 e" , infittuta fubtradione , proueniet — d , vt patet ex praceptis feupra- 
tr aditis. Quod fi omnino addendo fieri deberet ; Primo 64 , fertbemus affedum nota 4 
contraria M , qua multiplicatione producitur , nec dtffimiliter de alqt i vnde ftabit hoc 
modo . Prafiat tamen inftttuere ipfam operationem femper fubtrahendo . 


D illidatur 4 e ' — 8 d — 114 e' — 64 

pero' — 16 — t ' — 8»* — 4 <’ 4 <54 


o — 1 6t ' — 118 e' o 
— i6f* — 128 d 


0 o 


- tf 4 I 4 4 
-16 I 

- 118 d | 4 8 d 

- 1 6 

— 16 d I 4 1 e' 

- 1 6 l 


C ater a autem exempla fada funt fiempir addendi'. 
Hac autem animaduertiffe inuat ad maiorem fnpra- 
didorum explicationem . Superioris operationis com- 
probas io fie fe habet . Itaque huiufnudi operatio per- 
ficitur , vel partim fubtrahendo , & partim adden- 
do, vel fubtrahendo tantum, vel addendo tantum vt- 
Jupra explicatum fuit. 


d f 8 t' 4 4 
d — 16 


— 1 6 d — 118 d — 64 

d 4 8 f 1 4 4 e ‘ 


d — 8 d — 124 d — 64 


Sit aequatio 

4e‘ 4 10 e* — 44 e’ — 48 3 0 

-48 | 

4 12 

Diuidatur 

— e‘ _ 14 e‘— 12 e' 4 48 

-4 1 




— i 6 e* 

| +14«’ 

per e* — 4 

0— 4 e‘ — jd e* 0 

— 4 

1 


— 4 e’ - 56 e* 




— — 

-4 e* 1 

1 t«e' 


O Q 

— 4 

1 


Huius aquationis e* 4 10 e* — 44 e‘ _ 48 3 o. 
Radix eft 4. 


C 3 


Diui- 


Notande f»M 
dum tittm Jh- 
fr aditis. 


Ia idem reti* 
dit fiefermtie 
fitu julnr mi; tn 
de. 


PreJUt in fi i- 
tUtTt eftrsho 

ntftntper fub 
irnhrndt . 


Htc firegmsm 
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tddtmdt . 


Digitized by Google 


G RENALD- ALGEBRANOVA . 


142 


tc‘tb‘c‘ — ac’ e* — b'c‘tc'e' — b‘ — 1 b'c’— b*c* 4 * b* c' e‘ 
C’)f c‘— b’c’— c‘ e* — 2 b^^tc^c*— b‘_ b'c’ — b'c’ 4 2 b’ c ’ c ‘ 


f ! b' c' - c' e‘ t b* e‘ — b* c* 4 b' c’ e‘ 

t a b* c' — c’ e* t b’ c’ 4 b' c ’ c ' 

000 o 


Qtioticns t c* t * b’ e* — c‘ c‘ t *>' t b* c* 

4 c‘ i 4 c* 4 2 b> c' i 4 2 b' c’ _ c* e* 1 — e- e 

4 c I 4 e' I 4 c ‘ I 

4 b* c' | 4 b’ 4 b‘ c*^e> | 4 b‘ c‘ 

4 e' | 4 c* | 


Hu Diuidatur 

“UtZu. P«e’-b’_ 


s, »-« «<>•- Huius autem aequationis radix elt b' f c“. Animaduertcndum autem cfi.nos fu- 
/it juftmditi * peritis non vfurpafle e‘ pro quantitate fex dimenfionum , fed pro quantitate trium 

• tantummodo ; tiquidem in illa aequatione non reperiuntur e' , e 1 , neque e ; Ac proinde 

commodiflimc pro illa fubftitui potcfl ifta u‘ 4 b‘ u' — 2 c‘ u 1 — b' u t C u — b‘ 
— a b* c‘ _ b 1 c* ~ o. Nempe fupponendo u. aequari e', atque fubftitucndo u’, 
in locum ipfius c‘, & u', in locum ipfius c‘. Cognito autem pretio huius u, extrac- 
tione radicis ex eodem tpcrucnitur in cognitionem ipfius c. 

Neque dilfimili modo; fi fit xquatio a‘ “ — b a’ 4 c’ ; PofTunt enim quatuor 
dimeniiones ipfius a*, ad duas rcuocari, & ita xquatio inftitui poterit c* " — b c 
4 c*. Supponendo nimirum e*, aquari 3’, atque adeo c , xquari a‘ ; quamobrem 
ficuti illius xquationis fit radix e zZ — • — r b 4 5 * ( ~T~ b* 4 c ’ i *** radix il- 
lius erit a“ I i ( ~ b 4 5 » ( —7“ *>’ 4 c ‘ )• 

tufnhi »«- Sit xquatio a* 4 30 a‘C 25056. 

fMtit, u-f- Poteft ad hanc rcuocari e‘ 4 3° e — 25056 ; in idem enim recidit cum fupe- 
f,,ndna <*. riori > eadem enim radix extrahitur. Cum autem fupponeremus c, aequari a', inno- 
tuit vero 144, pro pretio ipfius e ; ergo a' , valebit 144, quare a , valebit 11 , vt 
enim a, cfl radix iplius a', ita 12 > cft radix numeri 144. 
g r.,. Quod fi fuerit xquatio, in qua quidem incognita quantitas quatuor dimeniiones 
habeat, fublatis furdis.fraflifque numeris; quando ij intcrccflerint: perpendendum 
cft, nurn binomium reperiri pofTit conflans ex incognita quantitate t . vel — , ah- 
qua quantitate diuidcmc fine fra&ione terminum vlcimum xquationis , quod qui- 
dem binomium totam diuidat fuinmam . Si enim hoc binomium reperiatur , aut 
cognita quantitas , huius binomij erit quxfita radix , vel falcem diuilionc confcCl 1 , 
relinquentur tantummodo in aquatione tres dimeniiones , adeo vt illa iterum exa- 
mini iit exponenda. Si vero non contingar huiufmodi binomium reperiri : oportet 
augendo, minuendoque radicis valorem, tollere fecundum terminum fummx ; dein- 
de ipfam ad aliam rcuocare, qux eres tantummodo dimeniiones contineat. 
Ptrferltnrg- Si proponatur xquatio 4 a' * pa'qa r“ o. 

I-" 1 ','* /l " Oportebit xquanonem hunc in modum fetibere.- 

tjnn fiantdttt 
/it. 


4 C> 


2 p c‘ 



— q‘“o 


Id autem maiufculis charaftcribus intueti licebit, vt hic inferitis patet. 

t AQO* 
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« 

t AQQ* PAQ. QA R- 0 ; 

Hoc eft 4 AQQ* P in AQ Q in A R~ 0 . 

Deinde ver6 oportebit feribere, vt infra. 

t ECC PEQQi EQ. — QQf S o 

Hoc cft f ECC P in EQQbis EQ_— Q quadrato “ o .' 


Ad figna vero 4, & — quod attinet, illud non ignorandum i quod fi habeatur Kat/tnd* 1JU4 
4 P. in priori xquatione: in pofteriori feribi debet 4 2 p j vel fi habeatur — p, £££ 
ponere oportet — 2 p, & contra; quod fi habeatur 4 r, hic oportebit feribere — 

4 r; & fi demum fit vel 4» VC 1 •— '3 » perpetuo hic feribere oportet — q‘, & f p' , 
ieltcm cum a’, & e‘, fignis 4 affcdtx affc&x fupponuntur. Quod fi fignis affi- 

ciantur; oppofiium fieri debet. 

Sit xquatio, vt vides 4 a* * — 4 a* — 8 a 4 jj — o. 


4 a** _4 4 , _8a4 3 j= o. 


4 e‘ — a p c* + P‘ r e’ — q’ r o . 
4 e* — 8 e* — 114 e’ — 64 S o. 


Loco igitur illius aequationis oportet feribere 4 c‘ 8 e' — 114 e‘ 64 

O 

Dicebamus enim xquationem fic ordinandam effe; vt fit huiufmodi. 


4 e‘ _ 2 p e’ 


P‘ 

— 4 r 


C' — q’ “ o. 


_5 um prius clfct t a' * — 4 a 1 — 8 a 4 3 j r o, hoc eft a* * _ p a' _ q a 4 

Cum igitur quantitas fuperius pofita p, fit _ 4; proinde erit — Se 1 ; fiqoidcm-. 
hic eft j p e*,* illa vero qua: ponebatur r, erit 35 > quater du&us in e*, cum prius ilinum * 
effiet j 6; hic enim ponitur 4 r e'; atque adeo e' ; erit 4 16 c' — 140 e’ , hoc 
cft erit totum id, quod diximus — 114 c‘. Cum demum q, fit 8 , proinde cnr — 

6 4 ■ I° co ipfius q' . Catterum illius xquationis e" — 8 e* — 1240’ 64 — o , hoc 

eft c‘ — 8 e' — 124 c — 64 “ o. radix cft 16 . 

Verum pofluums in his perficiendis operationibus adhibere pro quantitatibus 
cognitis quafcuroquc fpecies, fiuc elementa: qua propter fi minus arridet, vii clia- 
radteribus illis p, q , r, loco ipforum fubftitui poffunt , b , d, g , Viet* familiares. 

Sit xquatio a‘ * _ 15 a* — do a — 3<S — o,- cuius radix cft 6 ; Iuxta prxdidla 

Nos huiufmodi xquationem ad hanc rcuocabimus e‘ jo e* 4 7 6 9 e ‘ — • 3 600 

~ °- Huius autcam xquationis radix eft 16. Gg 3 Si 


1 


V 
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Sit xquatio - 60 a — jfi ~ o; cuius radix cft 6 ; Iuxta prxdi&a 

nos huiufmodi aquationem ad hanc rcuocabimus c‘ — jo c* t 7 6 9 c ‘ — 3 6o ° 
— ■ o. Huius autem xquationis radix cft 16 . 

~ sit aquatio 4 a* * — 17 a' _ 10 a — iSS o. Reducetur ad hanc , nimirum t 
£ « _ 34 c » 4 ? 1 3 e* — 400 — o . Huius autem aequationis radix eft ifii illius ve- 
ra radix erat 91 7 t * • tres autem falfx 917— a.atli*»* 1 — P 1 1 • 

Innotcfcit autem huius xquationis radix 1 6, Arte iam fuperius explicata > qua co- 
gnita prxdiCia xquatio in duas alias diuidetur, vt inferius dicam . Innoteicit in- 
quam radix 16, vt fupra docuimus . Vt autem fuperiori exemplo rem illuftrcmus, 
p\ altabit hanc operationem (ubijcerc. 


Diuidatur 4 c‘ - jo c' 4 7 69 t' _ 3(Soo ~ o 
per e‘ _ 1«)— c' 4 34 e* - 2 25 c' 4 3600 

o — 1 6 e* 4 544 c* o 
_ 16 e' 4 544 e' 


o o 


Patet igitur illius aequationis radicem efle 1 6. 


Diuidatur 4 c‘ _ 8 e 1 _ 124 e‘ _ 64 ~ o 
per e* — 16) — e‘ _ 8 e* — 4 c ‘+<54 

o _ 16 c* — «28 c' o 
— 16 c* — 128 e* 

o o 


_ 3600 I 4 225 

- 16 1 

4 * 544 c ’ 1 — 34 c ’ 

— 1 6 | 

_ itf c* | 4 e* 

l6 


-64 

1(5 

_ 128 e 

1 6 

— i(S e’ 
_ 16 


*4 

| 48 e* 

4 6 ’ 


Conftat etiam huius aequationis radicem elfe 16. 


Ita quoque fi fit xquatio huiufmodi ; nimirum . 



- b' 
-be' 


n 



o. 


Scribatur hxc. 


.. t 

• _ ac* 



e* 


- b‘ 

-ab* c‘_ 
_b‘ c' “ 


o. 


Eft enim -t— b* — c*, idem quod p, & — j- b* — b' c’ f c\ idem quod p' , & 
praeterea — -±— b* 4 b* c*, idem cft quod 4 r , atque demum — b* — a b* c* — 
b’ c - , idem cft quod — q*.. ..... 

Cognita aequationis radice, vt fupra dicebamus, diuidetur xquatio ope ipfiusqui- 
dtm rameis in duas, ex quibus prioris xquationis radices deducentur j cxcmphgr. 

Supcrio- 

V. 
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■T.^.‘-y rl0r ‘ S ^^, Uat ‘ Onis ^ c — S° c‘ 4 * 7 6 9 e* ~ 3600 ~ o , ad quam altera illa 
***.- ~ 2 l i — <5o a — } 6 ~ o, reducebatur; illius inquam xquationis per di- • 

utlionem radix innotuic id, vt vidimus. Nunc ita procedendum .fcilicct pro aequa- 
tione t a ipa‘iqa,r“ o. Oportet lias duas aequationes fcriberc. 

4 * a‘ - e a 4. -i- e - — - p - o. 

4. a- 4. c a 4. -f- e* -i- p =3 o. 


Obferuandum eft autem circa ligna t, & hic data opera pratermifla fuirte . o 
b' enim in procedenti aquatione habcltur f p, in vtraque illarum duarum poni de- "A“ 4* . 

bct 4* -7- P. & fi in priori habebatur — p, hic poni debet •— p. At vero °' _ 

ponendum cit f -rr » in vna ipiarum oquationum » vbi habebatur _ e a , & _ 

. in altera .vbi habetur f e a . prout habetur f q , in prima . & contrario qui- 
dem modo; fubiadfit — q, poni debet Jp- in illa, vbi nimirum eft ea ; & -A_ 

in altera , vbi reperitur tjt e a ; Sit exemplum fuperius politum f a’ * _ aj a‘ — 

60 a _ 3 d - o ; reuocatur ad hanc ; puta f e‘ 50 c’ 4 7 <Sp e ‘ _ 3 doo “ o 
Huius aequationis radix eft id, diuifionis prxfidio comparata . Loco ieitur illius 
xquationis beneficio radicis inuent® . dua: lunt atquationes hunc in modum con- 

lCnhrnrl v 


4 * a' — 43— 11 ~ o Vel 44 a* — 4 a S 11; 
4 * a ' 4 * 4 i 4 »J - 0 


Ium igitur atquationes habemus non tranfeendentes gradum quadraticum. Eft» 
igitur ilia prior ad hanc formam per anuthefin reuocata. 

a’ — 4 a — ia 
» _4_ 

id 

4 4 


6 


Dimidium numeri radicum eft x, cuius quadratum 4 additum 12 comparationis 
homogeneo facit 16, cuius latus quadratum eft 4 , cui addito a , dimidio numeri 
radicum fit 6, radix illius oquationis, nimirum a* — 2 j a* — do a _ 36 — o. 

Ceterum hxc aquatio diuifa fuit in illas 
duas methodo fuperius infinuata . Si enim e' . 
eft id, vtique e, erit 4, quare — c*. erit 8 ; 
ar vero 25 , idem erit quod p ; infuper do , i- 

dem quod q, quainobrem — — e* p 

rr > idem erit quod _ ia ; quapropter 

erit xquatio , vt lupra 4+ a‘ 4 a — ia — 20 

= 0. 4. 8 


4 * 8 1 4« -t- e' 

-» -f j- ~r p 


Verum enim vero xquatio illa a' 4. 4 a 4, 

3~ o, impolfibiliscft, nullam habens radicem — 12 
neque veram, neque fallam; proinde foiumha- 
bebit radices, quas dicunt imaginarias • 


pT* 4 ifl*rwn . 
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V Tqua /uperius Indidimus melius inteUigi pegisti , innabit hic aliqua adnstare . 

Um J uperius or diutium ejl ; cum de reduchone aquationis quadrato quadratica, ad 
cubitem ageremus ; ordinatum e fi inquam loco illius aquationis \ a' ", p a' . q a . r . zz 0 
jcribendam c/fe t c ' : z p e' e' — q ' ~ o , (fi quantum ad figna quidem abundantia , 
atque deficit us iuxta methodum hanc Cartefiandm hoc obfieruandumejje ,vt fi in prae eden- 
ti aquatione habeatur + p, m pofttrion confiunt debeat t 1 p ; quod fi tn tlla habeatur 
_ p; hic confiitut debeat — 3 p \ at vero contra ', Ct ibi repertatur hic poni debeat _ 
4 r, vel fi tbs habeatur — r, hic fer ibi debeat t 4 r , <ir fiuc in prae edenti aquatione fit 
+ q ,fiue - qi femper tn pofterion ponendum e/fc — q' , & t p' /altem fi a ' , ©-■ c' fignts t 
afficiantur i contra vero fi figno _ afficerentur. Sed hac jupra tam declarata fiunt. St itq 
fiucrtl aquatio . 


u* ^ “J — b' — b ' — —• b * 

»’ u ZZ 0 

c’ b c' — -j— b' c' 


Tropterea quod termino p re/pondet -fi- b‘ — c‘ ; t lique s p erit _* ’ , I 
Et quoniam termino q refipondet — b' — b c' , fi loco ipfius q , reponi debet p'\qr, VI Ars 
ip/a practptt , atque ipfi p dicebamus re /pondere — j-j b' — c‘t oportet proinde ducere qua- 
hrattet ipjutn 


4 — b' — e' _ b‘ ^ -fi- b' c' 

— | — b' — e’ fi— b' b’ c' f c* 

-j— b' c' 1 1 * — b' if* f* 

r - b' c ’ 

-fi fi - b' c' fi. e' 


6 -fict fi— b' — fi cfi e' relpondcns ipfi p' . .Quoniam vero debet e/Je f JJ tefiinaqua- 
tt.ne ipfi r re/pondet -fi-fi\ fi— fi c oportet cb td /umere quadruplum ipfius, nempe -fi »'t 
b c' i& hoc addendum eft ipfi -fi- b‘ — b' c' t c' , quod p quadrato re/pondere diceba- 
mus. faila autem additione prouentt _ b' ($<<•*. Qicniam denique termino q , refipon- 

dctfi — b c* proinde accipere oportet huius quadratum, nimirum — b' 2 b' c‘ b‘ t', (fi tta 

J tnbcnda cfi aquatio . 

t b' -fi _ b’ 
c‘ t' e'— 1 bc - o 
—*(“ fi.c' — b' c* — 


i I u ius xquationis indituitur diuifio modo lupra explicato* 
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Nec pr$termittam,haud mediocriter conferre ad aquationes explicandas, carutrr- 
que latera exhibenda , cum numeris pr? fertim tradantur limites prafinirc , inter quos 
iplarum aquationum radices coercentur. Hac enim Arte cognoicimus /altem ra- 
dicem minorem efle aliquo numero, altero autem maiorem. Itaque 

Si proponatur a' — bat}tz‘ aquari o , per mctathefin z' aequabitur b a — a* . 
Prima autem parte exiftente rcali, alteram quoque realcmcfle oportet. Vnde ne- 
ccfle cft b a , maius e/Te, quam a',- & vtreque termino per a diuifo ; erit b maior, 
quam a, & per antithdin a' aquabitur b a — z' , quare pars altera realis erit , & b a maius 
erit.quam z'. Diuifo vtroq; termino per bierit a maior, quam -^-.quamebrem vtraq; ra- 
dix aquationis propofita maior eft , quam minor tamen, quam b . 

Hic autem perpende , nimirum in huiufmodi.Tquatione,fi homogeneum date 
menfura- applicetur ad coefficientcm longitudinem iublatcralem, magnitudinem or- 
tiuam elfe minorem vtraque aquationis radice; ipfamque coefficientcm longitudi- 
nem iam didam maiorem e/Te vtraque aquationis radice. 

Proponatur a' — b a — z 1 aquari o, & per antithdin a* aquabitur b a t z‘;qua- 
rc a' maius erit, quam z', & a maior erit, quam z, proptereaza maius erit, quam 
z' . Vnde a* minus erit, quambafza; acob id (i vtraque pars diuidatur per a ; 
etit quidem a minor , quam b 4» z . Deinde quoniam a' aquatur b a t z* , erit 
a' maius, quam b a; propterea vrerque terminus fi diuidatur per a ; erit a maior, 
quam b ; & b a maius, quam b'; cu mq; a' aqueturba tz', erit a‘ maius, quam b‘ f z'; 
uempe a, maior erit , quam Fi b‘ &quia deinde a maior cft, quam z, erit b a 
nudus, quam b z; & a‘ maius, quam z‘bz, nimirum a maior erit, quam ftb z 
4 d>obid radix propofita aquationis maior erit, quam maxima harum duarum Ii 
b-ltiV, Sc li bz •JTz', minor tamen , quamb 4 z. 

Nota radice effc maiorem maxima duarum quarum vna poteft aggreg atu planorum, 
quorum vnum cft quadratum cocfhcicntis longitudinis fublatcralis , aliud di homoge- 
ncumdatx menfura , altera poteft aggregatum planorum, quorum vnum /it exabs 
cocfticicnte, in redam qua poteft homogeneum data menfura; alterum eftipfum ho- 
mogencum,- cft tamen minor aggregato ex cocfhcicnte.&rcccda , qua poteft ifum ho- 
mogcncum data menfura. 

Proponatur a‘ 1 b a — z’ aquari o . Per antithefin a' f b a aquabitur z* ,- qua- 
proter -V- maius erit, quam a. Deinde eadem exiftente aquatione, z' erit maius , 
quam a', ac ob id z maior erit, quam a ; propterea z a maius erit , quam a' , fed 
a* /f* b a aquabatur z‘;ergoz a 4 * b a maius etit, quamz 1 , diuifa proinde vtraque 
aquationis parte per b f z , fiet a maior, quam rirr • Itaque radix a , maior erit, 
quam ; minor tamen, quam -r- , 

Notain haec quarionc radicem elfe maiorem, quam ortiua magnitudo, proucnies ex ap 
plicationc homogcnci datg mef.ad cocfficiete logit. plus ea.qu? poteft ipsu homogeneu; 
fed minore, qua ortiua magnitudo ex applicatione homogenciad cocfficiete logitudine. 

Quod (i fuerint aquationes cubica, in quibus fecundus terminus defit: hac Attc 
eadem inquiruntur. 

Proponatur a' * — b“ a t z' — o . Per mctathefin quidem a' aquabitur t b’ a 
— z', atque adeo b‘ a maius erit, quam z 1 , quamobrem viroque termino diuifo per 
b', & a maior erit, quam -fj- ; deinde per mctathefin. b’ a — a‘ aquabiturz';ac ob 
id b' maius ent , quam a', & b maior, quam a . Itaque vtraque radix a propofita 
aquationis maior erit , quam 4 r > & minor , quam b . 

Hic obferua, radicem vtramque maiorem c(fe ortiua magnitudine ex applicatione 
homogcnci data menfurp ad cocfficicns planum fublaterale , at vero minorem elfe 
magnitudine , cuius quadratum eft cocfficicns planum pradidum . 

Proponatur a' * b‘ a z' aquari o. Per antithefin quidem a‘ — b‘aaquabitur 

z' , & a‘ maius erit, quam b', & a ma lor erit.quam b,& a’ — z' aquabitur b* a, atque adeo 
a' maior erit.quam z', & a maior, quam z, vnde z‘a maius, quamz'. Atvcrdpcr 
mctathefin fit b‘ a t z’ fqualea';quare b' a f z‘ a maius erit , quam a' , & vtraque 
parte applicata ad a , & b‘ t z* erit maius , quam a' , ob id a minor erit , quam 
Bt b r 4.Y’ . Reperta igitur eft a radrx aquationis propofita maior , quam b , 
at vero minor, quam 0t b 1 "^, i‘ . 
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Quod fi non placet adhibere latus cubicum ipfius 2' loco z' i in vinculo affumi pof- 
fet quantitas aliqua , qui minor non fit; quod affequemur citra laborem cognitis 
tribus dimcnftombus ipfius 1' , furaendo loco ipfius z', rc&angulum (ub duabus quan- 
titatibus, quarum alterutra minor non fit ipfa z. 

Hic autem obferua huius' aequationis radicem maiorem efle, quam illa , cuius 
cubus cft ho nogencum data; menfuri ; & eandem radicem minorem efle ea magni- 
tudine, qux poteft aggregatum explano coctficientefublaterali, & quadrato, cuius, 
cubus cft homogcncum datz mcnfurx. 

Proponatur a' * t b' a — z' xquari o . Per metathefin a' zquabitur z' — b* a, 
quare -ja- erit maior, quam a . Deinde erit quoque b' a “ z' — a', atque adeo z' 
maior erit, quam a', & ob id z maior, quam a, ac propterca z' a maius erit, quam 
a' . Sed per antithefin propofitx xquationis cft quoque a' b' a ZZ z' , quare b’ 
a t z' a maius erit quam z' 1 Vrraque autem zquationis parte applicata ad z' t b’ 
& a maior erit quam ,-7^-, ; quare adinuenra (uit radix zquationis propofirx ; pu- 
ta a; maior, quam rrirrr fcd minor quam -fj-, & z. 

Hoc loco illud aduerte , nihil prohibere , quo minus loco z' , accipiatur redan- 
gulum duarum maximarum ditnenfionu z',ad cuitanda cubici radicis exrradione ex z’. 

Hic autem obferua, magnitudinem ortiuam ex applicatione homogencidari men- 
furi ad planum coefficiens lublateralc, maiorem efle, quam radix zquationis pro- 
pofitx.Sc inluper magnitudinem, cuius cubus eft homogcncum data- menlun maiorem 
t tfe > quam eadem radix > & hanc ipfam radicem maiorem ellc magnirudinc ortiua 
ex applicatione homogenei datz menlun ad aggregatum ex plano coctficicnte fubla- 
tcraii,& quadrato cius, cuius cubuscft homogcncum datz menfuri , 

Quod fi fuerit zquationescubicz.in quibus pcnultimus terminus defit, ita ratiocinadu. 

Proponatur a' — b a’ * t z' xquari o . Per metathefin a' t z' zquabitur fi a‘ quamobre 
a* maius erit, quam tf - Hurfus z' zquabitur b a' — a', ac ob id b, maior erit, quam a . Quf- 
libct igitur radicum a , propofitx zquationis maior erit , quam Bt 1 , & minor, quam b , 

Proponatur a' — b a’ * — z' zquari o . Per metathefin a' — ba' zquabitur z’ quare a , 
maior erit , quam b ; Rurfus a' — z' zquabitur b a‘ , ac proinde a maior erit , quam z 
& a’ maius, quam z“, & infuper z a’ maius, quam z'. 

Sed per tranfpofitioncm b a' fz' squatur a*. Propterca b a* t z a’ maius erit,quama'.Di 
uidatur vtraque pars per a', & erit b t z maior, quam a . Inuenta igirur eft radix a, zqua- 
tioms propofirx, maior, quam b, & z . Sed minor, quam b t z. Hinc vero pertpicue col- 
ligitur ad euitandam radicis cubicz extractionem cx z' , quod loco z , lumi poftit minor 
trium dimrnfionum ipfius z', quando a, maior eft. Si quando minor penhibietur , quam 
b t z, cum tunc loco z maxima trium dimenfionum ipfius z' , accipi poflit. 

Proponatura '1 b a' »_z' zquari o . Per metathefin fiet a' ~ z 1 — b a'atqucadeo-if 
maius erit, quam a* , eft fiquidem b a‘ “ z’ — a 1 ac ob id z maior , quam a , & z a* maius , 
quam a' . Sed a' f b a‘ zquat ur z' . Proinde z a' t b a' maius erit, q uam z' , nimi rum vtra- 
que zquationispartediuifapcrztberita* maius, quAm-~?f quare a radix fquatio- 
nis propofitx maior eft, quam ^ at vero minor quam (jr & z . Conftat prxtcrca 
z'atbzamaiusclTc> quamz' , Scz a 4 b a, maius, quam z', ac proinde a maior; 
quam ^ cum z maior fit quam a . 

Si vero in cquationibus cubicis omnes termini extent , ita ratiocinandum . 

Proponatur a' — b a‘ t d‘ a — z' zquari o.Pcr metathefin a‘ — b a' zquabitur z' — d' 2. 
Propterca fi a, zquetur ipfib, ctiamaipfi xquabitur. Quamobrem ftcontra b, x- 
quetur 4f- hoc cft b d' xquetur z' erit fimiliter a propofirj jq uationis radix, xqualis b > 
& -ii*. Inluper fi a' — ba‘cftrealisfcilicet a, maior fit, quam b, etiam z 1 — d‘a, tcalisc- 
rit,&ob id -jf- maior quam a. Quod fi eadem quantitas a' — b a' fit minor nihilo, fiat 
mctathelis hunc in modum b a* — a'^ d‘a_z' . Quoniam vero fupponitur ba' — a' 
rcahs efle; nempe b maior, quani a; propterca d' a — z' etiam realis erit, atqueadeo. 
a , erit maior, quam -)L- , 

Icaqacpcrra cft pquationis radix fqualisb,& ipfi-^cum hi termini fint inter fc ?qualcs 

Simili modo ratiocinandum , tam in xquarionibus hmus, quam alterius cuiuscunque 
ordinis, &c. de quibus, adeundus cft Flonmondus de Bcaunc, aBartolino imprellus. 
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fuk cubo, quo paUo plafmatica fit a- 


quatso . 


tkid. 


AEquatio cubica quo pallo deduci poffit 
i quadratius per elsmalhcum irregu- 
larem afecnfum. tkid, 

E inis Plafiices fuperiut infmuatus fnst , 

(fi rurfus in/innatur . ikid , 

Multa in T pronum gratiam afferuntur, 
vnde collegere licet , qua alto quin ok- 
enriorg 
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fotriira videri pofiunt; atque hinc e- 
uidenter conjlat vis ipfius Plaflices. tbid. 

Affcliio b' a' interpretationem accipiens 
ex aquatione propofita, valet b' z. pl. 

— i' a ■, ergo fiet aquatio vt fupra , 
fati a ordinatione /ccundiim Artem, tbid, 

Dc aequationibus deducendis. 

Cap. XIX. pag. 156. 

Ve d uti io maximi conducit ad cognofcen- 
dam aquationum naturam i propter ea 
non efi filentio pratereunda ; imo de 
ea copiose tr altandum . ibid. 

Aullor de qutbufdam magni momenti fe 
alturum tn fuo C cernet ra promoto 
pollicetur . ibid. 

AEquatio fuperius generatim definita , 
dtuiditur . ihid. 

AEquatio alia originalis , alia canonica , 
qua vel abfohue efi butufmodt , vel 
quia ab tpfa deducitur canonica . ihid. 

Canonicarum aquationum primaria fpe- 
ei:s vna, quid. ihid. 

Canonica fecundari*, quid . ibid, 

AEquatio reciproca, quid. ibid. 

Colit ter ales, quid. tbid. 

AEquationes cor relata, quid. ibid. 

Aullor nedum tradit / 'peciofam Alge- 
bram inCectmelria , fed etiam Arith- 
metica gratiam . ibid. 

Summopere decet nos effe follicitos deu 
ipfi deducendi ratione . 1 j j, 

AEquationes cuiufque ordinis quomodo 
ab aquationibus fuis deducantur. ibid. 

Exemplum de aquatione affirmatius , ibid. 

Ex multiplicatione po futui in nega tinum 
prodi ilio declaratur . ibid. 

Exemplum aquationis negat tua , non fe- 
tus, ac de affirmat tua . ibid. 

Exemplum de aquatione amphibola . ibid. 

AEquationes cubici ordinis quo pallo ab 
origtealibui futs deducantur . tbid. 

fraudo aquationes fuerint reciproca. 158. 

Nec diffimihter catera aquationes huius 
ordinis ab originalibus fuis deducun- 
tur . ibid. 

AEquationes affcll* i puris deducun- 
tur. ibid. 

Exempla. ibid. 

Hactenus tradita numeris explicantur. 159. 

Anttqua Algebra declaratur . tbid. 

Alia Aullori efi dcdulttonii ratio . tbid. 

A folmomtx radice pura , oritur aquatio, ibid. 


Proponitur aquatio affirma tiua quadra- 
ttea , vnde affetta deducitur . _ ibid. 

Proponitur aquatio pura , vnde af- 
fella deducuntur . ibid. 

Supradtclorum demonfiratio . i(So. 

AEquationes in quibus cubus afficitur fub 
quadrato . ibid. 

Proponuntur aquationes cubica . ibid. 

Cum affeilio efi fub quadrato , Cr latere, ibid. 

Multa conflictantur , vnde plurunlun 
fupradtha cluccfcunt . i<5i. 

Obfcrqanda quadam non exigui momen- 
ti. . ibidi 

Proponitur aquatio cubica affirmatiua af- 
fella fub latere . tbid. 

Dcduilio , quam Aullor infiituit , fupra- 
pofltis aquationibus in/eruiens . ibid. 

Deducitur aquatio ajfeila tam fublate- 
re , quam quadrato . ibid. 

Proponitur aquatio cubica ntgatiua af- 
fella fub latere, ibid. 

Proponitur aquatio cubica amphibola af- 
fc Ha fub latere . 16). 

Alta quoque aquationes Auli otis artifi- 
cio non diffimihter i cubicis deducun- 
tur. ibid. 

Proponitur aquatio cubica affclla fub- 
latere , vnde cubica affclla fub latere 
* quadrato deducitur . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirmatiua^, 
fub latere affella -, vnde aquatio cubi- 
ca affclla fub quadrato, & Utere dedu- 
citur per decrementum . ibid. 

Proponitur aquatio cubica affirmat iua af- 
fella fub latere , ibid. 

Proponitur aquatio cubica negatiua ‘f 
fella fub later e, (fi quadrato deducitur.ibid. 

Proponitur aquatio quadratica negati- 
ua, vnde cubica deducitur. 1 6}. 

Proponitur aquatio cubica negatiua affec- 
ta fub latere, vnde cubica affella tam 
fub quadrato , quam fub latere, negati- 
ua tamen deducitur . ibid. 

Proponitur aquatio cubica ambigua -, vn- 
de deducitur ambigua cubica affclla 
fub quadrato ,& latere . Hac deduc- 
tio efi per decrementum . ibid. 

Superiora declarantur mediantibus fe- 
cundis radicibus. 1 64. 

Auli oris deducendi ratio in his aqua- 
tionibus non cft ai fimi iis illi , qua fu- 
penus efi vfus in dedulliombus alia- 
rum . ibid. 

Plerumque contingit aquationum pla- 
<4* a "as. 
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nes , vel /elides e/fe riducs . itid.. 

Quid egendum , cum ridix efi flem . ibid 
Ad meiorem fupredidorum cxpltca- 
tienem, ejuedem dduertunr.tr . ibid. 

Renuende <Jl redicis neture , prep te- 
re e de ipfe , quetenus plene efi , equi- 
tio enunciers debet. ibid. 

Supredidorum dederent , ec eccurete 
explicet io. ibid. 

Proponitur aquatio quedretici ordi- 
nis negetiue , item emphibole . 1 6q. 

Exempli de equetitne cubice affirmati- 
ne, neget sue. <jr emphibole, ibid. 

Superius tredile declarentur . ibid. 

pluite longe dffertatione tradentur , 
que maxime conducunt ei fupradic- 
itrum explicationem , efi eorum , que 
fiunt deinceps future. ibid. 

A ultor it proprie deduCl tonis ratio fiupre- 
dl clerum aquationum, in quibus que- 
dreto-quedretum efficitur fub quadra- 
to eb aquatione quedretici . 1 66. 

Quadrato-quadratiearum iqitaiionuuui 
dedidit eb affedis quadretis. ibid. 

Proponitur aquatio quedretici ordinit ef. 
firmet iue, itidem negetiue ; vnde que- 
drelo-quedretica deducitur uffeda^ 
fub latere. 167. 

Numerii eadem tr edentur. ibid. 

Dedudio quedreto-quedreticerum aqua- 
tionum fubquedreto , efi latere ajfcdi- 
rum i qnadretitis efiedis. Primo pro- 
ponitur effirmetiue quedretici i vnde 
fit dedudio i fecunda negetiue itidem 
quedretici. ibid. 

Superiore fpeciebus tradite , numeris ex- 
plicentur. ibid. 

AEquetie negetiua , & aquatio emphi- 
bole. ibid. 

A Equitio effirmetiue , vbi comparatio- 
ni 1 homogenenm efi per modum diffe- 
rentia . ibid. 

Quando compar et ienis homogeneumnon 
proponitur per modum dfferentiaefic. ibid. 

Ajfcdio quedreto-quedretorum multi- 
plex . tbid. 

Proponitur exemplum, idemque declare- 
tur . tbid. 

Numeris eadem tradentur . 1 69. 

Proponitur uquetto quedretici negeti- 
ue. ibid. 

Quando ajfcdio fuerit fub quadrato . ibid. 

Que renone aquationes quedreto-que- 
dretice , in quibus ajfcdio efi fnbcu- 
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bo, & quadruo eb aquationibus qua- 
dret icis effedis fub latere per inter po- 
fitum analogi fimum deducentur , ibid. 

Proponuntur aquationes quadret ne , vn- 
de cubice deducuntur . 1 70. 

AEquationes eadem numerose tradun- 
tur . ibid, 

Quarundam xquationum conftitutio per- 
pendirur. Cap.XX. pag. »71. 

Amphibole aquatio quid . ibid. 

Contradicentes aquationes qua • ibid. 

Inuerfe aquationes qua . ibid. 

Proponitur aquatio amphibola ordinis 
quedretici. ibid. 

Cubici aquanonei amphibola . ibid. 

Generali ratione inftituitur pragmiti*. ibid. 

Explicatio fupr edtBorum . ijfi, 

Quidex fuprapofita aquatione colliga- 
tur • ibid. 

Quando aquationes fuerint contradicen- 
tes. ibid. 

Quid eo/ligatur ex fupr a traditis . ibid. 

Quenda aquationes ueriut inuerfa . ibid. 

Inuerfe aquationes, qqarumvua per af- 
firmationem, altera per negationem . ibid. 

Quid colligatur ex fupr a traditis . 173. 

Specialis inftituitur tradio . ibid. 

Sjucrifeot dodriua explicatur. ibid. 

AEquationis quadrattea exemplum . ibid. 

Numerii hucufque tridui explica» 
tur. ibid. 

Explicitio , (ffi comprobttio fupradido- 
rum . ibid. 

Audoris rttio , explicandi fuprtpofitit 
iq nationes . 1 74. 

Explicatio fupradidorum . tbid. 

Hucufque didi communia fuut aquatio- 
nibus amphibolis . ibid. 

Hucufque dtda communia funs aquatio- 
nibus amphibolis . ibid. 

Proponitur aquatio altera emph Me cu- 
bici ordinis . 175 . 

Animedurtende quadam . ibid. 

De contradicentium confiitutione difje- 
ritur, ibid. 

Coe ffic iens , comparationis homoge - 
neum in huiufmodi aquationibus , cui 
aquentur . tbid. 

Numeris hac eadem tradentur, cr illa- 
ftrentur . 1 76. 

Que retioue Audor contradicentium _j 
aquationum naturam inquiret . tbid. 

In contradicentibus homogenenm vnde . ibid. 

In 
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In contradicentibus fu bgr /duale i eoe ffi- 
csentesvnde. ibid. 

Qnando aquationes e xt i teri ac Inuerfa , it id. 

Cocfficiens vade. ibid. 

Comparationis homogoneum vade . iiid. 

Obferuanda quadam circa traditauua 
pragmattam. 177. 

Numeri eadem tradantur. itif. 

Qua de fuprudtdis aquationibus flatu a n- 
tur . iltd. 

Quid in aquationibus ampbibelis ordi- 
nis quadrat ici, (fi quid ia amphtbo- 
Its ordinis cubici. ibid. 

Nonnulla tradantur aduerfus quofdam 
minus bene loquentes. ibid. 

Quid in aquationibus ampbibelis qua- 
drato quadrat icis . ibid. 

Quadam maxime ntceffaria , (fi quidem 
ab /luit ore adi nuente, (fi fimi lia. 1 78. 

AEqriaiionei amphtbola quedrate-tnbi- 
ca. dr cnbo-cnbica . ibid. 

/luitor quadam animaduerfione digna 
proponit pro aquationibus quadra licis 
cubicis , quadrato-quadraticis , qua- 
drato cubicis , & cubo-cuLtcis . ibid. 

penes quot latera vniufcuinfqne aquatio- 
nis naturalis conflitntio attendi de- 
beat . ibid. 

Quadam eonfideranda . ibid. 

Quando /ttnt aquationes amphtbola qua- 
drato qitadrattca ; quando qaadralt- 
cubica, & quando cubo cubica. ibid. 

Quadam ob fer nanda, ibid. 

Vnde fttpericra deducantur, inquiritur, 

(fi explicatur . ibid. 

De contradicentibus aquationibus trac- 
tatio tnftituttur . iSa. 

Proponitur aquatio quadratica , ibid. 

Numeris eadem tractantur , (fi Geome- 
trici oftenduntur . ibid. 

Quando aquatio fuerit ordinis quadra- 
to quadratici . ibid. 

Geometra has aquationes quadrato-qua- 
dratica, (fi reliquas alturis ordinis de- 
tejlatur . ibid. 

Oflenduntur fupradilla procefiu Analj- 
ico . ibid. 

Proponitur aquatio cubo-cubica . l8i. 

Numeris eadem tradantur. ibid 

A liquationes rite fe habere declaratur . ibid. 

Proponitur aquatto quadrato -quadratica Jbid. 

Propo/ttio de ipfis . ibid. 

Supradiltorum declaratio. ibid. 

Pragmatia Analynca tn fnpradtltorttm 
gratiam infiituitur . ibid. 
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Proponitur pragmatia de ineunda de- 
monfiratione Theorematis. 181. 

y luitor declarat magis fupradilta . 184. 

Declarantur mtmUatradita pag. 132., 
vbi Au Itor neglexit redultionem frac- 
tionum ad minimos terminos , huius 
autem redditur caufa. ibid. 

Qua tradita funt pag. 141. , 1 46, (fi 
147.» item declarentur , (fi illafiren- 
tur. ibid. 

Scholion. 187. 

Superiora demonfirantur . ibid. 

AEquatto quadrato-cubica proponitur . ibid. 

Numeris eadem tr altantur, & explican- 
tur . ibid. 

Quando fuerint aquationes inuerfa . 186. 

Explicantur fuperiores aquationes. ibid. 

Ob ter nanda quadam. ibid. 

T heorema ex haltenus didis . ibid. 

Proponuntur aquationes cubica . ibid. 

Numeris eadem oflenduntur , (fi expli- 
cantur. 1 87. 

Efformatio comparationis homogenei . ibid. 

Explicatio fupradiliorum , & aquatio- 
num comprobatio . ibid. 

proponuntur aquationes quadrato-cubi- 
ca. ibid. 

Numeris eadem tradantur. tbH. 

Iit reditus ad cubicas aquationes, »88. 

AEquatto quadrato-cubica affeda fub- 
quadrato-quadrato . ibid. 

Explicatio per numeros . tbid. 

AEquatto quadrato-cubica affeda fub- 
quadrato . ibid. 

Numeris eadem tradantur. 1 89. 

Inuerfarum alia eonfiitutio . ibid. 

AEqnatio inuerfa cubica affeda fub qua- 
drato. ibid. 

Omnia explicari >demonfirariqucpoffunt 
imitatione fupradidorum . ibid. 

Qua induCtria AnalyRa vitijs laborantes 
aequationes emendet , & quo pafto 
oufax^tuKu; fiat. Caq. XXI. pag. 190. 

Praparatione laborantes aquationes emen- 
dantur . ibid. 

Qunque properandi aquationes modi . ibid. 

Primus e fi expurgatio per vncias . ibid. 

In aquationibus quadraticis qna pars fit 
adhibenda ; qua in cubicis , quua in 
quadrato-quadraticis, qua in quadra ■ 

to-cubicis , (fic. ibid. 

Proponitur aquatio cubica. 19 L. 

Vncia 
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ymi.t 'toudttionaria que pro fingu/ls a- 
quatienum (pcctibus . ibid. 

Quando petefias affetta fuerit affruidta.ibid. 

Exemplo declaratur fuperior doltnna . tbtd. 

Numeris explicantur haiicnustradtta. ibid. 

Proponitur aquatio cubica . ibid. 

AEqnatio, m quam propo/tta per expur- 
r -at. tonem transformata efi . ibid. 

AEquatto quadratiea negattui affeci a , 
cui inrjl plafrsa . ibid. 

Proponitur aquatio cubica , (fi aquatio 
quadratiea amp/nbola , 192. 

Reducito quadratorum affctlorum adpu- 
r ai qua remedium cjt aduerjas aqua- 
rium Troieteabiay . ibi d . 

Peduli io , de qua dijferilur ; quomodo 
Graci dicatur . ibid. 

prima reducito aquatioris in quadra- 
tum affertur adtunci tone piant [ub la- 
tere i dataque eceffetente longitudine, tbtd. 
Vemonflratio . tbtd. 

Radix explicata ftmplici aquatione . i g £. 

proponitur aquatio quadratiea negate af- 
ficta i & 'I btorema . ibid. 

Indagatio analyttca i & prapofttt Thto. 
rimans demonfiratto . ibid. 

Nr.merofa aquatio negate affecta ; (fi tiuf ■ 
dem reductio. tbid. 

proponitur aquatio quadratiea amphibo- 
la. ibid. 

Theorema . ibid. 

Indagatio Analytica, (fi fuperiorit Theo- 
rematis demonfiratto. ibid. 

Secunda hjpothtfis aquationis quadrati- 
ca ampbiboU , ibid. 

Contlufio tbid. tbid. 

Ccnfpeflns dttnonflrationit . ibid. 

JV umere fa aquatio; eiufdemqut r eduli io . ibid. 

AEquatto cubica , in qua cubus affestur 
adtnnlhont folids fub quadrato ; da- 
taque cor ffc tente longitudine , ibid. 

Indagatio Analyttca , (fi Theorematii 
prape/ili demon fi ratio • iqf. 

Con/pellus demonf/rationis . tbtd. 

AEquatto cubica ngate affecta fub qua 
drato ; & T heorema . tbid. 

Indagatio Analyttca; (fi prapoflti Tbeo- 
rema ts demonflrano . ibid. 

Ctnfpetins demo/i rationis . tbid. 

proponitur aquatio cubica ampbibola . ibid. 

liuo T beoremata . , obtd. 

Indagatio Analyttca ; (fi duorum Tbeo • 
runatum dcmonflranones , tbid. 

Ctnf pcetns demonfirationis . ibid. 
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Rcduliio cuborum affelttftur. ; tam fub 
quadrato , quam fub Ictero ad cubos 
jimplicittr affeci os fub lasere . tbtd. 

Proponitur aquatio cubica , &c. ibid. 

Theorema. » 97 - 

Quid ad Theorematis ifltus venialem 
requiratur . tbid-, 

Indagatio Analyttca , (fi prapoflti Theo- 
rematis demonfiratto . ibid. 

Confpeltus demonflr asionis . ibid. 

obj eruenda plura . 

Cubica aquatio affecta fub quadrate , CL 
fub latere . l &S. 

Theorema. ibid. 

Quid ad huius T bcorematts veritatem 


requiratur . 


ibid . 


Indagatio Analyttca, (fi prapofttt Theo- 
nmatis demonfiratto. . ibid. 

Confpeltm demonfirationis , ibid. 

Ob fer nanda quadam . tbtd. 

Proponitur altera aquatio cubica affeci a 
fub quadrato , (fi latere . tbid. 

T heorema . ibid. 

Quid ad T hior emas is veritatem requi- 
ratur . 1 99. 

ConJ pectus demonfirationis . tbtd. 

Obfcruanda plura . ibid. 

Secunda hypothefis . ibid. 

Animaduertcnda quadam . ibid. 

proponitur aquatio cubica negate affeda 
tam fub quadrato, quam fub latere . ibid. 

Theorema. tbtd. 

Indagatio Analyttca prapoflti T bcorema- 
tts, & etufdem demonfiratto . ibid. 

Confpeltus demonfirationis , tbid. 

Proponitur aquatio cubica ampbibola du- 
pliciter afjiUa . ibid. 

Proponitur aquatio deducenda . lot. 

Thenremi ; (fi emi indagatio Analyti- 
ca cum demonfirationt. ibid. 

Confpeltus demonfirationis , tbid. 

Theorema , efr eius indagatio Analytica 
eum demonfirationt . tbid, 

Co nf potius demonfirationis . 202. 

Numero fa aquationes . tbid. 

Obferuanda quadam. tbtd. 

Proponitur aquatio quadrato-cubica . tbtd. 

T btorema ; (fi etns indagatio Analytica 
cum demtnfiratsonc . ibid. 

Confpetius demonfirationis , tbid. 

obfcruanda quadam. 2 03. 

Quadam aquationes reduthonis forma , 
vl 4 qntbufdam perficitur . tbid. 

Emendatio aquationum negationis vi- 
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a f“ < ’ f*#» fieri debeat.ibid. Proponitur navati, cnbica numero fa e- 

Quomodo Grate appelletut . ibid, ... - - 


Proponitur aquatio emendanda . ibid. 

■d Eq natio emendata quomodo explicetur, tbid. 
u bJ er uanda quadam . 2 04. 

Exemplum numerofa aquationis . 
Supradutorum explicatio . ibid. 

Humeris hoc aquationis genus explica- 

<uando comparationis homogeneum fue- 
rit irrationale • ibid. 

Numeris eadem tradantur. ibid. 

Analytice hac omnia demonfirantur , ibtd. 
Proponitur aquatio cubica afieda fub 
quadrato , fr latere . tbid. 

AEquat tonis quadrato-quadratica expli- 
catio ; eademque numeris trailata . ibid. 
Quando comparationis homogeneum »*_, 
hutu [modi aquationibus fuerit in fuu-t 
plano pianti le irrationale. ibid. 

AEqnationes cubica ; & quadralo-qua- 
dr alica . ibid. 

Quando fuerint aquationes inuerse ne- 
gata . Ibid. 

Quor/indam error. ibid. 

Proponitur alter* aquatio . ibid. 

Demonftratio Analttica fupradidorum . 206 
Numeris eadem tractantur. ibid. 

Proponitur altera aquatiocubic* amphi- 
bola emendanda . ibid. 

Proponuntur alia aquationes i & eadem 
numeris tradantur. 107. 

Anajlrophe contraria via perficitur, ibid. 

lfomotri* quid i fr qua ratione tpfaper- 
ficiatur. 2 08- 

Sape accidit 1 vt hac traufmutatio non 
multiplicatione > fed diuiftonc perficia- 
tur . ibid. 

Hac operatio exemplis illufiratur . ibid. 

1 'fomotria opus magis explicatur. a 04. 

Auclor hac de re mulla fcripfit in Al~ 
gebra Veteri . ibid. 

Explicantur numeris , qua paulo antea 
tradita funt , ibid. 

Fit reditus ad fuprapofitam aquationem. ibid. 
Concordantia praceptorum cum fuprapo- 
fitis. ibid. 

Proponitur aquatio , qua per diuifionem 
abj cluitur . ibid. 

Aha proponuntur aquationes emendan- 
da, er eadem numerss tradantur . 2 IO. 
Idem contingere , cum vari y funt deno- 
minator! s fr ad tonum exemplis mani- 
fcjium . ibid. 


mendanda i fr aquatio cubica /pecio- 
fafradionum vitio laborans -.qua qui- 
dem aquationes nu meris tradantur, 

& duplici methodo explicantur. m, 
Quando fecundus terminus deejl. ibid. 

Quando in aquatione funt magnitudines 
afymmetra ; qua via procedendum . ibid. 
Quando operatio dimfione perficitur ;fr 
exemplum. 

Numeris eadem exhibentur. ibid. 

Quando poteftates non funt ajfeda. ibid. 
Symmetrica tlimadifmus qua Arte per- 
ficiatur. jbid . 

Quando afymmetria fuerit' in planitie . ibid. 
AEquatio\propomtur afymmeiria vitio 
laborans ; fr qua Arte fit liberanda, ibid. 
Numeris eadem tradantur . ibid. 

Supradidorum declaratio , ibid. 

Rurfus eadem tradantur; afymmetria-, 
cum fuerit in foliditate . ibid. 

Artificis cautela in operando . 2 1 J. 

Climadica paraplerofis qua Arte fit in- 
Ji nuenda . ibid. 

Proponitur aquatio emendanda per clt » 
madicam paraplerofin. ibid. 

Cum aquatio fuerit negata iuuerfc.efic. ibid . 
Demonftratio fupradidorum, ibid , 

AEquatio quadrato-quadratic* emen- 
danda. 214. 

De duplicata hypofiafifufcipitur tradan- 

dum. ,bid. 

Quomodo tranfmutetur cubus affedus fub 
latere . ibid. 

Proponuntur aquationes cubica transmu- 
tanda hoc eodem artificio, ibid. 

Quomodo aquat iones praparenturfvt coefi 
fidentes, fr comparationis hemogenea 
fint , qua praferibuntur . ibid. 

Proponuntur exempla ; quando coeficiens 
subgradualis debet ejfe , qua praferi- 
bilur . 215. 

N umeris eadem tradantur , fr explican- 
tur . ibid. 

Cautela obferuanda . ibid. 

Exemplum , quando comparationis homo- 
geneum debet ejfe, quod prafcribttur .ibid. 
Numeris idem exemplum explicatur . ibid. 
Numeri quo pado in aumros decimarum 
tranfmutentur ; fr exemplum , quod 
numeris declaratur . ib id, 

Infiituitur fpeciatim redudio aquatio- 
num. 116, 

Ia aquatione quacumque tot funt radices, 

quot 
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quit dimenfiones fotefeati. ibid. 

Explicati o , tbid. 

APquatio ampbibola profluitur . tbii. 

Pripiutlur aquatio ; & inde originem-» 
trahit » inquiritur . 2 1 7. 

Pe f olfis ruditibus difquiritur . ibid. 

fi^uemodo uquulitnum paraboli femus tr,~ 

Jl nuatur . ibid. 

Explicatu . ibid. 

fifeuando aqua! it diuifiencm mu patitur, ibid. 

Alttra aquatu feupenus ftfita diuidi po- 
tcft ; Jtc etiam , Cr aha ordinis biqua- 
dr.it ia. ibid. 

Super tor aquatio cubica rurfus multipli- 
catur per binemium ex incognita , 
quantitate. ibid. 

Hac aquatio producta multas feubit di- 
uifiones. ibid. 

Explicatur dittifet fuperitrit aquatio- 
nis, 220. 

Alio aquationis exemplo Jupentra ex- 
plicantur . ibid. 

Sfeuar.odo /e habeant aquationes , qua- 
rum plure s funt radices. ibid. 

Explicantur aquationis termini . ibid. 

Alto aquationis exemplo [upenora expli- 
cantur. 121. 

Proponitur aquatio trium dimtnfionum , 
cuius funt tres radices . tbid. 

Proponitur aquatio quatuor dimenjionumjbid. 

Cone lupo ex JupradUlit . ibid. 

Padi tum numerus inquiritur. ibid. 

Continuatio doilrinse de radicum nume- 
meto iudagando i drde ipfarum aqua- 
tionum tranfmutaiione. 122. 

Superiora Herum confiderantur . ibid. 

Superans qua , dr quot radices ; ex jis 
vero , qua falfea . ibid. 

Proponitur aquatio cubici ordinis . ibid. 

Hucmcdo f< habeant radices vera , Cc 
falfea in aquatione . tbid. 

Altera aquatio cubica proponitur. 223. 

fi gm fleat plus , vel minus . tbid. 

Vr.dc aquatio propofeta fenum ortum du- 
cat . ibid. 

Metamorphofets radicum qua Arte per fi- • 

eiatur , ibid. 

Superior aquatio producitur ex illis tri- 
bus radicibus vtrss, & a hera falfa . tbid. 

Qua traduntur , nedum Ucum habent 
tn aqua! tembus complens i fetd ellam 
tn intomplctts. ibid. 

Propo/iiinr altera aquatio . tbid. 

Explicationis continuatio , tbid. 


i E X 

Incognita radices pofefunt aliqua nota-> 
quantitate augeri , & minui . tbid. 

fi>ua de augeuda radice diffa feuut ; de 
diminuenda inte/hgi quoque debent .22 6. 

AEquatio feuperior vnde colici! 0 efel . ibid. 

Talfea radices alicuius aquationis quan- 
titate diminuuntur > qua radices ve- 
ra eiufedem augentur . 227. 

Exemptum i dr etut explicatio . 228. 

Perpenditur aquatio propofeta , (fe feupra- 
diil a explicantur . 229. 

Modus , mutandi v alor em radicum , ud 
quid conducat . 230. 

Proponitur , efe explicatur aquatio . 231. 

Supradic/orum compar at io . ibid. 

Altera proponitur aquatio . 232. 

J^uornodo mnotefecat valor paimaua ra- 
dicis . tbid. 

Quomodo procedendum in huiufmods 
pragmusia. 133. 

Proponitur alia aquatio; & ea explica- 
tur . ibid. 

Tollitur fecundus aquationis terminus . 3 3 4, 

Operationis infelttutto . ibid. 

Proponitur aquatio altera , cuius fecun- 
dus terminus tollendus efl . ibid. 

Ad quid conducat ablatio Jtcundi termi- 
ni , ibid. 

Accurata fupraiictorum declaratio. ibid. 

Sfetta Arte aliter etiam fecundus aqua- 
tionis terminus tollatur . 235. 

fefeja nam eruatur radix in aquatione 
aliqua propofeta . ibid. 

Talfea radices aquationis euadunt vera ; 
at vera non fiunt falfa . 2 3 S. 

Eadices aquationis quamuis inoogniu , 
multiplicari , diuidique pofeiunl per 
quamlibet cognitam quantitatem . ibid. 

Proponitur aquatio, cuius loco alia feub- 
fehtucnda fet , in qua omnes ttrmint 
per numeros rationales exprimantur, tbid. 

Propofeitum articium exemplo explica- 
tur . ibid. 

Aha proponitur aquatio. ibid. 

Continuatio explicationis feupradittornm. 237. 

fifeuomodo loco vnius aquationis aha feitb- 
jl nuatur. ibid. 

Supradicla magis explicamur . ibid. 

Quando fupenor aquatio alio fc habe- 
ret modo . ibid. 

.feuid fit fupenorem aquationem ferfe- 
ctrt . ibid. 

Supradittorum comprobatio, 23S. 

Adnotanda quadam . tbtd. 
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Hoc eft ifomoeria opus fupcnhs txplt - Proponuntur alia aquationes ; & affcrun- 

caturn . ibid. tur exempla dtuifonis . 144. 

Ad quid htc operatio condiunt . tbtd. Explicatio v/tenor fupradiltorum . 145. 

Explicatio f 'upradillorum . ibid. ob [eruat io circa figna sfp • & — . tbtd. 

De cubicarum atjuationum rtduffioncj Aducrtenda quadam in gratiam fupra- 
injlttuitur traclatio-, & extmplum . 1'. 9. dic lorum . 145. 

J^ua Arte diuifio perficiatur , ibid. AEqualiomtm 'limitet ; quando fuerunt 

Proponuntur tres aquationes . 340. aquationes quadratica . »47. 

obferuanda quadam circa diuifionem .141. Tres huius ordinis proponuntur aqua- 
Explicatio JupradtUorurn . ibid. tiones , quarum limites tnqntrun.ur. ibid. 

Antmaduerfio eorundem. 742. Adnotanda plura. tbtd. 

Proponitur aquatio i eiufque r eduli io , ibid. J^uando fuerint aquationes cubica . tbtd. 
Quando fuerit aquatio , in qua tncogni- Plurcs hums ordinis aquationes propo- 
la quantitas quatuor ejl dimenfionum. ibid. nuntur , quarum limites indagantur . ibid. 

Proponitur aquatio > dr Ars explicatur, Obferuanda plura . 248. 

qua fiat redullio . ibid. Proponuntur aquationes cubica , in qui- 

Notanda quadam circa fgnn*fp,& — . 243 . bus penultimus terminus detjl . ibid. 

Explicatio fupradiilorum . ibid. J^uando in aquationibus cubicis omnes 

Obferuanda quadam . ibid. .termini extant ,• ibid. 
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